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EX  ARITHMETICA  ET  GEOMETRIA 
fimuU  in  quo  Q^acftioncs  omnes  Diophanti.quac 
geometrice  folui  poflunt,  enodantur  tum  Algcfari- 
cis,  tum  Geometricis  rationibus.  ” ^ 
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IN  SVPREMA  BVRGVNDIiE 

■ C VR.I  A PR'^S,l  bl. 


I Bl  hoc  opus  de  numeris  deletur  { Vir  lU 
lu[lrisfime  ) vel  ex  eo  nomine  ^ quod  es  nurne^ 
ris  omnihus  alfolutus  :de  te  illud  omnia,  per-- 
Jonant  O*  Rofira,  & Templa,  ^enodo<*\ 
«d9ia..r  4sri .Colle^^ia.  /'m  ^on/tfipria^  fj^g 
ipfum  quod  es  vt  mirum  Jit  non  agnojci^d, 

. te  ipjo,  qiiodomnts  a^ojcunt.  Verum  ijlud  non  ignorantias 
fupin^,  fed' virtutis  eji  /insularis,  vt  pote  qux  oculos  omnium 
- illuftret , excacet  tuos.  Solem  in  hoc  imitatus  es  , qui  cum  fuam 

lucem  non  videat,  pedari  eam  facit  ah  omnihuS,  hoc  duntasfat 
T-  jontentus  quod  omnes  exradiit  fuis,  quanta  /it  lux  diuina , col^ 
ligant,  ^ omnia  inpfim  refundant, d quo  omnia  profluxerunt/ 
Vix  eft  quijquam  qui  melius  quam  tu  Arithmeticam  callear^ 
numero fos  nummos  exquijitiori  cum  ordine  collocet : etenim, 
niirsorem partem  tibi , maiorem  paupcrihts  [eruas , veneram 

iniUis  omnium  donorum  AuthoremDeum.  Nonpotuiftdxecliu^ 
frobare , quam  parum  tuis  commodis  ftudeas  :fi  enim  dares. 

■ . • hominibus  vt  redderent,  deludas  Principes  tibi  deutnclrf,  non 
' [l^^VeitfNunc  autem  eunti  contrario  agas  j fatis  oflendrs  quam 
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tihifit  cordi  donum  ^atuitum  (3^  refufionis  (xfers.  -HutniUm' 
locum  tibi  quajifli , non  thronos : fordes  t non  purpuram : tenebras, 
non  lucem.:  O'  qf^^d  homjnet  horrent,  illud  auide  complexus,, 
dcmonjirajli  te  'vnum  Chriflum  fequio  qui  & pauperes  amauit, 
0 propter  nos  egenus  faSlus  eB,vt  nos  inopia  fua  locupletarer, 
^udtiii  procul  dubio  pauperes  dtkitum  efje  patronos:  tp^quos  non 
potui  fli  habere  Sophi  flas  (p*  argutos,  habuifiiOraeores , qui  pro 
te  Diuinum  Numenaffidue  deprecarentur,  (3  caupts  tuas  apud 
ipfum  orarent.  Didici fU  tllud  Cypriani : Patrimonium  Deo 
creditum  non  Respublicaeripit,nec Fifcusinuadit,nec  calumnia 
aliqua  fortnjis  euertit:  intuto  ponitur,  quod  Ded  cuflode  ferua- 
tur.  l^oluifU  diuitias  tuas  non  fluere  ,fed flare:  id  circo  illas  apud 
■ immobilem  depofltifli , "Vt  cum  defeceris , recipiant  te  in  atema 
tabernacula.  Clamabit pofl  fecula  Xenodochium  Beau  Mna, 
clamabunt  parietes  ipfius,  clamabunt  cubicula,  clamabunt  leSU, 
clamabunt  tegula  te  omnia  in  pondere , in  menfura , Ct'  m numero 
dijpofuiJje,eum  in  terris fecifit  opus  calorum,  ip*  calo  ipjo  dignum. 
Miecifii  liberalitati  tua  Religionem , neque  enim  'vnicam  'Virtu* 
tem  exercere  fuflecit  tibi,  qui  omnes  habui ffi  ? Viritus  ne  forent 

in  otio  calefies  illadotes,  quainpraxi  conflpHnt,0>ne'vel  'vna 
vacaret , vacasti  omnibus.  Solitarius  fempn  existens  cum  Deo, 
folitariis  monasteria  construxisti , vt  folitudinem  ar^lius  ob- 
. Jeruarent , CT  abdicata  foculi  pompa  , Diuino  Numini  pom-  . 

patice  inferuirent.  ^ 

Conflderasti  diuitias  tuas,  non  tamtuas  ejfe,quam  Det,  ae 
" veluti  fidelis  oeconomus  ratione  ei  fubinde  reddidi fti : ne  fi  hanc 
ad  mortem  vfque  differres , difficilior  foret  calculus , aut  ex  ni- 
mia rerum  numerandarum  multitudine , aut  ex  defuetudinc 
numerandi.  Vide  quot  pauperes  ditaris , quot  nudos , vestieris, 
quot  frigidos  (3  gelu  confeHos  calefeceris , quot  languidos  robo- 
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raris  t quot  tristes  recrearis , quot  famelicos  faturaris,quot  puftl^- 
^ Unimes  animaris » quot  dejicientibus  ex  'via  fueris  ajylus , 
refugium,  dP*  portus  : non  potefl  non  fore  in  numero  Jan6lorum* 
qui  pecunias  Jlias  tam  JanHe  numerauit,  t^eque  “vero  hic  Jletjt 
liber  alitas  tua  ^ dSt  numeri^  Deique  amor /numerafii  enim  S«- 
cietatt  nojira  'vnde  Theologiam  Jierneret  & Theologos  creareti 
profitebamur  Collegium  Diuiogodimum  humaniore^liferas , tu 
. diuinas  addidijli florebant  i iniUoahijpmafapienHa  Arifloteltca 
arcana , tu  profundijjima  Theologia  Sacra  myfteria  contulisti y 
ore  humano  loquebatur  Jcademi  a,  nunc  Diu/na  Oracula  fun- 
dit ) Ec  quod  mirum  efldi^ht  yliberalitas  eadem  tua  teipfum  in 
'eadem  Academia  PrimariumcreauitdP*Prdfejforcmdir‘Do6loremy 
Non  fi  { vt  communi  fertur  axiomate  ) qui  per  alios  aliquid 
facit,  hoc  per feipjum  facere  niidetur,^uot  in  BurgundiaTheolo^ 
ggs  doces  ? quot  myfleria  fidei  enucleas } quot  C^rifiianos  adifi- 
cds  f quot  hareticos  aut  ad  Janicirem  mentem  reuocas,  aut  cum 
pertinacia' jua  confundis  X jumma  panrim^uai^gjorda  i,.manifefto 
duitatis  profedu  , incredibili  Chtifliani  dT  Odebertini  Nomi- 
nis incremento.  Numera  profejfores  dP*  quod  mirum  di6lu  ejl 
eadari  liberalitas  tuateipjiim  in  eadem  Academia  primarium  creai 
uit  dP*  prof  e jf orem  dP*  dollorem:nam  fi,  qui  per  alios  aliquid 
facit,  per  feipfum  facere  'videfur  quot  in  BurgundiaTheologos 
doces  f quot  myfleria  fidei  enucleas  ? quot  hareticos  confundis  ? 
quot  ChriSiianos  adtficas  l patria Jumma gloriayCiuitatis  mani- 
feiio  profeHuyp*  Collegium  mediocri  in  cremento  effecifli. 
Numera  ProfeJJores  qui  eloquium  tuum  ha^enus  condiderunt, 
^ poH  hac  condituri  Junt:  numt  ra  Scholaflicos  qui  tuo  beneficio 
in  'Vttos  ^flos  euaferuntinumentDiuini  Verbi  pracones  , qui 
tuis  prxftdiis  inflrulh.  Dei  laudet  dP*  'virtutum  enc6mia  propala-^ 
ritnt : numera  Sacerdotes  qui^ijigni  dc  Iqudabilter  rem  Diui- 
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nam  fiarttnt  tp*  furamenta  ^ri  adminifiraruntjDmnesifiinti* 
puri  e tuis  numeris  prodiere ^ mna  tua  facit  decem  mnas,  e tuet 
'vnico  Theolo^U  fonte  manarunt  tot  flumina  Paradiji,  tu  Ec- 
clepam  fluentis  tuis  irrigafli,  tu  mentes  fceeundas  fectSU,  tu  flo- 
res t^  fruSlus  non  tantum  ad  delicias , 'verum  etiam  ad  totius 
reipuhliea  Chrijliana  vtilitatem produxiBi,tihivni  tam’mul- 
tipUcisopef^debetur^loriat^  merces.  En  quQ  ajfurgat  Arithme- 
tica tua.  Nemo  igitur  eSl,  'vt  ego  quidem  exiflimo,  qui  non  'vi- 
deat quo  ture  tranatum  hunc  de  Numeris  tuo  numerojb  calculo 
mendicaris  tihit  oportuit  enim  Societatem  noeram  debitum  Jitum 
profteti- , (p*  pngula  recenjere  , qua  debetihoc  ego  illius  nomine 
perago  te  creditorem  omnium  noHrum  agnoflo,  quo 
maior  in  debitores  gloria  refundatur , nos  fummrtibi  obferidos 
fateor,  & pro  acceptis  beneficiis  quam  maxime  pojfum , gratias 
ago  i tantumque  abefi  vtijiis  gratiarum.  aSlionibus  putem  ex  ol- 
uere debituni , 'Vt potius nouum  contrahere  exijtimem,fi  eas  ac- 
ceptare non  dedigneriss  ^ 
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VI SQVIS  Diophamum  noDrtbuii,  ij  proi 
fefto  Dc  Mathematici » quidem  meretur  no* 
meo  : quod  enim  eft  inter  Oratores  Qccro, 

, inter PofctasVirgilius, ititer  PhilofophosAri- 
ftoteles  , inter  Theologos  Sanftus  Thomas, 
inter  Medicos  Hippocraccs,inrer  luris  peritos 
InftinianuS)  inter  Aftronomcs  Ptolcmatus/in- 

^ ter  Geometras  Euclides,  illud  ipfum  eft  inter 

Arithmeticos  Didphantus , vt  pote  qui  reliquos  omnes  longo  inicr- 
uallofup^tt,  eorumque  fit  Coriphzus,  ac  facile  Princeps. 

Scripfft  ille  primarij  fui  operis  libros  £rx,  qui  k diucrfis .fuerunt 
illuftrati,  inter  quos  fingulari  laude  dignus  eft  Claudius  Gafpst 
Sachetus  ^'Meziriaco  s hic  enim  noU  (olum  hiantes  in  textu  grzco 
lacunas  incredibili  labore impleuit,&apices  numcrofquctdmint** 
gros,  tum  fraftos,  vel  imperitia  authorum,  vel  iofuria  typogra- 
phorum  omiflbsr«rarduit  , Vgnnn  ctiam-dcrmflfrmjsTnmmenM^^ 
edidit  tantaingenij  fubtilitate,  vt  intricatiffimas  quxftionesfacilfc 
Ibluat,  dilucide  explicet,  feliciter  promoueat,  ac  pene  folus  videa- 
tur mentem authoris  fui>  qucmjntcrprctandumfufccpit,atiigiirc. 

Cwrum ftetit  Kophantus  iritri  limites  Arithmetic*, non  qui- 
dem vulgaris  illius , qua:  d pueris  edifeitur , a^palfira  apud  jnercatov 
f es  eft  inyftt : fcd  alterius iubtilioris , quami  Algebram  vocant,  & cfl: 
fcientia  numeri  ex  fuppofitionc  incogniti.  Mirificum  fane  tfft  ilia 
inuentumi  fiquidem  ex  aflumpta  magnitudine  tanquam  veracon- 
ftiruitur  «quatio  in^er  eam  ignotam,  & alias  notas,  ^poft  atquwtr- 
nem  rtfduftio,  & poft  reduflionem  dhiifio , ac  tandem  extradio  radi- 
cis quaefitam  exhibet  quantitatem,  non  quidem  temere,  & quafi 
tentando,  fcd  certis &apodi(fticis  argumentis.  Buplicem  illam  effc 
fciuntvcl  Ipfi  tyrones : aliaii? fpcciofam;  aliam  nuipericara.  Specio^ 
la  eft  ea , qux  prcrlpccies  & rerum  formas  literis  defignacas  , logift!- 
camfuam  exercet,  & quantitatem  ignotam  reperit»  Numerica  vero 
eft  illa  quae  numeris  ad  finem  propofitum  viitur. 
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hac  fjuidcm  pofttriori  duntaxat  yfus  cft  Diophantus  r non 
quod  priorem  ignoraritj/'  vtriufquc  enim  fimilis  cft  methodus, K 
idem  fundamentum ) fcd  quia  voluit  omnibus  etiam  imperitis  fatif' 
facere;  Immo , quod  mireris  ,&  fi  numerus  in  rationalem  ScAirdum 
diuidatur , ne  vnam  quidem  quxftioncm  exhibet  Diophantus,  in  qua 
occurrant  numeri  fiirdi  Se  irrationales ; ntque  tantdm  hoc , fcd  etiani 
videtur  eos'data  opera  declinare  Se  quafi  fiftitium  quid  rcfpucre. 
Hincfubcilcs&artc  conquifitx  pofitioncsipfiiu  i hinc  fiftkia  latera 
quadratorum,  hinc  duplicatae  xquatlfencs  , qux  fanceb  tenduue 
tantu,  vt  iiiitatlpnalcs  numeri  cuftcntur:  illi  cnini  fi  admkcrentur  in 
ciufmodi  problematibus, facillima cuaderet  fofutio.  Hoc innymeris 
cxerriplis  poteft  dcmonftrari , vnum  pro  omnibus  fatis  erit ; Libro  fe- 
cundo jquzftionc  vigefima  nona,quaeritduos  ni^mc/osqdadratbs  j 
quorum.produdlus  adfeito  alterutro,  faciat  quadratum.  ^Nemo  non 
videt , admilfTs  furdis , fumi  pofTc  quoflibet  quadratos , puta  4 & 9, 
coruracDimproduaus  adfeito  primo  facit  40,  Se  adfeito  fecun- 
do facit  45,  qui  quadrati  quidem  non  fiiht,  neque  .enim  repetiti 
pofTiint  duo  numeri  qui  in  fc  du6li  illos  producant,  tamen  admiifis 
ihrdis,  erit  ^40  latus  prioris,  & ijt45  latus  pofterioris; Siquidem 
radix  furda  prior  infc  dufta  facit  40?  Se  radix  pofterior  facit  45. 
Quonjam  igicurillx  radices  furdasTunt, alias  pofitionesarte  con- 
arie Diophantus,  nempe  I Q^&  9,  «a  enim  produftus  illorum 
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a^umpto  priiBO  facit  quadratam  250^  quare  fupercft  ve afTum- 


pto  fecondoj  faciat  riirfos  quadratum., facit  aurem  i^tur 
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funtma  h«c  cftaequanda  quadrato.  PolTcrhic  iterum  fumi  qufiibbe 
rjiumerus  pro  valore  radicis,  fi  fiirdi  adrimterentur , fcd  vt*id  yUct 
Diophahtusyfingit  fubtiliter  latus  illius  numeri  aequandi  quadrato. 
Et  quoniam  denominator  eft  quadratus,'accipit  tantum  numerato- 
res pQJ;  9 cuius  latus  fingit  3R.-  4.  ergo.cius  quadratum  pQt* 
assequatur  iR.  numerus  rationalis  7 quare 
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t 


r’ 
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duo  quadrati  quxfiti  funt  49  & 9, 


Vides  cocum  Diophantum  AnthmecicumciTecvndenonimmeri- 
to  quifpiara  mirari  potcft , cur  ego  ipG  cognomen  Gcomctr*  indi- 
derim. Hic  tandem  aperiendus  cft  huius  operis  feopus , qui  eo  ten- 
dit, vt  quod  Diophantus  in  numeris  pcr^cic,  id  in  Geometria  efi- 
ciacur,  Nolim  tamen  tibi  perfuadeas  illud  ime  vniucrfun  adeo  pro- 
mitti, vc  nulla  prorfusquaelUo  excipiatur,  fi  enim  attente  hunc  Au* 
thorcmlcgiftt,aduerteris  procul  dubio  duplicis  generis  quae  ftiones 
ab  ipfo  proponi : alia:  enim  Geometricis  legibus  expediri  pOlTunc, 
alix  nulloraodq,  nc  ^pcritifllmo  quidem  Geometra,  non  quod  ars 
ipfa  manca  fit  & deficiens,  fed  quia  ipfum  obieiflum  inuoluic  con- 
traditflioncm.  Talis  cft  qUjcftio  quarta  libri  tertij  qua  imperatur 
inucniri  tres  quantitates  talCs , vc  quaelibet  quadrato  fummx  iHarum 
multata,  faciat  quadratum  : quis  enim  poftic  tollere  quadratum  a 
linca^deindc&fi  illud  fieri  pollet, quonam  modo  remaneret  & qua- 
dratum? 

Simili  ratione  deprehendes  repugnare  in  Geometria,  quaeftionem 
quintam  Libri  fecundi,  qua  iubetur  qua:ri  duos  numeros,  tales  vc 
intcruallum  quadratarum  adJnmmam  numerorum  , datam  habcac 
rationem: hoc  inquam  inuoluic  qoncradidtlonemT^ia io  Geome- 
tria, intcruallum  quadratorum  cft  fupcrficics , fumma  vero  linearum 
cft  linea,  repugnat  autem  fu  perficiam  ad  lineam  habere  proportio* 
ncin,  quia  liuea  qnantumuis  multiplicata  fupecficiem  xquare  auc 
fuperare  non  potcft. 

Non  aliter  deprehendetur  qua:ftioncra  decimam  quartam  libri  pri- 
mi inuolucre  contraduftioncm’ in  Geometria,  fiqujdcm  illic  qux- 
runtur  duo  numeri  tales,  vt  produftus  ex  eorum  multiplicatione  ad 
eorum' fumm^m  datam  habcac  rationem:  excutit  plane,  qui  non 
videt  repugnantiam  fecundum , leges  Geometricas ; nam  velquan- 
cicacqsquxficx  erunt  lincx , vel  plana,  vel  Iblida:  vclpartimlincx, 
Stpartim  plana  aut  foIida.Sifintline»,  produ<ftus  illarum  critfupcr- 
fi cies  ^fumma  autem  erit  linea , implicat  verb  fupecficiem  ad  lineam 
habere  proportionem  :fi  lintplana,  produilus  erit  quantitas, ima- 
ginaria, & fumma  erit  planum  : fieri  autem  nequit,  vc  quantitas 
imaginaria  ad  planum  rcaic  propoitioncm  habcac:  idem  dicendum 
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defolidis  i fortiori,  quia  Tcandcrccur  ad  fcitum  vfquc  gradum  pir 
inulciplicacioDcm,&riftcrctur  in  tertio  gradu, per  additioncm.Q^od 
(i quantitates  quxfitx  Hnt  linea  & planum,  producetur  folidum, 
nulla  autem  fiet  additio,  quia  non  potefl  addi  linea  cum  plano,  idem-  * 
que  alTcrcndum  de  plano  rcfpefta  folidi.  Ergo  hxc  quxflio  Dio* 
plianti  repugnat  in  Geometrica. 

Q^od  de  tribus  illis  quxftionibus  didfum  cfl,  potefl  dici  de  centum 
& nouemdecim  per  cotum  opus  przdidi  Autboris  fparfis,  quxliccc 
in  Arithmetica  foluantur^  Gcomccricbumenranctprolubiles.  Cu- 
ius quidem  differentiae  ratio  cll  , quia  nullus  cfl  numerus  fiue 
linearis»  fiucplanus,  liue  folidus,qui  per  alium  numerum  multipli- 
cari non  poflit  tali  ratione,  vtprodiiAusex  ca  multiplicatione  onus 
fit  realis ; vnde  in  Arithmetica  fbandi  potefl  ad  quotlibct  gradus  per 
multiplicationem  : ac  vero  fune  aliquae  quantitates  in  Geometria 
qux  per  aliam  multipHcatx,  non  nifi  imaginarium  quid  producunt: 
vc  fi  ducas  folidum  in  Jmeam  , auc  fuperficiem  in  foHdum,  dim 
enim  fine  tantum  tres  dimentiones, nempe  longitudo, latitudo  & pro- 
funditas, fitvtinGeomccriii  vitra  Corpus,  quod  tribus  illis dim en-; 
(Ionibus  conflat , nihil  reale  deprehendatur. 

Deinde  in  Arithmetica,  numeriis  fimplex  addi  potefl  aut  detrahi' 
plano,  ficuci  etiam  planus  folido,  quia  & fi  formaliter  fint  diucrft 
generis , tamen  fecundum  rcalicaKm  fi  fiunt  intra  idem  genus , atque 
ideo  faciunt  maius  auc  minus  quid  piam,  prout  adduntur  vel  fub  tra- 
huntur. Ac  vero  linea  ne  detrahi  quidem  plano  potefl  fecundum 
rem , aut  addi , quia  quod  planum  hon  efl  fecundum  rem , planum 
maius  auc  minus  facere  nequit.  Idem  dic  de  plano  rcfpe<^u  foli- 
di, obeamdem  rationem. 

Prxterca,  in  numeris  folidum  ad  planum  habet  proportionem, 
(Iquidem  planus  numerus  aliquoties  multiplicatus,  potefl  xquare 
& fuperare  folidum  :vt  experienda  conflat , Ifcet  enim  '4  fit  quadra- 
tus, & 8 cubus,  tamen  fi  4 fexies  replicentur,  dent  24,  qui  nume- 
rus fecundum  rem  maior  efl  S.  ergo  4 ad  8 habet  rationeni.  A'c 
vero  in  Geometricis,  linea  etiam  in  infinitum  replicata,  mimquam 
adequabie  planam  fuperficiem  i igitur  per  definitionem  quinum 
Libri  "quinti  Euclidis,  inter  eas  quantitates  nulla  efl  ratio. 

Reflat  itaque  vt  non  omnes  Diophanti  Quxfliones  Geometrici 
petfici  pofHnt , fed  tantum  aliqux ; nimirum  illx , qux  proportionem 
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Vides  cocum  Diophanturo  Arithmecicum  cfTc.vnde  non  immeri- 
to quifpiammirari  potcft,  cur  ego  ipfi cognomen  Geometr*  indi- 
derim. Hic  tandem  aperiendus  eft  huius  operis  fcopus,qui  e6  ten- 
dit, vcquod  Diophancus  in  nuraerisperficit,  id  in  Geometria  effi- 
ciatur» Nolim  tamen  tibi  perfuadeas  illud  i me  vniuctfim  adeo  pro- 
mitti, vt  nulla  prorfusquxftio  excipiatur,  fi  enim  attenib hunc  Au- 
thorem  Icgifti , aduerteris  procul  dubio  duplicis  generis  quxftiones 
ab  ipfo  proponi  :alix  enim  Geometricis  legibus  expediri  poffunt, 
alii  nullomodo,  ne  i peritiffimo  quidem  Geometra,  non  quod  ars 
ipfa  manca  fit  & deficiens , fed  quia  ipfum  obie^um  innolult  con- 
traditaionem.  Talis  eft  quxftio  quarta  libri  tertij  qua  imperatur 
inueniri  tres  quantitates  tales , vt  qiyelibct  quadrato  fummx  illarum 
multata,  faciat  quadratum  : quis  enim  poffit  tollere  quadratum  a 
linca?deindc&fi  illud  fieri  poflec, quonam  modo  remaneret  & qua- 
dratum? 

Simili  ratione  deprehendes repugnarein  Geometria, qu* Itionem 
quintam  Libri  fecundi,  qua  iubetur  quxri  duos  numeros,  tales  vc 
intcruallum  quadtatatun»  ad  fiuntuamnumeromm  , datam  habeat 
•rationem I hoc  inquam  inuoluit  contradiAionem , quia ih  Geomt'* 
tria,  interuallum  quadratorum  eft  fuperficies , fumma  vero  linearum 
eft  linea,  repugnat  autem  fuperficiam  ad  lineam  habere  proportio- 
nem, quia  linea  qnantumuis  multiplicata  fuperficiem  «quare  aut 
fuperare  non  poteft. 

Non  aliter  deprehend etur  qu«  ftionem  decimam  quartam  Iibri  pn- 
mi  iniiolucre  contradiftionem  in  Geometria,  fiquidem  illic  quar- 
runtur  duo  numeri  tales,  vt  produftus  ex  eorum  multiplicatione  ad 
eorum fummam  datam  habeat  rationem:  excutit  plane,  qui  non 
videt  repugnantiam  Iccundum , leges  Geometricas:  nam  yel  quan- 
titates quxfitx  erunt  linex , vel  plana , vel  (olida : vel  partim  linex , 
Stpartim  plana  aut  folida.Sifint  linex,  produiftus  illarum  erit  fiiper- 

ficies,  fumma  autem  erit  Unca,  implicat  veto  fuperficiem  ad  lineam 

habere  proportionem  :fi  fint plana,  produftus  erit  quantitas, ima- 
ginaria, & fumma  erit  planum  : fieri  autem  nequit,  vt  quantitas 
imaginaria  ad  planum  reale  proportionem  habeat:  idem  dicendum 
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^efoUdis  i fortiori,  quia  fcandcrctur  ad  fcxtum  yfquc  gradum  p6r 
niulciplicationcm  ,&  fiftcrctur  in  tertio  gradu, per  additionem.  Quod 
fiquantitates  quxficx  fine  linea  & planum,  producetur  fohdum, 
nulla  autem  fiet  additio,  quia  non  poteft  addi  linea  cum  plano,  idem- 
que  aficrendufn  de  plano  rclpc£la  folidi.  Ergo  harc  quxflio  Dia- 
phanti  repugnat  in  Geometrica. 

Q^od  de  tribus  illis  quxAionibus  di(flum  efi,  poteft  dici  de  centum 
& nouemdecim  per  torum  opus  prxditfti  Authoris  fparfis  , qux  licet 
in  Arithmetica  Ibluantur,  Geometrici  urocnfantinfolubiles.  Cu- 
ius quidem  dififerentix  ratio  eft  , qOia  nullus  cft  numerus  fiue 
linearis > fiue  planus,  fiue  folidus,qui  per  alium  numerum  multipli- 
cari non  poffit  tali  ratione,  vtproduflus  ex  ea  multiplicatione  ortus 
fit  realis;  vndein  Arithmetica  fcahdipoteftadquotlibec  gradus  per 
multiplicationem  ; at  vero  funt  aliqu*  quantitates  in  Geometria 
qux  per  aliam  multiplicatx,  non  nifi  imaginarium  quid  producunt: 
vt  fi  ducas  folidum  in  lineam  , aut  fupctficicm  in  folidum , cum 
enim  fint  tantum  tres  dimentiones, nempe  longitudo, latitudo  St  pro- 
funditas, fitvtinGeomctrii  vitra  Corpus,  quod  tribus  illis dimen- 
fionibus  conftat , nihil  rcale  deprehendatur. 

Deinde  in  Arithmetica,  numerus  fimplex  addi  poteft  aut  detrahi 
plano,  ficuti  etiam  planus  /olido,  quia  & fi  /brmalitcr  fint  diucrfi 
generis , tamen  fecundum  rcalhatcm  fiftunt  intra  idenrgcnus , atque 
ideo  faciunt  maius  aut  minus  quid  piam,  prout  adduntur  vel  fub  tra- 
huntur. At  vero  linea  ne  detrahi  quidem  plano  poteft  fecundum 
rem,  aut  addi,  quia  quod  planum  non  eft  fecundum  rem,  planum 
maius  aut  minus  facere  nequit.  Idem  dic  de  plano  rcfpedfu  foli- 
di,obeamdcm  rationein. 

Prxterca,  in  numeris  folidum  ad  planum  habet  proportionem, 
fiquidem  planus  numerus  aliquoties  multiplicatus,  poteft  xquarc 
& fuperare  folidum : vc  experientia  conftat,  licet  enim  4 fit  quadra- 
tus,&:  8 cubus,  tamen  fi  4 fexies  replicentur,  fient  24,  qui  nume- 
rus fecundum  rem  maior  cft  8.  ergo  4 ad  8 habet  rationem.  At 
vero  in  Geometricis,  linea  etiam  in  infinitum  replicata,  numquam 
adequabit  planam  fuperficiem ; igitur  per  definitionem  quintani 
Libri  quinti  Euclidis ; inter  eas  quantitates  nulla  cft  ratio. 

Rcftac  itaque  vt  non  omnes  Diophanti  Quxftioncs  Geometrice 
perfici  pofliBC  > fed  cantum  aliqux ; nimirum  illx,  qux  proportionem 
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duntaxat  requirunt  inter  quantitates  eiufdem  generis , 
dicionem  aut  fubcradlioncm  , & quarum  pro^6lus  vitra  tertium 
gradum  non  progreditur.  Quare  nunc  nihil  incumbit , ve  ea  tan- 
tum problemata  aggrediar  quxiftius  modi  funt:&  quoniam  ex  illis 
problematibus  aliqua  funt  facilima>  qux  vel  ab  eo  perfici  pofiPunt 
abfquc  moleftia,  qui  mediocriter  in  Geometrid  verfatus  erit, 
reiecimus  in  appendicem  Libri  primi,  nobifque  fatis  efle  iudicaui* 
mus , indicare  qua  methodo  effici  pofTent : alia  vero  Omnia  qux  funt 
grauioris  momenciaut  quibus fubcft aliqua diffidultas,  inipfolibro 
primo  abfoluimus. 

Adiccimus  Librum  fecundum , quem  Diophantum  Geometram 
Promotum appcllauimus,  ficui olim  Marinus  Ghctaldusopufculum 
fuum  nominauit  Archimedem  Promotum in  co  plurima  inferi- 
mus, quaeacf  Geometrix  faciunt  incrementum,  neque  enim  illud 
duntaxat  nobis  eo  io  negotio  propofitumfuit,  vt  quxftioncs  nouas 
prioribus  difficiliores  folucrcmus  , fcd  etiam  vt  exteris  viam  ape-» 
rircmus,qua  vltcrius,  cumipfis  libuerit, progredi  poffint.  Praxi- 
bus  adne<^imus  demon  Arationes  ex  Euclidianis  petitas  fontibus, 
cuos  proinde  fupponimus,  vt  Geometrix  Elementa.  ludicaueram 
fatis clTe,  fivciper  Algebram  fpcciofam,veIper  N umericam pro-  ' 
blemata  folucrcnnir  :*VcrtmT 'pTacuirTionmiHis,  vt  vtramque  adhi- 
beremus ; quod  ego  illorum  indicio  detuli  .vt  cuilibet  pro  guftufuo 
fatiffiac.  Et  quoniam  nulla  cft  quxflio  apud  Diophantum,  in  qua 
non  occurrat  aliqua  xquatio,  lubct  paulo  altius  ex  ipfa  origine  do- 
flrinam  de  xquationibus  repetere , vt  nihil  fit  quod  Algebrx  fiudio- 
fum  remorari  pofiit. 

Hoclrim  de  J^iUAtionihHS  Dio^hdnlais. 

VEI  igitur  occurrit  xquatio  inter  numeros  fimplices,  vcl  inter 
copofitos:  fi  inter  fimplices,  vcl  illi  funt  collaterales.  Si  inter 
compofitos  ,vcl  compofitio  fc  tenet  cx  vtraque  parte  xquationis 
vcl  cx  vna  tantum.  Si  compofitio  fc  tenet  cx  vna  duntaxat  parte , vcl 
numerorum  exponentes  fernant  proportionem  arithmeticam,  vel 
non.  Si  compofitio  repetitur  iu  vtraque  parte  x<^uationes , vcl  fune 
numeri  abfoluti  cum  radicibus,  vcl  cum  quadratis.  Dehis  omnibus 
cafibtis  dircurrenduminprxfencj,&oAcndexidum  quomodo  xqu»- 

tij 
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tio  it  rcfolubilis  cft , rcfolui  poffit,  fiftcndo  tamen  intra  limites  Diot 
phantatos. 

JE^uatio  i fit  er  numeros  fimplices  colldt  eriles, 

HJEc  aequatio  rcfoluitur  diuidendo  numerum  minoris  gradus, 
per  numerum  gradus  maioris ; quotiens  enim  exhibet  valo- 
rem  radicis.Vtfi  8 A aequentur  numero  abfoluto  5tf,diuidc  per  8, 
& fit  quotiens  7 pro  valore  A.  Ratio  huius  rei  petitur  ex  regula 
trium  nam  fi  8 A dam  56 ,fequitur  quod  xA  dat  7. Non  aliter,  fi  10 
AAA  xquentur  30AA.  diuidendo  jo  per  10 , fiet  quotiens  ^ 
pro  valore  A.Enimucro  fi  duo  aequalia  diuidantur  per  communem 
aliquem  diuiforc  orientur  duo  quotientes  xquales.  Igitur  fi  diuidas 
vtramque  aequationis  partem  per  10  A A,  fient-A  & 3 aequales, 
quod  efi  propofitum. 

M^uitio  inter  numeros  ftmpliees  non  eolUterstes, 


VOco  numeros  non  collaterales  > eos  qui  ftfe  fuperant  plu- 
ribus gradibus  : tales  funt  numeri  abioluti  & quadrata  j vel 
cubi.  Item  cubi  & radices.  Item  quadrata  & quadrato— cubi.  & 
Cede  caetctis.  Tunc  autem  refoluitur  aequatioper  hypobibafmum, 
& per  diuifionem : fi  enim  deprimas  charafteres  moreconfueto,& 
quemolim  tradidimus  in  Epitome  Prxeeptorum  Algebneorum . fit 
prxterea  diuidas  numerum  minori  affeftura  ^adu  per  numerum  ma- 
loti  gradu  affeaura,habcb».alotemiad.CB.  velinquoi.ente.vel 
in  uLiemis  radice  Vt  fi  3 A A A xquentut  a7  A : per  hypobibaf- 
mum fiunt  3 AA  xriualia  a/,  deinde  per  diuifionem  a/  per  } 
fiunt  o «quales  i A A.  Igitur  extrahendo  radicem  quadratam  ex 
9 fient  3 aquales  A.  Rutfus  fi  20  aquentur  4A  A.  diuide  ao 
per  4.  erit  quotiens  5. ergo  propter charafterem  quadrati, fiet  A 

aquaiis  ^5» 


JE^udtio  inter  numerum  fimf  licem , & numerum  compostum. 


HViufmodi  aquatio  rcfoluitur  per  redudionem,  diuifionem,  & 
& excraftionem  radicis.Hac  autem  extraftio  non  cft  vulgaris 
illa  qua  ab  Arithmeticis  traditur,  fcd  fubtilior  quadam  pracepto 
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duDtaxat  requirunt  inter  quantitates  eiufdem  generis,  ficut&ad< 
dicionem  aut  fubcradionem  , & quarum  prodiimus  vitra  tertium 
gradum  non  progreditur.  Quare  nunc  nihil  incumbit , vc  ea  tan- 
tum problemata  aggrediar  qux  illius  modi  (iiot  :&  quoniam  ex  illis 
problematibus  aliqua  funt  facilimaj  qux  vel  ab  eo  perfici  pofTunt 
abfque  molcflia,  qui  mediocriter  in  Geometri^  verfatus  erit,  ea 
reiccimus  in  appendicem  Libri  primi  > nobifque  fatis  clTe  iudicaui- 
mus , indicare  qua  methode  effici  pofTent : aliavero  Omnia  qux  funt 
grauioris  momenti  aut  quibus  fubefi  aliqua  diffidultas,  4q  ipfo  libro 
primo  abfoluimus. 

Adiccimus  Libpim  fecundum,  quem  Diophantum  Geometram 
Promotum appcllauimus,  ficutolim  Marinus  Ghetaldusopufculum 
fuum  nominauit  Arctiimedcm  Promotum  :&  in  co  plurima  inferi- 
mus, quzad  Geometrix  faciunt  incrementum,  neque  enim  illud 
duntaxat  nobis  eo  in  negotio  propofitum  fuit,  vc  quxffiones  nouas 
prioribus  difficiliores  folucremus  , fed  etiam  vt  exteris  viam  ape- 
riremus, qua  vlterius,  cum  ipfis  libuerit, progredi  poffinr.  Praxi- 
bus  adn^dimus  demonflraciones  ex  Euclidianis  petitas  fontibus, 
quos  proinde ‘fupponimus,  vc  Geometrix  Elementa.  ludicaueram 
fatis clTe,  (I  vel  per  Algebram  fpeciofam,vclper*Numericam  pro- 
blemata folugrentur ; verum  phenit  nonnullis,  vt  vtramque  adbi- 
beremus : qilod  ego  illorum  iuidicio  detuli  .vt  cuilibet  pro  gufiufiio 
fatiffiat.  Et  quoniam  nulla  cfl  quxfiio  apud  Diophantum,  in  qua 
non  occurrat  aliqua  xquatio,  lubet  paulo  altius  ex  ipfa  origine  do- 
ctrinam dex^uationibus  repetere,  vc  nihil  fit  quod  Algebrx  fiudio- 
fum  remorari  pofiit. 

Do^rim  de  MqttdlionihHS  Dio^hintais, 

4 

VEI  igitur  occurrit  xquatio  inter  numeros  fimplices,vcl  inc^r 
copofitos{  fi  inter  fimplices,  vel  illi  funt  collaterales.  Si  inter 
compofitos  ,vcl  compoficio  fe  tenet  ex  vtraque  parte  xquationis 
. vel  ex  VM  tantum.  Si  compoficio  fe  tenet  ex  vna  duntaxat  parte , vei 
numerorum  exponentes  fcifuant  proportionem  arithmeticam,  vel 
hon.  Si  compoficio  repericur  in  vtraque  parte  xquationes , vel  funt 
numeri  abfoluci  cum  radicibus,  vcl  cum  quadratis.  De  his  omnibus 
cafibus  difcurienduminprxfenu,A^oficjidenduoa  quomodo  xqua- 

‘i; 
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tio  fi  refoliibiliscftjrefoluipofiti,  fidendo  tamen  inttilimiteiDio^ 
{>haot*os. 

JEquatio  inter  numeres  fimf  lices  celUterules, 

H ito  «quatio  refoluitur  diuidcndo  numerum  minoris  gradus, 
per  numerum  gradus  maioris ; quotiens  enimex  hibccvalo- 
rcro  radicis.Vtfi  8 A «quentur  numero  abfoluto  5*r,diuidc  56  per  8, 
& fit  quotiens  7 pro  valorc  A.  Ratio  huius  rei  petitur  ex  regula 
trium  nam  fi  8A  dant  55,fcquitur  quod  lA  dat7.Non  aliter,  fi  10 
AAA  «quentur  50AA.  jliuidendo  jo  per  xo , fiet  quotiens  j 
pro  valorc  A.Enimucro  fi  duo  «qualia  diuidanift  pqr  communem 
aliquem  diuiforc  orientur  duo  quotientes  «quales.  Igitur  fi  diuidas 
vtramquc  «quationis  partem  per  xo  A A,  fient  A & 3 «quales, 
quod  cft  propofitum. 

JEjuatie  inter  numeros  fmf .lices  non  colUterales, 


VOco  numeros  nop  collaterales  , cos  qui  fefe  fupetant  -plu- 
ribus gradibus  ; tales  funt  numeri  abloluti  & quadrata  i vel 
cubi.  Item  cubi&  radice*.  ItCra  quadrata  & quadrato--  cubi.  & 
ficdc  cxiciis.  Tunc  autem  refoluitur  «quatio per  hyfpbibalmum  , 
8c  per  diuifionem ; fi  enim  deprimas  tharaacres  more  coniucto , K 
qucmolim  tradidimus  in  Epitome  Pr*Ccptorum  Algcbricorum , Bc 
nrxtcrca  diuidas  numerum  minori  affeflum  gtadu  per  numerum  ma- 
iori gradu  affcaura,habebi?valorcm radicis,  velinquoticntc, Vel 
in  quotientis  radiceVtfi  3 A A A «quentur  a7A : per  hypobibaf. 
mum  fiunt  3 A A «qualia  a/,  deinde  pet  diuifioncm  27  per  3 
fiunt  ? ‘ A A.  Igtat  «trahendo  rad.cem  quadraram  ex 

9 fient /aequales  A.  Rntfusfi  ao  «quentut  4A  A. 

4,  etfi  quotiens  j.etgo  ptoptctcha«actcm  quadrati, fiet.  A 

aequalis  ^5. 

numirnm 

HVIufinodi  aequatio  refoluicurper  reduaionem,  diuifionem,  & 
& exTrattionem  radicis.Hxcamem  cxrtaftio  non  cft  vulgam 
illa  qux  ab  Athhmcticis  traditui^cd  fubcilior  qu«dam  pt*  cp 
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fequenti  comprchcnfa.  Dimidium  numeri  radicum  fume  : huius 
dimidij  quadrato  adde  vel  fubtrahe  numerum  abfolutum, 
prout  figno  t vel  - afficitur ; fumma;  vel  refidui  radix  quadrata  auftz 
vel  multata  dimidio  numeri  radicum,  fecundum  condicionem  fuam, 
exhibebit  valorem  radicis.  ) 

Ve  fi  7 A A — 14  A reperiantur  asquari  8 , fiec  rcduftio  per 
mctathcfim  tali  ratione  vt  relinquatur  (olus  maior  charader  cofficus: 
vndein  hoc  exemplo  erunt  7 AA  aequalia  rrfSt  14A.  Deinde di- 
uidentur  fingula  per  numerum  maioris  charafteris  coffici , qui  in 
noftro  exemplo  cft  7.  atque  ita  poft  diuifionem,  exiftet  r A A x- 
qualc  14  t zA.  Hinc  procedes  ad  extradionem  radicis  hoc  modo; 
dimidium  numeri  radicum  efi  i>  cuius  quadratum  1 additum  numc> 
ro  abfbluto  241  facit  fummam  2^ , huius  radix  quadrata  5 audla 
dimidio  numeri  radicum  i,  facie  6 pro  valore  radicis  A. 

Aduerte  ha£l;enus  non  clTeinuentam  methodu.  vniuerfalcmpro 
omnibus  tdm integris , tdm  fraftis,  tdm  furdis,  nifi  exponentes  trium 
numerorum  xquationem  componentium,  feruent  proportionem 
arithmeticam,  iuxea  aliquam  complicationem. 

JEqudti»  n»meri  tomfofui  eam  qasJrdtc, 

HJEc  xquatio  non  cfi  rcfolubilis  nifi  alter  duorum  numerorum 
fimplicium,  qui  faciunt  compoficum , fit  quadratus  : cum  ve> 
rovQUS  eorum  quadratus efi, facile potcdrcfolui. 

Vt  fiiubeatur  quis  xquare  numerum  16  f 8 A quadrato.  Debet 
fingi  latus  illas  ex  duobus  fimplicibus,quoru  vnus  fit  latus  16  nem- 
pe 4.  alter  autem  fingetur  aliquot  radicum,  & ne  incidas  in  xqua- 
cionem  impoffibilem , numerus  ille  radicum  non  debet  e(Tc  lA  cum 
figno  t,  fic  enim  prxdidiquadratilatusforet  4tiA,  quod  cft  im- 
poffibile , fiquidem  huius pollerioris quadrarum  tft  nffiAAtSA, 
quod  nullatenus xquari  poteft  i6  f 8A,  cumconftetvclcx  ipfain- 
fpediione  pofteriorem  hunc  numerum  f 8 A , priore  itf  t * A A- 

1 8A  c(Tc  minorem.  Quare  prior  numerus  datus  xquari  debet  qua* 
drato  cuius  latus  fit  4 cumdefcdluvnius  vel  plurium  radicum,  pro« 
libitoputa  4-zA.  huius  enim  quadratum  itf  + 4A  A-.  i^Axqua^k 
tim  1 8A , dabit  6 pro  valore  radicis.  Nam  fublatis  vtrobique 
& additis  vtrobique  rtf  A,  fient  4AA  xquales  Z4A , numeri 


LECTORI  BENEVOLO. 

collaterales , ac  proinde  A aquatur  6 ,pet  eaquaprius  didafunrr 
Et  hoc  maoifcftum  «ft  namfi  A eft  5 erunt  8 A aquales  48,  qui 
cum  16,  facit  quadratum  ^4,Q^d  fi  velles  radicem  aHumpeam  ha- 
bere fignum  deberet  illa  radix  efie  minor  lA.  fic  potuit  fumi  4 
cum  dcfc^lu  dimidia  vnitatis  pro  latere  quadrati  aquandi  i^tSA, 
&in  edeafureperiretur  16  pro  valore  radicis.  Quod  patet,  nam  fic 
8.\  aquarentur  128,  qui  cum  itf,  faceret  quadratum  144.  atque 
ita  patet  infinite  pofiic  refolui  numerum  datum , Se  fatisficri  propo- 
fitio. 

Non  aliter  rem  abfolues  fi  numerus  cofiicus  fit  quadratus.  Vt  fi 
detur  4 A A t aquandus  quadrato.  Finges  latus  illius  quadrati 
aAt  i.  ergo  huius  quadratum  4AAtit4A  aquale  eft  4AA- 
f2  9.  fublatifque  vtrinque  4AAtx,  reflabunt  4 A aquales  28' 
&fic  A aqu.dis  7.  cuius  quadruplum  quadratum  196  additum  25^, 
facit  quadratum  225.  Quod  fi  volueris  adnedere  numerum  abfo- 
lutumcumfigno  t,  oportebit vrcius  quadratum fuperct  ap. 

Pari  ratione,  negotium  ifiud  perfici  potefl  fi  numerus  quadratus 
habeat  adiundas  radices  vel  numerum  abfolutumcum  figno>-  • . 

dupUcAtA,  qH*  f*pe  occurrit'  apud  Diophantum^ 

E St  inuentio  numeri,  qui  fumptus  pro  valore  radicis,  fatisfacic 
vtrique  parti  atquationis.  De  illa  dari  potefl  hoc  prarceptum 
vmuerfale. 

Cape  duosnumeros  producentes  differentiam  numerorum  coffi- 
corum  compofitorum  \ horum  fummx  femiflis  quadratus  zquccur 
maiori,  vel  horum  differentia;  femiflis  quadratus  xquetur  minort,. 
& fiet  vtrobique  idem  valor  radicis  qui  quxritur^ 

Exempli  caufa , fi  quxratur  numerus  qui  additus  ^ & 29  factat 
duos  quadratos.  Pones  pro  illo  numero  A.  ergo  A 1 5 & A 1 29« 
zquantur  quadrato  cil  que  atquario  duplicata  differentiam  ho- 
rum duorum  numerorum  efl  24  hxc  differentia  producitur  i duo- 
bus 2.  &.12  dudisinuicem.  quare  horum  producentium fummaSc 
differentia  funt  14  & lo.  horum  femiffes  7 & y.  quadrata  femif- 
4fium  49  & 25.  igitur  vel  49  xquetur  maiori  A ti9.  vel  25  aeque- 
tur minori  A t & prod  bit  vtrobique  valore  radicis  20.  quo  addi- 
to 5 & fiunt  duo  quadrati  25  Se  49.- 
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leqoenti  comprchcnfa.  Dimidium  numeri  radicum  fume  : huius 
dimidii  quadrato  adde  vel  fubtrahc  numerum  abfolutum, 
prout  figno  t vel  - afficitur ; fumm*  vcl  refidui  radix  quadrata  aufta 
vel  multata  dimidio  numeri  radicum,  fecundum  conditionem  fuam, 
exhibebit  valorem  radicis. 

Vt  (i  7 A A — 14  A reperiantur  asquari  8,  fiet  redudio  pet 
«netathcfimtali  ratione  vt  relinquatur  tolus  maior  charaftcrcofficus: 
vndein  hoc  exemplo  erunt  7 AA  atqualia  i6i\  14A.  Dcindcdi- 
uidentur  fingula  per  numerum  maioris  charafteris  coffici , qui  in 
noftro  exemplo  cft  7.  atque  ita  poft  diuifionem , exiftet  i A A 
quale  14  f a A.  Hinc  procedes  ad  extradionem  radicis  hoc  modo: 
dimidium  numeri  radicum  cft  i,  cuius  quadratum  i additum  nume- 
ro abfoluto  24»  facit  fummam  ^5  , huius  radix  quadrata  5 auiSa 
dimidio  numeri  radicum  i,  facit  S pro  valore  radicis  A. 

Aduerte  hadenus  non  elTcinuentam  methodii,  vniuerfalempro 
omnibus  tum  integris , tum  fraftis,  tdm  furdis,  nifi  exponentes  trium 
numerorum  aequationem  componentium,  feruent  proporcionem 
arithmeticam , iuxta  aliquam  complicationem. 

Humeri  compojiti  cum  quddrcfo, 

HJEc  xquatio  non  eft  refolubilis  nifi  alter  duorum  numerorum 
fimplicium,  qui  faciunt  compofitum,  fit  quadratus  ; cum  ve- 
ro vnus  eorum  quadratus  efl , facile  potefi  refolui. 

Vt  fiiubcatur  quis  xquare  numerum  1$  f 8 A quadrato.  Debec 
fingi  latus  illas  ex  duobus  fimplicibu$,quorti  vnus  fit  latus  16  nem- 
pe 4.  alterantem  fingetur  aliquot  radicum,  & ne  incidas  in  xqua- 
tionem  impoffibilcm,  numerus  ille  radicum  non  debet  efie  lA  cum 
figno  t,  fic  enim  prxdidH  quadrati  latus  foret  4t  lA,  quodefiim- 
poffibile,fiquidem  huius  poKcrioris  quadratum  tftitffiAAtSA, 
quod  nullatenus  xquari  potefi  16  f 8 A,  cum  confiet  vdex  ipfain- 
fpcftione  pofieriorem  hunc  numerum  f 8A,  priore  jtJf  lA  A- 
1 8 A elTc  minorem.  Quare  prior  numerus  datus  xquari  debet  qua- 
drato  cuius  latus  fic  4 cumdefcduvnius  vcl  plurium  radicum,  pro- 
libitoputa  4-zA.  huius  enim  quadratum  1^  + 4 A A - itfA  xqua- 
tim  id  f 8 A , dabit  6 pro  valore  radicis.  Nam  fublatis  vtrobique 
, & additis  vtrobique  A,  fient  4AA  x quales  24  A,  numeri 
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collaterales» ac  proinde  A arquatur  ^,per  ea qux prius  di^afunr.' 
Ei  hoc  manifeftum  cft  nam  fi  A eft  erunt  SA  atquales  48»  qui 
cura  facit  quadrarum  ^4,  Q^d  fi  velles  radicem  afiumptam  ha- 
bere fignum  t,  deberet  illa  radix  efie  minor  lA.  fic  potuit  fumi  4 
cum  dcfcdu  dimidiae  vnitaris  pro  latere  quadrati  aequandi  16 1 8 A, 
& in  eo  cafu  reperirctur  i6  pro  valorc  radicis.  Quod  patet,  nam  fic 
8A  aequarentur  128,  qui  cum  16  y faceret  quadratum  144.  atque 
ita  patet  infinite  poiTerefoluinumcrum  datum, & fatisfieri  propo- 
fitio. 

Non  aliter  rem  abiblues  fi  oumtrus  cofiiens  fic  quadratus.  Vt  fi 
detur  4 A A 1 aequandus  quadrato.  Finges  latus  illius  quadrati 
aAtx.  ergo  huius  quadratum  4AAtit4A  xquale  cfl  4AA« 
fublatifque  vtrinque  4AAti,  refiabunt  4A  xquales  aS 
&fit  A xqualis  7.  cuius  quadruplum  quadratum  196  additum  2^, 
facit  quadratum  225.  Quod  fi  volucris  adnedere  numerum  abfo- 
lutumcumfigno  t,  oportebit  vt  eius  quadratum  fuperet  zp. 

Pari  ratione,  negotium  ifiud  perfici  potefi  fi  numerus  quadratus 
habeat  adiundas  radices  vel  numerum  abfolutumcum  figno-- . 

JE^ustio  duplicMU,  qud  fdfe  occurrit  Mpud  Diephgntum, 

E St  inuentio  numeri,  qui  fumptus  pro  valore  radicis , fatisfacit 
vtrique  parti  xquacionis.  De  illa  dari  potefi  hoc  prxccptuni 
Toiucrfale. 

Cape  duos  numeros  producentes  differentiam  numerorum  cofll- 
eorum  compofitorum  \ horum  fummx  femiflis  quadratus  xquetur 
maiori,  vel  horum  differentix  remiflis  quadratus  xquetur  minori, 
& fiet  vtrobique  idem  valor  radicis  qui  quxritur. 

Exempli  caufa,  fi  quxratur  numerus  qui  additus  19  faciat 
duos  quadratos.  Pones  pro  illo  numero  A.  ergo  A 1 3 & A 1 29 
xquantur  quadrato  cfl  que  x quatio  duplicata  differentiam  ho- 
rum duorum  numsrorum  cfi  24  hxc  differentia  producitur  i duo- 
bus 2.  &12  du^isinuicem.  quare  horum  producentium  fumma& 
differentia  fiint  14.  & 10.  horum  femiffes  7 & 5.  quadrata  femif- 
fium  49  & 25.  igitur  vel  49  xquetur  maiori  A tz9.  vcl  25  xque- 
tur minori  At  j fic  prodibit  vtrobique  valore  radicis  20.  quo  addi-, 
to  5 & 29  fiunt  duo  quadrati  25  & 49. 
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Rurfusjfi  quaeratur  numerus  aquo  detradus  s ^ 35  ^2nr  qua* 
drati.  Pone  A pro  illo  numero.  Igitur  A -5  & A --55  aequantur 
quadrato  toUe  minorem  A— 35  a maiore  A— 3.  differentia  cft  ja, 
quam  producunt  a & horum  producentium  fummx  fcmi/ns 
quadratus  81  aequetur  maiori  A — 3.  vel  horum  producentium 
differentix  femiffis  quadratus  4^  xquetur  minori  A— 3/.  & pro- 
dibit vtrobique  84  pro  Valorc  radicis, quo  multato  J & 35  rclin, 
quentur  quadrati  quxflti  81  & 4^.  denique  quoties  rcpcritnndem 
numerus  radicum  cum  vnitatibus  facile rcfoluetur  duplicata  xquali- 
tasfiuc  numerus vnitatum  afficiatur  ligno  t fiue  ligno-,  ficrclbl- 
ues  3 A-tf  & 3 A - XX.  ficrcfolucs  10-3  R & 13  R,  ficrefolucs 
3 R 1 7 8c  3 R - x8.  fi  tamen  radices  afficiantur  diuerfis  fignis  ve 
3 t A & az  — A non  facile  refoluitur. 

Alter  CafuSjcfi  dum  datur  diucrfus  numerus  radicum  & nume- 
rus vnitatum  cft  quadratus  & tunc  eodem  modofoluirur  duplicata 
aequalitas  aduerte  tamen  alterum  ex  duobus  producentibus  debe- 
re tunc  elTc  duplum  lateris  quadrati  vnitatum.  vt  fi  detur  8 A 1 4 5c 
Rt4  differentia  eft  2 A & quia  latus  quadrari  4 eft  2 cuius  du- 
plum 4 debet  vnusex  producentibus  elTc  4 alter  vero  habetur  di- 
uidendo  z A per  ^ cftque  i A.  horum  fummx  femiffis  quadratas 


xquetur  8 A 1 4 vel  horum  differentix  femiffis  quadratus  xque- 
tur ^ At4-  & fiet  vtrobique  idem  valor  radicis  lu. 

Rurfus,  idem  fiet  fi  quadratus  vnitatum  fit  inxqualis : vr  fi  den- 
tur loAt  ^&jAt4  duces  priorcin 4 quadratu  poftenoris&fiet  40- 
At3^.  fimiliterquc  duces  pofteriorem  in  p quadratum  prioris  Se 
fiet  45  A 1 36  & tunc  fittcafuspratcedcns.  cape  igitur  duos  produ- 
centes 5 A quorum  vnus  fic  xa  ( duplum  lateris  quadrati  vnitiun 

55’  ) horum  producentium  fummx  femiffis  quadratus  xquatus  maio- 

ri  45At3^  vel  differentix  femiffis  quadratus  xquatus  minori 
40  At3tf  dat  pro  valorc  radicis  485^.  Quare  in  poftenoribus  ni*- 

5 

mens  quadrati  erunt  44100&  3^204.10  prioribus  vero  p8oi  Se 

4Ptfo. 

Tertius  Cafijscftcum  numeri  radicum  & vnitatum  fiint  inxqua- 
*cs,  vnitates  non  faciunt  quadratum  fcd  numeri  radicumfeba- 

6 j> 
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bcnc  (icut  quadratus  ad  quadratum.  Vt  fi  fint  quadrato  afquandi 
tf5t8A  & iSjtiSA.  Vides  numerum  i8  ad  numerum  8 Ce  ha- 
bere ficut  quadratus  9 ad  quadratum  4 . Igitur  dudis  tfy  t8A  in 
9 fient  585  + 71A  aequandi  quadrato.  Dudis  autem  iS^tiSA 
in  4 fient  756+71 A xquandi  quadrato.  Redu^usefi  ergo  tertius 
ille  ctfus  ad  primum  nam  5 85 + 72  A & 756 +72 A aequari  debent 
quadrato.  Illorum  differentia  eft  17 1 igitur  duo  producentes  fune 
171  &c  I.  ftimmae  femiffis  quadratus  -j^9^  aequetur  maiori  75^  t- 
72A  vel  differentia;  femiffis  quadratus  7x25  aequetur  minori /85- 
t 72 A,  & prodibit  vbiquevalor  radicis  850. 

9 

Qartus  Cafus  elicum  vterqueeompofitorum  numerorum  habet 
radices  &vnitates  in  «quales  nec  vnitatum  numeri  funt  quadrati^ 
nec  habent  rationem  quadrati  ad  quadratum.  Tunc  enim  contin- 
gere potell  folutio  dupliciter. 

Primo,  cum  numerorum  quadrato  xquandorum  differentid  talis 
elljVtea  per  aliquem  vnitatum  numerum  multiplicata  aut  diuifa, 
& produ6lo  velquotiente  a minore  propofitorum  numerorum  detra* 
dio  , fuperell  vnitatum  numerus  quadratus.  Vt  fi  fint  quadrato 
aequandi  jAtrj  & iAt7.  quia  horum  interuallum  eft  aAt  6 quo 
diuifoper  x fit  lAt  5,  quem  fi  tollas  i minori  iAt7  reftat  nume- 
rus quadratus  4.  fic  finues  duplicatam  aequalitatem.  Confidera 
tres  terminos  5 A t ij,  & iA  + 7.  & 4 differentia  duorum  maio- 
rum xAttf^  dupla  eft  differentix  duorum  minorum  lA  + j,  quare 
quxrendi  duo  numeri  quadrari  tales  vt  illorum  differentia  fit  dupla 
interualli  quo  minor  illorum  fuperat  4.  latus  minoris  fit  lA  t a ( 2 
eft  latus  quadrati  4)  huius  quadratum  eft  lAA  t 4 t 4A.  hinc 
tolle  4,  reflabit  iAAt4A.  cuius  duplum  a AAt  8 A additum 
prxdifto  quadrato  x A A 1 4 1 4 A xquandum  quadrato  id  autem 
multis  modis  fieri  poteft  ^uia  numerus  abfolutus  eft  quadratus. 
Si  enim  fingas  latus  a — 2 A ' vel  2 — 5 A deprehendes 
abfoluendo  operationem  1444  ^ 4^4  100  & pro  duobus 

quadratis  quxfitis.  Tales  enim  funt  vt  illorum  differentia  dupla  fit 
interualli  quo  minor  quadratus  fuperat  4.  igitur  fi  minorem  qua- 
dratum 484  ( vel  ) xques  minori  npmcro  dato  i A + 7.  fiet 
477  yel(  29  ) pro  valorc  radicis. 


Secundo 
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l^urfusjit  quatratur  numerus  a quo  detractus  s ^ 35  ^ua> 
drati.  Pone  A pro  illo  numero.  Igitur  A -3  & A --55  arquantut 
quadrato  colle  minorem  A-  55  a maiore  A— differentia  cft  52, 
quam  producunt  2 & xS.  horum  producentium  fummx  femiflis 
quadratus  81  asquenir  maiori  A — 5«  vel  horum  producentium 
diffcrenciz  femiflis  quadratus  4^  zquetur  minori  A— & pro- 
dibit vtrobique  84  pro  valore  radicis, quo  mulcatu  5 & 55  relin- 
queniur  quadrati  quzfiti  81  & 4p.  denique  quoties  repericuifidcm 
numerus  radicum  cum  vnitatibus  facile  refoluetur  duplicata  zqualt- 
casliuc  numerus  vnicatum  afficiatur  figno  t fiuc  figno--.  ficrefol- 
nes  5 A - j A — II.  ficrefolues  zo-^R  & ij  R.  ficrefolucs 

3 R 1 7 8c  3 R - 18.  fi  tamen  radices  afficiantur  diuerfis  fignis  ve 
jtA  & 2x~A  non  facile  refoluitur. 

Alter  CafuSjeR  dum  datur  diuerfus  numerus  radicum  & numc' 
nis  vnicatum  eR  quadratus  & tunc  eodem  modofoluitur  duplicatx 
squalitas  aduerte  tamen  alterum  ex  duobus  producentibus  debe- 
re tunc  effe  duplum  lateris  quadrati  vnitatum.  vt  fi  detur  8At4  8c 
5 Rt4  differentia  eR  2 A & quia  latus  quadrari  4 eR  2 cuius  du- 
plum 4 debet  vnusex  producentibus  effe  4 alter  vero  habetur  di> 
uidenck}  z A per  eRque  i A.  horum  fummz  femiffis  quadratu» 

z 

aquetur  8 A 1 4 vel  horum  differenti*  femiffis  quadratus  zque-; 
tur  A 1 4.  & fiet  vtrobique  idem  valor  radicis  iiz. 

Rurfus,  idem  fiet  fi  quadratus  vnitatum  fit  inzqualis : vc  fi  den-^ 
tunoAi  p &5At4duces  priore  in  4 quadratu  poRcrioris&fiet4o- 
At3^>  fimiliterque  duces  poRcriorem  in  p quadratum  priori* 
fiet  45  At  & tunc  fic  cafuspr* cedens,  cape  igitur  duosprodu-^ 
centes  5 A quorum  vnus  fic  12  (duplum  lateris  quadrati  vninm^ 

3,5  ) horum  producentium  fummz  femiffis  quadratus  Squatus  maio- 
ri 45  At 3^  vel  differenti*  femiffis  quadratus  squatus  minorf 
40  At  35  dat  pro  valore  radicis  48p5.Q^are  in  poflcrioribus  nui- 

S 

meris  quadrati  erunt  44100&  39^04  in  prioribus  vera  pforSf 
4960. 

Tertius  Cafuseftcura  numeri  radicum  & vnitatum  fune  insqua- 
voiutcj  qon  faciunt  quadratum  fed  numeri  radicum feba-^ 

S U 
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bcnt  ficut  quadratus  ad  quadratum.  Vc  fi  fint  quadrato  aequandi 
& 189  + 18 A.  Vides  numerum  18  ad  numerum  8 fc  ha- 
bere ficut  quadratus  9 ad  quadratum  4 . Igitur  duftis  ^5  tSA  in 
9 fient  585  t yaA  aequandi  quadrato.  Du<5Iis  autem  189 + 18 A 
in  4 fient  756  + 72  A xquandi  quadrato.  Kcdu£lusefi  ergo  tertius 
ille  cafus  ad  primum  nam  585  + 72 A & 755  +72A  aequari  debene 
quadrato.  Iflorum  differentia  cft  171  igitur  duo  producentes  fune 
171  6c  I.  fummae  femiflis  quadratus  7595  aequetur  maiori  73 +- 
71 A vel  differentiae  femiffis  quadratus  7x2.5  aequetur  minori  /85- 
t 72  A,  & prodibit  vbique  valor  radicis  850, 

9 

Qartus  Cafus  eflcum  vterqueeompofitorum  numerorum  habet 
radices  & vnitates  in  aequales  nec  vnitatum  numeri  funt  quadrati^ 
nec  habent  rationem  quadrati  ad  quadratum.  Tunc  enim  contin- 
gere potefl  folutio  dupliciter.  I 

Primo , cum  numerorum  quadrato  xquandorum  differentii  talis 
cfiyVtea  per  aliquem  vnitatum  numerum  multiplicata  aut  diuifa» 
& produco  vel  quotiente  a minore  propofitorum  numerorum  detra* 
&o  } fuperefi  vnitatum  numerus  quadratus.  Vt  fi  fint  quadrato 
aequandi  5A  + IJ  & iAt7.  quia  horum  interuallum  eft  xA  + tf  quo 
diuifoper  x fit  1A+5,  quem  fi  tollas  d minori  iAt7  reflat  nume- 
rus quadratus  4.  fic  folues  duplicatam  squalitatem.  Confidera 
- tres  terminos  5 A + 1^.  & 1A  + 7.  & 4 differentia.duorum  maio- 
rum xA  + 6'  dupla  cft  differentiz  duorum  minorum  1A  + 5.  quare 
quaerendi  duo  numeri  quadrati  tales  vt  illorum  differentia  fit  dupla 
interualli  quo  minor  illorum  fuperat  4.  latus  minoris  fic  iA+  2 ( z 
eft  latus  quadrati  4 ) huius  quadratum  eft  i A A t 4 + 4A.  hinc 
colle  4 , rcftabic  1 A A 1 4 A.  cuius  duplum  a A A t 8 A additum 
przdifto  quadrato  1AA  + 4+4A  aequandum  quadrato  id  autem 
multis  modis  ficti  poteft  quia  numerus  abfolutus  eft  quadratus. 
Si  enim  fingas  latus  z — 2 A vel  a — 5 A deprehendes 
abfoluendo  operationem  1444  8c  484  vel  100  & 56  pro  duobus 
quadratis  quzfitis.  Tales  enim  funt  vt  illorum  differentia  dupla  fic 
interualli  quo  minor  quadratus  fuperat  4*  igitur  fi  minorem  qua- 
dratum 484  ( vel  36  ) xques  minori  numero  dato  1A  + 7.  fiet 
477  vel  C *9  ) valorc  radicis. 

Secundo 
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Sccuhd6,cunj  numerorum  quadrato  atquandorum  differentia 
talis  cftjvt  per  aliquem  vnitatum  numerum  multiplicata  auidiuifa, 

«tprodudo  velquotientc  i minore  propofitorum  numerorum  de- 
traho reftet  numerus,  qui  ad  multiplicatorem  aut  diuifionera  fc 
habeat  YC  quadratus  ad  quadratum , «qualitas  eft  refolubilis.  Vt  fi 
fine  quadrato  xquandi  tfAtas  & lAt^  horum  differentia  eft 
4 A t ai  diuifa  per  a , dat  quotientem  a A t ii,  quo  detrafto  i 
• minore  a A t j facit  refiduum-  8 , qui  numerus  8 ad  diuiforem 
z,  eft  vc  quadratus  4 ad  quadratum  i.  fic  operaberis.  Confidera 
tres  numeros  At25  & zA  t 5 &...8.  maiorum  direrentia 
4 A t aa  dupla  clt  differentiae  duorum  minorum  a A t ii.  igicuc 
inquirendi  duoquadrati  quorum  differentia  fit  dupla  interualli  quo 
minorfuperat-  8.  Ponatur  minor  quadratus  i A A hinc  fublato-8, 
fitrefiduum  lAAtS.  huius  duplum  a A A + kj-  additum  minori 
quadrato  exhibet  fummam  j A A t itf  aequandam  quadrato,  id  au- 
tem fieri  poteft  multis  modis.  Finge  latus  4-3  A ( 4 eft  latus  i(^ 
fcrgo  quadratum  cius  1 9 A A - a 4 A aequatur  5 A A t & fie 

1 A xqualis  4.  quadrati  autem  quaefiti  16  & 6^.  vnde  fi  aeques 
16  minori  dato  a A tj.  vel  ^4  maiori  dato  d AI  zy , fic  vtrobiquc 
valoc  radicis  ij.  ^ 

X 

Qmntus  & vltimus^  cafijs  eft  cum  propofiti  numeri  quadrato 
pequandi,  diuerfimode  componnntur  cx  quadratis  radicibus  & 
Ynitatibus.  vt  autem  tunc  refolubilis  fit  aequalitas  ncc  effe  eft  vt  qua- 
dratorum vel  vnitatum  numerus  fit  quadratus,  deinde  intcruallum 
propofitorum  numerorum  debet  conftarc  vna  tantum  aut  duabus 
tantum  fpcciebus  hunc  cafum  fcquenua  exempla  illuftrabunt. 
Exemplum , primu  fint  aequandi  quadrato  4 A At  3 A-  x&  4 AA  t4- 
A — I horum  differentia  eft  1 A.  elige  duos  producentes  hanc  dif- 
ferentiam tales,  vt  inaltero  eorum  reperiatur  duplum  lateris  qua- 
dratorum a A.  duo  iuquc  producentes  erunt  4A  & x.  horum 

fummae  femiffis  quadratus  «quetur  maiori , vel  horum  differentiae 
femiflis  quadratus  «quetur  minori,  &fiet  xA  «qualis  tfy. 
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LECTORI  BENEVOLO. 

Exemplum  fecuadum.  Sint  zquthdi  quadrato  4AA.-1A-4& 
‘4  A A 1 15  A.  horum  differentia  eft  16  A t 4.  producentes  erunt 
4 £C4Atz(4Aefl  duplum  later»  quadratorum  ) ergo  vel  ho> 
rumfummae  femiins quadratus  aequatos  maiori,  vel  horum  dififerct> 
tia:  femiffis  quadratus  aequatus  minori , dabit  valorem  radicis  5. 

4 

Exemplum  Tenium,  Sint  quadrato  zquandi  la  & A~za.  eo^ 

z 

rum  differencia  eft  x AA»  z 3A  quare  producentes  hanc  different 


ciam eligi  debent  tales,  vt  in  earumfummaftnt  a A ( duplum  late* 
ri$  quadrati),  erunt  ergo  producentes  xA  & lA -15.  horum  pro* 

2. 

ducentium  fummae  femiffis  quadratus, xquatus maiori, vel  horum 
differentiae  (cmlins  quadratus  xquatus  minori,  dabit  valorem  radi- 
cis 3d’z. 

104 

Exemplum  quartum  Sint  quadrato  xquandi  iAA  + lA-iSc 
X Qj*x.  horum  differentia  eft  lA.  producentes  erunt  i & 2 A. 

t 

^rgovel  horum  producentium  fummx  femlflis  quadratus  xquaru» 
maiori , vel  differentix  femiffis  quadratus  xquatus  minori  dabit 
’ Ifalorcm  radicis  17, 

"T" 

Atque  hxc  fatis  fiinto , qui  plura  voiet  confulac  Bachetum  io  com- 
mentarius Diophanti  i quo  ifta  defcnpftmus , bc  quid  hinc  operi 
de  effe  videatur.  Quoniam  vero  huius  vkimx  oraxeos  tirnvtilis  & 
cam  crebro  repcticx  demonfteationem  oraific>iubctcam  hic  pauci» 
explicare. 

i . m •iU  .ft/' 
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“LECTORI  BENEVOLO. 

Secuhd6,cum  numcrorwn  quadrato  asquandorum  diffcrtotia 

laliseftjVt  per  aliquem  vnkatuin  numerum  multiplicata  aut  diuifa» 

& produco  velquotientc  d minore  propofitorum  numerorum  dZ 
traAo  reftet  numerus,  qui  ad  multiplicatorem  aut  diuifionem  fe 
habeat  vt  quadratus  ad  quadratum , atqualitas  eft  rofolubilis.  Vfc  fi 
fine  quadrato  aequandi  tfAt25&aAt^  horum  difFercntia  eft 
4 A t ai  diuifa  per  a , dat  quotientem  a A t n,  quo  detraho  i 
minore  a A f j fteie  refiduum-  g,  qui  numerus  g ad  diuiforem 
a,  eft  ve  quadratus  4 ad  quadratum  1.  fic  operaberis.  Confidera 
tres  numeros  tfAta5  & aA  t 5 & — g.  maiorum  differentia 
4 A 1 11  dupla  eft  diflFerentiae  duorum  minorum  a A t 11.  igitur 
in  quirendi  duo  quadrati  quorum  differentia  fit  dupla  interualliquO 
minorfuperat-g.  Ponatur  minor  quadratus  lAA  hiocfublato-g, 

fit  refiduum  lAAtS.  huius  duplum  aAA  + i^  additum  minori 
quadrato  exhibet  fiimmam  5 A Ati<^  aequandam  quadrato,  id  au- 
tem fieri  poteft  multis  modis.  Finge  latus  4-3  A ( 4 eft  latus 
ergo  quadratum  eius  rtf  t p A A - a 4 A aequatur  3 A A 1 1 . & fit 
I A aequalis  4.  quadrati  autem  quaefiti  i(f  & 64.  vnde  fi  *ques 
minori  dato  a A t3.  vel  ^4  maiori  dato  « AI  15 , fit  vtiobiquc 
vilor  radicis  13.  ^ 

1 ' 

Qmntus  & vitimus  cafus  eft  cum  propofiti  numeri  quadrato 
aequandi,  diucrfimode’  componuntur  ex  quadratis  radicibus  Sf 
vnitatibus.  vt  autem  tunc  refolubilis  fit  aequalitas  nec  effe  eft  vt  qua- 
dratorum vel  vnitatum  numerus  fit  quadratus,  deinde  inceroalluta 
propofitorum  numerorum  debet  conftare  vna  tantum  aut  duabus 
cantum  fpeciebus  hunc  cafum  fequentia  exempla  illuftrabunt. 
Exemplum , primfi fint  aequandi quadrat04  AAtj  A- 1&4.  AA1“4- 
A — t horum  diffetentit  eft  t A.  elige  duos  producentes  hanc  dif- 
ferentiam tales,  Vt  inaltero  eorum  reperiatur  duplum  laceris  qua- 
dratarum 2 A.  duo  itaque  producentes  cruuc4A&  i,  horum 

fumma*  femiffis  quadratus  aequetur  maiori,  vel  horum  differentiae 
femiflis  quadratus  zquetur  minori;  &fiet  lA  aequalis  tfj. 
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LECTORI  BENEVOLO. 

Exemplum  fecundum.  Sint  xquxndi  quadrato  4 A A ••  i A - 4 & 
'4  A A 1 15  A.  horum  differentia  efl  1^  A t 4.  producentes  erunt 
4 & 4Atx(4Acfl  duplum  lateris  quadratorum  ) ergovei  ho» 
ruro  fummx  femiflis  quadratus  aequatus  maiori , vcl  horum  differen<^ 
tix  femiOis quadratus zqnatus minori,  dabit valorem  radicis  5. 

4 

Exemplum  Tenium.  Sint  quadrato  zquandi  11  & A~  la.  eo- 

' X 

rum  digerentia  eft  i AA->  13A  quare  producentes  hanc  diSiereit' 

X 

tiam  eligi  debent  tales,  vt  in  earunifummafint  a A ( duplum  htte> 
quavati).  erunt  ergo  producentes  xA&  jA —15.  horum  pro. 

X 

ducentium  fummae  femiins  quadratus,  zquatus maiori , vel  horum 
differentiz  fcmiins  quadratus  zquatus  minori,  dabit  valorem  radi- 
cis 35’!. 


Exemplum  quartum  Sint  quadrato  xquahdi  lAAt  lA  — 1& 
2 Q^-i.  horum  differentia  cll  x A.  producentes  erunt  i & 2 A, 

* 

ftrgovcMiorum  producentium  fummx  femiflis  quadratus  zquarus 
xnaiori , vcl  ditferentia:  femiflis  quadratus  zquatus  minori  dabif 
valorem  radicis  17. 

r~ 

Atque  hzc  fatis  funto , qui  plura  volet  confulat  Baebetuni  in  com- 
mentarius Diophanti  ^ quo  ifta  dcfcripfimus , nc  quid  hinc  opepi 
de  efle  videatur.  Quoniam  veto  huius  vlcimz  praxeos  tiravtilis  & 
um  crebrb  repetitae  ^^nftr^ncm  omifit»lubctcam  hiepauda 
explicare. 
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LECTORI  benevolo: 

Si  fuerint  duo  jfuudrutu  quutumque  quorum  differentia  aqualis  pt 
flano  fuh  duabus  quantitatibus  tomprehenfo  , ertt  quadratus  femi^ 
/fis  fumma  illarum  duarum  quantitatum  aqualis  maiori  quadrato, 
& quadratus  femtffis  differentia  earumitm  quantitatem  aqualis 
quadrato  minori. 

ESco  enim,  Huc  In  lincisi  fiuc  in  nunicrtS),qua<lratum  maius  A.B,, 
& quadratum  minus  A C.  Sumatur  vero  AD  aequalis  AC>  &. 
DE  aequalis  CB,  erit  rcftangulum  ECB  xquale  differentiae  qua- 
dratorum AB  & AC,  fiquidem  per  quartam  fecundi  Euclidis 
quadratum  AB  xquatur  quadratis  AC  & CB  & duplo redlanguli 
ACB.  Duplum  autem  redangulum  A C B eft aequale redangulo 
D C B , quu  D A fumpta  fuit  aequalis  AC.  Rc^angulu  ver  6 £ D 
in  CB  aequatur  quadrato  CB  quiaalTumptacll 
E D xqualis  C B.  Igitur  quadratum  A B ae-  E...D..A..C...B 
quatur  redanguio  ECB  & quadrato  AC.  Ac 
proinde  redangulum  ECB  cfl;  differentia  F G 
quadratorum  A B & AC.  £11  autem  duarum 
illarum  quantitatum  EC&CB  lemiflis  AB  ^ 

cuius  quadratum  aequatur  maiori  quadrato  dato, 

& earumdem  quantitatum  differentia  cll  DC,  cuius  fcmillis  Cft 
A C habens  quadratum  xqualc  minori  quadrato  dato.Ergo  &c.  quod 
cll  propolitum. 

Immo  H capiantur  dux  aliae  quantitates  quxeumque  F G , qua- 
rum rcdangulum  xquetur  re^angulo  ECB,  quadrata  (limmx  fe- 
millis,&  femiliis  diiferentix  illarum  > different  per  re^flanguluna 
£CB.  Q^niam  enim  FG  reiflangulum  xquatur  redfangulo  E. 
C B quadratum  F — G differet  a quadrato  F t G per  quadruplum 
ledangulum  ECB,  liquideno  quadratum  FfC  cfl  FFfGG 
1 2 F G , quadratum  vero  F— Gcft  FFtGG-aFG  hoc  pofterius 
£ tollatur  i priori  remanet  4 F G fcd  re^angulum  F G xquatur  re- 
£tan^ulo  ECB*  Igitur  quadratum  Ff  G differt  a quadrato  F .•  G 
perquadruplu  reAangnlum  E C B.  Ergo  quadrans  quadrati  FfG 
( feu  quadratum  femiins  fummx  ) dincrt  i quadrante  quadrati 
F»>G  ( feu  a quadrato  femilEs  differentix  ) per  redangulun 

6 'i 


lectori  benevolo: 

ECB.  Ac  proinde,  n fumantur  duae  quantitates  quzcnmqnZ 
qaarumredangnlumxqaeturredangulo  ECB,  quadrau fezniffit 
ftimmz  illarum  6c  femiins  differenciz  ditferenc  per  hoc  idem  te- 
Aangulum.  Quod  erat  demonftrandum. 

Igitur  cum  in  praecedentibus  praxibusbabeaiardifiTercntia  quan-' 
citatum  quadrato  zquandorum , & inneniantur  duc  quantitates 
hanc  differentiam pr^ucentes,& quadrata  ipfa  fint  de  fe  indeter> 
minata , rcOi  omnes  huiurmodi  praxcs  procedunt,  quod  «ff  pro; 
poficum. 
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LECTORI  BENEVOLO. 


Si  fiittint  duo  tfudirstM  quMcitmqiie  qaoruv$  differentia  nqnsUx  fit 
fUn»  fuh  du*bus  quaautdttbns  tevtprehenf»  , erit  qnadrdtus/emi^ 
ffis  fumnu  ilUrum  dudrum  qudntitdtum  nqndlis  mdieri  quddrdte» 
Cf  qnddrdtus  femiffis  differemtin  tdrnmdem  qnnntitdtem  nqndlit 

qnddrdte  mineri- 

./ 

EScotnim,  (iuc  in  Uncis»  &ieinDBflaeris,quRdnitum  maius  A 
& quadratum  minus  A C.  Sumaturver6  AD  xqualis  AC»  Si 
D E xqualis  GB>  critrcflaogulum  E C B xqualc  differentiae  qua- 
dratorum AB  8c  AC,  (iquidem  per  quartam  fecundi  Euclidis 
quadratum  AB  xquatur  quadratis  AC  & CB  & duplo rcdanguli 
ACB.  Duplum  autem  redangulum  A CB  edxquaiercAanguIo 
DCB,  «ipia  DA  fumpta  /uitxqualis  AC.  Rci^anguluvero  £D 
in  CB  aequatur  quadrato  CB  quiaaffumptacfl 
E D xqualis  C B.  Igitur  quadratum  A B ae-  E...D..A..C...B 
quatur  re^angulo  E C B & quadrato  A C.  Ac 
proinde  redangulum  ECB  eft  diB'erentia  F G 
quadratorum  A B & AC.  Eli  autem  duarum 
illarum  quantitatum  £ C & C B lemiflts  AB  ax  x 
cuius  quadratum  aequatur  maiori  quadrato  dato, 

& carumdem  quantitatum  diferentia  eft  DC,  cuius  femiflis  ef{ 
A C habens  quadratum  xquale  minori  quadrato  date.Ergo  &c.  quod 
cfl  propoli  tum. 

Immo  G.  capiantur  dux  alix  quantitates  quzeumque  F G , qua< 
rum  re^ngulum  zquetur  re^angulo  ECB,  quadrata  fummx  fe. 
miliis, & femillls  differentix  illarum  » difiPerent  per  redlangulum 
ECB.  Qimniam  enim  FG  reiflangulum  xquatur  redangulo  E- 
CB  quadratum  F — G differet  a quadrato  FfC  per  quadruplum 
rcdlangulum  ECB,  liquidem  quadratum  FfG  ell  FFfGG 
t a F G , quadratum  vero  F—Geft  FF^GG  — 2 FG  hoc  pollerius 
fi  tollatur  i priori  remanec4F  Gfedrc£tangulum  F G xquatur  re« 
Angulo  E CB*  Igitur  quadratum  FfG  differt  i quadrato  F — G 
per qiiadruplu T^an^lum  ECB. Ergo qaadrans  quadrati  FfG 
( feu  quadratum  femillis  fummx  ) dinert  i quadrante  quadrati 
F ...  G ( Tea  a qaadxaco  femillis  differentis  ) per  re£taoguluni 


ja 
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LECTORI  benevolo: 

ECB.  Ac  proinde,  fi  famantar  daae  quantitates  qaxcamqnS 

^aramrcdangalamxqaetarredaagulo  ECB,  quadrata femiflis 

lumrox  illarum  8t  femiflis  differentis  ditfereot  per  hoc  idem  re- 

dlangulum.  ^ood  eratdcmonftraDdam, 

Igitur  cum  in  prscedentibus  praxibus  habeatur  differentia  quan<^ 
citatum  quadrato  xquandorum , & inueniantur  dux  quantitates 
hanc  differentiamproducentes,& quadrata  ipfa  fint  de  fe  indetcr* 
minata , {c6th  omnes  hqiofinodi  prazes  procedant,  quod  eft  pto^ 
poficqm.  ' ' 
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GEOMETRA,. 


PRIMVSl 

I Ja  QV  O'  O M N E $ .i?lO  P H A N Ti 
• Alexandrini  «^uxftioncs  qux  Geometrice  fieii  po(^ 
^‘funr , tiim  'pet Alg^raiti  cbmmufjcm ,Tum etiam 
per  ftcciofam , & quod  hic  pra?fertim  intendimus, 

^ per  Geometriam  abfoluuntur.  • 


Propositio  1. 


> .. 


Datanii.ijuantit<ttem  iinidm  in  duas  partes  quarnin "  *  * 

* •»  • datum  fit  interuallumt  • • 


I$t6  datof  DumemsioQ,  quem  oporteat  diuidere  induor,' 
'i  ica  vc  illorum  interuallumfic4o.  Ponatur  x R.  pro  minore, 

' ergo  maj  or  erit  i o o — -i  R,  cx  quo  fi  tollas  minorem , re(u 
duum  xoo  — «xR  debebit  arquatidatointerualla4o>&  proinde  addi>^ 
tisvtrobique  aR, dc Tuberabis vtrimque 40,  erunt  aRarqualesd'o. 
rR  cftjo,  cui  fi  addas  40,  exubit/p,  pco  majore.  •Nisu 
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t • 


- DlOPHANTl  qEOMETKMj 

, xquabitttt  a«o  in.«u.U04o.  E? 

etit  major,  qoifiaadator  cumA.  fient  »AtC  aequaie?  »^6'~ 

5 Quja  fi  majoiepofiiiffet  AM«  ^ «J^ 


, GEOMETRA., 
LIBER  PRIMVS. 

IN  QVO  OMNES  DI  dPH  ANTI 

* Alexandrini  quxftioncs  quae  Geometrice  fieri  pol^ 
funt , tum  per  Algebram  communem , tum  etiam 
per  ftcciofam , & quod  hic  praeftrtim  intendimuj, 
r,  per  Geometriam  abfoluuntur. 


Propositio  L 


Datam  quantitatem  diuidere  in  duas  parta  quarum 
iatum  Jit  interuallum. 


'Sto  datus  loo , quem  oportdtt  dtuiderd  in  duos,' 

: ita  vtitlorum  me¥HiUuAfit4o.  Ponatur  i pro  minore. 
Ergo  major  erit  loo — i R,c]t  quo litoUas minorem,  refi> 
dui^  10O  — ^aR  debebk  atqoar i dato  inceruailo  40.&  proinde  addi* 
cisvtrobique  iR,dcfubmi^  vtrimqoc 40,  erunt  a RsEqualesiTo* 
^ igitur  I K eft  50 ) cui  it  ^ddtev^o  euabit^o , pr»  majore,  ^dticc 
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1 DiOPHJNTl  gEOMETRjEy 

potuit  poni  xR  pro  majore,  ergo  loo — iR  erit  minor, quem  fi  coUai 
^ majore refidaum  aR- — loo , aequabitur  dato  interuallo4o.  Ec 
poft  craDfpoficiooem  debitam  aR  aequantur  140.  Ergodiutdendo 
• 140  per  a,  fit  la  fiue  major 70,  iquofitollas4o,habcbisio pro. 

minore. 

‘ Per  AlgebramfpecioramficioRjtuettir  operatio.  Sic  data  quantxi^ 

, ' tasdiuidenda  B Stinteruallum  CPonatur  A minor  pars,crgoAtC 
cric  major,  quaeiiaddaair  cum  A,  fient  aAtC  aequales  fi,  igitur 
'r  aquatur  A.  Q^d  fi  majore  pofuiiTcs  A,fi^ecpiinor  A>C  ci^o 
a A-"C  aequales  effent  B,ac  prdindeA  aequalisTextitiffct  B+Cl  * ‘ 

Hinc  Cauom. 

> Datae  quantitati  diuidendz  adde  vel  detrahe  inccrualium  datum;, 
femillls  fummae  vclrefidui  exhibebit  duas  partes  quaefitas. 

^ Hinc  EffeStio  Geometrieg. 

, SitdacalineaABinduasdiuidendapartesjtalitervcpartiumdifft- 

retia  fu.BC.Producatur  BAvfijjad  DjdonecBA  fit  aequalis  BC,tUm 

> , diuidatur  AC  bifaria  in  £.  Dico  AE&EBefie  parces  quaefius:  cum 

enim  E CB  a c diuifa  fit  bifariam  in  E erit  AE  zqualis  ECj  ergo 
£B  diiferc  ab  A E per  CB.  Ac  proinde  tota  A B diuifa  efi  in  duas  AE, 
EB,  quarum  datutnfit  interuallum  B C.  Quod  erat  demonfirandum. 
^cm  contingit  fi  datz  AB  addas  inter uallum  . datum  AD,  & totam 
D B diuidas  bi&riiidci  in  E.  ' 

Sitiam  datum  quadratum  AB  diuidcndunl  in  duas  partes,  quarum^ 

* interuallum  fitquadratfi  AC.  Supra 

AB  fiat  femicirculus  in  quo  inferiba- 
cur  AC  & ncftatur  CB,tOm  fupraC  B 

fiat  triangulum  rci^ngnlum  iibjcc- 

Ics  CDB,  luroptaque  BE  aequali  BD, 
nedUtur  E A : dico  duas  partes  quz- 
fiias  ciTc  quadrata  AE  & E B : nam 
quadratu  ABzquaturquadratisAC 
- & C B , quia  angulus  C cft  in  ferai- 

" . circulo,  ac projndercdlus, fcd qua- 
dratum CBzquacur  quadratis  CD& 

DB  propter  angulum  rc(Sum  D igitur  duo  quadrata 
. cum  quadrato  a c aequalia  iunequadrato  A B.  Sed  cum  triangulum 
. 'wCDfific  ifofcclc^acnc  quadratum  fi  Daequale  quadrato  CD,crgo 


V 


ti  B\  i: s t*  j n .3 

'^aadranim  CDplusquadratoAC  differt  i qoadratoBD  per  quadfj-, 
tum  A C.  At  qindrattim  B D zquale  cfl;  quadfato  B E , igitur  qui« 
drata  A C & C D differunt  a quadrato  B E per  quadratum  A C.  Sed 
quadrata  AC  & CD  Ruantur  quadrato  A £,  (liquidera  tam  tria 
quadrAC  CD  PB  quam  duo  quadrata  B£  AExquantur  quadra- 
to AB)  ergo  quadratum  A E differt  k quadrato  BE  per  quadratoax 
AC.Ac  proinde  quadratuni  ABdiuifum  eftin  duo  quadrata  A£  £B 
quorum  datum  cfl  interualium,  nempe  quadratum.  A C>  Quod  erae 
demonflrandum. 

Sit  poftrcmo  Cubus  a diuidendus  in  duas  partes,-  qoaromiotir^ 
tiallum  fit  cubus  B.  ^fis  duabus  lineis  A & B>  fumantur  vtrimq>  ter* 
tix  proportionales  C & D E fitque  GE  xqua-  P F o e 
lisipH  C,  & diuidatur  DG  bifariam  in  p.  Dico  ^ 
folicia B,A,DF&B, A,  FE  e(fe partes  quzflcas:  ^ ^ , 

cum  enim  DE  &C  (fcu  GE)  fint  tertis  pro-  c 
portionales  ipfisBSt  A erit  cubus  A squalis  folido  B,A,  DE,  & 
cubus  B squalis  B,  A,  GE,  perj^vndecimi.At  fblidumBA  DE 
squaturfolidis  BADF&  BAF£,aliundequefolidaBADFj&  BAFE 
differunt  per  foUdumBAG  E (hoc  efl  cubum  B)  ergocubus  Adiui- 
fus  eft  in  duas  partes  differentes  cubo  B.  Quoderat  dcmonllrao; 
dum,  v/' 


Propositio  II. 

Datdm  quantitatem  diuidere  in  duast  qud  haheant:» 
inter  fe  proportionem  datam. 

SI  T numerus  diuidendus  ($’o.  Juratio  data  ^.ada,  T^onaturautem 
vna  pars  numeri  diuideodi  iR,  ergo  alter  erit^o  iR.  Igitur 
iRad  <fo-iR,  erit  in  ratione  data  3 ad  a ; ac  proinde  produifus  fub 
extremis  aR  squabitur  produdo  fub  mediis  1 8 o- j R»  Ergo  S R 
zquabuntur  180  : & ita  x8o  diuifisper  5 > Ect  iR.  quae  fi  tollas 
a 60  habebis  alteram  partem  34.  ' , 

Per  Algebram  fpeciofam,  data  quantitate  diuidenda  B &ratio^ 
ne  partium  C ad  D,  ponatur  A vna  pars , ergo  altera  erit  B-A.  Ac 
proinde  A ad  B- A erit  vt  C ad  D,  Ergq  produdus  fub  extriunis 

A ij  ' 


r 


♦ DWPHANTl'  gEOMETRJE; 

D A aequatur  produdlofub  mediis  C B«CA.Etper  tranrponrioncm 
DA  t CA  zquabitur  CB,  ficdiuUa  vtraque  parte  xquationis  per 
fiet  A xqualis  c 

D t c Hinc  Canon, 

..  Multiplica  quantitatem  diuidendam  per  priorem  terminum  pro« 
'portionis  daex  t producum  diuide  per  iummam  terminorum  propor* 
tioois : & habebis  priorem  partem  aiuidendzquaocicacis. 

Ume  EffelHo  G come  trica. 

Sit  data  linea  AB  diuidendainduas,  qux  habeant proponion em 
'C  DadDE.  FiatvtCEadCDjka  AB  ad  AF:  dico  lineam  AF  fore 
' priorem  partem  quxfltam.  Cum  enim  fit  vt  CE  ad  CD.  ica  AB 

ad  AFj  ericdiuidendovt  DE  adCD,  ita  FB  ^ b 

adFA.&inncrtcndovtCDadDEjita  AFad  . ^ ^ ^ 

¥B,  quod  errat  demonftrandum. 

Stholinm. 

Poteft  nullo  negotio  Geometrice  illudidcm  abfoluiin  planis  tc 
folidis,  vti  fadum  eft  ip  Propoflt.I.  tum  quia  triangula  & parallelo 
gtammaqux funt inter eafdcm parallelas,  ita  fc  habent  vtbafescx 
Xibro  fexto  Euclidis  ; tum  etiam  quia  folida  parailelepipcda  fupra 
«amdem  bafim  conllituta,  habent  inter  feeamdem  proportionem, 
quam  altitudines,  vt  docetur  apud  Euclidem  in  Libro  vndecimo, 
fid nobis  breuitati  ftrudentibus , hoc  indicafle  fatis  fit. 


Pjt.  O P os  I T 1 o m. 

Datam  quantitatem  diuidere  in  duas  fecundum  datam 
proportionem  ty*  dij^erenliam  addttam. 

E Sto  datus  numerus  loo.  diuidendusin  duos  tali  ratione , vt  ipa* 
jor  ad  miuorem  fc  habeat  ficut.  5 ad  5,  8c  adhuc^4  vnitates 

raddat.  Ponatur  minor  x R,  tum  fiat  vt  3 ad  5,  ita  * altud 

ne‘mpe  - t4*&buic  numero  inuento , addatur  differentia  data  4 » 
fiat  rumma*-t4.Pro  majore  quxfitorum:buic  fi  addas  minorem  x R, 
Ii  et  aggregatum  7 14  «quale  numero  diuidendo  100.  Ergo  7 xqua- 
buntur  Et  fit  i R fiuc  minor  quxficorum  , quo  fublato  de  loo, 
.ixtabitma)prquxfitus54.  , -o  „ 

Per  Algebrara  fpcciofamy  data  quantitate  diuidcnda  B,  Ktatiot^ 

<iadD,8c  infuper  F fiiperaddcnda,  ponatur  A minor  qux fitarnm, 
. ‘ tum. 


r I.  ^rjEST.  I L 9 

quadratum  CD  plus  quadratoAC  differt  iqoadraco  BD.pcr  quadrftt 
tum  A C.  Ac, quadratum  B D zqnale  cft  quadrato  B E , igitur  qua- 
drata AC  & C D diffcruDt  a quadrato  B E per  quadratum  AC.  Sed 
quadrata  AC.&  CD zquantur  quadrato  A E , (liquidem  tam  tria 
quadr.AC  CD  DB  quam  duo  quadrata  B£  A£  sequantur  quadran- 
to AB)  ergo  quadratum  A E differt  4 quadrato  BE  per  quadratum 
AC.  Acproinde  quadratum  AB  diuifum  eft  in  duo  quadrata  A£  EB^ 
quorum  datum  eft  interualium,  nempe  quadratum  A C.  Quod  erae 
*‘dcmonftrandum. 

^ Sic  podremo  Cubus  a diuidendus  in  duas  partes,  quarumintei^ 
uallumnt  cubus  B.  IpHs  duabus  lineis  A &B,  1'umantur  vtrimq»  ter* 

tise proportionales  C & D £ Htque  GE  aequa-  £ ^ c*  JS 

lisipfi  C,  &diuidaturDG  bifariam  in  p.  Dico  ^ 
folidaBjA.DFd^B^AjFEefTc parces  quscfjras:  ^ 

(^iim  enim  D£  & C ( feu  GE  ) iint  certiae  pro*  S 

portionales  ipfis  B & A erit  cubus  A aequalis  fblido  B,A,  D£,  & 
cubus  B aequalis  B,A,  GE,  per  j^vndecimi.At  folidumBA  DE 
xquatur  (olidis  BADF&  BAFE,aliundequerolidaBADF,8c'BAFE 
differunt  per  folidumB  AGE  (hoc  eft  cubum  B)  ergocubus  Adiui- 
Tus  cft'in  duas  putes  differentes  cubo  B.  Quod  erat  demoi^Hrair; 
dum.  • - • ..  ..  . ..i 


P R O P O S I T I O I I. 

■ ‘ 'Datam  quantitatem  diitidere  in  duaSy  qua  habeant» 
inter  fe  proportionem  datam. 

SIt  imreerusdiuidendas5'o,&ratIodata5.3da.  Ponaturautem 
vna  pars  numeri  diuidendi  iB>,  ergo  alter  erit  ^olR.  Igitur 
iRad  ^o-iR,  erit  in  ratione  data  5 ad  2 :ac  proinde  prodnftus  fub 
extremis  aR  aequabitur  produdlo  (ub  mediis  1 8 0-3  R.  . Ergo  SK. 
zquabuntur  180  : & ita  180  diuilispec  5>  fiet  quaej  toUaf 
^ habebis  alteram  partem  24. 

Per  Algebram  rpcciofara,  data  quantitate  diuidenda  B & ratio? 
nbpartium  C ad  D,  ponatur  A vna  pars , ergo  altera  erit  B>A.  Ac 
.proinde  A ad  B*  A erit  vt  Q ad  D.  Ergo  peodu^us  fub  cxir/cmj^ 

-A  ii 


- 


-■nr- 


■»" 

%r' 

■ » y ^ 


L-  ^ 


4 DlOPHANTt  qEOMETKJE'. 

D A aequatur  produco  fub  mediis  C B»CA.Etper  tranippfitionfin 
DA  t CA  aequabitur  CB,  & diuiTa  vtraque  parte  aequationis  per  DfC 
fiet  A aeqiiaiis 

d|c  nine  Ctnon.  _ - * 

Multiplica  quantitatem  diuideodam  per  priorem  terminum  pro*- 
portionis  datae : producum  diuide  per  Aimmam  terminorum  propor. . 
cioois ; & habebis  priorem  partem  diuidendae  quaotitacisi 
Hint  EffeSlio  Geemetric*. 

Sit  data  linea  AB  diuidendainduas,  qnxhabcap.t proportionem' 
C DadDE.  Fiat  ve  C E ad  e D,  ita  ABadAF;  dico  lineam  AF  fori 
priorem  partem  quxfitam.  Cum  cnimiit  vt  CE  ad  CD,  ita  AB 

ad  AF,  eritdiuidendovc  DE  adCD,  ita  FB  a f ^ ■ 

adFA.&innertendovcCDadDE^itaAFad  ^ d . b 
JFB,  quod  errat  demooftrandum.  » 

Sfholium, 


Poteft  nullo  negotio Gcomecticc  illiididcm  abfolui  in  planis'^ 
(olidis , vti  faiflum  cft  in  Propolit.I.  tum  quia  triangula  & parallelo 
gramma qux  fuut  inter  eafdcm  parallelas , ita  fe  habent  vt  bafes  ex 
« Libro  fexto  Euclidis  t tum  etiam  quia  folida  parallelcpipcda  fupra 
camdem  bafim  conditura,  habent  inter Teeamdem  proportionem, 
quam  altitudines,  vt  docetur  apud  Euclidem  in  Libro  vndc(;iu;ar» 
. «cd  nobis  breuitati  drudentibus , hoc  indicade  fatis  fit. 


n- 


Pro.positio  III.  . ^ 

Datam  cfuantitatem  diuickxe  in  duas  fecundum  datam 
proportionem  ^ di^erentiatn  aaidltam. 


n 

• 


"=1 


E Sto  datus  numerus  loo.  diuidendus  io  duos  taliratioRc,  vtmft« 
jor  ad  minorem  fc  habeat  ficut.  5 ad  j , & adhuc  4 vnitates 
fuperaddac.  Ponatur  minor  iR,  tum  fiat  Yt3ad‘5,  ita  iRad  aliud 
nempe ’'jit4*&huic  numero  inucoto,  addatur  differentia  data  4,  ve 
fiac  fummayt4'Pro  majore  quxfitorumthuic  fi  addas  minorem  i R, 
fiet  aggregatum  ~ f4  aequale  numero  diuidehdo  100 . Ergo  7*  * qua- 
buntur  Etfit  i Rfiue  minor  qu*ficorumjtf,  quofublatodoiob, 
ibetabie  major  quxfitus  ts  4. 

■ Per  Algcbratrrfpcciofain,  data  quantitate  diuidenda  B,  Strationt 

Cadp,${infup,er  F fi^e»ddcndar ponatur  A mioorquxfiur^ 


-1 


> 


LiB.  I.  ir..  ^ 

fiat  vtD  ad  C,  fic  A ad  aliam,  quae  ^ic  C A.  Huic  adda- 

cur  F & A minor,  fietqoaeC A 'i'  F -f  A aequalis  B.  Ergo  B>.F 

D 

cquatur  C A + A. Igitur  A zquatur  B D-FD.  > 

J ^ CtD 

^ Ifwe  CtHon.  • ^ '■ 

Qtjandcatem  quae  fiiperaddi  debet  tolle  c%  quantitate  diuiden- 
dam  refiduum  multiplica  per  poficriorein  terminum  proportionis, 
& produdum  dioide  per  fummam  terminorum , habcbifquepoficri* 
orem  ex  quaefitis.  Vnde  alter  pon  latebit.  ' 

Hinc  EffeHio  Geometrica. 

Efio  data  linea diuidenda  AB,  rario  C ad  D,  & difFerentia B. 
Oporteatque  diuidere  AB  in  duas  taliter  vtvna  fit  ad  aliam,  ficuc 
C ad  D , »Sc  praeterea  contineat  lineam  E. Tollatur  a o f '» 
B Unca  BF  xqualis  E : tdm  fiat  vt  fiimma  c 
C D ad  D,  ita  AF  ad  AQ,  Dico  A G forevoa  5 " 

ex  quaefitis  & alteram  G B,nam  cum  fit  vt  C D ad  i 

I)  , ita  A F ad  A G , critdiuidendo.  Vc  C ad  D,  

ita  FG  ad  A G.  Ergo  fi  ipfi  FG  addas  FB,  tota  AB  dfuirairic 
induas  BG,  G A tali  ratione,  vt  G B ad  A G fit  in  ratione  dara 
Cad  O Scinfiiper  contineat  Uncam  datam  E hoc  efi  F6.  Quod 
"erat  demonfirandum. 


Propositio  IV. 

* %■ 

% 

, D»ds  quantitates  inuenire,  qua  cf  datum  habeant  interual- 
't  Ium  ^ ^ datam  rationem, 

Sit  datum  tnteniallum  , & ratio  5 . ad  i.  Ponatur  minor  illorum 

numerorum  I Rj  ergo  major  erit  I R t j<y.IgiturIR  t ad  1 K. 
elt  vt  5 ad  a.  Ac  proinde  produftus  fub  extremisa  Rtpa  xquabituc 
produdlo  fub  mediis  S R.  Et  fit  IR  aequalis  14.  minor  quaefitorumi 
cuifi  addatur , habcbitiv major  ^o. 

■’  B. 


6 diophanti  qeometkm. 

Per  Algebraoirpeciofam,  dato intcruallo  B,& ratione  C adD, 
ponatur  A minor  quantitas  quacHta,  igitur  AtB  eft  major.  Ac  pro- 
inde A tB  ^d  A efl  in  ratione  C ad  D.  Er.goprodu^lusfub  extre- 
mis A DtBl^  aequaturprodu^ofub mediis  AC  & ita  A C'*AD 
aequatur  B D.  Igitur  A xqualiscft  B D 


Hinc  CdiioH. 

Multiplica  interuallum  datum  per  minorem  terminum  rati<mis 
datae : produdium  diuidc  per  differentiam  terminorum  , Sc  habtbis 
minorem  quantitatem  cxquaefitis.  Vnde  altera  non  latebit. 

Htnc  EffeiUo  Geometrica, 

Sit  daturo  interuallum  duarum  linearum  A B , & ratio  ^ ^ 

CD  adDE.  Fiatvt  CE  ad  E D ita  AB  ad  BF.DicoC  ep 
duas  lineas  quaeiitas  effe  AF  & B F>  nam  quia  e(I  vt 
C £ ad  E D ita  AB  ad  B F,  erit  componendo  jvt  CD  ad  DE.  ita 
AF  ad  BF  Ergoduxlineae  A F & BF  habent  rationem  datam  & 
interuallum  datum.  Quod  crac  dcmonftrandum. 


Propositio  V- 

J>atam  quantitatem  diuUere  in  duas , ita  vt  vtriufque  f artet 
fraferif  tura  factant  datam  quantttatem. 

E Sto  datus  numerus  loo  diuidendus  in  duos  ita  vt  prioris  duo 
trientes  cum  tribus  quadrantibus  pofterioris  faciant  70.  (op- 
portet  autem  numerUm  conficiendum  cadere  imer partes  cafdcm 
numeri diuidendi,  vt  eruditi  demonflrat  Gafpar  Bachetus  ad  quzfl. 
5.  lib.i.  Diophanti  alioqiii  problema cfTet  impofibile:  vt  quoniam 
duo  trientes  numeri  100.  funt  66  % ic  tres  quadrantes  75  , ncccffe 

ell  numerum  qui  datur  70,  cadere  inter  illos  duos  terminos)  pona- 
tur ergo  IR.  pro  priori  j igitur  pofferior  erit  100  - 1 R. , prioris  duo 
trientes  funt  a R,  tres  autem  quadrantes  pofterioris  funt  5 00  > 


* 11 B.  I.  m > 

tum  fiat  vt  D ad  C , fic  A ad  aliam , (^uae  erit  C A.  Huic  adda« 

tur  F 8!  A mioor,  fietquxC  A + F + A aequalis  B.  Ergo  B-.F 

D- 

zquatur  C A + A.  Igitur  A zquacur  B D— FD. 

D Ctb 

Hinc  Cgnea. 

Quaacicatem  qaz  fuperaddi  dcbcc  tolle  ex  quantitate  diuiden» 
dam  refiduum  multiplica  per  pofieriorem  terminum  proportionis , 
& produAum  diuide  per  Airamam  terminatum , habcbifquepofteri- 
orcm  ex  quxfitis.  Vnde  alter  non  latebit. 

Hinc  Effieri»  GeemetricM^ 

Bfio  data  linea diuidenda  AB,  ratio  C ad  D , & diflPerentiaE. 
Oporteatque  diuiderc  AB  in  duas  taliter  vtvna  fit  ad  aliam,  ficut 
C ad  D,  «Stprzterea  contineat  lineam  E.Tollatur  A ars 
ex  A B linea  BF  xqualis  E : tum  fiat  ve  fumma  C 
C D ad  D , ita  A F ad  A G.  Dico  A G fore  vna  5 
ex  quzfitis  & alteram  G B,nam  cum  fit  vc  C D ad  e 

D.,  ita  A F ad  A G , eritdtuideodo.  Vc  C ad  D, 

ita  F G ad  A G.  Ergo  fi  ipfi  FG  addas  F B,  tota  AB  diuifaetic 
in  duas  B G , G A tali  ratione , vt  G B ad  A G fit  in  ratione  data 
Cad  O &infupcr  contineat  lineam  datam  E hoc  cft  FB.  Quod 
erat  demonfirandum. 


Propositio  IV. 

DuMS  qHMtiUtes  innenire,  qu*  cf  ddtun^hibunt  intcmnl-  ^ 
Ium , dd$dm  ruttonem, 

Sit  datum  interuallum  , 8c  ratio  5.  ad  i.  Ponatur  minor  illorum 
numerorum  I R,  ergo  major  erit  I R t j5.Igitur  I R 1 5«.  ad  I R, 
elt  vt  5 ad  2.  Ac  proinde  produdns  fub  extremisz  R 172  xquabitur 
produdlo fub mediis  SR.  Etfit  IR  zqualis 24. minor quzfitorum, 
cuifi  addatur  55,  habebitur  major  tfo.  ^ 


< DlOPHANTl  gEOMETRM, 

, Pct  Algebram  (peciofam , dato  ioteruallo  B,  & ratione  C a<H>, 
ponatur  A minor  quantitas  quziita , igitur  A t B eft  major.  Ac  pro- 
inde AjB  ad  A cfl; in  ratione  C ad  D,  Brgoprodudusfub  extre- 
mis A DtfiD  aequator produ^ofub mediis  A C & ita  A C-AD 
aequatur  BD.  Igitur  A aequalis  cft  BD 

C— D 

Hiitc  CittoH. 

Multiplica  interuallum  datum  per  minorem  terminum  rationis 
dux ; produdlumdiuidc  per  differentiam  termidorum,  habebis 

minorem  quantitatem  ex  qox  fitis.  Vnde  altera  non  latebit. 

Bfftdio  Geometrici, 

“**um interuallum du.irurn linearum  AB,  &ratfo^_ b p 

CD  adDE.  Fiat vt  CE  ad  ED  ita  AB  ad  BF.DicpC  EP 
^as  lineas  quxfitas  efle  A F & B F , nam  quia  elt  rt 
A c j erit  componendo,  vt  CD  ad  DE.  ita 

A F ad  B F Ergo  dux  linex  A F 8<  B F habent  rationem  datam  8c 
■nteruallum  datum.  Q^od  erat  demonftraodum. 


Propositio  V.  - 


D*iim  qudmtit4tem  diuidtre  itt  dmis  , </a  vt  vtrtufque  firtet 
frtiferift*  fttUttt  dtttdm  qmnntMtem, 

E Sto  datus  numerus  loo  diuidendus  io  duos  ita  vt  prioris  duo 
trientes  cum  tribus  quadrantibus  pofterioris  faciant  70.  ( op- 
portet  autem  numerum  conficiendum  cadere  inter  partes  cafdeni 
numerrdiutdendi,  vt  eruditi  dimbnftrat  Galpar  Bachetus  ad  quxft. 
5*lib.i.Diophanti  al^ui  problema  eflTct  irapofibilc:  vt  quonian» 
duo  trientes  numeri  100.  (utit66  2 & tres  quadrantes  75 , oecclTe 

eftnumernm  quidatur7o,  cadere  inter  illos  duos  terminos  ) pona- 
tur ergo  I R pro  priori  > igitur  pofterior  erit  100  — I R , prioris  duo 
trientes  funt  2 R,  tres  autem  quadrantes  poileriorisfunt  joo-5  R , 


. ^ LlB-1.  ‘QVMST.  F.  7 

horum  trgorumma  900  -I R.  cquatur  70. Igitur  I R liueprior  pars 

IX 

<rit  So , pofterior  vero  40  . Per  Algtfbrara  fpcciofaiii , <fata  quanti- 
tate diuidenda  B & quantitate  conficienda  ex  duobus  trientibus 
prioris  & tribus  quadrantibus  pofterior»  C,  ponatur  A prior  pars 
ergo  B- A erit  pofterior  igitur  2 A & A atquantur  C.Ac 

J 4 

proinde  A cft  arqualis  p B- 12  C.  ^ 

Hine  Canon,  * . ^ 

Datx  quantitatis  diuideodx  fume  partes  fimiles  partibus  poftti- 
latis : minorum  aufer  a quantitate  conficienda)  & quantitate  confi- 
ciendam aufer  ^maiore  .refidua  multiplica  figillatim  per  quantita- 
tem diuidendam&produiftosdiuidc  per  fummam  refiduorum)  ha* 
bcbifque  fegmenta  quxfita. 

JH inc  'EfcHio  C eometrica. 

Efto  data  A B diuidenda  jn  duo  fegmenta ) ita  vt  prioris  duo  tri- 
entes cum  tribus  quadrantibus  pofterior»  faciant  * P ^ ° 

lineam  A C.  Sumatum  linea  D A zqualisduq*  ^ ^ 
bus  trientibus  totius  AB>  Sc  A E xqualistribt»  quadrantibus  einfi 
dem  AB,  tum  fiat  vt  DE  ad  C E ita  AB  ad  A F.  Dico  AF  8e 
PB  forx  partes  quefitastOtius  A B.  Qnpniam  enim  A E continec 
tres  quadrantes  AB  fequiturquodfifegraentorum  AF  FBfume- 
renturtres  quadrantes  lumma partium zquaretur  AE,  namvttrcs 
quadrantes  A F ad  tres  quadrantes  FB,  ita  AF  ad  FB.  Et  com- 
pendo vt  tres  quadrantes  AF  plus  tribus  quadrantibus  FB  ad  tres 
quadrantes  F B,ita  A B ad  FB  & permutando  veuesquandrantes 
A F plus  tribus  quadrantibus  F B ad  A B ita  tres  quadrantes  F B 
ad  FB,  fcdvt  FB  ad  tres quadranris  FB.ita  AB  ad  tres  quadran- 
tes AB,  ergo  tres  quadrantes  AB(hoccftip(a  A E)  xquatur  tri- 
bus quadrantibus  Ar  plus  tribus  quadrantibus  FBv  At  falsum  efl; 
vt  D E ad  CE  ita  A B ad  AF,  ergo  permutando  inucrtcndoqiio 
VI  A B ad  DE  ira  A F ad  E C.  Igitur  cum  DE  fit  id  quo  tres  qua- 
drantes AB  fuperant  duos  trientes  A'B  , erit  etiam  C E id  quo 
tres  quadrantes  AF  fuperant  duos  trientes  AF,  ac  proinde  duo 
trientes  AF  cun\  CE,zquautur  tribus  quadrantibus  A F. Ergo  duo 

trientes  A F cunl  C E & tribus  quadrantibus  F B ernoesequales  A 


8 DlOPHANTl  gEOMETRM, 

& fubUta  CE,  cxvtraquc  parte asquationis duo  trientes  AF  cura 
eribus  quadrantibus  F B asquantor  A C.  Quod  erat  dcmonftradum. 


Propositio  VI.' 

datam  diuiiere  in  dttas , ita  vt  frieris  data  fars 
fojlerioris  datam  partem  fuperet  data  quantitate. 


¥ ? Stodatusnumcrusioodiuidcndusiriduos,  ita  ve  prioris  qua- 
J^dranspofterioris  fcxtanccm  fuperet  numero 20  C'o|y>rtei  autem 
nunc  numerum  ao  minorem  effe  quadrante  numen  dati  loo ) pona- 
tur I* *R  primus  quaeiltorum,  ergo  fecundus  erit  100—  I R,  Primi 
quadrans  cft  IR,  fextans  vero  pofterioris  eft  100  - l R.  Si  igitur 


4 

huic  pofteriori  addas  20  , erit  xquato  inter  fummam  confedam 
320— IR  & IR.Ac proinde  poftdcbitamrcduSioQcm  10  R xqua- 


buntur88o,^&fic  IR  Hue  primus  88,  & quem  (i  tollas  a 100,  fi 
fecundus  ix. 

Per  Algcbramfpecioiam  , data  quantitate  diuidenda  B , & inter- 
ualoprzdtdo  C,  ponatur  prior  A cuius  quadrans  A— C xquatur 


fextanti  alterius  B -A<  %tur  A cft|equalis  4B*t  24  C, 

— — 

• 6 10 

Hinc  Canon. 

Interuallum  datum  diuidarurper  firaiflioncm  priorem : qtiotienf- 
que  tollatur  a quantitate  diuidenda,  &rcnduum  feructur.  Deinde 
'mimeracorpoficrioris  fradionis  diuidacur  per  fra^ionem  prior  em 
jBr  quotiens  augeatur  poRcriore  denominatore,  ac  per  hanc  fum- 
mamdiuidatur  refiduumferuatum,  quotiens  iRc  multiplicatus  per 
denominatorem  poReriorem  exhibet  iccundam  partem  quantita*. 
tis  diuidendz. 

Hinc  F^eff io  Geometrica. 

ERo  linea  AB  diuidenda  in  duas  partes,  taliter  vt  quadrans 
^ - * vnius 


LIB-  I.  QTyESr.  V,  7 

horum  ergofumma  900  -I R aequatur  70.  Igitur  I R fiuc  prior  pars 

' u • - , . , 

erit  So , poftcrior  ¥cro  40 . Per  Algcbraro  fpedofam , data  quanti- 
tatc  diuidcoda  B & quantitate  conficienda  ex  duobus  trientibus 
prioris  & tribus  quadrantibus  poftcriotis  C,  ponatur  A prior  pars 
ergo  B--  A erit  po^erior  igitur  a A & 3 B — j A aequantur  C.  Ac 

? 4 

proinde  A eft  aequalis  pB- 12  C. 

HmeCatto». 

Datae  quantitatis  diuidendae  fume  partes  fimiles  partibns  poflu- 
latis : minorum  aufer  i quantitate  conficienda»  & quantiute  confi- 
ciendam aufer  i maiore : refidua  multiplica  figiilatiin  per  quantita- 
tem diuidendam&prociuAosdiuidc  per  fummam  refiuuorum»  ha- 
bebifque.fegmcnta  quxfita. 

Htnc  EffeSihGeometrieM. 

Efiodata  A]&  diuidenda  induofegmenta»  ita  vt  peioris  duo  tri- 

e Dtes  cum  tribus  quadrantibus  noflerioris  faciant  a P ^ * 

lineam  A C.  Sumatum  linea  D A aequalis  duo* 
bus  trientibus  totius  AB^  &- A E «qualis  tribus  quadrantibus  ciuf>> 
dem  AB,  tum  fiat  vt  DE  ad  C E ita  AB  ad  A F.  Dfeo  AlF  tk 
EB  forx  parces  quefitas  totius  AB.  Q^niam  enim  A E continet 
tres  quadrantes  AB  fcquiturquodfifcgmcntorum  AF  FBfume- 
rcntiirtres  quadrantes  fumma  partium  xquarctur  AE,  nam  vt  tres 
quadrantes  A F ad  tres  quadrantes  FB,  ita  AF  ad  FB.  Et  com- 
pendo vttres  quadrantes  AF  plus  tribus  quadrantibus  F B ad  tres 
quadrantes  F B,ica  A B ad  F£  & permutando  vt  tres  quandrantes 
A F plus  tribus  quadrantibus  F B ad  AB  ita  tres  quadrantes  F B 
ad  FB,  fedvc  FB  ad  tres  quadrantes  FB  ita  AB  ad' tres  quadran- 
tes AB,  ergo  tres  quadrantes  AB  (hoceftipia  A E)  xquatortri- 
bus quadrantibus  Ar  pkistnbus  quadrantibus  FB.  Ac  fadumcd 
vt  D E ad  CE  ita  A B ad  AF,  ergo  permutando  inuertendoque 
vo  A B ad  D E ira  A F ad  E C.  Igitur  cum  DE  fit  id  quo  tres  qua- 
drantes A B fuperanc  duos  trientes  AB,  erit  etiam  CE  id  quo 
tres  quadrantes  AF  fuperanc  duos  trientes  AF,  ac  proinde  duo 
trientes  AF  cum  C E,xquantur  tribus  quadrantibus  A F.Ergo  duo 
trientes  A F cum  C E & tribus  quadrantibus  F B erunt  xquales  A £, 

Bi/ 


8 DlOPHANTl  QEOMETRM, 

& fublau  CE,  cxvcraquc  parce  aequationis  duo  tricRtes  AF  cuin 
tfibus  quadrantibus  F B aequantur  A C.  Quod  erat  demon(liadi)m. 


• Propositio  VI.  - 

£lu»ntitttem  datdm  diuidereinduts^  itdvl  frieris  data  fars 
feflerioris  datam  f artem  fuferet  data  quantitate. 

E S to  datus  numerus  xoo  diuidendusinduos,  ita  vt  prioris  qua* 
dranspoftcrioris  fcxtanremfupcrct  numero  20  ( oportet  autem 
hunc  numerum  20  minorem  elTc  quadrante  numen  dati  100 ) pona* 
tur  I R primus  quaeficorqm , ergo  (ecunduserit  100—  I R,  Pdmi 
quadrans  cR  IR^  feztans  vero  poRerioris eft  100  - 1 R.  Si  igitur 


huic  poRerieri  addas' ao  , erit  aequato  inter  fummam  conferam 
aao  — IR  & IR.Ac proinde  poR debitam redu(Ripncm  10  R xqiu- 


bantur  880,  & Rc  IR  Rue  primus  88 , & qliem  R tollas  a ipo , R 
fecundus  1». 

Per  Algcbramrpeciofam,  ^ata  quantitate  efiuidenda  B , & inter* 
ualoprxdidlo  C , ponatur  prior  A cuius  quad/tans  A»C  xquatur 

fextanti alterius  B--A. 'Icitur  A cR «qualis  4Bf  24 C. 

- 4'  Mine  Canon, 

Interuallumttiatum  diui^daturpA  fradionem  priorem  t qiioticnf- 
que  tollatur  a quantitate  diuidcndUfe  Streiiduum  ferueiiiir,  Dcmdc 
numerator poRerioris  fra^onis  diuidatur  per  fracRionem  priorem 
&quoticDS  augeatur  poReriore  denominatore,  ac  per  hanc  fum*. 
mamdiuidatur  rcRduumferuatum,  quotiens  iRc  multiplicatus  per 
denominatorem  poReriorem  exhibet  fecundam  partem  quantita* 
tis  diuidendz. 

JiiMeT-fe6ito  Geometrica. 

. ERo linea  AB  diuidenda  in  duas  p;^tcs , taliter  yc  quadrans 

. vnius 


UB,  X.  firJssT^  ru.  9 

vtiiasTaperfecrextamem  alterius  per  liaeatn  AC.Capiacur  A D qua* 
drupla  AC>&refidua  DB  perprop.  II  huius  , A C D B 
diuidatur  in  E uli  ratione  i vt  quadrans  D E E~ 

aequetur  fcxtanti  E B.  ( fiue  diuidatur  DB  io  duas  quae  fe  habeant 
licut  4 ad  quadrans  enim  4 aequatur  fcxtanti  6 . ) Dico  totam  A B 
fc^m  ciTe  in  £,  ita  vt  quadrans  A£  fuperet  fextantem  E B per 
lineam  AC,  nam  quadrans  A E aequatur  quadranti  AD  & qua* 
dranti  D £ propter  difeurfum  faftum  in  propof.  przced.  fed  qua* 
drans  AD  cft  A C,  igitur  AC  plus  quadrante  ipfius  D E aequa- 
tur quadranti  A £.  Sed  A C cum  quadrante  DE  fuperae quadran- 
tem DE  per  AC,  ergo  quadrans  A E fuperat  quadrantem  D E 
per  AC,  fed  quadrans  DE  xquatur  fcxtanti  £B.  Igitur  quadrans 
AE  fuperat  fextancc  E B per  lineam  A C.Q^od  erat  detnonftradum 


Paopoiririo  VII. 

Ah  tddem  quM/tntate  duferre  dttdS  slUs  ddtdt^  itdvt  refidn» 
ddtAtn  hdbednt  rstienem. 

S Int  dati  numeri  iS& 20,  quos  oporteat  tollere  a(>  alio  numero,' 
taliter  vt  rchduj  habeant  rationem  ^ ad  5.  Ponatur  numerus 
inucniendus  IK.,  a quo  Ci  tollasi8&20,  relidui  funt  I^ — i8Sc 
IR..-  zo.  ac  proinde ifti  funt  in  ratione  data  d ad  5.  ergo  produdus 
fub extremis  5 R — 90  zquatur  produdo  fub  medijs  6 R--  izo.fic 
ita  poftrcdudionem  debitam  IR  cRjo  hinc  enim  (i  tollas  18  & 20, 
rcfidui  12  & 10  funt  in  ratione  data  g ad5> 

Per  Algcbramfpeciofam,  datis  quantitatibus  auferendis  B & C,' 
& ratione  refiduarum  D ad  F ponatur  A quantitas  inuenienda. 
Ergo  A — B ad  A — C habet  eamdem  rationem , quam  D ad  F« 
Ac  ideo  produdus  fub  extremis  FA  — FB  x qualis  eftprodudo fub 
mediis  D A —-DC.  Ergo  DA.-FA  xquatur  DC — FB.igitur 
A cft  xqualis  D C --- F B > - 

d—TT.f  ' % 

WncCditeB» 

Multiplica  majorem  quantitatem  iubcraliecd^  per  major^ 


IO  DlOPHANTl  gEOMETKM, 

cerminum  proportionis  datae,  & minorem  fubtrahendum  per  mino- 
rem cermioura  : pofteriorem  productum  tolle  de  priori  j & celi- 
duumdiuide  per  differentiam  terminorum,  habebifquc  quaniiu- 
temquxncam. 

Hine  Effe£lie  GeometricM, 

Sint  auferendae  AC  & AB  ex  aliqua  linea  ita  vtrefidux  habe- 
ant proportionem  GDadEG  HatvtGD 
ad  £G  fic  AC  ad  AF  & vc  differentia  ^ ^ ^ 

D E ad  D G fic  BF  ad  AH.  Dico  lineam  r-  p 
A H effe  illam  quz  inquiritur.  Sumpta  enim 
F I aequali  AH,  erit  vt  F B ad  FI  ita  F B ad  A H,  & G D ad 
£G,  & per  conuerfionem  rationisvt  Fl  ad  BI  ita  GD  ad  G 
fedvtG  D ad  GE,  itafa<51umcfl  AC  ad  AF,  ergo  critvt  FI  ad 
B I ita  A C ad  AF,  & permutando  vt  tota  FI  ad  totam  AC,  ita 
ablata  BI  ad  ablatam  AF  proindeque  erit  & reliqua  FB  ad  reliqua 
F C,vt  tota  F I (iue  A H ad  totam  A C.Se  permutando  inuettedo- 
que  vt  tota  AH  ad  totam  FB,  ita  ablau  AC  ad  ablatam  CF, 
igitur  & reliqua  CH  ad  reliqua  BC  erit  vt  tota  AH  ad  totam  6 F, 
hoc  edvtiam  probauimus,ficut  G D ad  E D.  Quoniam  ergo  efl  vc 
C H ad  CB,  ita  GD  ad  ED,  erit  per  conuerfionem  rationis, 
vc  CHad  BH  ita  G D ad  G E.  At  fi  ex  AH  tollatur  AC»  ce- 
mans  CH:fi  vero  ex  eadem  AH  tollatur  AB,  remans  BH,ergo 
inuenta  efl  linea  A H , ex  qua  fi  tollantur  dux  datx  lincx  AC  & 
AB  , refidux  CB  & BH  habent  rationem  datam  GD  ad  G£* * 
Quod  eracdcmonllrandum. 


PxoposiTio  VIII. 

Dutius  ^UiHtilAtibus  ditis  udiiecere  ttmdem  tdliter  vt 
comfofit4t  habcMHt  ntionem  tUum» 

DEntur  duo  numeri & 14  quibus  oporteat  addere  eumdem 
numerum  tali  ratione , vt  confcftx  fummx  fint  in  ratione  5 
ad 5,  Ponatur  numerus  addendus  IR,  igitur  adtlR  & X4tIR 

*funt  in  ratione  data  5 ad 5.  Ergo  produa»  fub  extremis  78 


LiB.  I.  QfTyesr-  rii  9 

' YniiM  Tupirec  fex  cantem  alterius  per  lineam  AC.Capiatur  A D qua- 
drupla A C , & reiidua  D B per  prop.  1 1 huius , A C D B 
diuidatur  in  £ tali  ratione  * vt  quadrans  D E 


H' 


aequetur  fextanti  E B.  ( fiue  diuidatur  DB  in  duas  quae  Te  habeant 
ficut  4 ad  d quadrans  enim  4 aequatur  fextanti  6 . ) Dico  totam  A B 
Ce^am  elTe  in  E,  ita  vc  quadrans  A E fuperce  fextantem  EB  per 
lineam  AC,  nam  quadrans  A E aequatur  quadranti  AD  & qua* 
dranti  D E propter  difeurfum  fadlum  in  ^opof  przced.  fed  qua* 
drans  AD  cft  A C,  igitur  AC  plus  quadrante  ipfms  D E aequa* 
tur  quadranti  A E.  Sed  A C cum  quadrante  D E luperac  quadran* 
tem  D E per  AC,  ergo  quadrans  A E fiipcrat  quadrantem  D £ 
per  AC,  fed  quadrans  DE  aequatur  fextanti  E B.  Igitur  quadrans 
AE  fuperac  fexunte  E B per  lineam  A C.Qupd  erat  dcmonliradum 


Pao  POSITIO  VII'. 

jth  etiem  quaut/tite  Muferre  duas  ulits  it dvt  rejtdfia 

dat*m  hibeMt  rtt tonem. 

SIntdatimimerii8&2o,  quos  oporteat  tollere  ab  alio  numero,' 
taliter  vc  refiduj  habeant  rationem  d*  ad  5.  Ponatur  numerus 
inueniendus  I R , a quo  fi  tollas  1 8 & 2 o , relidui  fune  I R — 1 8 & 
{ R-  20.  ac  proinde ifti  funtin  ratione  data  ad 5.  ergoprodudus 
fub  extremis  5 R — 90  xquatur  produ^lo  fub  medijs  d R --  uo.  tc 
ita  poR  redu6iionem  debitam  1 R eft  50  hinc  enim  ii  tollas  18  & 20, 
refidui  la  & 10  fune  in  ratione  data  dad5. 

Per  Algebram  fpecioiam , datis  quantitatibus  auferendis  B ^ C, 
& ratione  reiiduarum  D ad  F ponatur  A quantitas  inuenienda. 
Ergo  A — B ad  A — C habet  eamdem  rationem , quam  D ad  F. 
Ac  ideo  produdus  fub  extremis  FA  — FB  zqualiseftprodudofub 
mediisD  A — DC,  Ergo  DA--.FA  aequatur  D C — FB.igitur 
A cftxquaUs  p C 

“ O — ..|i 

Hine  Conon, 

Multiplica  majorem  quantitatem  rubtrahendam  per  majorte 

"C 


io  mOPHA-NTl  qnOMETKM, 

terminamptopoicioninh»,  Sminotem  fcbtrahenctenperraro^ 

rem  terminum  : pofteriorem  produftum  tolle  de  prion  , « reli- 
duumdiuidc  per  differentiam  terminorum , habebifque  quantita- 
tem quxfitam. 

Hinc  E felito  Geometrum, 

Sint  auferend*  AC  & AB  ex  aliqua  linea  ita  vtrcfidtix  habe- 
ant proportionem  G D ad  E G fiat  vt  G D ^ fcb  h t 

ad  EG  fic  AC  ad  AF  & vt  differentia  

D E ad  D G fic  BF  ad  AH.  Dico  lineam  c ^ d 

A H effe  illam  qu*  inquiritur.  Sumptacnim  ' 

FI  «quali  AH,  erit  vt  FB  ad  FI  ^ f ^ H , & CD  ad 

EG,  & per  conuerfionem  rationis  vt  FI  ad  BI  ita  GD  ad  G h , 
fedvtGD  ad  GE,  itafaAumcft  AC  ad  AF,  ergo  erit  vt  FI  ad 
BI  ita  AC  ad  A F,  & permutando  vt  tota  FI  ad  totam  AG,  ita 
ablata  BI  ad  ablatam  AF  proindeque  erit  & reliqua  FBadrehaua 
FC,vt  totaFI  fiucAH  ad  totam  AC.Se  permutando mueitcdo- 
que  vt  tota  AH  ad  totam  FB,  ita  ablata  AC  ad  ablatam  C F, 
igitur  8£  reliqua  CH  ad  reliqua  BC  «‘tvttota  AH  ad  totam  BF 
hoc  eftvtiam  probauimus,ficut  GD  ad  E D.  Quoniam  ergo  eftvt 
C H ad  CB,  ita  GD  ad  ED,  erit  per  conuerfionem  ranonis, 
vt  CKad  BH  ita  G D ad  G E.  At  fiex  AH  tollatur  AC,  re- 
mans  CHifi  vero  ex  eadem  AH  tollatur  AB,  remans  BH,«go 
inuenia  eft  Unca  A H , ex  qua  fi  tollantur  dux  daix  hne*  A G & 
a b , refidux  CB  & BH  habent  rationem  datam  GD  ad  G t 

Quod  erat  demonftrandum. 


PtoPosiTto  VlII- 

Dtidins  quantiUtibus  dais  adtiecere  edmdem  uUter  vt 
cotnpojitti  hdbetnt  fdtionent  dttMtn» 

DEotnt  duo  numeriii!  U 14  quibus  oponeit  addere  eumdem 
oumetum  tali  ratioue . vt  confeSi  fuirnn»  f “ "'‘if,? 

ad  a.  Ponatur  numerus  addendus  IR,  ‘6™'  “ ^ p 

funt  in  ratione  data  5 ad  Ergo  piodnftus  fub  caitenm  78 1 3 K-. 


4.IB.  i;  JU^MST.  vm.  II 

xcjuatorptodu^ofub mediis  t SR.,&itaIK  (iue numerus  2<i« 
den(iuscil4  quiiunftus  i6  &t4>  facit  50  & 18  io  ratione  5 ad  5. 

PerAlgcbramfpeciofam,  datis  B &C  cum  ratione  D ad  F>  po- 
natur quantitas  inucnienda  A,  ergoBt  A & C t A fuot  vt  D ad 
F.  igitur  F B + F A aequatur  D C t D A.  ac  proinde  F B — D C 
funtx  qualia  D A— F A.  & fit  A zqualis  F B- — DC 


Hine  Cmo». 


d-f 


Multiplica  quantitatem  priorem  addeodamper  pofterioremterirrf- 
oum  proportionis , itemque  reliquos  inter  fe  : minorem  produftum 
tolle  de  maibre  : & refiduum  diuide  per  differentiam  terminorum 
rationis,  ilc  enim  habebis  quantitatem  quxficam. 

• WncBffe^io  Geometrica. 

Sint  datz  dux  lioez  A B A C , quibus  addenda  (it  eadem  linea  ta- 
li ratione  vt  compofitz  habeant  rationem  DE  ad  H D.  Fiat  primo 
vtDH,  adEH,  ita  A C adCF  : deinde  G A C FB 
fiatquoquevtE  H ad  HD,  iiaFBad  A G.  ^ £ ' * 

Dico  A G efte  lineam  quzfitam  nam  quia  - - . • • 

eftvtDH  adEH,  ita  AC  ad  CF,  eritin-  H 
uertendovtEH  ad  DH  ita  CF  ad  AC.  SediadumcdvtEH  ad 
DHitaFBadAG.  ergovt  CF  adCA  itaFB  ad  AG.  &com- 
ponendo  antecedentia,  vtCB  ad  C G itaEHadDII.  Recom- 
ponendo (impliciter  viGB  adG  C,  itaED  adD  H.  igitur  inuen- 
ta  c(l  linea  AG  quz  addita  duabus  A B AC,  facit  compofitas  GB 
GC  in  ratione  data  D E adDH.  quodcrjtcdemonftrandum. 

Schalium, 

Aduerte  rationem  datam  minorem  debere  e(Tc  quam  quantitatum 
addendarum,  quia  vt  demonftratur  4 Gafpare  Bachetoi  L i.  Porifm. 
prop  i.&Clauiocap.p.  Algeb.  ^Enig.  7.  Si  duz  quantitates  inai- 
quales  adiiciantur  eidem,  erit  corapoutarum  minor  ratio>  quara,ad- 
ieiSiarum. 


I*  DlOPHANTl  qEOMETRM', 


Pkopositio  IX. 

A,dM*husquMntit4tibM  datis  auferre  e*mdem  tAliter  y vtrefdua 
fintin  data  ratione, 

Sint  duoDumeridatiu  & 8,  ^ quibus  oporteat  tollere  eumdem 
nunjfjuni*  itavtrcfidui  fe  habeant  vt  5 ad  5.  Efto  numerus  tol- 
lendus i'R*.  ergow— iR  &8—  iR  fiint  in  ratione  5 ad3.  igitur 
produftus  Tub  extremis  35’  — 3 R «quatur  produdq  fub  mediis 
40— 5 R.  &ita  1 R fiuc  numerus  auferendus  eft  2,  quem  fi  tollas 
exi2Sc8,refiduiio habebuntrationemdatam  5 ad 3. 

Per  Algebramfpcciofam,  datis  B ScCcum  ratione  D ad  Ir,  pona- 
tur A pro  quantitate  tollenda,  ergo  B---A  & C A funt  in  ratione 
DJad  F,  & itaF  B - — F A xquatur  D C — DA  ergo  D A -•  F A 
«quantuc  D C—  F B.  igitur  A. xquatur  D C FB 

P— F 

UineCanon, 

Multiplica  minorem  quantitatem  a qua  debet  fieri  fubftraftio , pcc 
maiorem  ternainumprpportionisjitcmque  reliquas  inter  fc  : produ* 
ftum  minorem  tolle  de  maiore  ; refiduum  diuide  per  differentiam 
terminorum  rationis  datx,  habcbifque  quantitatem  qu^fitam. 

Hinc  EffeHio  Geometrica. 

SintduarlinczAB  AC  ex  quibus  oporteat  tollere  ^ p ^ 

eamdem  lineam  tali  ratione,  vt  refidu*  habeant  ra- 

tioDcm  D E ad  D G.  Fiat  vt  G E ad  G D ita  C B ad  D G E 
CF.  Dico  A F clTe  lineam  qujcfitam,  nam  quia  fa-  ^ 

aumeft  vtEG  adGD,  itaBC  adCF,  erit  componendo  vt  DE 
;id  D G ita  B F ad  C F.  Ergo  fi  cx  duabus  datis  A B AC  .tollatur  A F, 
refiduzFB  FC  funt  in  ratione  data  DE  ad  O G.  quod  erat  dc* 
monfirandum. 

Scholtum. 

Aduerte  rationem  datam  minorem  cfTc  debere  ca  quam  quantita* 
tes  datz  inter  fe  habent,  propter  rationem  qu*  allata  eft  in  fcholio 
propofitionis  prxccdentis» 

^ ^ , Propofitio 


f 


11 B.  I.  JU^Msr:  viih  II 

«quatarprodudoAib mediis  70  t SR.,  &itaIR.  Guc numerus  ad« 
dcnduscu4  quiiunftus  & 14,  facit  50  & 18  in  ratione  5 ad  5. 

Per  Algebram  rpeciofam , datis  B & C cum  ratione  D ad  F>  po- 
natur quantitas  inucnienda  A , ergo  Bt  A & C t A fiint  vt  D ad 
F».  igitur  F B t F A xquatur  D C t D A.  ac  proinde  F B—D  C 
funtxqualia  D A— F A.  & fit  A xqualis  F B*—DC 

Hinc  Cdnon^  D— -F 

* 1 

Multiplica  quantitatem  priorem  addendam  per  pofteriorem  termi- 
num proportionis , icemque  reliquos  inter  fe  : minorem  producum 
tolle  de  maiore  : & refiduum  diuide  per  differentiam  terminorum 
rationis , fic  enim  h^cbis  quantitatem  qux  fitam. 

Hinc  Effeliio  Ceometrien. 

Sint  datx  dux  linex  A B A C , quibus  addenda  fit  eadem  linea  ta- 
li ratione  vt  compofitx  habeant  rationem  D E ad  H D«  Fiat  primo 
• vtDH,  adEH,  ita  AC  ad  CF  : deinde  G A C FB 
fiatquoquevtE  H ad  HD,  iuFBad  A Gi  ^ ^ 

Dico  A G efle  lineam  quxfitam  nam  quia  — ■ . . 

eAvtDH  adEH,  ita  AC  ad  C F,  eritin-  h 
ucrrendovtEH  ad  DH  ita  CF  ad  AC.  SedfadlumeflvtEH  ad 
DHitaFBadAG.  ergovt  CF  adCA  itaFB  ad  AG.  8ccom- 
ponendoantecedentia,  vtCB  ad  C G itaEHadDII.  & com- 
ponendo fimpliciter  vt  G B ad  G C,  ita  E D ad  D H.  igitur  inuen- 
ta  cfl  linea  AG  qux  addita  duabus  A B AC,  facit  coropofitas  GB 
GC  in  ratione  data  D £ ad  D quod  eraedemonfirandum. 

Scholinm, 

Aduerte  rationem  datam  minorem  debere  effe  quam  quantitatum 
addendarum,  quia  vt  demonftratur  a Gafpare  Bacheto.  I.  i.  Porifm. 
prop  x.&CUuiocap,^,  Al^b.  ^Enig.y.  Si  dux  quantitates  inx- 
qualesadiicianiur  eidem,  eiitcompoficarum  minor  ratio>  quam  ad- 
icftarum.  ^ ^ ' 


'it  .-mOPHANTl  <} EO METS.M', 


Propositio  IX. 

A dmtbmquMntitMtihtu  lUtis  auferre  eamdem  taliter , vt  re  fidus  ^ 

fintindataratione,  . irr 

Sint  duonumcridatiii&8,  i quibus  oporteat  tollere  eumdem 
numerum,  itavt  tefidui  fe  habeant  vt  5 ad  3.  Efto  numerus  tol- 
lendus i'R.  ergou-iR  &8—  iR  Tuot  in  ratione  5 ad 5.  igitur 
produaiis  lub  extremis  3 R aequatur  produco  fub  mediis 
40— 5 R.  &ita  I R fiue  numerus  auferendus,  eft  2,  quem  fi  tollas 
cx  12  & 8>  rcfiduiio  habebuntradonem  datam  j ad 
Per  Algcbramipcciofam,  datis  B ficC  cum  ratione  D ad  F,  pona- 
tur A pro  quantitate  tollenda,  ergo  B--A  & C A funt  in  ratione 
Djad  F,  & ita  F B — F A aequatur  D C — D A ergo  D A F A 
aequantur  D C — F B.  icitur  A aequatur  D C -■*  FB 

D-.F  * 

HineCanon. 

Multiplica  minorem  quantitatem  a qua  debet  fieri fubftraftio , per 
maiorem  terminum  proportionis,  itemque  reliquas  inter  fc  : ptoda< 
aum  minorem  tolle  de  maiore  ; refiduum  diuide  per  differentiam 
terminorum  raiioqis  datx,  habebifque  quantitatem  qu^fitam. 

Utne  EffeRie  Geometrica, 

Sint  dux  linex  A B A C cx  quibus  oporteat  tollere  ^ ^ ^ b 

eamdem  lineam  tali  ratione , vt  refiduae  habeant  ra-  

tioncraDE  adDG.  f^iatvt  GEfld  GD  ita  CB  ad  D GE 
CF.  Dico  AF  clTc lineam qurfitara,  nam  quia  fa-  “ “ 

aumettvtEG  adG  D,itaBC  adCF.  erit  componendo  vt  D E 
adDGitaBF  adCF.  Ergo  fi  exduabusdatis  AB  AC, tollatur  AF, 
refidux  F B F C funt  in  ratione  data  D E ad  D G.  quod  erat  de- 
roouftrandum, 

SchoIiujM, 

Aduerte  rationem  datam  minorem  cfredcbci-c  ea  quam  quantita- 
tes darx  inter  fc  habent,  propter  rationem  qux  allata  cft  10  fcholio 
propoCtioni.pr*ccdentB.  p„pol!tio 


t 


- 


LlB-h  QTj^ST.X, 


Propositio  X. 


J>dtis  duthas  qttAntitttihus\  edmiem  dddere  m$H$ri  & detrshere  nidC* 
/ori  i i/avf  fummtdd  re^duum  datam  h/tbgdt  rd/tcaent. 

IMpcratum  ncipfiquidcm  20  addere,  at  vero  ipfi  100  detrahere 
eumdem  numerum,  taliter  vc  fumma  ad  refiduum  Ht  vt  j ad 
Ponatur  iR  pro  numero  quaefito  ergo  20  f xR  ad  xoo....  iR  cft 
in  ratione  data  5 ad  j.  igitur  produdius  fubextremisffo  R aequa> 

biturproduftolub  mediis  500  — 5 R & ita  x R cft  aequalis  5 5, quem 
fi  adiicias  ad  20  & auferas  a xoo^  fumma  75  ad  refiduum  45 , eft  vc 
5.ad^. 

Per  Algebrani  (peciofam,datisB  &C  pro  duabus  prioribus  quan. 
titabus,  &ratione  D ad  F,  ponatur  quantitas  inuenienda  A , ergo 
Bf  A & C — A funt  vt  D ad  F.  ideoque  F B t F A aequatur  D C-- 
D A.  igitur  A xquatur  F B — D C 


P t D 


Wnc  Canon.  , ^ 

Quantitatem  datam  cui  debet  adiungi  quxtita,  duc  in  pofterio-' 
rem  terminum  rationis  datx  i illam  vero  aqua  debet  tolli  cadem- 
quantitas,  multiplica  per  priorem  terminum  rationis  : produ&um 
minorem  tolle  de  maiore,  & refiduum  diuidc  perfummam  termino- 
rum proportionis , habebifque  quantitatem  quxfitam. 

Hinc  Effehio  Geometrica. 

Data  fint  dux  linex^  A B B C,  quarum  priori  oporteat  addere 
quamda  linea,  & eamde  detrahere  pofteriori,  taliter  vt  fummaad  rc- 
liduumfitinrationeDE  adl^F.  fiat  vr  DE  ad  DFita  ABadCH. 
deindefiatquoque  vtD  E plusFD  ad  DE  ita 
BH  adBl.  Dico  lineam  BI  cfte lineam  qu*  ^ ^ ^ ^ 

inquiritur , &forc  AI  ad  I C in  ratione  data  d F e ' 

D E ad  DF  , namcumfit  vt  DEplus  FO  ad  

DE  ita  BH  adBI,  eritdiuidendovt  FD  ad  DE,  ita  HI  ad  IB.' 
SedfadumeftvtF  D ad  DE  iiaCH  ad  A B , ergo  erit  vc  G H 
ad  A B ita  H I ad  I B.  & permutando  vt  CH  ad  H I ita  A B ad  BI. 

D 


i+  DlOPHJNTl  qEOAiETKM, 

& componendo  vcCI  adIH  ita  AI  ab  B,I  ^permutando  vc  Ct 
ad  AI  italH  adBI.  &inuenendovt  AI  adlCitaBfad  IH.Sed 
iam  oftendimus  cfle  vc  B I ad  IH  ita  AB  adCH,  fadium  c(l  autem 
vcAB  adCH  itaDE  adD  F.  ErgoAIadIC  cftvtDE  ad  DF. 

inuenta  eft  linea  BI  qux  addita  A B & detrada  B C facie 
fummam  A 1 ad  reliduum  I C in  ratione  data  D E ad  D F.  quod 
erat  demoniirandum. 

SchoiiHTH, 

Diophantus prateipit  numerum  quae fitom  addi  minuri,  & maiori 
detrahi  :pocelt  tamen  etiam  maiori  addi  & i minore  tolli  :vcf>  den- 
tur ioo&8o,&  iubeatur  numerum  quziitum  addi  loo.  & tolli  ab 
8o,  itavtfummaadrenduumfitvc^adj.  Verum  &:  fi  dentur  ilU 
duocafus,  canonemnofirum  &CX  canone  praxim  geometricam  ita 
artempcrauimus,  vc  vtrique  cafui  conueniat. 


Propositio  XI. 

DnasjbitMsquantitites  addere  & detrahere  alteri  ,vtfumma  ad  refi^ 
duum  datam  habeat  rationem. 

S Inc  dati  duo  numeri  ao  Se  ioo,'oporteatque  inuenire  numerum 
cui  addendo  ao,  & detrahendo  loo,  fiat  Aimma  ad  refiduum  in 
proportione  5 ad  5.  Ponatur  ille num crus  x R,  ergoxRtaoadiR— 
100,  habet  rationem  quam  5 ad  3.  igitur  produdius  fub  extremis 
3 Rt  5o  efizqualisprodudlofubmcdiis  5 R— 5 00  Se  proinde  iR 
ellaSo,  huic  enim  addendo  20,  Se  detrahendo  100,.  fit  fumma  300, 
Se  refiduum  1 8oj  in  proportione  data  5 ad  3 

PcrAIgebramfpeciofam,  datis  quantitatibus  B&CSe  ratione 
♦ D ad  F,  ponatur  A pro  quantitate  inuenienda.  Ergo  A + B adA-.Ci 
xft  vt  Dad  F.  ac  proinde  F + A F B aequatur  D — A D C.  igitur 
DCfFB  cft  aequalis  D-.  A F A.  Stfic  A aequatur  DCtFB 


D — F 


II 


Propositio  X. 


Ditis  duibus  quMtititibus  t eimienndderemiH9ri&  detrahere  mi,* 
tori  i itivt  fummaid  refiduum  datam  habeit  rationem. 


Mpcratum  HcipH  quidem  20  addere,  aevero  ipii  100  detrahere 
eumdem  numerum,  calitccvc  fumma  ad  refiduum  Hc  vc  5 ad 


I 

Ponatur  iR.  pro  numero  quz (ico  ergo  20  f x R ad  100....  iR  eft 
io  ratione  data  5 ad  5.  igitur  produdius  fubextremistfof  5 Rzqua* 
biturprodud^ofub mediis  $00  •-  5 R SeitaiReRzqualis  55, quem 
fladiiciasadao&aufetas  aioo,  fumma  75  ad  refiduum  45,  efl  vc 
5ad>. 

Per  Algebram  fpeciofam,  datis  B & C pro  duabus  prioribus  quan. 
titabus,  & ratione  D ad  F.  ponatur  quantitas  inuenienda  A , ergo 
Bt  A & C - A funt  vt  D ad  F.  ideoque  F B t F A zquatur  D C-- 
D A.  igitur  A xquatur  FB— DC 

, F t D ' 

Hinc  Canon. 

Quantitatem  datam  cui  debet  adiungi  quxfita,  duc  in  poflcrio- 
rem  terminum  rationis  datx  > illam  vero  aqua  debet  tolli  eadem- 
quantitas,  multiplica  per  priorem  terminum  rationis  : produdum 
minorem  tolle  de  maiore,  & refiduum  diuidc  per  fumnaam  tetinino- 

i:um proportionis, babebifque quantitatem quzfhamiw  ^ 

Hinc  Effeiiio  Geometrica. 

Data  fint  dux  linex  AB  BC,  quarum  priori  oporteat  addere 
quamda  linea, & eamde  detrahere  poflenori,  taliter  vtfummaad  rc- 
liduumGt  in  ratione  DE  adDF.  Hat  vt  DE  ad  DFita  ABadCht. 
deinde  fiat  quoque  vt  D £ plus  F D ad  D £ ita  * _ 

BH  adBl,  Dico  lineam  BI  effe lineam  qux ►- 

ioquiricitf , & fore  AI  ad  1 C in  ratione  data  P ^ : 

D E ad  D F , nam  cum  fit  vt  D E plus  F D ad  “ ’ 

DE  ita  BH  adBI,  eritdiuidendovtFD  ad  D£,  ita  HI  ad  IB. 
Scdfadum  eftvtF  D ad  DE  itaCH  ad  AB  , ergo  critvc  C H 
ad  A B ita  H I ad  I B.  & permutando  vc  C H ad  HI  ita  A B ad  BI. 


H DlOPHANTl  gKOMETKM, 

& componendo  vcCI  adIH  ita  AI  ab  & permutando  vc  CI 

ad  AI  italH  adBI.  &inuertendovt  AI  adiCitaBIad  IH.Sed 
iarnoftcndimusciTevcBl  ad  IH  ita  AB  adCH,  fadium  cA  autem 
vtAB  adCH  itaD  E adD  F.  Ergo  AI  adi  C eAvtD  £ ad  DF. 
&(ic  iouenta  cft  linea, BI  qux  addita  AB  & detradia  B C facie 
fummam  A I ad  refiduum  I C in  ratione  data  D £ ad  D F.  quod 
erat  demonArandum. 

Scholium, 

Diophantus  praecipit  numerum  quaefitum  addi  minori,  & maiori 
detrahi : poteAtamen  etiam  maiori  addi&  i minore  tolli : vt  fi  den- 
tur ioo&80)&  iubeatur  numerum  qusfitum  addi  loo,  & tolli  ab 
8o,  itavtfummaadrefiduumfitvtjad^.  Verum  & fi  dentur  ifii 
duocafiis,canonemnoArum&  ex  canone  praxim  geometricam  ita 
attemperauimus,  vt  vtrique  cafui  conucniat. 


Propositio  XI. 


Duas  datas  quantitates  addere  & detrahere  alteri  ,vtfumma  ad  refi- 
duum datam  habeat  rat senem. 

SIntdatiduo  numeri ao  & ioo,'oporteatque  inuenire  numerum 
cui  addendo  20,  & detrahendo  loo,  fiat  fiimma  ad  refiduum  in 
proportione  ^ ad  5.  Ponatur  illenumcrus  i R,  ergo  i R 1 2 o ad  iR— 
100,  habet  rationem  quam  5 ad  3.  igitur  produdus  fub  extremis 
j Rt<$o  eAxqualisnrodiido fub  mediis  3 R->50o  8(  proinde  i'R 
cA  2 80,  huic  enim  addendo  20,  & detrahendo  100 } fit  fumma  300, 
& refiduum  1 80,  in  proportione  data  5 ad  3 

Per Algebramfpeciofam>  datis  quantitatibus  B&C&  rationti 
DadF.ponatur  A proquantitateinuenienda.  Ergo  A + B adA"-C 
cAvt  Dad  F.  ac  proinde  F + A F B xquatur  D — A D C.  igitur 
DCfFB  cAxqualis  D-.A  FA.  StficA  sequatur  D C 


4IB.  L XI,  Jj 

Hmc  Canon. 

Multiplica  quantitatem  [addendam  per  pofterior  m. terminum 
rationis  8c  detrahendum  per  priorem'1  iummam  prod  udorum  sJi- 
uideper  differentiam  terminorum  proportionis  datx  ,habebifque 
quantitatem  quxfitam. 

Hinc  EffeiUe  Geometrica. 

Sint  datx  dux  linex  AB,  BC.  oporteat  autem  inuenirc  alte- 
ram cui  addendo  AB,  & detrahendo  BC,  fumma  ad  reiiduum, 
fitvtDE  adr>H.  FiatvtDE  adDH  ita  AB  » ♦rr  n 

adC  F.  tum  fiat  quoque  vtH  E ad  DE  ita  BF  ^ ; 

adBG.  Dico B C efle lineam quxfiram cui ac^  d h e 
dita  A B & detrada  B G facit  fummam  A G 
adrcfiduumCGin  ratione  data  D E ad  DH.  Nam  cum  fit  vt  HE 
ad  D E ita  B F ad  B G,  erit  inuertendo  vc  D E id  H £ ita  B G ad 
BF.  & per  conuerfionem  rationis  vt  D E adDH  ita  B G adFC. 
Sed  fadum  efi  vt  D E ad  D H ita  A B ad  C F.  er  go  vt  A B ad  C F 
itaBGadF  G.  & permutando  vt  AB  adBG  ita  CF  adFG.  & 
componendo  vt  A G ad  B G ita  C G ad  F G.  & permutando  vt  AG 
ad  C G ica  B^G  adF  G.  Sed  iam  probatura  cfiiAam proportione 
BGadF  G effexqualem  AB  adCF,  6c  hanc  AB  ad<JF ifiiDE 
ad  D H-  ergo  A G ad  C G cil  vt  D £ ad  D H.  & ita  inuenta  efl  li- 
nea B G qux  addita  A B & a qua  detrada  B C , facit  fummam  A G 
ad  refiduura  C G in  ratione  data  D £ ad  DH  quod  erat  demon- 
lirandum. 


PaoPosiTio  XII. 

Datam  quantitatem  diuidere  his  in  duo  fegmenta  ita  •vt  vnum  ex  prima 
diutjione  ad^vnum  e fecunda  habeat  rationem  datam  : at  vero  re- 
liquum  fecunda  ad  reliquum  prima  datam  quoque  ha' 
beat  rationem. 

E S to  datus  numerus  100.  bis  diuidendus  in  duos,  itautmvor  cx 
prima  diuifionc  ad  minorem  c fecunda  fic  vt  7 ad  a : ac  vero 
& maior  fecundx  diuifioais  adminorS  primx . Sit  in  ratione  S ad 

D ij 


16  DIOPHJJ^TI  gEOMET\HjE,' 

Pooatur  major  pcimz  diuiHonis  i R , ergo  minor  diuiHonis  eiurdem 
tritioOf'iR.  Ec  quia  maior  primz  diuifioms  ad  minorem  fecun* 
dzcAvc  yada,  cric  minor  fccundz  i R.  & proinde  major  eiurdem 

7 

diuiiionis.  erit  loo—  a R.  igitur  vt  loo  a R ad  loo  -- 1 R ita  8 ad  5. 
7 7 

ideoqueprodu^usfub extremis 500  — ^R  xquabiturprodudlorub 

mediis  Soo-SR.acproindepoH debitam rcdudlioncm  iRCue  ma- 
ior prim^diuiHonis  eft.  70.  minor  autem  eiufdemdiuinonis  e(l  50. 
partes  vero  fccundz  diuiiionis  funt  80  & ao* 
PcrAIgebramfbeciofam,  data  quantitate  diuidenda  B,  & prima 
ratione C adD,leainda  vero  F ad  G.  ponatur  A maius  Tegmen- 
tum primz,  ergo  minus  erit  B - A.  & quia  efl  vt  Cad  D ita  A ad 
minus  Tegmentum  fecupdx,  erit  illud  D A.  quo  Tublaco  aB  redae 

w jCr 

B-D  AmaiusTegfnentum  (ecundz.  igitur  vt  B--DA  ad  B~A  ita 

P adG-‘acproptereaGB-*.  G D A zquatur  F B -F  A.  ergo  poft 

debitam  redudlionem  Aacqualis  ed  CFB  — GBC 

CF— 

HineCdnen, 

. . . . . 

Multiplica  prioremterminum  prim*  proportionis  dati  per  diffe- 
rentiam terminorum  Tecundz  proportionis,  & productum  plartum 
duc  in  quantitatem  diuidendam ; natum  ex  hac  multiplicatione  Toli- 
dum  diuide  per  id  quo  produ£bus  priorum-terminorum  vtriuTqut 
proportionis  Tuperat  produdlura  poderiorum.  & habebis  maiorem 
«numerum  primi  diuiiionisjvnde  reliqui  non  latebunt. 

Hine  Effe&h  Ceometried: 

Sit  datalinca  A B diuidcpda  bis  in  duo  Tcmicnta,  puta  in  pundlis 
G&H  ita  vt  maius  ftgmcntum  primi  diuifionis  AG  ad  minus  (c- 

gmemum 


- , 1.1S.  Ii  st.  x;.  • ji 

^ If/ife  CmhoH. 

Multiplica  quantitatem  [^addendam  per  pofteriorm  terminum 
rationis  & detrahendum  per  priorem  i:  iummam  pro d udorum  di- 
tiideper  differentiam  terminorum  proportionis  aatz  jhabebifquc 
quantitatem  quxfitam. 

Hinc  Effelfio  Geometrici, 

Sintdatxduz  line*  AB,  BC.  oporteat  autem  inuenire  alte- 
ram cui  addendo  AB,  & detrahendo  BC,  fumma  ad  refiduum, 
fitvtDEadDH.  FiatvtDEadDH  itaAB 
ad  C F.  tura  fiat  quoque  vt  H £ ad  D £ ita  B F ^ ^ ^ 

adBG  Dico  6 C efie  lineam  quzfitam  cui  ad-  D h e 
dita  A B & detrada  B G facit  funimam  A G 
adrcfiduumCGin  ratione  data  D E ad  DH.  Kara  cum  fit  vt  HE 
ad  D E ita  B F ad  B G,  erit  inuertendo  vt  D £ ad  H B ita  B G ad 
B F.  & per  conuerfionem  rationis  vt  D E ad  D H ita  B G ad  F C. 
Sed  fadum  eft  vtD  E ad  D H ita  A B ad  CF.  ergo  vt  ABad  C F 
itaBGadF  G.  & permutando  vt  AB  adBG  ita  CF  adFG.  & 
componendo  vt  A G ad  B G ira  C G ad  F G.  & permutando  vt  AQ 
ad  C G ita  B G ad  F G.  Sed  iam  probatum  eftifiam  propof  tionein 
BGadF  G eflcaf qualem  AB  adC  F,  & hanc  AB  adCF  ifHDE 
ergo  AG  adCG  efivtDEadDH.  & itainuentaefi  li- 
nea B Gqu* addita  AB&a quadetrada  BC,facicfunimaihA  G 
adfcfiduumC  G in  ratione  data  DE  ad  DH  quod  erat  demon- 
flrandum. 


Propositio  Xll. 

lU/em  qmnt ititem  diuidere  bis  in  duo  fegmenti  iti  »vt  vtinm  eiC  f rinfi 
diuijione  id  vnum  t f rennd*  hibeit  rit tonem  ditem  ■:  it  vero  re-  ’ 

iiqnnnt  fecundi  id reliqummfrimiditim  qio^He hi- 

beit  ntionem,  ' > *: 

. , S . . • 

«4^4.  '.  «Mi  t i'  -j  ' ■ ‘ 1 

E Sto  datus  numerus  xoo.bisdiuidendus in  duos,  itaut  maior  ex 
prima  diuifipjje  ad  minorem  ^ fecunda  fit  yt  ^ada:  at  vero 
Sc  maior  fccund*  diuifiosis  admmoieprimie  • oit  in  ratione  8 ad  ?# 

5 iJ  * 


i5  DlOPMJNTt  gEOMETVi^; 

Ponatur  major  primx  diuidonu  x R. , ergo  minor  diuidonis  eiufdeni 
isritioo — iR.  Et  quia  maior  primx  diuiflonis  ad  minorem  fccun- 
dxcdvc7ada,  erit  minor  fccundx  2 R.  & proinde  major  eiufdcm 

7 ' 

diuifionis.  erit  100—  a R.  igitur  vt  100  — a R ad  100  1 R ita  8 ad  5. 

7 7 

ideoqueprodui^usfub  extremis  500  — 6 R xquabitur  producto  fub 

'"■  .7 

/inediis  SoOf-SR.acproindepondebitamrcdudioncm  iRfiue  ma- 
,‘ior  primx  diuidonised.  70.  minor  autem  eiufdcm  diuifionis  efi  50« 
pattcsyerofecundx  diuifionis  font  80  &20. 

PcrAlgcbramfpeciofach,  data  quantitate  diuidenda  B,  & prima 
ratione C adD, fecunda  vero  F ad  G.  ponatur  A maius  fegmen- 
tum  primx,  ergo  minus  erit  B -A.  & quia  cfl  vt  Cad  D ita  A ad 
minus  Tegmentum  fecundx^  erit  illud  p A.  quo  fublaco  aB  icdac 

C 

B-D  A maius  Tegmentum  fiecundx.  igitur  vc  B-DA  ad  B~A  ita 

"c  ’ . ^ 

f ad  G»'ac  propterea  G B---  G D A atqudtur  F B — F A,  ^gq  poft 

'7“ 

debitam,  redu&ionem  A xqualiscR  ^ CFB— «GBC 

Hinc  Ctnon, 

Multiplica  priorem  terminum  primx  proportiobisdatx  per  difife- 
•xemiam terminorum  fecuudx  proportionis,  & produAum  planum 
duc  in  quantitatem  diuidendam ; natum  ex  hac  multiplicatione  ibli. 
dum  diuidc  per  id  quo  produ&us  priorum  terminorum  vtriufque 
proportionis  fuperarprodu61um  poileriorum»  & habebis  maiorem 
numerum  primx  diuifionis,  vnde  reliqui  non  latebunt. 

Hinc  ifftdio  Geotnetricd, 

5it  data  lin^  AB  tKmdcnda  bis  induo  fegmenta,  puta  in  pnh(^is 
G & H ita  Tt  maius  Terentum  primx  diu  iuonis  A G ad  minus  fe' 
“ gtnentuat 
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gmehnim  fecundae  A Hyfic  in  ratione CD  ad  C E.  ac  veco  BH 
maius  Tegmentum  fecundae  adBG  minus  Teg- 

mentum  primz  Ht  io  ratione  data  C F ad  C D.  ^ r _ ^ 

FiatvtEFadDF  ita  AB  ad  AG}  dico  AG  c E D F 

fore  maius  fcgmencum  primz  diuifionis;  fi  au-  — ^ " ■■ 

tcm  fiat  vt  C D ad  C E.  ita  A G ad  AH  duo  Tegmenta  fecundzdi- 
uifionisfore  A H>  H B.  Quoniam  enim  eft  vt  C D ad  C E ita  A G 
ad  AH,  erit  per  couucrTioncm  rationis  vcCD  adED  ita  AH  ad 
G H.  Ted  Tactum  cfi  vc  E F ad  D b'  ita  A 6 ad  A G>  ergo  diuidcndo 
vt  E D ad  D F ita  B G ad  A G>  igitur  quoniam  cft  vt  C D ad  E D 
ita  A G ad  G H , & vt  £D  adDF  itaB  G ad  A G » erit  pertur- 
bando vt  C D adDF  ita  B G ad  G H & inuertendo  vt  D F ad  C D 
itaG  HadBG.  & componendo  vtFC  adCD  itaHBad  G B ergo 
maius  Tegmentum  Tecundz  diuifionis  H B ad  minus  primz  G B efi; 
in  ratione  data  F C adCD.  Sed  & maius  primz  A G ad  minus  (e- 
cundzAH  efi  etiam  in  ratione  data  C D ad  C D.  ergo  rota  AB 
fedU  cil  bis  in  punctis  G & H,ita  vt  Tegmenta  ad  Te  inuicem  habeant 
rationem  daum , quod  erat  faciendum. 

Alicer  potuiiTet  infiitui  operatio  data  quantitate  diuidenda  B 
& prima  ratione  B ad  C,  fecunda  autem  B ad  D,  & ponendo  pri- 
mum Tegmentum  primz  diuifionis  A.  Hinc  enim  Tcquitur  fecun- 
dum Tegmentum  diuifionis  eiuTdem  fore  B— A.  |Et  quia  vt  primum 
primz  ad  fecundum  Tecundz  cft  vt  B ad  C,  erit  fecundum  Tc- 
cundz  C A igitur  fi  illud  auferas  ex  B erit  primum  fecundae 

T“ 

B.-C  A Tupdrcft  ergovTiftud  primum  Tecundz  ad  fecundum  pri- 

i 

mz  fupra  inuentum  fit  in  ratione  data  B ad  D.  quo  pbfito  produ- 
fiib  extremis  D B — D A C zquabitur  producto  fub  mediis 

B 

B quadr.  — A B .&  poft  debitam  reduft:ionei]9  D B quadr.— • 
^•DAC,  zquatur  B cub.  — A B quadr.  & A zqualis  cll 


•i»  DlOPHJNTl  qEOMETtjE, 

B cub.—  D B quadr.  Qu^vt  aliquantulum  extricetur  fial  vt  B 
B qiudr.  — D C 

' «dD  iuC  ad  aliud  quod  licY  fiec  A zqoalis  B quadr.--D,B  vnde 
nafcetor  noaus  canon  8c  noua  cfFcfl io  geometrica. 


PaotfosiTio  XIII. 

i 

^UMntitMtem  dtMidereter  i»  dao  fegptentdy  iit  vt  vnum  ex 
frimt  diuifiene  divnnme  fecuttdd  dater»  habeat  rationem : at  ve- 
ro reliq»um  e fecunda  advnnm  ex  tertia  datum  quoque  habeat  ra- 
tionem: tirrurfua  reliquum  ex  tertia  ad  reliquum  b frima  datant 
ettam  habeat  rationem» 

E Sto  datus  numerus  50  dtuidendusi  & prima  ratio  fit  5o  dd  50, 
rccunda5oad20,tcmaautem5oad  \^.(  fidatz  rationes  non 
habeant  terminum  antecedentem  numero  datozqualcm,  facile  pof- 
fune  ad  hanc xqualitatcm rcuocari  per  regulam  auream)  ponatur 
autem  primum  (egmeotum  priinx  diuiiionis  x K , ergo  alterum  erit 
do  — I R.& quia  primum  iegmentum  ptimx  diuUionis  ad  fecun* 
dumfecundxeftvt^oad^ovTifiatvt  5oadjo  itaxKad  aliud,  ha- 
bebitur fecundum  fegmenium  fecunde  5 oK.  igitur  primum  fe* 

60 

gmentum  fecundz  eritdo  30  R.  ac  proinde  fi  fiat  vc  do  ad  2 

ita iilud  primum  fegmentum  diuifionisfecundz  ad  aliud,  fiet  fecun- 
dumfegmentum  tertiae  diuifionis  72ooq.**5ooR.  ergo  primum  . 

3^00 

erit  44000  tdooR.  At  primum  ifiud  tertix  adiccundum  primz. 
quicftdo--  iR  eft.vc  d’o  ad  15*  igHur  produdus  fiib  extremia 


A H 


GB 
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gtnehtum  fecuodx  AH>At  in  ratione  CD  ad  C E.  ac vtto  BH 
maius  Tegmentum  fecundae  adBG  minus  feg- 
mentum  primz  fit  in  ratione  data  C F ad  C D. 

Fiat  vt  E F ad  D F ita  A B ad  A G , dico  A G c E D F 

ibre  maius  Tegmentum  primxdiuifionis:  fi  au- 

temfiatveCD  ad  CE.  ita  A G ad  AH  duo  Tegmenta  Tecunda;dT> 
uifionis  fore  A H,  H B.  Quoniam  enim  eft  vt  C D ad  C E ita  A G 
ad  A H,  erit  per  coiiucrfionem  rationis  vt  C D ad  E D ita  A H ad 
GH.  fcd  factura  eftvt  E F adD  ita  AB  ad  AG,  ergodiuidendo 
vt  E D ad  D F ita  B G ad  A G.  igitur  quoniam  eft  vt  C D ad  E D 
ita  A G ad  G H ) & Vt  £ D ad  D F itaB  G ad  A G , erit  pertur- 
bando vtCD  ad  D F ita  B G ad  G H &inucrtendo  vt  DF  adCD 
ita  G.H  adBG.  & componendo  vtFC  ad  CD  ita  H B ad  GBcrgo 
maius  Tegmentum  fecundae  diuifionis  H B ad  minus  primx  G B eft 
in  ratione  data  F C adCD.  Sed  & maius  primx  A G ad  minus  (e- 
cundxAH  eft  etiam  in  ratione  data  C D ad  C D.  ergo  tota  A B 
feda  eft  bis  in  punctis  G 5t  H,iw  vt  Tegmenta  ad  fe  inuicem  habeanc 
fationem  datam » quod  erat  faciendum. 


. Sekdiitm, 

AlitOT  potuiftec  ioftitui  operatio  data  quantitate  diuidenda  B 
& prima  ratione  B ad  C,  fecunda  autem  B ad  D,  & ponendo  pri- 
mum Tegmentum  primx  diuifionis  A.  Hinc  enim  fequitur  fecun- 
dum Tegmentum  diuifionis  eiuTdemforc  B— A.  |Et  quiavt  primum 
primx  ad  fecundum  fecundx  eft  vt  B ad  C , erit  fecundum  ie- 
cundx  C A [igitur' fi  illud  auferas  ex  B erit  primum  fecundae 

B 

B.-C  A fupereft  ergovtiftud  primum  fecundx  ad  fecundum  prt- 

B 

mx  fuppa  inuentum  fit  in  ratione  data  B ad  D.  quo  pofito  prodti- 
^us  fuD  extremis  OB—D  A C xquabitur  producta  fub  mediis 

B quadr.  -—A  B & poft  debitam  redudioo^  D B quadr.-l^ 
;-p  A C,  xquatur  B cub.  A B quadr.  8c  A xqualis  eft 


10  DlOPHJNTl  gEOMETRM,  , , 

^ HincCdtitH. 

Rcdu^io  taliter  proportiones  datas  vt  terminus  antecedens  illarum 
fit  quantitas  diuidcnda.  tunoconfcqucntcs  terminos  fccundx  & ter- 
tiz  rationis  multiplica  inter  fe,  produ^umque  diuide  per  quantita- 
tem diuidendam&quoticntemaddcinteruallo  numeri  diuidendi  & 
confcqucQtis  termini  proportionis  tertiz,  fumniamquc  ferua.  Deinde 
folidum  fiib  tribus  terminis  confequentibus  proponionnm  datarum 
diuide  per  quadratum  numeri  diuidendi  & quocientem  (criia.  P oftre- 
xno  fiat  vt  quotiens feruatus  plus  numero  diuidendo  ad  nuinerum  di- 
uidendum,  ita  fumraaferuata  ad  aliud,  & habebis  primumi  Tegmen- 
tum diuifionis  primae,  vnde  reliqua  non  latebunt. 

Hinc  Effdiie  Geometries» 

Efto  linea  AB  ter  diuidenda,ficvt  maius  Tegmentum  prim*  diui- 
* fionisad  minusTecundz fitvt A B adA^»  fegmentura  autem  ma- 
‘ iusTecundzadminustcrtiz,  vt  AB  ad  AL  : ac  tandem  Tegmentum 
maius  tertiz  ad  minus  primae,  vtABadBT.  Tuper  AB  tamquam 
femidiam£lro,fiatTemicirculus  CBS,  8c  Tuper  eadem  A B tatn- 

auam  diametro,  deTcribatur  Temicirculus  BKA.  tdmex  punfio  L 
ucatur L K perpendicularitcr  ad  AB  & nebatur  B/C.  deinde  £a- 
^ Tuper  BTTcmicirculoiccanteBK  in  M,  demittatur  ex  M per- 
pendicularis M N ad  ipTam  A B.  prxtcrea  Tuper  AC  squali  AB 

ducator  circulus  integer,  &TumptzC  5 & C4xquales  AL&  BT, 
fint  diametri  duorum  circulorum  C E 5,  C H inTcriptaque  GD 
squali  A Z ned^antur  D)A  tdm  Tumpta  CF  aequali  CE, 

erigatur  F G perpendicularis  ipfi  C A,  fitdudaG  C producatur  vf- 
eucadHexquouueaturH  I parallelaFG,  nc^aturque  I N & huic 
IN  parallela  fiat  CO.  Dico  A O effe  primum  Tegmentum  diuifio- 
nis primae  & O B fecundum : primum  Tegmentum  Tecundz, 

& A P Tecundum  ; BS  primum  Icgmentum  terti*  & S A Ic- 
cundum. 


V»  » 


K 


Producatur 


, QVMST.  Xttl.-  ■ a 

ngoooo^  foo H eric  zqualcpiodufio  fub  medijs  }(oo — {q R, 

- _ j . ^ • 

3^00 

ergoiRcft48  regmehtucnprimuffi,&  recundumcntix.  regmen< 
taTecundae  diuifioais fune 24>(egmencavcro  terti* 48}ia. 

Per  Algcbram  /ipcciofam  data  B quantitate  diuidenda » detur  pri- 
ma ratio  B ad  C > fecunda  B ad  D > tertia  vero  B ad  F , & ponatur  A 
primum  Tegmentum  prim*  diuifionis.  ergo  B-  A erit  ineundum.  Si 
autem  fiat  vtB  ad  C ita  A ad  aliud,  habebitur  C A pro  fecundo 

B 

(egmer.co  fecund*  primum  autem  erit  B quadr.  > CA,  lamfiac 


vt  B ad  D ita  ifiud  primum  fccundx  ad  aliud,  & extabtt  fecundum 
terti*  D B quadr. — D C A & primum  n;tfceiur  per  lUbllra^io* 

B quadr. 

nem  iftius  IcxB  eritqurBcub.— DB  quadr.  t DC  A hoc  ad  fc- 

— ^ * 

B quadr. 

eundum  prim*  cft  vt  B ab  F.  ’ igitur  illud  fecundum  prim*  eft 
F B cub.  - F D B quadr.  f F D C A.  Sed  illud  idem  iam  fupra  in- 


B cubus 


uentum  cft  B - A ergo  cft  *quatio  inter  illa,  dub  ac  proinde  Bquadr. 
quadr.- A Bcub.xquaturFB  cub.-FD  quadr.  tFDCA.  igitur 
B quadr.  quadr.  tFDB  quadr.- FB  cub.  «qualia  funt  ABcub.  t 
r D C A.  & fit  A «qualis  B qu^dr.  quadr.-+  F DB quadr.  - F B cub. 

Bcub.  t FDC  ’ " 

Et  fi  feceris  vt  quadratum  B ad  planum  rci^angulum  D C ita  F ad 
aliud  quod  fit  Y erit  D CF  «quale  YB  quadr.  igitur  diuidendo  om- 
nia per  Bquadr.  A*quacucBquadr.tFD-f  B & iterum  fi  fiat  vc 

B ad  FjtaD  ad  aliud  quodfitZ,.critB  Z*qu*Ic  FD  ergo  A *q»a- 

, Bquad?.tBZ~BF 


BtY 
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T 

Hinc  Camch. 


R cdu6lio  talitbr  proportiones  datas  vt  terminus  antecedens  illarum 
fic  quantitas  diuidenda,  tum  confequentes  terminos  fecundx  8c  ter- 
tis rationis  multiplica  inter  fe,  produdumque  diuide  per  quantita- 
tem diuidendam  Stquotientem  addeinteruallo  sumeridiuidendi  & 
confequentis  termini  proportionis  tertix.fummamquefcrua.  Deinde 
(olidum  fub  tribus  terminis  confequentibus  proporcionum  datarum 
diuide  pec  quadratum  numeri  diuidendi  &quotientem  ferua.  Poftre- 
xnoBatvtquotiensicruatus plus  numero  diuidcndo  ad  numerum  di- 
uidendum,  ita  fummaferuata  ad  aliud,  & habebis  primum  Tegmen- 
tum diuiflonis  primx,  vode  reliqua  non  latebunt. 

Hint  EffeiHo  C e«metriu, 

Elio  linea  AB  tetdiuidcnda,ncvt  maius  Tegmentum  primx  diui- 
£onisad  minusTecundx  Titvt  A B adAz  » Tcgmentjini  autem  ma- 
ius Tccundx  ad  minus  tertis  >vt  AB  adAL  : ac  tandem  Tegmentum 
maius  tertix  ad  minus  primx , vtA  B adBT.  Tuper  AB  tamquam 
femidi  amdroj  fiat  Tcmicirculus  C B S , & Tuper  eadem  A B tam- 

auaro diametro,  deTcribatur  Temicirculus  BKA.  tum  ex  pundo  H 
ucaturL  K perpendiculariter  ad  A B & nedlatur  B K.  deinde  Ta- 
&o  Tuper  BTTemicirculoTecanteBK  inM,  demicutur  ex  M per- 
pendicularis M N ad  ipTam  AB.  prxterea  Tuper  AC  xquali  AB 
ducatur  circulus  integer,  & Tumptx  C 5 &C4xquales  AL&  BT, 
(int  diametri  duorum  circulorum  C E 5,  C H 4:  ioTcriptaqueCD 
aequali  A Z nedantur  DiA  &£^.  tdm  Tumpta  CF  xquali  CE, 
erigatur  F G perpendicularis  ipfiC  A,  StdudaG  C producatur  vT- 
que  ad  H ex  quo  ducatur  HI  parallelaFG,  nedaturqueIN& huic 
I N parallela  fiat  CO.  Dico  A O efle  primum  Tegmentum  diuifio- 
nis  primxi,  & O B fecundum ; Q_P  primum  fegmentum  Tecundx, 
& A P Tecundum  ; B S primum  fegmentum  tertix  & S A Tc- 
£undum. 


Producatur 


Producatur  enim D A Wque  ad  Q^ftric  AZ  zqualis  C D , tdm 
defcribaturTcmicirculusfuper  AOfecaDS  A QJq  P,  ncftaturqj  ZB 
&PO  Sc  ducatur  L Y ipfis  parallela  & PRparallela  AB  & RS  paralle« 

Ia  A Z,  & Z a parallela  R L.Qmaigitur  R S parallelaeft  P A & Z t ‘ ^ ' 

parallela  RL,  cruot  duo  triangula  Z A a & RS  L zquiaogula,  er- 

go  vc  A Z ad  A a ita  RS  ad  S L,  Sr  permutando , vt  A Z ad  RS  '•  , * 

(hoccft  A P ) ita  Aa  ad  SL.  Sed  vt  A Z ad  AP,  ita  A B feu 

CA  ^ ad  A.O.  &vt  CA  ad  AO  iaC  F ad  FV.  igitur  vtCF  ad  > ' 

FV,ita  AaadSL.  cftautcmCF*qualisAY,quiaeftvtC^ 

ad  C E ( hoc  cR  C F ) ita  A L ad  A Y,  igitur  quoniam  C 3 fumpta  ** 

cft  xqualis  A L,  erit  C F zqualis  A Y ergo  vt  A Y ad  F V fic  Aa  ^ 

adS  L.  &pcrmutando  vtAY  ad  A a ficr  V adSL.  ER  vero  AY  ‘ ' 

xqualisAx,  fiquidem  vtBA  adAL  fic  AZad  AY:itemqucvf  - ? 

£ A ( hoccR  A 0^  ad  AL,  itaA  Z gdAa.  ergo  A Y cRjequa^  --  ' 
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lis  At.  &proiiule  cum  flcvcAY  ad  At  ita  F V^adSL,  erit  FV 
xqualis  SiL. 

SedvtFVadVX  itaeft  F C adCI  ergo  vtFC  ad  Clfic  SL 
ad  VX  ( hoceft  ON , fune  enim  V X & O N paraUcIx  inter 'pa* 
rallelas ) fed  vtFC  adC  I ita  c(l  C A ad  C 4 ( oam  cum  G C K 
Ac  linea  rcfta  y erunt  ifta  duo  triangula  C G F & CHI 
aequiangula,  ergo  vt  C G ad  C F ita  C H ad  C I.  Sed  vt  A C 
,adCG  ita  4Cad  HC  rergoveCA  adCF  HCad  G I)  ergovf 
CA  ad  4C,itaS  L adON.  ac  proinde  cum  CA  xquerur  6i 

4C*q  ueeur  BT,  erit  quoque  vtSLad  ON  ira  A B ad  BT.  Sed 
triangula  A BK  & TBM  funt  xquiangula,  Aquidem  TM  & A K 
funt perpendiculares  eidem  B^  :igitur  vt  AB  ad|BK  ita  TB  ad 
BM.& permutando  vt  ABadBT  ica  B^ad  BM.  at  LK  & N B 
perpendiculares  funt  AB  , ergo  vt  BK  adB  M ita  BL  ad  BN.  . 
igitur  vt  AB  adBT  itaBL  adBN>  proiade  vtSL  ad  ON  ica  LB 
adB^N  & permutando  vt  S L adL  B icaON  ad  N B.  & compo- 
nendo vt  B S ad  L B ita  O fi  ad  N B.,  & permutando  vt  B S ad  O B 
ica  L B ad  N B.  fed  mox  probatum  eA  vt  L B ad  N B ita  A B ad  BT. 
ergo  vt  B S ad  O B ica  AB  ad  B T.  cum  igitur  A B ad  BT  Ac  vc 
primum  fegmentum  tenix  ad  fecundum  fegmentum  primx , cric 
S 6 primum  fegmentum  cercix , quod  ad  O B fecundum  fegmen- 
tum primx  habet  rationem  datam.  Prxeerea  cft  vt  P Qjad  P R. 

( hoc  eA  A ^ ) feu  VX  primum  fegmentum  fccundx  ad  fecundum 
tertix  ita  AQX  hoceftA  B \ ad.A.L  cft  aucenaA  B ad  A L data, 
ratio  primi  fcgmcncifecundx  ad  fecundum  tertix  : ac  tandem,  eft; 
vt  AO  priiDum  fegmentum  primx  ad  A P fecundum  fegmentum 
fccundx,  ita  ( promer  xquianguleicatem  triangulorum  ABZ  & 
AOP)  AB  ad  A i&,qux  cft  data  ratio,  igitur  diuifa  eft  A B terfe- 
cupdumomncs^  proportiones  datas,  quod  erat  demonArandura. 

'rm ~ ■ ■ -*  I ■!  ■■  -r-rv  I 

, . P»0  POSITIO  XIV.  , 

Mbfoluere.^ 

DEturidem  numorus^odiuidendus  ter  ita  vt  prima. pars.primx 
diuiAoois  ad  fecundam  fccundx  Ac.vt  4o  ad  jo.  Bc  prima  fc^ 


Producatur  enim  D A vfque  ad  Oj^CTic  A Z aequah>C  D , tdm 
dcrcribatur  femicirculusfuper  AOfecans  A QJq  P,  ncAaturq;  Z B 
&PO  & ducatur  L Y ipHs  parallela  & PRparallcla  AB  & RS  paralie* 
la  A Z,  & Z 2 parallela  R L.  Qma  igitur  R S parallela  c(l  P A & Z x 
parallela  RL,  erunt  duo  triangula  Z A 2 & RS  L zquiangula,  er> 
go  vc  AZ  ad  A 2 ita  RS  ad  SL,  6c  permutando,  ve  AZ  ad  RS  • 

( hoc  eft  A P ) ita  A 2 ad  S L.  Sed  vt  A Z ad  A P , ita  A B ( fea 
C A J ad  A O.  & vc  C A ad  A O ita  C F ad  P V.  igitur  vt  C F ad 
F V , ita  A z ad  S L.  eft  autem  C F aequalis  A Y , quiaeR  vt  C j* 
ad  C £ ( hoc  eft  C F > ita  A L ad  A Y,  igitur  quoniam  C 3 furopta 
eft  aequalis  A L,  erit  C F aqualis  A Y ergo  vt  A Y ad  F V lic  Ax 
adS  L.  &permutando  vt  A Y ad  A a ficF  V adSL.  Eft  vero  AY'  - 
aequalis  A z,  iiquidem  vcB  A ad  AL  fic  AZ  ad  A Y : itemque  vc 
B A,(  hoceft  A Qj>  ad  A L,  ita  A Z ad  A 2.  ergo  AY  cftaequi^  ' 

. - F * " ' 


tt  DlOPHJNTl  ^EOMETKX, 

(is  As.  &Dromde  cum  ficvcAY  ad  As  ita  F V.adSL,  erit  FV 
arqualis  S L. 

ScdvtFVadVX  itacftFC  adCI  ergovtFC  adCIfic  SL 
ad  V X ( hoc  eft  O N , funt  enim  V X & O N parallcix  inter  Jpa- 
rallcbs)  fcd  vtFC  ad  C I ita  cft  C A ad  C 4 ( nam  cura  G C K 
iit  linea  rc^a  > erunt  illa  duo  triangula  CGF  & CHi  - 
atquian gula,  ergo  vt  C G ad  C F ita  C U ad  C I.  Sed  vt  A C 
adCG  ita  4Cad  HC  : ergovtC  A adC F H Cad  C 1}  ergove 
CA  ad4C^itaSL  adON.  acproinde  cum  CAxquetur  A B & 
4C  xquetur  BT,  erit  quoque  vtSLadON  ita  A B ad  BT.  Sed 
triangula  A BK  & TBM  funt  xquiangula,  liquidcm  TM  & A K 
funt  perpendiculares  eidem  B/C:  igitur  vt  AB  ad|BK  ita  TB  ad 
BM.& permutando  vt  ABadBT  ira  B/C  ad  BM.at  LK  & N B 
perpendiculares  funt  AB  , ergo  vt  BK  adB  M ita  BL  ad  BN. 
Igitur  vt  AB  adBT  itaBL  adBN*  proiade  vtSL  ad  ON  ita  LB 
ad  B;N  & permutando  vt  SLadLB  itaONadNB.  & compo- 
nendo vtBS  ad  L B itaOB  adN  B.  & permutando  vtBS  ad  OB 
itaLB  adN  B.fed  mox  probatum  eft  vtLB  adN  B ita  AB  adBT. 
ergo  vt  B S ad  O B ita  A B ad  B T.  cum  igitur  A B ad  BT  iit  vt 
primum  fegmentum  tertix  ad  fecundum  Terentum  primx,  erit 
S B primum  Tegmentum  tertix , quod  ad  O B fecundum  Tegmen- 
tum primx  habet  rationem  datam.  Prxterea  cft  vt  P Qjad  P R 
(hoc  eft  AS)  feuvt  primum  Tegmentum  fecundx  ad  fecundum 
tertix  ita  A hoc  eft  A B ) ad  A L cft  autem  A.B  ad  A L data 
ratio  primi  Tegmenti  fecundx  ad  fecundum  tertix  : ac  tandem  eft 
vt  A(I>  primum  fegmentum  primx  ad  A P fecundum  Tegmentum 
fecundx,  ita  ( propter  xquianguleitatem  triangulorum  ABZ  & 
AOP)  ABadAZ,  qux  eft  data  ratio,  igitur  diuiTa  eft  A B ter  fe- 
cundum omnes  proportiones  datas,  quod  erat  dcmonftrandum. 


PaoPosxTio  XIV. 

Beeidem  fnbltm»  mUm  rdtioae  dbfolHert. 

DEturidem  numerus  ^odiuidendus  ter  ita  vt  prima  pars  primx 
diuifionisadfccundam  fecundx  vt  fo  ad  jo.  & prima  fc^ 


LlB.  I.  XlirMST-  Xir.  ^ 

eunde  ad  fecundam  tertie  n d o ad  ^o.  & prima  tartie  ad  fecundam 
priiri*vta4oadtfo.  Ponatur  prima  prime  i R , ergo  fecunda 
iR.  tumfiatvt^oad  50  (ic  iR  ad  aliud)  & habebitur  fecunda  fe. 
eunde  jo  R.  igitur  prima  fecunde  brit  -50  R.  que  ad  iccundam 

60  fo 

debet  effe  vt  o ad, 2 o,  ac  proinde  fecundi  tertie  eft  72  o 00  ••  o R 


J<00 

ergo  prima  erit  144000  + 00  R.  hec  igitur  ad  - 1 R fe  habet  vi 

3600 

• a4oad^o.  ergoprodudus  fub  eJttremis  8^4000+35000  R equa- 

3^00 

furprodudo fub  mediis.  14400- 340 R.  ac  proinde  iR  e(l  48  Yt 
fupra.  partesprime  diuifionis  funt{48.  12.  (ecunde  24.  tertie 
48.12. 

Per  Algcbramfpeciofam,  data  quantitate  diuidendaB,  & prima 
ratione  B ad  C , fecunda  B ad  D , & tertia  F ad  B,  ponatur  A pro  pri- 
mo fegmento  prime  diuifionis , erit  ergo  B-  A fecundum,  igitur  fi 
fiat  vc  B ad  C ita  A ad  aliud,  habebitur  C A fecundum  fegnKntum 

B 

fecunde  diuifionis,  vnde  primum  erit  B quadr . -C  A.  Si  igitur  fiat 

B " 

YtBad  D ita  iftud  fegmentum  mox  inuentum  ad  aliud,  habebis 
D B quadr.  - D C A pro  fecundo  fegmento  tertie  diuifionis,  quo 

B quadr. 

fiiblato  ex  B reflabit  primum  fegmentum  tertie  diuifionis 
B cub.  t DjC  A —•  D B quadr,  quod  ad  fecundum  (egreentum 

B quadr. 

prime  diuifionis  B - A habet 'ratbnem  eamdem  quam  F ad  B.  ereo 
produflusfub  exiremisBquadr.quadr.  + BDCA-DBcub.  equa- 


tur  produiflo  fub  mediis  F B - F A.  ac  proinde.  F B cub.  — Fa  B 
^uadr.  equabs  eft  ^ quadr.  quadr.  tfi  D C A — D B cub.  er- 


iV  D10PHJNTI  (fEOMETR.^, 

ga,  A «qmbimr  F,BcMb.tCtBcufc.-BqM<lr.  qua<lr.  ^ ’ 

B D C t F B quadr. 

Si  lutcn)  feceris  ve  quadratum  <C  ad  planum  B D ita  C ad  aliud« 
eiuod  fc  L . erit  ( duiidcndo  omnia  per  B nuadr.  ) A xqualis 
^ FBtDB-B  quadr. 

/ 'TtF 

Hinc  C4M0fi'. 

\ 

Reducito  rationes  datas  taliter  vt  quantitas  data  in  duabus  priori- 
bus proportionibus  ficantccedcns  , & in  poftrema  proportione  fit 
cbnfcquens];  deinde  quantitatem  diuidendam  multiplica  per  pri- 
mum terminum’ terti*  rationis  auftum  fecundo  termino  fecundae, 
exprodufto,.  tolle  quadratum  quantitatis  diuidendxa  & refiduum 
(erua.  Tumducicb  pofteriores  terminos  prim*  Bc  fccund*  rationis 
inter  fe>  produdlumque  diuide  per  quantitatem  diuidendam  , 8c 
per  quotientem  auftum  priore  termino  terti*  rationis  diuide  refi- 
duurofupraferuatum  j habcbifqucprimum  fcgincntum  diuilionispti- 
m*,  vndereliquaoon  latebunt. 

Hinc-Effeiih  Geometrica, 

Elio  data  AB  linea  ter  diuidenda  io  pun£lis  R P Q^tali  ratione, 
Vtprimum  fegmentum  A R prim*  diuifionis  adQ^lecundum  fc- 
gmentumdiuifionisfecund* , habeat  rationem  C ad  D :fcgmen- 
cum  autem  primum  fecund*  diuifionis  A C^ad  P B fecundum  Ic- 
gmentum  terti*  diuifionis,  fi tvt  E ad  F : ac  tandem  APfegmen- 
tum  primum  terti*  diuifionis  adR  B Iccundum  fegmentum  prim* 
diuifionis, fit  vtO ad  H. 

Fiat  vt  C ad  D.  ita  A B ad  I.  & vt  E ad  F ita  A B ad  L.  & vt  H ad 
CitaABadO.  Deinde  fiat  rurfusvt  AB  ad  LitaladM- 


H 


Ac  vt  compofica  ex  M & O ad  0 pIuiL  miuusAB,ficAB 

ad 


LIB,  L Xtr.  « 

^cund*  adfecuDdanKerti*Tt  tfoad>20l  «tprim^cwiiae  adfccundara 
primaevt24oad<Jo.  Ponatw  prima  prim*i  R,  ergo  fecunda  tfo- 
2 R.  tum  fiat  vt  5o  ad  50  fic  i R ad  aliud , & habebitur  fecunda  fe- 
cundari^. Igitur  primafecunda?  erit  tfo  -50 R. <ju«  ad  fecundam 

_ ^ fo 

debet  elfc  vt  <?o  ad,ao>  ac  proinde  fecundi  terti*  eft  72000  - 00  R 

t6oo 

ergo  prima  crK  144000 +<fooR.  h*c  igitur  ad  tfo-iR  fe  habet  vt 

^600 

240 ad  ^o.  ergoproduiSius  fub  extremis  8tf'4ooot35ooo  R *qua- 

}6oo 

turproduao fub  mediis.  14400- 240 R.  ac  proinde  rR  eft  48  vt 
fupra.  partes  prim*  diuifiouis  funt|48.  la.  fecund*  jff.  14.  Tertiae 
4.0*12. 

Per Algcbramfpcciofam,  data quantitatediuidendaB,  & primi 

ratione  B ad  C , fecunda  B ad  D , & tertia  F ad  B,  ponatur  A pro  pri- 
mo Icgmcptopnm*  diuifionis,  erit  «go  B- A fecundum,  fatur  fi 
fiatvtBadC  ita  A ad  aliud,  habebitur  CA  fecundum  fcgm?ntuiu 

fecund*  diuifionis,  vnde  primum  critB  quadr.  -C  A.  Si  igitur  fiac 

B 

vtB  ad  D ita  iftud  fegmeDtum  mox  mucDtum  ad  aliud,  habebis 
D B quadr.  - D C A pto  fecundo  fegmento  leniae  diuifionis,  quo 

B quadr. 

B fegmentum  terti*  diuifionis 

B cub.  t D^C  A D B quadr.  quod  ad  fecundum  fegmentum 

B quadr. 

pnrn*  diuifionis  B -A  habet 'rationem  eamdcm  quam  F ad  B.  creo 
produ<aus  fub  extremis-B  quadr.  quadr.  t B D G A - D B cub.  *qu|- 

turproduao  fub  me*is  F B ..  F A.  proiude,  F B cub.  - F A B 

quadr.  xquahs  eft  ^qnadr.  quadr.  tB‘D  C A *--D  B cub  er- 

' p/j  • 
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go,  A aequabitur  F B cub.fD  B cub.  -B  quadr.  quadr. 

B'D  C t F B quadr. 

SiautctnCcciuis  vt  quadratum  B ad  planum  B D ita  C ad  aliud/ 
quod  lic  L , cik  ( di^dcndo  onmia  pci  B quadr.  ) A 'xqualis 

r B t D B ~B  quadr. 


H$He  CMtn, 

Reducito  rationes  datas  taliter  vt  quantitas  data  in  duabus  priori- 
bus proportionibus  fit  antecedens , & in  poBrema  proportione  (ic 
conlequens]:  deinde  quantitatem  diuidendam  multiplica  per  pri- 
mum terminum'  lertiz  rationis  audum  fecundo  termino  fecundvt 
exprodudo,  tolle  quadratum  quantitatis  diuidendx*  & rcfiduum 
ferua.  Tum  ducito  polleriores  terminos  primae  & fccuodz  rationis 
inter  fe  > produdumque  diuide  per  quantitatem  diuidendam  , Sc 
.per  quoticntem  audum  priore  termino  tertiae  rationis  diuide  re(i- 
duum  fupra  feruatum , habebdque  primum  fcgmentum  diuifionis  pii- 
mae,  vnde  reliqua  pon  latebunt. 

EffeSiio  GeometricM, 

EBodata  AB  linea cerdiuidenda  in  puodis  R P Q^tali  ratione^ 
vt  primum  fegmentum  A R primae  diuifionis  adQ^iecundum  fe- 
gmentumdiuifionis  fecundae , habeat  rationem  C ad  D :fegmen- 
cum  autem  primum  fecundz  diuifionis  A Q^ad  P B fecundum  (e- 
gmentum  tertiae  diuifionis,  fltvt  E ad  F : ac  tandem  APfegmen- 
cum  primumtertia;  diuifionis  adR  B fiscuodum  fegmeotum  primae 
diuifionis,  fit  rcG  ad  H. 

FiatveCadD.  ita  AB  adi.  &vt£adF icaABad  L.  ScvtHad 
Cita  AB  ad  O.  DeindefiatrurfusvcABad  L ita  ladM. 


c- . I- 

A X QP  B ** 

1 — M 


e — 

H 

Ac  tandem  vt  compofiu  » M & O ad  Oplus  L miuos  A B » fic  AB 

•d 


lib:i.  qj^mst.  xiu, " »5 

adA^.  Dico  A R fore  primum{egmcn(um&RB  fecundam  primae 


% 

r 


diuiiionis;&nfiacvcCadDica  A.K  ad  Q^:  &vtEad  i^  ira  AQ^ 
ad  P B : tineam  A B fore • diu jfam  vc  imperatum  cR  in  *pUQ^ 

Nam  tribus  ie£bis  AB>M,  AR.  inucniarur  quirta  proportiona- 
lisN.  crgorcAanguIum  ABN  afquabiiur  re»Rangulo  M A R.  & 
quoniam  faCium  cRvcMpjus  O adO  pius  L mimis  AB  itaA  B ita 
ABad  A R,  ericrc^angulumfub  extremis  M A RpIusOAR  «qua- 
te rc6langulo  fub  mediis  A B O plus  A B L rninu^  A B quadrato. 
ablato verinque  rcdangulo  O A R}Xefiabic  rcClangulum  M A R 
«qualeredangulo  ABO  plus  A B L minus  quadrato  AB  minus 
reftanguloO  AR,  & addito  vtrobique quadrato  A B fiet  rcflan- 
gulum  M AR  ( hoc  cR  A B N yt  paulo  ante  oRcnHim  cR  ) plus  qua- 
draro  A B aequale  reda n gulo  A B 0''plus  A B L minus  rciRanguIo 
OAR  tollendo  vtrinque  ABL,  erit  redi  angulum  A BN  plus 
quadrato  AB  minus  redangulo  ABL  aequale  rcdtangulo.AB  O. 
minusre^nguloO  A R.  igitur  per  rcfolutionem 'anafogifnu  (.  fini 
per  iS.  fexci  Euclidis)  cR  vc  N plus  A B minus.  L.  ad  A B minus  A R,  . 
itaOadAB(feuGadH) 

lam  autem  propter  eamdem  alcicudipem  cR  vc.cujims  A B ad  (o’ 
lidumfub  AB  quadrato  in  Lita  ABadL,  itemvc  AE,  ‘foIidumlK 
AR,  adfolidunijL,  1,  A R ita  A B ad  L,  ergo  vt  cubus  AB  aa  , 
folidura  fub  A B quadrato  in  L.  A B,  i,  A R ad  lolidum  L>  i>  A R. 
Igitur  (per  ip,  quinti  Euclidis)  cubus  AB  minusfblidoAB,  i,AR 
adrolidumfubAB  quadrato  id  L minus  iblidoL.r,  AR  y>critvt  AB' 
ad  L ( hoc  cR  vt  E ad  F ) fcd  fatura  cR  vc  A B ad.^.ita  I ad  M , ergo 
redlaoguIumAB  Mequaturrc£l:anguloLl,  acptbindefiloco  pia-  ‘ 
niLL  accipiasplanum  A BM,  critvt  AB  adLitacubusAB  minus  . 
(blido  A B,  I,  A R , ad  -folidum  fub  A B quadrato  in  minus  folir 

do,AB,  M,A.R 

Scdcedlanguluml,  AR,  cR «quale rc&angulb'AB|Q^f  quia  fa- 
ftumcRvtCadD,  hoccR  AB  adi,  itaA Ra^  B Q^)  ^ rcdlan- 
gulum  A B N iamoRcnfiim  eR  aequale  M A R.  ergo  fi  loco  redlan-. 
gulj,  A R , fumas  reftangulum  A B Qj  & loco  rc^anguli  M,  A R» 
fiimasrcdlanguium  A BN  : erit  vt  A B ad  L ita  cubus  A B minus 
folido  fub  quadrato  A B in  B Qjid  folidum  fub  A B quadrato  in  L 
minus  fblido  fub  quadrato  ABinN.  Ac  vc  cubiis  AB  minus  folido' 
f ■ ^ G ■ 


• 


- ^ 


* A' 
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fub  quadrato  A3  in  BQ^adfolidumrub  quadrato  A Bin  L minu** 
folido  fub  quadrato  A B in  N , ua  «ft  ( propter  eamdcm  bafim ) A B 
minus  BQ^ad  L minus  N.  igitur  vc  A B ad  L fic  A-B  minus  B 
j' fcu  A Q^)  ad  L minus  N, 

Sed  ex  con(lru£Uonc  A;B  ad  L > hoc  e(l  Ead  F , e(l  vt  A Q^ad 
P B ; ergo  A Q^ad.L  minus  N cft  vt  AQ^d  P Bv  ac  proind® 
L minus  N arquacur  PB.  ergo  P B plusN  xquatur  L.&  addendo 
virobique  AB,  erit  AB  plus  rB  plusN  aequalis  AB  plus  L.)  &tol> 
lendo  vtrinque  L & PB,  rcftabit  A P plus  N minus  L aequalis' 
A P. 

Atiamoilendimus  A B plus  K minus  L ad  A B minus  A R hoc 
cBad  BR  elTevtG  ad H: igitur  erit  A P primum  regmenturn  ter» 
4ia;  diuifionis  ad  BR  fecundum  Tegmentum  diuifionis primae  in  rx* 
tione;data  G ad  H.quod  erat  demonflrandum. 

Hancpraximfuxiundlamdemonflrationi  mihtadme  ante  aliquot 
annos  crudiflimus  Geometra  Dominus  le  Hardy , in  qua  nefeiasaa 
^ elegantia  fubciliuci,  autfubtiJitas  elegantixpraeftct. 


Stholium, 


MuUisali/smodisidcm  ploblemalablblui  potuit  : & quoniam  oc-* 
currit  initii  modus  non  in  elegans  , quando  datur  ratio  maioris  (e# 

fmcntiad  minus,  illum  hic  paucis  verbis  attexam.  Data  linea  diuh 
endaiitAB  & edo  prima  ratio  maioris  iegme^ti  primae  diuiHoniS 
ad  minus  fecundx  D C ad  E C : (fuppono  autem  maioris  felicita- 
tis gratia  £C  ?quari  AB)  fecunda  ratio  maioris  Tegmenti  fecundae 
diuiiionis  ad  minus  tertiae  (It  ECad  CF  : tertia  denique  ratio  ma- 
ioris Tegmenti  terti?  ' 

diuifionis  ad  minus  . ■ ■ ^ 

primx  (it  G F ad  . - ' - 

C G.  FiatvtE  C ad  ' ' r 

EF  itaGC  adCN.  ‘ , 

tum  fiat  vt  reiVangu-  ;•  ' 

Inm  TubG  F in  compofitam  exD  C & C G ad  rcAanguIum  ex  D C 

in  FN>  itaA.BadAI.  erit  AI  Tegmentum  maius  primae,diui(ionis 

cuius  praxeos  demonftraUonem  Budioforum  exercitationi  rclin» 


G e 

N 


M t 


11  b:  i:  ■^rr'M:ST.  ler. 
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Innenire  duM  qKM»tit4tes  idts  vt  vtrdqueMb  ghertt  impertum  deei^^ 
fiens  qt$4Htit4tem  , 4d  rejiduttnt' d4t4mir4he4i  rdtieitem. 

: , ' , ■ *'  ■ * ' ' * ' - 

SI nt  inueniendi  duo  numeri  tali  ratranc  vt  btioi'  accieptis  i polle^ 

rioria  vnicacibus,  ficrcndui  duplus  : pofterior  vero  acceptis ii 
priore  vnitaeibus  i8 , fit  triplus  refidui.  Ponatur  i R pro  priori  nume- 
ro igitur  I Rf  a erit  rdidui.  duplus  ; ac  proinde  refiduus  cft 
1 R t a»  cuifi  rcllituas  a , babebis  pol^criorcm numerum  i R f d.  Si 


^ X 

crgoilleaccipiat  i priori  vnitates  i5>  fict  iR+4x  triplus  refidui 

^ 

X R--i8.  Qt^rc  fiifte  triplicetur  fiet  «quatio  imir  xll  j-4a  8c 


. . ' ■* . a ■ 

J.R  - J4,  igitur  X R fine  prior  nomefus  <6pdfierior  r8. 

Per  Algcbram  ipeciofam , datis  quantitatibus  accipiendis  B & <5 
& ratione  prima  D ad  F,  fecunda  autem  Gad  H,  Ponatur  A priot' 
quantitas,  ergo  AfB  fc  habet  ad  rcfiduumpolhtrioris  quantitatis  vt  " 
DadF.  ac  proinde  iftud  tefiduum  eft  FAfFE,  cui  Ji  rcRituas  B 


A/  ^ 4 

& tribuas  C , fumma  F A t F B f fi  D t C D ad  refiditmn  A - <3  eft 

nG ad H. igitur produftusfub extremis  HFA tH  FBtHBD+HGD 

D 

«quaturprodudofub  mediis G A - G C.  & ita  D G A-D  GC 
«ft  «qualis  H F A t K F B t H B D + H C D.  & fit  A «qualis  • 

' DGCtHFfi-tHBDtHCI>. 

^rr^-  rV  >.  . 'i-  « 


•C 
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»8  DiOPHJNTl  qeometkm; 

HhuCdgut.  . 

Multiplici  planum  cx  duobus  prioribvu  (Eminis  proportionudk 
datarium  in  fecundam  quantitatem  accipiendam . deinde  planum  ex 
duobus  pofterioribus  terminis  in  primam  ex  quamicaciBus  accipient* 
dis : tertio  planum  cx  primo  termino  primx  rationis  in  fecundum  (e- 
cundat  (igillatim  per  duasquantitates  accipiendas : & horum  qua*, 
tuor  folidorura fummam ferua.  Tum pridrestrrmiBOs proportionum 
datarum  duc  inter  re,&po{^eciorcsiimillter,  ac  per  iitorum  produ. 
^qrum  diifcrtntiam,  diuidc  reruatainquatuorfolidorum  fummam, 
tjuotiens  erit  prior  quancius  quas  Beas  vnde  poderior  non  latebit. 

H/H(  Ejf(0io  GefmetruM. 

'Edodatalindaprimoaccipienda  AB &linea  fccundoaccipienda 
CB.  fit  prima  ratio  A B ad  DA,  & fecunda  C B ad  CE.  Fiat  au> 
cemvt  AB  ad  AD  icaC  EadCH:  item  vr  CE  adC  B iiaC  B ad 
"DG  :actandcmyt6H  adCG  ita  CE  ad  Y.  Dico  Uncam  Y efie 
primam exquz ficis:  fiau- 
. temifiac  vc  A B ad  AD, 
ita  Y plus  ABadZ,  li-  * 

neam  Z plus  A B forb  ,fc-  ^ . : 

eundam  (mzfitarum  : ac.  ~ 

proptereaZplusAC  adY minusC  B ciTe  vt  C'B  ad  C E.  Cum 
enim  fit  Y plus  AB  adZvt  AB  adAD,  erit  permutando  vc  Y plus 
ABadAB,  itaZad  AD.  &diuidendovtYad  ABicaZ  minus  AD 
adAD.  ergopermutando  YadZ  minus  AD  critvt  AB  ad  A D, 
fcd  vtAB  adAD  itacft  cx  conftruftione  CE  ad  CH.  igitur  vt 
^ Y ad  Z minus  A D ita  C £ ad  C H.  & permutando  vc  Y ad  C £ ita 
ZminusAD  ad  CH. 

Cumautemfitftum  fuerit  vc  BHadCG  ita  CE  adY  , erit  in* 
uertendovcYadC  E ira  CG  adBH.  fed  mpx  ofteufum  cfi  eite 
, vt  Yad  GE  ita  Z minus  A D ad  C H : ergo  vc  A D ad  C H jfic 
C G ad  BH  igitur  per  12  quinti  Euclidis  vc  Z minus  A D plus  CG, ' 
omnes  videlicet  antecedentes  ad  C B fummam  omnium  confe* 

, quentium,  ita  Y ad  CE.  fcd  Z minus  A D plus  C G|zquattic  Z plus 
C A plus  D Q : igiturZ  plus  C A plus  D G ad  C B cft  vc  Y ad 

. C ^ 


CH£  B AD 


/ 


r^iB.  t 


V PaoPOfiTio'  XV. 

Inuenire  dtuK  quMtitktes  tdles  •vt  vtfsque  »b  MlterA  imperstam  4ce^ 
pietis  qt$4fttitMtem  , gd  refidttum  d4Umb*beAt  rMtiettem. 

V 

SlminueDicndiduonumeriuli  ratioBC  vt  prior  acceptis  i 

rioria  vniratibus,  (itrefidui  dtiplus  : poAcrior  vero  acceptis  .i 
priore  vnitatibus  i 8 » (ic  triplus  refidui.  Poiutur  x R pro  priori  nume- 
ro igitur  I R t 2 erit  relldui  duplus  .*  ac  proinde  refiduus  eft 
I Rt  2.  cui  fi  teftituas  a , habebis  pofieiiorcm numerum  i R t ^i 

ergo  ille  accipiat  i priori  voitaces  x8}  fiet  iRt4x  tripius  refidui 


iR--i8.  Qu^re  fiific  triplicetur  fii^  aequatio  inter  iRl4z  & 

5 R — j 4*  igitur  t R fiuepfior  nnmernk^ft^'^6CpoAetior  x8«- , ■ 

Per  Algebram  rpeciofam , datis  quantitatibus  aCcipiendis  B&CV  - 

6 ratione  prima  D ad  F,  fecunda  autem  Gad  H.  Ponatur  A prior 
quantitas,  ergo  AfB  fehabetadrefiduumpofiurioris  quantitatis  ve 
DadF.  ac  proinde  iflud  'refiduum  efi  FAfFB.  cui  fi  tcRituas  B 


&tribuas  C,  fitrama  FAtpBtfeDtCD  ad  refiduum  A-  C eft 


D 

vtGadHJgiturprodudusfubcxtremis  HFAtH  FBtHBDtHCD' 

'i-  ■ ■■  »i.— ■ ■ 

D 

aequaturprodu^ofub  mediisG  A •-  G C.  & ita  D G A -I>  G C 
eli  jcqualis  HF  AiKFB‘tHBD+H  CD.  ^^fit  A aequalis 

. O G C i H F B t HBD.  t,H  Cl), 

PC.-HF 


‘a  • • 
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4 t>10PKAMTl'(}E0MErRiJE, 


HincCAaeft, 


'Vii* 


Multiplica  , planum  ,&t  duobus  peioribus  terminis  proportionum 
datarium  in  fecundam  quantitatem  accipiendam  . deinde  planum  ex  - 
duobus  pofterioribustci^iQisin  primam  ex  quantitatibus  accipien* 
dis:  tercioplanumexprimoterminoprimz  rationis  in  fccundumTe<* 
eunda;  figillatiiUi^er  duas  quantitates  accipiendas  : & horum  qua* 
tuor  ibiidorum  furamam  ferua*  Tum  priores  terminos  proportionum ' 
dai^timducinterfcf&poi^eciores  hmilitcr,ac  per  iiloriim  produ. 
Aorum  differentiam»  diuide  fcruatamquatuorfolidorum  fumnum, 
quotiens  erkprior  quantitas quziitas  vnde  poflerior  non  latebit. 

HtHeEffeBioGeomctricdi 

‘EftodatalinCaprimoaccipienda  AB  &iinea  fecundo  accipienda 
CB.  fitprimaratio  a B ad  DA,  & fecunda  C k ad  CE.  Fiat  au- 
tem vtABadAD  itaCEadCH:  icemvt  CH  adCB  ItaCB  ad 
DG  :ac tandem vtBH  ad  CG  itaCBad  Y,  Dicolmcam  Y effe 
pnmam  exqux(itis:  hau- 


CHJE  B AD 


o* 


temifiat  vt  A B ad  Ai>, 
ita  Y plus  AB  ad  Z , li- 
neam Z plus  A B fore  ,fc-  ^ . ^ ^ _ ... 

eundam  quaeittarum  ; ac  “* 

proptercaZplos  A.C  adY  minus  C:B  effe  vt  C'B  adC  E.  Cum- 
enim  fit  Y plus  AB  adZvtABadAD,  erit  pernunaodo  vt  Y plus 
A^BadAB,  itaZad  A^.  ^diuidendovt  Yad  ABicaZ  minus  AD 
ad  AD.  ergo  permutando  Y adZ  minus  AD. erit  vt  AB  ad  A D, 
fed  vcAB  adA  D icacfl  ex  conflru£tionc  C E ad  CH.  igitur  vc 
Y^ad  Z minus  AiD  C Ht  & pamuiandavc  Y ad  C £ ica 

Zlfninus  AD  atf  G H. 

Cum  autem  fadtum  fuerit  vt  BHatfeCG  ita^CE  adY  , erit  in- 
uertcndovtY  adC  E ita  CG  adBH.  fed  mox  okeufum  eft  effe 
vt  Y ad  C E ita  Z minus  A D ad  C H ergo  vc  A D ad  C H |fic 
CG  ad  BHigitur  perxa  quinti  Euclidis  vtZ  minus  A'D  plusCG, 
omnes  videlicet  anrMcdwices  ad  CB  fiimmam  omnium  confc* 
quentium,  ita  Yad  C E.  fed  Z minus  A D plus  C G'*quatur  Z plus 
C A plusDG  : igiturZ  plus  G A plus  D G adX  B eft  vt  Y ad* 

• CE 


- L'1B,  L Q^rJSST^  Xr. 

CE»  ergore&^ngulumfub  ixtremis  Z in  CE  plus  CA  in  C B 
plusD  G inCE  aequatur  tcdangulo  fub  mediis  CB  in  Y.  at  cum 
iaAura  ficvtC  £ ad  C B ita  C B ad  D G,  cft  quadratum  C B]  ae> 
quale  re^angulo  C E in  D G igitur  fi  loco  C E in  D G fumas  qua* 
aratum  C B , & illud  fubtrahas  ex  vtraque  parte  zquationis  mox 
iouentXjeritioZinCE  plus  C A in  CE  xqualc  rc(ftanguIo  C B 
In  Y minus  quadrato  CB.  ac  proinde  per  reiolutionem  analugifmi 
( fcu  per  X(^.  fcxti  Euclidis } ve  Z plus  C A ad  Y minus  C B iu  CB 
ad  C E.  quod  erae  demonllrandum. 


Schojftim»  ^ 

Si  volueris  immediate  reperire  fecundam  quantitatem  vterisifioc 
canone:  Planum fub duobus  antecedentibus  proportionum  termi- 
nis multiplica  per  primam  quantitatem  accipiendam  : deinde  pla- 
num ex  terminis  confequentibus  per  fecundam  accipiendam  : ter- 
tib  planum  ex  primo  termino  fecundx  rationis  in  fecundum  primx 
ducesinfuromam  quantitatum  accipiendarum  : hxc  omnia  fimul 
addes,  fie  aggregatum  illorum  diuides  per  differentiam  ptodudi 
ex  antecedentibus  terminis  proponioOum  inter  fe,  &produdli  cx 
confequentibus;  ita  enimiprodibit  in  quotiente  fecunda  quantitas 
quxfita , vnde  altera  non  latebit.  Ex  hoc  Canone  nafeaur  effe- 
aio  geometrica  tantillum  diuerlai  prxcedcntc,  & quam  facile  inuc- 
nis  fiudiofus  geometra. 


PxorosxTio  XVI. 

iHuenire  tres  quMihates  , vt  hint  fimul  [umfu  efficUut  fum- 

mtm  duUm, 

S Int  inueniendi  tres  numeri  tales  vt  primus  & fecufidus  efficiant 
20: fecundus  Stemius^o:  acvcrocertius  Seprimus  40.  PoajL 
tur  I R pro  fumma  trium  numerorum,  ergo  i R-  20  erit  tcruus,’ 
& propter  camdem  rationem  iR— 50  erlc  primus  & 1R..40  erie 
iecundus.  fumma  horum  trium  ^R-^e  xquantur  iR ergo  iR 

■ H 


DIOPHANTJ  qEOMETRX^, 
go,  A «quabitut  F,B  ciA.tD  B cnfc.  -B  quaJr.  quidr. 

B D C t F B quadt. 

Si  autem  fcccris  vt  quadraturo  B ad  planum  B D ita  C ad  aliud, 

fluod  fit  L,  «it  ( dilidendo  omnia  pet  B nuadr.  ) A 'zqua^ 
^ quadr. 


LtF 


Bine  Cemn. 


Reducito  rationes  datas  taliter  vt  quantitas  data  in  duabus  priori- 
bus proportionibus  fit  antecedens  , & in  poftrcma  proportione  fit 
confcquens):  deinde  quantitatem  diuidendam  multiplica  per  pri- 
mum  terminum' tertix  rationis  auftum  fecundo  termino  fecundr, 
exprodufto,  tolle  quadratum  quantitatis  diuidendz » & refiduum 
(erua.  Tum  ducito  pofteriores  terminos  prim*  U fccund*  rationis 
inter  fc  > produftumque  diuide  per  quantitatem  diuidendam  , K 
.per  quotientem  au6tum  priore  termino  tertix  rationis  diuide  refi- 
Sauro  fupraferuatum , habebifquc  primum  (egmentum  diuifionis  pa- 
mx,  vnae  reliqua  non  latebunt. 

Htnt  EffeSih  GeemetrieM, 

Efiodata  AB  linea  ter  diuidenda  io  pundis  R P Q^tali  ratione, 
vtprimum  Tegmentum  A R primx  diuifionis  adQJB  iecundum  fc- 
gmentum  diuifionis fecundx , habeat  rationem  C ad  D :fcgmen- 
cum  autem  primum  fecundx  diuifionis  A Q^ad  P B fecundum  te- 
gmentum tettix  diuifionis,  fit  vt  E ad  F ; ac  tandem  A P Tegmen- 
tum primumtercix  diuifionis  adR  B fiscundum  Tegmentum  primx 

diuifionis,  fit  vtG  ad  H.  .«.r.  uj 

Fiat  Yt  C ad  D.  ita  A B ad  I.  & vt  E adF  Ita  A B ad  L.  & vt  H ad 
<iiuAB  ad  O.  Deinde  fiat  turfusvt  A Bad  L ita  ladM. 


QY 


C- 

D* 

1- 

P- 


M- 

N< 


e- 

H 


Ac  tandem  vi  com  j>ofiu  ex  M & O ad  O |>ius  L miuos  A B » fic  A^ 


£75.7.  Qj^JEsr.  X/i/.r  tf 

ad  AR.  Dico  A R forcpri«iumfcgtncntunQ&RB  fecundum primad 
diuifionisj&fifiatvtCadDira  AR  ad  QB:  &vtE  ad  iF  ira  A Q__ 
ad  PB  : lineam  A B fbre.tiiujCim  imperatum  cR  in‘puo(Ris 
B.P.C^  _ 

Nam  tribus  ic£bis  A B»M,  AR.  inucniarur  quarta  proportiona^ 
lisN.  crgorc^ngulum  ABN  a?quabitur  re^langulo  M A R.  Sc' 
quoniam fadlum  cRvtM  plus  O adOpIiiS  L mimis  AB  ita  A B ita 
ABadARi  €titfc<^angulum /libo tremis  M A RpIusOAR  xqua- 
Ic  rcdiangulo  fub  mediis  A B O phis  A B L minus  A B quadrato.  &c 
ablato  verinqu e redangulo  O A R>xcRabit  rcAangulum  M A R 
zqualeredlangulo  ABO  plus  A B L minus  quadrato  AB  minus 
reftanguloO  AR,  addito  vtrobique  quadrato  A B fiet  rcflan- 
gulum  M AR  ( hoc  cft  A B N yt  paulo  ante  oRenfiim  cft  J plus  qua- 
drato A B af quale  redangulo  A B 0'plus  A B L minus  rcilangulo 
O AR  ,&toUcndo  vtrinque  ABL,  erit  redi  angulum  A BN  plus 
quadrato  AB  minus  rcAangulo  ABL  aequale  rcdkargulo  .AB  O 
minusrc^nguloO  A R.  Igiturper  rcfolutionem^analogifnii  (.  ieu 
pcri^.  Ccxti£uclidis)cRvt  N plus  AB  minos.  L.  adABminusAR^ 
uaOadA£'(fcuGadH)  » ' * 

lam  autem  propter  camdem  alcitudinetn-cRjvtc^us  A B ad  (b* 
lidumfub  AB  quadrato  in  Lita  ABadL.  itemvt  A6>  'folidumix. 
A R>  adfoIfdum.L,  I,  A R ita  A B ad  L.  ergo  vt  cubus  AB  ad 
foliduraTubA  B quadrato  in  L.  AB,ijAR  ad  folidum  L»i>AR. 
Igitur  (per  ip.  quinti  Euclidis)  cubus  A B miniis  (olido  AB,  z,AR 
ad  folidum  fub  A B quadrato  ii\  L minus  (olido  L,t,  ARycritvtAB' 
ad  L(hoccRvtEad  F )fcd  fatura  e(l  vt  A B ad X. ita  1 ad  M,  ergo 
redlangulum  A B M aequatur  redlangulo  L1 , ac  j^binde  (i  loco  pia-  ' 
niLL  accipiasplanum  A BM,  erieve  AB  ad  L ita  cubus  A B minus 
folido  AB,  I,  A R , ad  -folidum  fub  A B quadrato  in  L,  minos  folt- 
db,AB,  M,A.R 

Scdre£languluml,  AR,  cftxqualcrcdangulb-AfiiQLf 
ftumcRvcCadD,  hoc  cft  AB  ad(,  itaARad  B Q^)  &c  rciftan- 
gulum  A BN  iamoftcnfura  cft  aequale  M A R.  ergo  (i  loco  reiftan- 
gulij.,  AR,  fumas  rcftangulum  AB  Q:  &loco  rctftanguliM.AR, 
(urnas  rcdangulum  A BN erit  vt  AB  ad  L ita  cubus  AB  minus 
folido  fub  quadrato  A B inB  Qjid  folidum  fub  A B quadrato  in  L 
minus  (olido  fub  quadrato  A B in  N.  Ac  v(  cubiis  AB  minus  folido' 


16  DIOPHANTJ  qEOMETKM, 

fi)b  quadrato  A in  B^adrolidumfub  quadrato  A B in  L minu* 
Iblido  fub  quadrato  A B in  N , ita  cft  ( propter  eanjdcm  bafim  > A B 
ininusBQ^ad  L minus  N.  igitur vt AB  adL  fic  AB  minus  B 
fcu  A ad  L minus  N. 

Sed  qx  conftruftionc  A B ad  L > hoc  cft  E ad  F , eft  vt  A Q^ad 
PB  : ergo  A Q^ad  L minus  N c(t  vt  AQ^d  P B.  ac  proinde  > 
L minus  N arquacur  PB.  ergo  P B pIusN  arquatur  L,'& addendo- 
vtrobique  A B,  erit  A B plus  P B plus  N aequalis  A B ^jjus  L.)  & tol^ 
lendo  virinque  L & P B,  reflabit  A P plus  N minus  L aequalis 
A P. 

Atiamoflcnd|mus  A B plus  N minus  L ad  A B minus  A R hoc- 
cft  ad  B R cfTe  vt  G ad  H : igitur  erit  A P primum  fegmentum  ter- 
tixdiuifionis  ad  BR  fecundum  fegmentum  diuifionisprinix  in  ta»**. 
cione;data  G ad  H.quod  eratdcmonftrandum. 

Hanc  praxim  fux  luniftam  demonflrationi  mifit  *d  roc  ante  aliquot  * 
annos  crudiffimus  Geometra  Dominus.le  Hardy»in<quancfciasan:'’ 
elegantia  fubtiliiati,  aut  fubtilitas  elegantix  prxftct. 

' SchoUum,  . . - 


'Multis  aliis  modis  idem  ploblema]  abfblui  potuit  :&  quoniam  ocr. 
currit  initii  modus  non  inelegans  , quando  datur  ratiomaioris  fc- 
gmenti  ad  minus , illum  hic  paucis  verbis  attexjim.  Data  linea  diui* 
dendaftt  A B cftaprimfa  ratio  maioris  fegmenti  priroat  diuifionis 

ad  minus  fecunds  D C ad  E C,:'  (fuppono  autem  maioris  Felicita- 
tis gratia  £C  xquarrAB)  fecunda r«io  maidris  fcgmcntifecund* 
diuiftonis  ad  minusterti*  fu  E C ad  tF  tertia  denique  ratio  ma- 
ioris feementitertix  V • e c /3  r 

aiuifionis  ad  minus  jj.  . ■ 

primae'  fit  G F ad  ' ^ ' 

C G.  FiatjvtE  C ad.  ^ * f 

EF  itaGCadCN.  ' • l m t ’ 

tumfiat  Vtrc(ftaogu-  * tn  o 

Ium  fiibG  F in  compofitamtxD  G & CG  ad  rcftanguluincx  D G 
in  F hi , ita  A B ad  A I.  erit  A I fegmentum  maius  primx  diuifioni* 
cuius  praxeos  dcmonftrationcm  ftudiofonim  exercitationi  t«lin- 
qno,  . 


\ LTB.i:  Qr^sr.  xut:: 

adAR.  Dico  A -R  forepritnamregmencuni&RB  fecundum  primae 

diuinonis: &(i  fiat  vtC  ad  Dita  AR  ad  Q^:&vtEadF  ita  AQ 

ad  P B : lineam*A  B fore  diuilam  vc  imperatum  cft  in  pungis 

. A ■ . 

Nam  tribus  tcRis  AB » A R,  inuenuuur  quaru  proportiona- 

lisN.  ergo rc&abgulum  ABN  aequabitur  rcRaogulo  M A R.  & 

2uoniam  fadum  efl  vt  M plus  O ad  O plus  L minus  A B ita  A B ita 
iBad  AR,  erit  rc<ftangulumfub  extremis  M A RplusOAR  xqua> 
le  re^angulo  fub  mediis  A B O plus  A B L minus  A B quadrato.  8r 
ablato vtrinque  rcdangulo  O A R,  redabic  rcdaugulum  M A R 
aequale rediangulo  ABQ  plus  A B L minus  quadrato  AB  minus 
reftanguIoO  AR,  & addito  vtrobiqu e quadrato  AB  Hct  refian" 

fulum  M A R ( hoc  eft  A B N vt  paulo  ante  ofltenfum  cR  ) plus  qua- 
rato  A B aequale  rc^tangujo  A B O plus  A B L’minus  fcdangulo 
O AR  ,&  tollendo  vtrinque  ABL,  erit  re^  angulum  ABN  plus 
quadrato  AB  minus  rcdlangulo  ABU  aequale  rcRangulp.AB  O 
roiousrc(RanguloO  A R.  Igiturper  refoluttonem  analogifmi  ( fdi  , 
peri^.  fexciEuclidis^eRvc  Nplus  ABmiuus.L.  adABminusAR, 
ita  O ad  A B ( feu  G ad  H ) 

lam  autem  propter  eamdem  altitudineni  6R  vacubus  A B ad  fb* 
Edum  fub  Ab  quadrato  in  Lita  AB  ad  L.  item  vc  AB,  folidumji, 
A R,  adfolidum.L,  i,  A R ita  A B ad  L.  ergo  vc  cubus  AB  ad 
folidum  fub  A B quadrato  tn  L.  A B,  i,  A R ad  folidum  z,  A R. 
Igitur  (per  ip.  quinti  Euclidis)  cubus  A B minus  folido  AB,  i,AR 
ad  folidum  fub  A B quadrato  in  L minus  lblidoL,i,  AR,eritvt  AB 
ad  L ( hoc  cR  vc  E ad  F ) fed  fadnm  cR  vt  A B ad  L ical  ad  M , ergo 
reftangulumAB  M aequatur  rc6langulo  LI  ^ ac  proinde  II  loco  pla- 
niLl,  accjpiasplanum  A BM,  eritve  AB  adL  itacubus AB  minus 
Iblido  A B,  I,  A R , ad  (olidum  fub  A B quadrato  in  L,  minus  folU 
db,AB,  M,A;R  . ■'  ^ 

Sed  reRangulum  I,  A R,  cR  zquale  reRangulo  A quia  fa** 

RumeRveCadD,  hoceRAB  adi,  ita  A R ad  B Q^)  Sc  reftan- 
gulum  ABN  iamoRcnfumcRaequale  M AR.  ergo  (i  loco  re(Ran> 
guli  I,  A R , fumas  re^angulum  A B Qj  & loco  rc<RanguliiM, A R, 
fumas  rcdangulum  ABN:  erit  vt  A B ad  L ita  cubus  A B minus 
folido  fub  quadrato  AB  inBQ^ad  folidum  fub  A B quadrato  in  L 
minus  folido  fub  quadrato  AB  inN.  Ac  vc  cubus  AB  minus  (olido 

, . • i-  iG',- 


i6  t>10PHJNTl  qEOMBTRM, 

fubquadrato  A B mBOjulfolidunirub  quadrato  A B in  L minu*' 
iblidofiibquadrato  AB  in  N>  ua  eft  ( propter  eamdem bafim ) A B 
minusBQ^ad  L minus  N.  igitur  vt  AB  tdL  fic  AB  minus  B Q. 
(' fcu  A Q^)  ad  L minus  N. 

Sed  ex  conftru£tionc  A;B  ad  L > hoc  eft  Ead  F , eft  vt  A Q^ad 
PB  ; ergo  A C^ad.L  minus  N eft  vt  AQ^d  P B,  ac  proindo 
L minus  N arquatur  PB.  ergo  P B plusN  «quatur  L.&  addendo 
vtrobique  AB,  erit  AB  pIus^B  plusN  aj  qualis  AB  plusL.j  & tol- 
lendo vtrinque  L & PB)  reftabit  A P plus  N minus  L aequalis 
A P»  . 

Atiam oftendimus  A B plus  H minus  L ad  A B minus  A R hoc 
cftad  BRelTevtGadH  :igicur  erit  A P primum  Tegmentum  ter- 
tixdiuifionis  ad  BR  fecundum  fegmcntiim  diuihotiis primae  in  ra- 
tione;dataGad  H.quoderatdcmonftrandum. 

HaDcpraximruziun<ftamdemonftrationi  miiitadme  antcaliquot 
annos  crudiffimus  Geometra  Dominus  le  Hardy,in  quanefeiasan 
^ «legantia  fubtilitati,  aut  fubtiiitas  elegantis  przftet. 

■ ' . , ■4'  . . 

Seholinm» 

Multis  ajus  modis  idem  pIoblema|abfblui  potuit : & quoniam  oc- 
currit initii  modus  noi)  inelegans  » quando  datur  ratio  maioris  fe- 

f menti  ad  minus,  illum  hic  paucis  verbis  attexam.  Data  linea  diui* 
endafit-AB  & ello  prima  ratio  maioris  fcgmet}ti  primz  diuifionis 
ad  minus  fecundae  D C ad  E C : (fuppono  autem  maioris  felicita- 
tis grajia  EC  squari  AB)  fecunda  ratio  maioris  fegmenti  fecundas 
diuifionis  ad  minus  tertis  fit  E Cad  CF  : tertia  denique  ratio  ma- 
joris fegmentiteriiz  ' ,♦ 

diuifionis  ad  minus  p • '■  ■ • . ° 

primx  fit  C F ad  ' . N 

C C.  FiatvtE  C ad  ^ ^ 

EFitaGCadCN.  I mi 

tum  fiat  vt  reiftaqgu- 

lum  fubiC  F in  Compofitam  exD  C & C G ad  riAangulum  ex  D C 
in  FN>  ita  ab  ad  ai.  erit  AI  fegmenturhmaiusprimz.diuifiopis 
cuius  praxeos  demonfirationem  ftudiofonun  exercitationi  rclin<^ 


V* 


' 11 B.  1.  ^ms  r,  JtfT- 


p 


« 

• • • 

Jnuenire  duM  'qttsntiutet  utes  vt  vtrdque^dbdltera  imperdtamMeci- 
fit»sqmMntitdtem^ddreJiduMlf$ddtdm'hibedtrMtionem. 

-i  ■■'>••,  .-i.-i.. 

i ■ 4 

Sl  ntinueniendi  duo  numeri  tali  ratfone'vtfatioi'  accieptis  l poftc-' 
rioria  vntcatibus,  fitrcfidui  duplus  : pouerior  vero  acceptis  4 
priore  vnitacibus  i8  >fic  triplus  reiidui.  Ponatur  i R pro  priori  nume*  ■ 
ro  igitur  I R t a «it  rt^dui . duplus  ; ac  proinde  refiduus  eft 
1 R t a*  coi  fi  refiituas  a , habebis  poficriorem  numerum  i R t Si 

■j*  '■  * ' - ^ • 

^ ^ « 
ergo  ille  accipiat  i priori  vnitates  i8>  ficc  i R+4  z triplus  refidui 

I R • - 1 8. . Quare  fi  ifte  triplicetur  fiet  aequatio  intfer  ' x R 1 4 * & 


■'  X , t 

5R-J4.  igitur  iR  fine  prior  tmmerus 
Per  Algcbram  fpeciofani  ^ datis  quantitatibus  accipiendis  B 
& ratione  prima  D ad  F,  fecunda  autem  Gad  H,  Ponatur  A prit* 
quantitas,ergo  A t B fc  habet  ad  rcfiduumpolhirioris  quantitatis  ve 
D ad  F.  ac  proinde  iftud  tefiduum  eft  F A t F B.  cui  fi  reftitUas'  B 


D y 

& tribuw  C , furama  ^A  t F Bf  B D t C D ad  refiduura  A -r  C eft  . 

”d 

vtG  ad  H.  igitur  produftus  fub  extremis  HFA  ♦ H F B t HBD+HCD 

~T  ~ ^ — 

D 

«quatur produfto fub  mediis G A --  G C.  & ita  D G A-D  GC 
qft  «qualis  H F A t HJF  B t HB  D + H C D.  «cfit  A *quaJis  • 

: V D GCt  HPB.tHBD  t HCp. 


J 


^ • w*- 

‘ r "• 

•'--i  ' 

. . -JT  ■* 

x*.  • .'■ 
- 

*• 

- 
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'.H  i , 

\ 

"A  - 
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Hiac  Cm90». 


V» 


Multiplici  planunj  cx  duobus  prioribus  («minis  pfoportionurft 
datarium  in  fecundam  quantitatem  accipiendam  .deinde  planum  ex 
duobus  pofterioribus  terminis  in  primam  ex  quantitatibus  accipieo* 
i dis : tertio  planum  ex  primo  terminp  primz  rationis  in  fecundum  (e. 
cundz  fi  gillatim  per  duas  quantitates  accipiendas  : & horum  qua» 
tuor fuiidoruoi fummamferua.  Tum ptidrestermiaos proportionum ' 
datarumduc inter fey&pofberioresiimillterjac  per  iftorum  produ- 
^qrumdiifcrfcntiam,  diuide  feruatainquatuorfolidorum  fummam, 
q^uotiens  erit  prior  quantitas  quae btas  vude  poAccior  non  latebit. 

* ? H/hc  Ejfeific  GeQmetruM, 

'Eflodaulineaprimoaccipienda  A B Stjinea  fecundo  accipienda 
CB.  Ot  prima  ratio  A B ad  DA,  & fecunda  C B ad  CE.  Fiat  aii< 
temvt  AB  ad  AD  itaC  EadCH:  itemvt  CE  adC  B icaC  B ad 
t "^DG  : ac  tandem  vtBH  adCG  ita  CE  ad  Y.  Dico  lineam  Y effe 
■ primam«qMfith=liau- 

. temlfiac  vt  A B ad  AD,  - 

ita  Y plus  ABad  Z , li-  ' 

Dcara  Z plus  A B forb  ,fe-  ^ -.i-  ' . ^ 

eundam  qu^^^fitarum  ; ac.  < , . " 

' proptereaZ  plus  A C adY  minusC  B effe  vt*CjB  ad  C E.  Cum 
- enim  fit  Y plus  A B ad  Z vt  A B ad  A D , erit  permutando  vt  Y plus 
ABad  AB,  ita  Z ad  AD.  &diuidendovtYadABitaZ  minus  AD 
*-  ad  A D.  ergo  permutando  Y ad  Z minus  A D erit  vt  A B ad  A D. 

fed  vtAB  adAD  itacft  ex  conftruftione  CE  ad  CH,  igitur  vt 
' Yad  Z minus  AD  ita  CE  ad  C H.  & permutando  vt  Y ad  C £ ita 
r Zminus  AD  ad  C H. 

Cum  autem  faAum  fuerit  vt  B H ad  C G ita  C E ad  Y , erit  in- 
nerteodoVtY  ad  CE  itatCG  adBH.  fed  mpx  ofteufum  eft  efte 
^ vt  Y ad  CE  ita  Zminus  A D ad  C H : ergo  vt  AD  ad  C H [fic 
CG  ad  BH  igitur  per  12  quinti  Euclidis  vtZ  minus  A D plus  CG, 
ombes  videlicet  antecedentes  ad  C B furnmam  omnium  confe» 

. quentium,  ita  Y ad  CE-  fed  Z minus  A D plus  C.  G^xquatur  Z plus 
■'  C A plus  p <S : igiiurZ  plus  C A plps  D G C B cE  vt  Y ad 


..t' 


> ^ . V 


V ' 

V.V  . 


4 


mB.  s 


i» 


P. 
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•%  •- . 


4^  , 

'Jnutnire  diuts  qudMtitktes  ules  vt  vtrdque  dbdlterd  imperdtdm  dedjtr 
fiens  qudntitdtem  , dd  re^dkvm  eldtdm  bdbedi  rdtienem.  ■ 

¥' 

Sint  inuenicndi duo numeritalirationS  vt  prior  acceptis 

rioria  vnicatibus,  iitreildui  <Kiplus  : poAcrior  vero  acceptis  4 
priore  vDitacibusr8)(ic  tripius  rcHdui.  Ponatur  iR  pro  priori  nume- 
ro igitur  R t 3 ^ric  rctidui  duplus  ^ ac  proinde  redduus  eft 
I Rt  a.  cui  fi  reflituas  a , babebis  poftctiotcra  numerum  i R t Si 

1 X 

ergo  ille  accipiar  i priori  vnitaces  s8>  fiet  iR+4z  tripius  refidbi 

. • . 3 

iR-*i8.  Qi^re  fi  iille  triplicetur  fiet  aequatio  imer  iKt 4 a 8c 

. • • - • . T— 

j R - 5 4*  igitur  x R"  fiueprior  numeruo^ft^^poftefior  i8.  : II 

Per  Algcbram  fpeciofam  > datis  quantitatibus  ac^cipiendis  B & Ci  ' 
& ratione  prima  D ad  F,  fecunda  autem  Gad  H.  Ponatur  A prior 
quantitas ) ergo  AfB  fehabccadrefiduumpofiurioris quantitatis vc 

DadF.  ac  proinde  illud  «refiduum  ell  FAfFB.  cui  fi  rcfiituas  B 

a 

D . 

& tribuas  C , fumma  F A t F B f B D t C D ad  refiduum  A - C ell 

' ■ • ■ - 

D 

vtG  ad  H.  igitur  produ£h)sfub  extremis  HFA  +H  F Bt  HBDjHCD 


zquatur^rdduAofub  mediis<j  A ••  G C.  & ita  D G A -D  G C 
eft  «qualis  HF  A tHFB'tHBD  + H CD.  Sefit  A aequalis 

OGQtHFBtHBD  t,HCr>; 


4 mOPHJI^Tl  'gEOMEThjEf 


WncC4nen, 


. Multiplica  planum  6*  tluobus  prioribus  tcrminit  proportionum 
datariuin  in  fecundam  quantitatem  accipiendam . deinde  planum  ex 
duobus  pofterioribus  terminis  in  primam  ex  quantitatibus  accipien- 
dis: tcrtioplanum  ex  primo  termino  primx  rationis  in  fccundum  fe*  , 
cund*fi‘»illatiiTycr  duas  quantitates  accipiendas  : & horum  qua-, 
uior  folidorum  fummam  ferua.  Tum  priores  terminos  proponior.um  ► 

dataruro4ucintcrfo,&poftcriorcs  funditer, ac  per  iftorum  produ- 

aorum  differentiam»  diuidc  feruitamquatuor  folidorum  fummam, 
quotiens crkpfior  quantitsis^l^sefitis ynde  po(lcrioc<  non  I&ccbit* 

Bineiff&ioGeemetricMi 

• Eftodatalinfcaprimoaccipienda  A B & linea  fccund^accipicnda* 
CB.  fit  prima  ratio  AB  ad  DA,  & fecunda  G b ad  CE.  Fiat  au-- 
temvtAB  ad  AD  itaCEadCH;  item  vt  CE  adCB  itaC  B ad 
DG  : ac  tandem  vtBH  ad  CG  itiC&ad  Y.  Dicolincam  Y cfTc 

temlfiativt  A B ad  AD,-  ' -j. : 

Y plus  AB  ad  Z , li-  • ^ ^ 

iiieani  Z plus  AB  fore  ,fc-  ' 

"eundam  quzfitarum  ; .ac  ' ^ 

proptcrcaZjdasA.G  adY minos C.B  cffc  vt  CB  adC  E,  Cum 
enim  fit  Y plus  A B ad  ;Zvt  A B ad  A D , erit  permuundo  vt  Y pl^ 
ABad  AB,  itaZad  AD,  &.diuidcndovtYad  ABicaZ  minus  AD 
ad  AD.  ergo  permutando  Y ad  Z minus  AD. erit  vt  AB  ad  A D. 
fed  vtAB  ad  AD  itacft  ex  conftruftionc  G E ad  CH.  JS““5 
Yad  Z minus  AiD  ii?  C b >d  C Hr  & permuundo  v*  Y ad  C E lea 

2*mimjs AD  atf  G H.  - jv 

Cumautemfadum  fuerit  vt  BHadG  G iw^E  ad  Y , erit  in- 
uertcndovtYadC  E ira  CG  adBH.  fed  mox  ofteufum  cft  effe 
vtYadC  E ita  Zminus  A D adC  H : ergo  vt  A D ad  C H (fic 
CG  ad  BH  igitur  per  la  qUinri  Euclidis  vt  Z mmus  MJ  plus  CQ, 
omnes  videlicet  antcccdciitcs  ad  C B fummam  omnium  confc-- 
qucntiura,ita  Yad  CE.  fed  Zminus  A D plus  C C®q«««»^ 

C A plusD  G : igitur  Z plus  G A plus  D G adX  B eft  vt  Y^ 


lAB.  h QTMST-  xr.  i9 

CE.  ergored^DguIumfub  ixtremis  Z in  CE  plus  CA  in  C E 
plosDG  in  CE  aequatur  tedangulo  fub  mediis  CB  inY.  ac  cum 
iadum  fitvtC  £ ad  C B itaC  B ad  D G,  cft  quadratum  C B]  ae> 
quale  redangulo  CE  in  D G igitur  fi  loco  C E in  D G fumas  qua* 
aratum  CB , & illud  fubtrahas  ex  vtraque  parce  xquationis  mox 
inuencxtericinZinCE  plus  C A in  CE  xqualc  reiftangulo  C B 
In  Y minus  quadrato  CB.  ac  proinde  per  reiolutionem  analogifmi 
( feu  per  fexci  Euclidis } vc  Z plus  C A ad  Y minus  C B iu  CB 
ad  C E.  quod  erae  dcmunllrandum. 

ScheJiMm»  ^ 

Si  volueris  immediate reper ire  fecundam  quanticatem  vteris\oc 
canone : Planum  fub  duobus  antecedentibus  proportionum  cermi* 
nis  multiplica  per  primam  quantitatem  accipiendam  : deinde  pia» 
nuraex  terminis  confequentibus  per  fecundam  accipiendam  : ter- 
tib  planum  ex  primo  termino  fecundx  rationis  in  fecundum  prim« 
duces  in  fummam  quantitatum  accipiendarum  ; hxc  omnia  Cmul 
addes,  & aggregatum  illorum  diuides  per  differentiam  produai 
ex  antecedentibus  terminis  proponioOum  inter  fe,  8c  produfti  cx 
confequentibus:  ita  cnimiprodibit  in  quotiente  fecunda  quantitas 
quxfita,  vnde  altera  non  latebit.  Ex  hoc  Canone  nafcetur  effe- 
dio  geometrica  tantillum  diuerfai  prxcedcntc,  & quam  facile  inuc- 
nis  fiudiofiis  geometra. 


PaoPosiTxo  XVI. 

fres  qiiMittiutcs  , vt  bin^  fimnl  [nmfu  efftUnt  fum- 
Mun  ditAm, 

Slntinuenienditrcsnumcritalesvc  primus  & fecufidus  efficiant 
20:  fecundus  & tertius  50;  at  vero  tertius  & primus  40.  Poni- 
tur I R pro  fumma  trium  numerorum,  ergo  1 R-  20  erit  icruus,’ 
& propter  camdem  rationem  iR— joede  primus  8c  iR— 40  erit 
iccundus.  fumma  horum  trium  ^R-^o  aequantur  iR  ; ergo  iR 

H 


30  DlOPHANtl  gEOMETKM, 
faifumma  trium  «qualis  (tatceoilciMlo  adporicioncafcimiu 
oie  15.  fecundus  5.  cercius  aj. 

Per  Algebramfpeciofara,  daca  fumma  prim*  & fecundae  qoan- 
dcacis  B,  fumma  fecundx  & cerciae  C 3 fumma  cerriae  & primae  Dy 
ponatur.  A fumma  omnium;  crgoA-*B  eftccrcia}  & prima, 
& A-b  fecunda,  harum  aggregacum  jA-.B-C-^D  aequan- 
tur  A,  & proinde  A eft  «qualis 


HintCtntm. 

A'^egati  fummarum  dacarum  cape  dimidium , & habebis  fum- 
roaiXium,  a quafingul«  fumm«  ablacx  exhibcbt^nc  quantitates 

qurffitas.  _ , ' 

Hinc  Effeffio  Geometric*. 

Sine daex  eres  linex  quarum  quxlibcc  duas  ex  quxHtis  continet: 
A B quidem  primam  8c  fecundam  > B C fecundam  & tertiam,  C D 
autem  tertiam  & primam:  quxruntur  prima  > fecunda,  & tertia  fi* 
gillacim , compomis  illis  trious  ihdire-  ^ ^ e c D 

^um, fine  vUo  fpatio  intermedio,  fit  - 

fumma  A D , qua  diuifa  bifariam  in 

E,  habetur  A E fumma  quxfitarum  : nam  cum  quxlibcc  inter 
fummas  datas  bis  accipiatur,  certum  eft  fummain  AD  CQotincrc 
duplum  omnium .,  ergo  (emilfis  A £ Continebit  omnes,  fed  AB 
eft  fiimma  fecundx  & primi:  igitur  BE  eft  tertia,  firoiliter  C D 
cft  fumma  primx&tertix,  ergo  cum  ED  fit  furaina  trium  erit  EC 
fecunda.  Clariora  funt  ifta,  quam  vt  fufiori  deroouftratione  in- 
digeant. 


Proioiitio  XVII. 

Jnuenire  quatuorquMtiutfS,  vi  Urtu  innBd  efficUnt  /»-  . j 

wmnj  foftuUus.  y' 

Sint  quaiuor  numeri  inueniendi  quoruns  primas  &due  feqoentcs  * • 
cfficijiniaq  ^tcundusdiduofequentes  aa,  tcccius  eum{quacto 


LIB.  I.  l^rJSST-  Xtr. 

CE.  &|^oteiftaDgnlani  i[ub  fremis  Z in  C E plus  C A in  C E 
plusDG  in  CE  sequatur  redangulo  fub  mediis  CB  inY.  ac  cum 
faAum  fit  vt  C £ ad  C B ita  C B ad  D G,  cft  quadratum  C B'  ae> 

Sualc  re^ngulo  C E in  D G igitur  fi  loco  CE  iu  D G fumas  qua^ 
ratum  CB,  & illud  fubtrahas  ex  vtraque  parte  sequacionis  mox 
iouentae,  erit  inZ  in  C E plus  C A in  Cfi  aequale  reifiangulo  C B 
in  Y minus  quadrato  CB.  ac  proinde  per  relolucionem  analogifmi 
( feu  peritf.  fexti Euclidis)  vtZ  plusC  A ad  Y minus  C B iuCB 
adCE.quoderat  demonilrandum.  , 

Scholium, 

Si  volueris  immediati  repcrire  fecundam  quantitatem  vteris  hoc 
canone:  Planum (ub duobus  antecedentibus  proportionum  termu 
nis  multiplica  per  primam  quantitatem  accipiendam  : deinde  pla- 
num ex  terminis  confequentibus  per  fecundam  accipiendam  ; tcr- 
tib  planum  ex  primotermino  fecundae  rationis  in  fecundum  primae 
duces  in  fummam  quantitatum  accipiendarum  ; haec  omnia  fimul 
addes,  & aggregatum  illorum  diuides  per  differentiam  produfti 
ex  antecedentibus  termini»  prorortionum  inter  fe  i teprodufti  cx 
confequentibus;  ita  enim  .'prodibit, in  quotiente  fecunda  quantitai 
quatfita,  vpde  altera  non  latebit.  Ex  hoc  Canone  nafcetur  effe- 
aio  geometrica  tantillum  diuerfa  i praecedente,  & quam  fiicUeinue. 
ms  Itudiofus  geometra. 


PxoPosiTip  XVI. 

.inuenire  tres  qnmiutes  , vt  fimul  fumpu  efficunt  fum. 

tMum  ditum,  * 

SIntinucnienditres  numCTitalesvt  primus  & fecundus  efficiant 
20 ; lecundus  & tertius  50:  at  vero  tertius  & primus  40.  Pona- 
tnum  numcrorum,  etgo  xK-.  ao  erit  tertius. 

primus  & iR.. 40  etk 
lecundus.  fumma  honim  trium  j atquintltt  rR  ; creo  rR 

H 
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feufumnu  trium  aequalis  eftj45.  &acccodendo  ad  pofitiones primus- 
dric  15. fecundus  5. cerciusaj.  - 

Per  Algebramfpeciofam,  data  fummaprimx&  fecundx  quan* 
ticatis  B,  uimma  fecundz  & certiz  C > fumma  teirtix  & peimz 
ponatur  A fumma  omnium:  ergoA>*B  eft  tertia  5 & A»C  prima, 
& A-D  fecunda,  harum  aggregatum  ^A^B-C^^D  cquan- 
tiu:  A.  KproindcA  cft  xqualis  BtCtD 


Hinc  Cjtncn. 


Aggregati  fummarum  datarum  cape  dimidium  habebis  funv^ 
mam  trium,  a quafingulx  fummx  abUtz  exhibebunt  quantitates 
quziitas. 

Hinc  Effeitfp  Geometrice. 

Sint  datx  tres  lincz  quarum  quxlibet  duas  ex  quxfitis  continet: 
A B quidem  primam  & fecundam,  B C fecundam  & tertiam,  C D 
autem  tertiam  & primam : quxruntur  prima  > fecunda , & tertia  fi  - 
gillatim  jCompoutiSillis  tribus  indirc-  ^ » e c D 

dium,  fine  vllo  fpatio  intermedio , fit — 

fumma  A D , qua  diuifa  bifariam  in 

E,  habetur  A E fumma  quzfitarum  : nam  cum  quxlib^  inter 
fummas  datas  bis  accipiatur,  certum  cft  fummam  AD  continere 
duplum  omnium , ergo  femifils  A E continebit  omnes,  fed  A B 
cfi  fumma  fecundz  & primz:  igitur  BE  efi  tertia,  fimiliter  CP 
efifummaprtmz &tertiz,  ergo  cum  ED  fit  fumma  trium  erit  EC 
fecunda.  Clariora  funt  ifia,  quam  vt  fufiori  demouflratione  in- 
digeant. 


Paoposivio  XVII. 

Jnnenire  ^uatuor  quentitetef,  vi  terne  iunife  efficient 

mmes  fofinUus.  ^ 

Sint  quatuor  numeri  tnuenien  di  quorum  primas  &duo^quentes 
efficiant  ao:  fecundus  8c  duo  fequentes  aa.  certius  cum(quatco 
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& primo  X4.  quartus  denique  cum  primo  &‘fccundo  27.  Ponatur 
fumma  quaiuor  iR,  ergo iR.. 20  erit  quartus  , iR  - la  primus, 
1 R—  24  fecundus,  & iR^^ay  tertius,  horum  igitur  fumma  4 R 
-’P3  aequaturi  R-  ac  proinde  yator  illius  radicis  feu  fumma  qua- 
tuoreft  51.  vnde,  fi  collas  figillatiro  datas  fummas  erunt  fioguli  p. 
7.4.  II. 

Per  Algcbramfpcciofam,  datis  fummis  B,C,D,Fi,  ponatur  A 
fumma  quatuorquaefitarura,  ergo  A-Bcrit  quarta  quantitas  A-C. 
prima,  A - D fecunda , & A - F tertia,  harum  igitur  fumma  4 A -• 
B—  C— D -7  F aequantur  A.  ac  proinde  B 1 C D + F eft  va- 


lor  A. 


Hinc  Cduon, 


■ • n:-»' 


3 

>1.’ 


Aggregati  fummarum  datarum  cape  tripntem  & habebis  fum- 
tnam  quatuor  quzfitarum  quantitatum  > ab  hac  tolle  daus  finnroas 
figillatim&refiabuncfingulae  quantitates  quaefitz. 

, > Hinc  BffeiHo  Gecmetricd, 

; .r-,.  ‘T  . i ^ ■>, 

Sinciaueqiendx  quatuor  linex  data  AE  fumma  primx  & dua> 
rum  fcquentium , data  E F fumma  fecundx  & duarum  deinceps,  , 
data  F G fumma  tertix  quanx  &primx,  data  denique  G B fum- 
ma  quartxprimx  &fecundx.  Componantur  illx  in  dircaumV-& 
fumma  A B diuidatur  trifariam  in  pungis  C & D erit  A C fum- 
roa  quatuor, ficuti  etiam  DC  & C B.  nam  cum  fingulx  ter  acci- 
piantur erit  tota  A B tripla  fummx  A D q s 

omnium,4ergoipfius  triens  AD  erit  — — 

omnium  fumma  fed  A E eA  fumma  ‘ ^ 

trium  priorum,  igitur  E D erit  quarta,  fimiliter  cum  C ;B  fit  fumma 
omnium  & G B fumma  quartx  primx  & fecundx,  eA  C G ter- 
tia. Denique  fi  EJF  aut  r G tollantur  cx  eodem  triente , difeer- 
nentur  alix.  igitur  datis  fiimmis  trium inuentx  fune  fineuIx.ouoA 
erat  demonfirandam.  ' 


04 


n i) 


jt  DiopHjyrTi  '^eometrjb. 

. -■  ■■  ' , ■ ■ .3 

PROfraixTio  XVlll* 

'jnHcnire  trts  quMtiMes  , vt  hint  iunii*  reliqMum  fuferent  imft2 

rsfM  quMntitate, 

Oporteat tepcrirc  tres  numeros  tales vt  duo  priores  rdiquom 
fuperent  vnitate : duo  pofteriotes  fupcreht  prunum  noucnario: 
ac  tandem  tertius  & primus  Timerent  fecundum  quinario.  Ponatur 
primus  iR,  ergo  iRtp  eft  fumma  fecundi  & tertii,  igitur  fumma 
omnium eft 2 Rt  ^/edfiimmaexcefTuum  datornm  eft etiam  aequa- 
lis fumraae  omnium : ergo  cum  fumma  cxceiruumfit  15,  erit  aequa- 
tio inter  i<)  &aRt^.  ac  proinde  iRcRj.  non  aliter  inuenietur 
fecundus  5,  &terdus  7.  ^ . 

Per  Algcbram  fpecioiam  datis  exceifibus  B,  C,  D,  ponatur  A 
primus,  ergo  A t B eft  fumm?  fecundae  & tertiae  quantitatis,  a& 
proinde  a AfB  atquanilit  B t C T D.  Igitur  A ‘eft  aqualis  C+D 


HittcCdHon. 

Abfummaexcefluum  datorum  aufer  liglllatim  ipfos  excelTus ; cefi. 
duorum  femiffes  exhibent  numeros  quxucos. 

fimt  EfffittoGeometruM, 

* Sintinucniendr  tres  lincz  quarum  prima  & fecunda  Hmul  fumptae 
foperent  tertiam  per  A B:  fecunda  & tertia  fuperent  primam  per 
B C ; tertia  denique  & prima  fuperent  fecundam  per  C D.  Compo- 
nantur illx  omnes  differenti*  in  vnam  liqcamquxfit  A D,  & BD 
diuidacur  bifariam  in  E,  Dico  jED  AB  CE*  p 

fore  tertiam,  & femiffera  AC  fore  fecundam  i & femiffem  A B 
& CD  fimulfumptarum  effe  primam:  nam  duarum  linearum  inae- 
qualium differentia  cum  duplo  minoris  facit  fumma  illarum,  liquit 
dem  maior  cuminet  femel  minorem  & differentiam  fui  d minore  i cr- 
gomaior& minor  fimul  continet  bis  minorem  fic  differfitttiatil  illa- 
rum. Ergo  cum  A B fic  differentia  qua  prima  & fecunda  fuperant  ter- 
tiam, cumque  tertia  fic  minor  relpe^lu  prima?  & fccund*  fimul 

fumptarum 


t 


- l'lB.  f. 

& primo  Z4_.  quartus  dcniquie  cum  primo  & fecundo  ty.  Ponatur 
fumma  quatuor  iR,  ergo iR.. 20  erit  quarius  , 1 R - ai  primus, 
xR**|24  fecundus,  &iRT*a7  tertius,  horum  igitur  fumma  4 R 
-5>5  xquatur  i R.  ac  proinde  vator  illius  radicis  fcu  fumma  qua- 
tuor eft  su  vnde;  fi  tollas  figillatim  datas  fumroas  erunt  finguli  9 
7.  4. !!►  \ 

Per  Algcbramfpeciofam,  datis  fummis  B,C,D,F<,  ponatur  A 
fomma  quatuor  quaefitarum , ergo  A-B  erit  quarta  quantitas  A- C, 
prima,  A - D fecunda , & A — r tertia,  harum  igitur  fumma  4 A'-- 
B-C— D--F  asquantur  A.  ac  proinde  B + C D + F tft  va- 


lor  A. 


ffm  C4»09, 


n 


Aggregau  fumcftrum  datarum  cape  trientem  habebis  fum- 
mam  quatuor  quxfi tarum  quantitatum  : ab  hac  tolle  datas  fumma* 
Hgulatun  & reftabunt  fingulas  quantitates  quat fit*. 

^ Hine  EffeSiio  Geometried, 

Sintinucniendae  quatuor  line*  data  A E fumma  prim*  dua^ 
rum-fequentium,  data  E F fumma  fecund*  & duarum  deinceps, 
data  t G iumma  tertiai  quart*  &prim*,  data  denique  G B fum- 
raa  quartxprim*  & fecund*.  Componantur  ill»  in  direaum’,  & 
fymma  A B diuidatur  trifariam  in  punais  C & t)  erit  A D fum- 
ma quatuor , ficuti  etiam  D C & C B.‘  nam  cum  fingul*  tet  acci 
piamur  erit  tota  A B tripla  fumm*  a d ^ c * 
omnium,  ergo  ipfius  triens  A D .erit  

omnium  fumma  fcd  A E eft  fumma  * **  c 

^rium  priorum,  igitur  E P erit  quarta,  fimiliter  cum  C « fit  fumma 

omnium  & G B fumma  quart*  prhn*  & fccund* , eft  C G ter- 
tia. Denique  fi  EiF  aut  F G tollantur  ck  eodem  triente,  difcce- 


-af  iM.  • 


•i 


JJl  iV.:: 

• I - 


Ai  -iSUfV'  ■ 
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Jnutmrc  tres  quMtitdtes  , vt  hi»4t  iunti4t  reliqt$4m  fuferent  imftZ' 

rdt4  qu4ntit4te  '» 

O Porceat  riperire  tres  numeros  tales  vc  duo  priores  reliquum 
fupcrent  vnitatec  duo  nofteriores  fuperent  primum  nouenario: 
ac  candcmtcrtius&  primus  fuperent  fecundum  quinario.  Pon.itu» 
primus  iR.,  ergo  xRt9  eft  fumma  fecundi  & cercii,  igitur  fumma 
omniumcftz Rt  9,fed fumma exceifuum  datorum  eft etiam  asqua* 
lis  fummc  omnium : ergo  cum  fumma.  exccifuum  fit  15,  erit  aequa- 
tio inter  15  &3  Rt  9.  ac  proinde  iReft  j.  mon  aliter  inuenietur 
fecundus  ^y&terciusy.  • 

Per  Algebram  fpeciofam datis  exceififius  B,  C,  D,  ponatur  A 
primus,  ergo  A t B eft  fumma  fccundx  & cercix  quantitatis,  ac 
proinde  a At^  aequantur  Bt C Igitur  A ell  aequalis  CtD 


HhcCdHQH. 

Abfumma  excefiuum  datorum  aufer  figillacim  ipfos  exCelTus.-xeiil- 
duorum  femifies  exhibent  numeros  quxfitos. 

Htmc  Ejfedlro  Geometricd. 

Sintinutniendx  tres  lincx  quarum  prima  ic  fecunda  fimul  fijmptae 
fuperent  tertiam  per  A B : fetunda  tc  tertia  fuperent  primam  per 
B C : tertia  denique  & prima  fuperent  fecundam  per  C D.  Compo- 
cantur  ille  omnes  differentix  in  vnam  lincamquxfit  A D,  ^ BD 
diuidatur  bifariam  in  E.  Dico  ED^AB  CE  D 

fore  tertiam,  & lemifrem  'A  C fore  fecundam  i & femiCTem  AB 
& CD  fimulfumptarum  effe  primam:  nam  duarum  linearum  inae* 
quUlium  dificrentia  cum  duplo  minoris  facit  fumma  illarum , fiqui- 
dem  maior  concinet  femcl  minorem  & differentiam  fui  a minore : er- 
go maior  Seminor  fimul  continet  bis  minorem  & differentiam  illa- 
rum. Ergo  cum  A B fit  differentia  qua  prima  & fecunda  fuperant  ter- 
tiam, cumque  tertia  Ec  minor  refpe<3u  primx  & feciindx  fimul 

fumptarum 
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fimptanin  ( vc  poce  qux  fuperetur  ab  illarum  famma  ) eric  A B plus 
dupla  tertia  aequalisfummae  trium  quae  litarum , llmiliter  cum  B C fit 
diiitereouaquafecuada&;  tcrcia  Aiperant  primam,  cumque  prima 
fit  minor  relpe^lu  fecundae  & ter tix  limul  fumptarum  ( quia  fupera- 
tur  ab  illarum  fumma  ) erit  BC  plus  dupla  prima  aequalis  fumma? 
trium  quarficarum.  RurfuscumCD  fit  differentia  per  quam  fumma 
tertiae  &primxfuperanc  fecundam,  cumque  fecunda  fit  minor  fum« 
ma  certiz  & primz  ('quoniam  fuperacurab  aliis  duabus  limul  fumptisj 
erit  C D plus  dupla  fecunda  xqualts  fnmmx  trium  quxficarum.  cr» 
gotresillx  fummae,  nempe  AB  pius  dupla  tertia,  B C plus  dupla 
prima,  8eCD  plus  dupla  fecunda,  xquautur  triplo  fummx  trium 
quKiitarum.  Sed  dupla  prima,  dupla  fecunda,  & dupla  tertia  fune 
aequales  duplo  fumma^trium  quxficarum : igitur  A B pius  B C pltft 
C D apquantur  tribus quxlicis.  Sed  A B plus  BC  plus  CD  aquan- 
tur AD  : ergo  A £I(  fumma  differentiarum  datarum)  xqualis  ell 
fummxtrium  quxutarum, ac  proinde  cum  iam  probatum  fit  AB 
plus  dupla  tertia  xquarifummx  trium  quzfitarum,  erit  AB  plusdii- 
p!atertia,xqualis  AD.  igiturfublata  A B vtrinque  re^bit  dupla 
tertiaxquaiis  B D.  ac  propterea  A£  femilfis  BD  xquatur  tertiae* 
quod  erat  demooftrandum.  Similiter  cum  oftetiderimus  C D plus 
duplafecundaxquarifummzcrium quxficarum, erit  CD  plus  du- 
pla fecunda  xqualis  AD.  ergo fublata vtrinque  CD  reflabit  dupla 
fecunda  xqualis  AC,  igitur  femiins  A C erit  fecunda.  Rurfus  cum 
cum|  demonfiratum  (icBC  plus  dupla  prima  xquari  fumrox  triuna 
quxfitarum  hoc  eft  A D , fubduda  vtrinque  B C reflabit  dupla  pri-  ! 
ma  xqualis  A B & C D.  igitur  harum  femiflis  erit  prima  quxuta,  ec. 
goinuentx  funttres  quantitates  taliter  vebinx  iun^^  fuperent  reli- 
quam imperata  quantitate , Q^d  erat  damonllrandura. 

• r- 

Ctrollurium. 


Si  fuerant  tres  quaiititatcs,  quarum  binx  coniund?  fuperent  reli- 
quam, erunt  tres  differemix  xquales  fummx  trium  prxdi^larum 
quantitatum.  , * 


V 


V 


14  mOPHANTt  qEOMETKJE. 
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Propositio  XIX«' 

* * 

Jnuenire  ^gtuor  ^uintiutes  vtten$£iun£id  reliquAm  fuferm  iiiif 

ferdtd  quantiUfe. 

%. 

OPortcatinuenircqnatuor  numeros  datis  exceflibus  triumiun- 
dlorumfupra reliquum  5.  »4.20.  loJunima  horum  excefruum 
cfl  60  cuius  dimidium 5 ozqualx  criefumma;  quatuorquseiitorum. 
pofito  igitur  primo  IR  erunt  tres  reliqui  30 — IR,  fed  tres  rthqui 
^quantur quoque  IRt24.  ergoIR+24  xquaiurio- — IR.  acpn> 
ipdelR  fiuc  primus  numccus  quaefitus  cR  a.  reliqui  autem 
10.12.  ' ^ 
Per  Algebram  fpeciofam  datis  eXceffibus  B.  C.  D.  F.  ponatur 
A prima  quantitas,  ergo  reliquarum  fumma  erit  BtCtDtF A 


fed  eft  etiam  fumma  reliquarum  A t C igitur  eft  aequatio  inter 
duas  fu'/nmas.& A aequalis  B-; — CfDtF, 


Hinc  Canon,  t 

■A  fcmilTc  aggregati  differemiarum  datarum  tolle  fjgillatim  ipfa»- 
diircreouas:rciiduorumremiirescruDtquantitatesquxiit«- 

HineBffeflio  Geometrica, 

Sint  inueniend*  quatuor  lineae  tales  vt  prima  fecunda  & tertia 
lup^^t  quartam  per.  AB,  fecuDdatcrtia& quarta  ruperenepriman» 
per  B C.  tertia  quarta  & prima  fuperent  fecundam  per  C D • ac  tan- 
dem quarta  prima  & fecunda  fuperent  tertiam  per  D E.  diuidatur 
primum  tota  A E ex  illis  quatuor  compollta  bifariam  in  F.  cxfcmifFe' 
A F vel  F E tollantur  differentix  datx  figillatim , refidua  erunt  qux  - 
moe  linex  vtquiatollendo  ex  A F lineam  A B , reftat  g F , dico 
umilTcm  B F fore  quartam  qux  fi  tam  : idini  iniclligc  de  reliquis. 
Namcumprobaucrimus inprzcedente  AB  CF  D E 
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futDDtarum  ( vtpocc  quxfupcretur  ab  illarum  {amma  )ctit  AB  plu* 
dupla  tertia  aequalis  fummae  trium  quaefitarum , fimilitcr  cum  B C fit 
differenda  qua  fecunda  & tertia  fupera  ut  primam,  cumque  prima 
fit  minor  reipcftu  fecundae  &tertta:  fimul  fumptarum  ( quia  fupera* 
uir  ab  illarum  fumma  ) erit  BC  plus  dupla  prima  aequalis  fummae 
trium  qusfitarum.  Rurfus  cum  C D fit  ditferentia  per  quam  fumma 
tertiae  & primae  fuperant  fecundam,  cumque  fecunda  fir  minor  fum. 
raa tertiae  & primae  (‘quoniarafupcraturabaliisduabusfimul  fumptisj 
erit  C D plus  duplafecunda  aequalis  fnmmae  trium  quxficarum.  er- 
go tresillae  fumrox,  nempe  AB  plus  dupla  tertia,  B C plus  dupla 
pruna,  &CD  plus  dupla  fecunda,  xquantur  triplo  fummx  trium 
quxHiarum.  Sed  dupla  prima,  duplafecunda,  Se  dupla  tertia  fune 
«quales  duplofummxtriumquxfitariim ; igitur  A B plus  BC  plu$ 
Ruantur  tribus quxlicis.  Sed  A B plu»  BC  plus  CD  aquan- 
tur AD  : ergo  AD  (fuinma  differentiarum  datarum)  xqualis  eft 
fummx trium  quxfitarum, ac  proinde  cum  lam  probatum  fit  AB 
plusduplatcrtiaaequarifummx trium quxfitarum,  eritABplusdii- 
pla  tertia,  xqualis  A D.  igitur  fublata  A B vtrinque  rellabic  dupla 
tertia  «qualis  B D.  ac  propterea  A E femiflis  BD  xquatur  terti», 
quod  erat  demonfirandum.  Similiter  cum  ollcndcrimus  C D plus 

duplarecunda«quarifiimmxtriumqu«fitarum,erit  CD  plus  du-- 
pia  fecunda  «qualis  AD.  ergo  fublata  vtrinque  CD  rcftabit  duola 
fecunda  xqualis  A C ,Mgitur  femiflis  A C erit  fecunda.  Rurfus  cum 
cumldemonftratum  ficBG  plus  dupla  prima  xquari  fiimm»  trium 
quxfitarum  hoceft  AD,  fubdu6hivtri  reftabicdupla pri- 
ma xqualis  A B & C D.  Igitur  harum  femiflis  erit  prima  quxfita  dr 
goinuentx  funttres  quantitates  taliter  vebinxiund?  funerent 'reli- 
quam imperata  quantitate , Quod  erat  damonftrandum. 

• ^ 

CtrollArium,  , 

Si  fuerunt  tres  quiuriutes,  quarum  bine  coqiunae  funerent  tili. 

1“'""«  ttiunr  ptediflarum. 


DIOPHJNTI  qEOMETKJE, 


PHO>OIITIO  XIX. 

Jtnifnire  qMtuor  ^UMtiutes  vt  tertia i»aif 4 rthquAm  fuferent  im^ 

fef^atA  quanttUte.  C 

> *. 

OPortcatinuenirequatuor  numeros  datis  cxceiKbus  tthim  iun- 
ilorum  fuprarcjiquum  6.  24.20.  lo.fumma  horum  exce^uum 
eft  60  cuius-dimidium^ozqualx  criefummar  quatuorquxfltorura. 
pofito  igitur  primo  IR  erunt  tres  reliqui  50 — IR,  fed  tres  rohqui 
«quanwr  quoque  1 Rt24.  ergoIR+24  aequatur  50— I R.  ac  pro- 
inde I>R  iiue  primus  numerus  quzficus  cR  2,  reliqui  autem  5. 

IO.  12.  . ■ 

Per  Algcbram  fpcciofam  datis  excelEbus  B.  C.  D.  F.  ponatur 
A prima  quantitas,  ergo  reliquarum  fumma  erit  BtCtDtF — A 


fed  ell  etiam  fumma  reliquarum  A t G igitur  eft  aequatio  intee  illaa 
duasfummas.8j:AaequaUsB — CfOtF. 


VineCAnon,  ■ ^ 

.^PcmilTe  aggregati  differentiarum  datarum  tolle  figillatim  ipfas 
diffcrcntiasi  rehduorumfemiircscruntquantitatesquaefttae- 

Hine  Effectio  GeometritA» 

Sint  inueniendae  quatuor  lineae  tales  vt  prima  fecunda  & tertia 
fuperent  quanam  per  A B,.  fecunda  tertia  Stquartafuperentprimam 
pcrBC.  tcrtiaquarta&prima/upcrentfecundamperC  D :ac  tan- 
dem quarta  prima  & fecunda  fuperent  tertiam -per  D E,  diuidatur 
primum  tota  A E ex  illis  quatuor  compolita  bifariam  in  F.  exfemiffe^ 
A F vel  F E tollantur  differcntiz  datx  ligillatim , refidua  erunt  qu*  - 
fttX  linez  vt  quia  tollendo  ex  A F lineam  A ]B  , rcftat  B F , dico 
femiffem  B F fore  quartam  quxfitam  ; idem  intellige  dc  reliquis. 
Namcumprobaucrimus inprxcedcntc  AB  CF,  D B 


' LiB.  i xix. 

propoiitioh6  duarum  linearum  inzqualium  differentiam  duplo 
minoris  illarum  adiun£lam  arquari  (ummat  illarum  fequitur  A B 
( quae  eft  differentia  primae  fecundae  & tertiae  fimul  fumptarum  fu- 
pra  quartam  ) plus  dupla  quana,  qu*  minor  cft  reliquis  fimul  fum- 
ptis,  quoniam  ab  illis  fuperatur,  aequari  fummas  quatuor  quaefira- 
rum  : fimili  ratione  B C plus  dupla  prima  aquabitur  fumpat  qua« 
fitarumffic  CD.  plusduplji  fecunda  aequabitur  fiimm»  quatuor 
quaefitarum  : ita  denique  D E plus  dupla  tertia  aequabitur  qua> 
tuorquaefitarum  fummae:  igitur  quatuor  illae  fumm?  aequabuntur  qua,' 
druplo  quatuor  qu^fitarum.  Sed  duplum  prim;,  fecundae  > tertix 
quartx  efficit  duplam  quatuor  quxfitarum  fummam.Ergo  refiduum 
quod  conflatur  cx  AB.BC,  CD,&DE  feutota  A E continet 
etiam  duplum  quatuorquxfitarum.  Ac  proinde  eius  femilfis  AF  vel 
FE  xquaturquaiuorquxfiiis. Igitur  cum  jamoftcnfumfit  A B plus 
duplo  quart*  xquari  fummx  omnium  hoc  cft  A F ) fi  ex  fumma' 
omnium  AF  tollatur  AB,  refidua  BF  erit  dupla  quartx.  Acprop- 
tcrea  eius  femilfis  erit  quarta  qu  x fita.  Quod  erat  demonftrandum. 

CorolUrium, 


Si  fuerint  quatuor  quantitates,  quarum  ternx  coniuniftx  fuperenc 
reliquam  , erunt  quatuor  differencix  xquales  duplo  prxdi^arutn 
quatuor  quantitatum. 


Propositio  XX. 


^dHtiutem  frofoJitAm  intres  tgrtiriulirMthne , nttvtrnnis 
extremarum  Ad  fumpta  media  ad  reliquam  extremam  ^ 
datam  habeat  rationem, 

EScp  rnirncrus  diuidendus  hoc  modo  5 detur  ratio  vnius  fum- 
mxad  vnum  extremum  9.  ad  2 ; ratio  autem  alterius  fummx  ad 
alium  extremum  fit  tf. ad  5.  Ponatur  autem  vnus  extremus  I R,crgo 
reliquorum  duorum  fumma  erit  55 — I R ; igitur  vt  R ad  I R 
ita^  ad  2.  ac  proinde  produftus  fub  extremis iio — aR  xquatiir 
produ(fto  fub  mediis  9 R.  Ergo  I R fiuc  vnus  extremus  cft  10.  funima 
ycto  alioium  duorum  4j.  fi  igicurnunc  ponatur  medius  IR  altcf 

I ij 


3(j  DlOPMJNTl  gEOMETKM, 

extremus  erit  45 — IR.  igitur  10  llR.  ad  45 — I R erit  vt  6 ad  5; 
ergo produ^iusfub extremis  50+ 5 R a:qualiscrit  producto  Tubme* 
di;s  270 — R.Etfit  I R fiuemcdius2o.a]tcrvcrocxeremus25.  i 

Per  Algcbramfpcciofam,  data  quaniitatcdiuidcnda 
ratione  B ad  C,  lecundaautcm  B ad  D ponatur  A prornaextre- 

nuergo  fumma  reliquarum  erit  B — -A.  Ac  proiude  B- A ad  A 

cft  vt  B ad  C.  Igitur  produdlus  fub  extremis  C B — C A aequatur 
produiSlo  fubm^js  B A,  Et  Hc  A aequalis  CB  Huncfitollascx  B. 

KcliDquctur  B quadr.  pro  liibima  aliarum  quantitatum polita  ergo ' 
BtC  ' 

A pro  quantitate  media,  erit  CBtB  At  CA  ad  Bquadr— BA 
— C A vt  B ad  D.  Ac  ideo  produ^kus  fub  extremis  D C B t B A D - . 

t C A D.  aequabitur  produfto  fub  mediis  B cub A B quadr. B " 

C A.  Igitur  A eR  xqualis  Bcub ,DCB  . ^ 

^ B quadr  tBDtCDtBC  . ‘ ' 

• Hinc  Canon. 

ProduAum  fub  tv minis  confequentibus  rationum  datarum  adde 
alteri  produdlo  ex  quantitate  diuidenda  in  fummam  confequentiuin  J 
terminorum  auRam  diuidenda  quantitate : & per  hanc  fummam  dtui-  ' 
de  cubum  quantitatis  diuidendae  mulcatum  folido  ex  plano  fub  conv 
fequentibus  terminis  rationum  in  quantitatem  diuidendam^  8(  fiet 
vna  quantitas  extrema.  Vnde  rcliqux  non  latebunt. 

Vel  • , 

Quantitatem  data  multiplica  ngillatim  per  confcquctcs  terminos 
vtfiuiquc  rationis  tproduAofquc  diuidc  per  fummam  terminorum 
rationis  illius , per  cuius  confequeacem  terminum  procreati  fant; 
quotientes  enim  erunt  duae  extremx  quatitates  quxHcx  permutatin^. 
Hinc  .MffeSiio  Geomeirica. 

Sit  data  linea  AB  diuidenda  taliter  in  L & I»  vt  prima  parsSc 
fecunda  firaulfumptx  AI  fint  ad  reliquam  IB  in  ratione  data  CD 
ad  DE  ac  verofecunda&  tertia  fimul  furaptx  BL  ad  reliquam  A L 
rationem  quoque  habcantdatam  F G ad  G H.  Fiat  ve  CE.  ad  DE  ' 
iu  AB  ad  BI.  Deindefiac  itciuiu  vt.  F H ad  CH  Re  AB  ad  AL, 

dico:» 


|>ropofiii6nfc  duarum  linearum  inzqualium  differentiam  duplo 
minoris  illarum  adiunftam  asqiiari  fumro»  illarum  fcquitur  A B 
e quas  eft  differentia  prim»  fecundae  & tertiae  fimul  fumptarum  fu- 
pra  quartam  ) plus  dupla  quaru,  quae  minor  cft  reliquis  fimul  fum- 
prtS)  quoniam  ab  illis  fupcratur>  aequari  iummae  quatitor  quaefita* 
rum  : fim^  ratione  B C plus  dupla  prima  aquabitur  fumma;  qua> 
iitarum : fic  C D.  plus  dupla  fecunda  aequabitur  fummae  quatuor 
quaefitarum:  ita  denique  DE  plus  dupla  tertia  aequabitur  qua- 
tuor quaefitarum  fummx:  igitur  quatuor  iik  funim?  aequabuntur  qua.* 
drupla  quatuor  qu^fitarum..  Sed  duplum  primj,  fecunda:,  terti*  fc 
quare*  efficit  duplam  quatuor  qu*fitarum  fummam.Ereo  refiduum 
quod  conflatur  ex  A B,  BC , CD,  & DE  fcutota  A E continet 
etiam  duplum  quatuor  quxfitarum.  Ac  proinde  cius  feroiffis  AF  vcl 

FE  *quaturquatuorqu*litis.Igiturcum  jamoftenfumfit  ABplus 
duplo  quarr*  *quari  iiimm* omnium  (hoc  eft  AF)  fi  cx  fumma 
omnium  A F tollatur  Afi,  refidua  BF  erit  dupla  quart*.  Acprop- 
terea  cius  fciniflberit  quarta  quxfita.  Quod  erat  dcmonftrandum. 

CorolUrinm^ 

Si  fuerint  quatuOr  quantitates,  quarum  tern*  coniun<a«  fuperent 

reliquam  , erunr  quatuor' differenti*  aequales  duplo  praedirarum 

quatuor  quantitatum.  -• 


Propositio  XX. 

SLUMtitAttm  frofofit am  in  tres  partiri  tali  ratione  , vt  vtrauis 
extfemarnm  ad  fumpta  media  ad  reliquam  extremam , ' 

datam  habeat  rationem, 

at  , 

ESro  numerus  diuidendus  hoc  modo  5 5.'&  detur  ratio  vnius  fum-* 
m*ad  vnum  extremum  9.  ad  2 ; ratio  autem  ahcriiftfummxad 
alium  extremum  fit  ad  5 . Ponatur  aurem  vnus  extremus  I R,crco 

reliquorum  duorum  fumma  erit  5 5— I R ; igitur  vt  55 I R ad  I R 

Ita  9 id  2.  ac  proinde  prodnrus  fub  extremis  iio — 4 R aequatur 
produco  fub  mediis  5 R.  Ergo  I jl  fiue  vnus  extremus  cfi  10.  fumma 
ppcro  auorum  duorum  45.  Si  igitur  nunc  ponatur  medius  I R alter 

J ij 
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cxtrtmus  erit  45 — I R.  i^ur  10 1 IR  ad  45—71 R erit  vt  e ad  ’ 
ergo produ^lusfub extremis  50+ 5 R «qualis erit  produfto  fubme- 
dijs  270 — ^R.Etfic  IRfiuc medius  20. altcr  vero  extremus  2 j.v 

Per  Algebramfpecioram,  data  quantitate  diuidenda  B,&primn 
ratione  B ad  C,  fecunda  autem  B ad  D ponatur  A pro  vna  excre- 
ma ergo  fumraa  reliquarum  erit  B — A.  Ac  proinde  B,- — A ad  A 
eft  vt  B ad  C.  Igitur  produdlus  fub  extremis  CB — C A aquatur 
produco  fubmedijs  6 A.  £c  fic  A «qualis  CB  Hunc  A tollas  exB 

B4C 

Kclinquetur  B quadr.  pro  fiimma  aliat.um  quanutatum ; ppAta  ergo 
BtC. 

A pro  quantitate  media , ^Ic  C B t B At  C A ad  B quadr B A 

— 'C  A vt  B ad  p.  Ac  ideo  produ^us fub  txcremis  D C BtBA  D 

t C A D.  aquabitur  produf^o  fub  mediis  B cub. — A Bquadr. B: 

C A.  Igitur  A eft  aqualis  Bcub. — DCB 

B quadr.  tBDtCDtBC 
Hinc  Canon, 

Produflum  fub  terminis  confequencibus  rationum  datarum 'adde 
alteri  produ6Io  ex  quantitate  diuidenda  in  fummam  confequentiuin 
terminorum  audam  diuidenda  quantitate : &pcr  hanc  fummam  diui- 
de  cubum  quaiiticatis  diuidenda  multatum  folido  ex  plino  fub  coti- 
fequentlbus  terminis  rationum  in  quantitatem  diuidendam:Bc  fie^ 
vna  quanchas  extrema.  Vnde  reliqua  non  latebunt. 

Vel 

C^nticatem  data  multiplica  Agillacim  per  confequetes  terminos 
Vtriulque  rationis : produdofque  diuide  per  fummam  terminorum 
rationis  illius  , per  cuius  conlequentem  terminum  procreati  funt: 
quocientes  enim  erunt  dua  extrema  quatitates  quxAta  pcrmucaiim. 

Hinc  EffeElio  Geometrica. 

Sie  data  linea  AB  diuidenda  taliter  in  L & I,  vt  prima  parsBc 
lecundafimuifumpta  AI  Ant ad  reliquam  IB  in  ratione  data  CD 
ad  DE  ac  vero  fecunda  & tertii  Amul  fumpta  BL  ad  reliquam  A L 
rationem  quoque  habeant  datam  F G ad  G H.  Fiatvc  CE  ad  DE 
ita  AB  ad  BI.  Peiode  Aa;  iterdu)  vt  FH  ad  Gh  Ac  AB  ad  AL, 


tiB.  1.  Qy^sT.  xxt: 

dico  AL  & IB.  fore  extremas  qucficaiSj  mediam  audSm  LI  cum 
cnimitcvc  CE  ad  DE  ita  AB  ad  IB,  A L I B 
Ergo  diuideodo  vc/C  D ad  D E ita  A 1 
adi  B.  Cumque  fit  vt  F H ad  G H ita 
AB  ad  A L,  erit  quoque  diuidendovc 
F G ad  G H ita  B L ad  L A.  Ergo  tota 
A B diuifaedintres  partesad  punfta  L 
& I taliter vc  fumraaprimx&  fecundas  AI  ad  reliquam  extrcraan 
I B Hc  in  ratione  data  CD  ad  D E:  fumma  autem  fecundas  ficter- 
cix  B L ad  alteram  extremam  AL  (Ic  etiam  in  ratione  data  FG 
ad  GH.  Q^d  erat  faciendum  Bcdcmondrandum. 


C 

DE 

F. 

G H 

PxorosiTxo  XXI. 


Inaeniretres  ^k4tuit*tes  tales , vt  majot:  excedat  mediam  dat  a par/ e 
minoris , media  minorem  dota  parte  majoris , minor  excedat  data/p 

partem  medi*  quantitate  dat», 

Porteac  inuenire  tres  numeros  ica  vt  maior  excedat  medium 
triente  minoris  : medius  minorem  quintante  maioris:  Seminor 
quadrantem  medii  quaccrnario.Ponatur  minor  ex  quxHtis  I R>  ergo 
quoniam  debet  excedere  quadrantem  medii  per  4, erit  quadrans  rae> 

dii  IR 4.  & proinde  illius  quadruplum  4 R 16  erit  medius. 

Et  quia  medius  excedit  minorem  quintante  maioris,  tollendo  mino* 
rem  ex  medio,  cxillec  quintans  maioris  5 R 1^.  & ia  maior  cric 

15  R 80, atmaior  debet  excedere  mediumerienteminorisjigi. 

tur  n ex  maiore  z / R.»....8o  tollatur  medius  4 R xX^jreGduuin 
II R'-^ — ^4  xquari  debet  trienti  1 R>  ac  propterea  multiplicando 
vtramque partem  asquacionis per 5,fient R-  ■■  lyx  atqualia  IR. 
Ergo  IR  eR  tres  numeri  qusliti  funt  10.  8.^. 

Per  Algebram  (pcciofam,  datis  iifdcm  partibus , & cxcelTu  minoris 
fupra  quadrante  medii  C>Ponatur  Aiminor,ergo  A-  ■■  C cft  qua- 
drans medii  ac  proinde  medius  4 A .«i,  ...4  C,Et  quiamedius  exce- 
dit minorem  quiutate  maioris  tollendo  AexmediO)fiet5  A- 4G 

quintans  maioris.Sc  propterea  maior  erit  15  A — ./aoC.Hinc  tolle 
medium reRac IX A«.»i^ C xqualis  trionti  minoris, igitur  minor 
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IR  iquabicur  A— 48  C.  Ecfit  A 4S  C. 

■ ■■ 

Jt 

HsneCdHoH. 

Q^antitatSm  datam  diuide  per  datam  medix  partem , 6c  quotien- 
tein  per  daum  partem  maioris:  ex  hoc  poUcriore  quotiente  tolle  pri- 
orem ) &rc(iduo  per  partem  minorisdiuifo  ieruaquotientem.Tum 
diuide  vnicatem  per  daum  partem  medii » & quotientem  vnicate 
multatum  diuide  per  datam  maioris  partem , & ex  eo  quotiente  tolle 

Suotientem  integrum , qui  mox  vnitate  multatus  fuit : refiduumque 
iuide  per  datam  partem  minoris',  &per  quotientem  hunc  vitimum 
vnitate  multatum,  partire  quotientem,  qui  fupra  feruatus  eft,fietquc 
suinorex  tribus  quxfitis.Vnde  reliqui  nonlatebunt. 

Hinc  Effeilio  CeometricM, 

Sint  inueniendx  tres  linex,  itavt  maior  (nccedat  mediam  femiiH 
minoris,  media  vero  minorem  quadrante  maioris,  minor  denique 
excedat  fextantem  medix  data  linea  A.  Finge  lineam  A diuium 
pro  libito  in  aliquot  partes  x quales,  puta  in  fex  tum  beneficio  canonis 
prxmifli,  inucniantur  tres  numeri  cum  iifdcm  conditionibus qtix  hic 
funtannexx  lineis,  &minor  excedat  fextantem  medix  per  fincq; 

iilinumerii(^- la.S.deindefiatvt^adSita  A adB:  D 

& vt  8 ad  12  ita  B ad  C & vt  la  ad  16  ita  C ad  D.  C 

Dico  trcslineasB.C.D.elTe  illas  quxdefiderantur.  B 

Nam  quia  B ad  C e(lve8adi2,critremiinsB  triens  A - — 
ipfius  C ; quoniam  verb  C ad  D eftvt  12  ad  erit  triens  Cxqua^ 
lis  quadranti  D;  ergofemifiis  B xquatur quadranti  D.  Sed  D ma> 
jorfuperat  mediam  C per  quadrantem  fui,  igitur  D fuperat  Cper 
(emiiTem  B quod  erat  vnumexdcmonBrandis. 

Prxterca  cum  B ad  C fit  vc  8 ad  la , C fuperat  B per  trietem 
fui : fed  iam  oflcnfum  eft  trientem  C «qualem  eife  quadranti  D : 
igitur  media  C excedit  minorem  B quadrante  maioris  D quod  eft 
alterum  ex  probandis. 

Tertio  quoniam  eft'  A ad  B vt  ^ ad  8 , B fuperabit  A quadrante 
fui:  fed  iam  probatum  e(l  femilTem  B xquari  trienti  C,  ergoearunt 
femiffeseruntetiamxquales:  at  earum  lemiiTesfuDt  quadrans  B & 
fextans  C.  Igitur  fextanscll  xqualis  quadranti  B:  ac  proinde  B Ah 
perabit  A fextarite  C,ac  vicilfim  B fuperabit  fex  tjntcm  C per  ^ 
«foderat  tandem  demonftrandum.  ~ ~ 


LiB.  i:  QfMsr.  xxt)  $f 

dico  AL  & IB.  fore  extremas  qiNrficas>  mediam  tucim  L1  cum 
enimncvt  CE  ad  DE  ita  AB  ad  IB,  A LIB 

Ergo  diuidendo  vtCDadDEttaAI  — 

adiB.  CumqueficvtEHad  GH  ita  C DE 

A B ad  AL,  erit  quoque  diuidendo vc  ^ ■ 

F G ad  G H ita  BLad  L A.  Ergococa  F ^ H 
A B diuifa  eft  in  tres  panes  ad  pundht  L _ 

& I taliter  vt  fummaprnnx&  fecundae  AI  »d  reliquaip extremam 
I B (it  inrationedata  C D ad  D E : fumma  autem  fecundae  Scter- 
tiae  BL  ad  alteram  extremam  AL  (It  etiam  in  ratione  data  FG 
adGH.  Q^d  erat  faciendum  Sedemondrandum. 


PbO  F O I ITX  o XXI.  . 

Inuenire  tres  quMntitates  ules , •vt  mejor  excedet  mediem  det  e perte 
mineris,  medie  minorem  dete  perte  mejeris , ^ miner  eXcedet  detem 
pertem  medie  quentitete  dete, 

Oporteat  inuenire  tres  numeros  ita  vt  maior  excedat  medium 
triente  minoris  : medius  minorem  quintante  maioris:  & minor 
quadrantem  medii  quatcrnario.Ponatuc  minor  ex  quae  (itis  I R.>  ergo 
qUoniam  debet  excedere  quadrantem  medii  per  4>crit  quadrans  me« 

dii  IR 4.  & proinde  illius  quadruplum  4R— •Itf’  erit  medius. 

Et  quia  medius  excedit  minorem  quinunte  maioris,  tollendo  mino- 
rem ex  medio,  exiftet  quintans  maioris  q R. . & ita  maior  erit 

I j R 80.  at  maior  debet  excedere  medium  triente  minoris,  igi- 
tur fi  ex  maiore  x / R 80  tollatur  medius  4 R - — ,refiduum 

II  R- — ~ ^4  as  quari  debet  trienti  IR»  ac  propterea  multiplicando 
vtramque  partem  aequationis  per  fient  55  R.  — iga  atqualia  IR. 
Ergo  1 R cfi  ^ . & tres  numeri  quaefiti  funt  10.  S.S, 

Per  Algebtam  fpeciofam,  datis  iifdem  partibus , & excefiu  minoris 
fupraquadramcmediiC*Ponatur  A|minor,crgoA— C eft  qua- 
drans medii  ac  proinde  medius  4A-.  ,.4C.Etquiamcdiu^  exce>- 
dit  minorem  quintate  maioris  tollendo  A ex  medio, fiet  j A-  — 4C 

quintans  maioris.&proptereaitiaior  erit  15  A zoC.Hinc  tolle 

itiediumreftatnA«.»-id  C xqualis  tueuii  minoris, igitur  minor 


I 
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, • 

HincCdtun. 

QuantitatSm  datam  diuide  per  datam  medix  partem , & quouen- 
tem  per  datam  partem  maioris*,  ex  hoc  poilcriore  quoticnte  collari- 
orem ) &refidwperpartcm  minoris  diuild  icruaquocientcm.  Tum 
diuide  vnitacom  per  datam  partem  medii,  & quoticncem  vnitate 
multatum  diuide  per  datam  maioris  partem,  &exeo  quoticnte  colle 
quotientem  integrum , qui  mox  vnitace  miUtatus  fuit  .*  refiduumque 
diuide  per  datam  partem  minoris’,  &per  quotientem  hunc  vltimum 
vnitate  multatum,  partire  quotientem,  quifupraferuatuscil,fictque 
Biinorex  tribus  quxlitis.Vndc  reliqui  non  latebunt.  ' 

HsNt  Bffeiito  CeometricM, 

Sint  inueniendx  tresjinex,  itavt  maior  excedat  mediam  Cemilli 
minoris,  media  vero  minorem  quadrante  maioris,  minor  denique 
excedat  fexuntem  mediz  data  linea  A.  Finge  lineam  A diuifam 
pro  libito  in  aliquot  parces  squales,  puta  in  fextum  beneficio  canonis 
prxmiin , inucniantur  tres  numeri  cum  iifdem  conditionibus  qux  hic 
funtannexx  Uncis,  & minor  excedat  fextantem  medix  per  fintqj 

illinumcrii^.  la.S.deindcfiatvcfiadSitaA  adB:  'D  ^ 

& vt  8 ad  la  ita  B ad  C & vt  la  ad  \6  ita  C ad  D.  C 

Dico  tres  lineas  B.C.D.cfTc  Hias  qux  defideraptur.  B — 

Nam  quia  B adC  eft  yt  8 ad  ra  ,crit  femi/ns  B triens  A ~ 
ipfius  C;  quoniam  ver  b C ad  D eft  vt  12  adi  5 erit  triens  C«qua- 
lis  quadranti  Dicrgo  femiflis  B xquatur  quadranti  D.Scdt)  ma- 
/orliipcrat  mediam  C per  quadrantem  fui,  igitur  D fuperat  C per 
fc.miftem^B  quod  erat  vnum  ex  dcmonftrandis. 

Frxtcrca  cum  B ad  C fit  vt  8 ad  12 , C fuperat  B per  trictem 
fui ; fcd  iam  ofteofum  eft  tricritem  C xqualcm  cfTc  quadranti  D ; 
igitur  media  C excedit  minorem  B quauante  maioris- D quod  eft 
alterum  ex  probandis. 

Tertio  quoniam  eft  A*ad  B vt  adg , B fuperabit  A quadranrC 
fui : fcd  iam  probatum  eft  femifTcm  B xquari  trienti  C,  ergo  earum 
femifteserunt  etiam  xquales:  at  earum  fcmifTcsfunt  quadrans  B & 
fextans  C.  Igitur  fextans  eft  «qualis  quadranti  B:  ac  proinde  B fu- 
perabie  A fextante  C,acviciflim  B fuperabit fextantem  C per  A» 
Quod  erat  tandem  demonftrandiim.  ^ 


tiB.  r.  ‘^rMST.  xxii: 


* 

Propositio  XXII. 


Inuenire  tres  qttMtitttei  quATtim  fi  qutUbet  dederit 

& McteferitfMrtem  imferMUmfidt  squillis» 

INucniantur  rcsnumCTi'  tali  rationi  vt  fi  primas  dederit  fecundo 
I fui,  & fecundus  tertio  i & tertius  primo  r pofi  mutuum  datum 

^ .4  5 

& acceptum  fiat  aequalitas.  Ponatur  pr  imus  iiumerus  I R,  fecundus 
I Ajtertius  i B.Quoniam  ergo  primi  triens  & tres  quadrantes  fe- 
cundi» xquari  debent  quatuor  quin  tantibus  tertii  & quadranti  fe. 
eundi , ergo  1 R ^ 3 A a;quatur  4 B I A ac  proinde  poft  dc-' 

J 4 .5  'a 

bitam  redu^ionem  IB  aequabitur  5 R e A.  , • ‘ 

^ J . 

Superefl;  reducamus  IA  ad  primas  radices,  quod  ira  praefiabimus 
quoniam  iubetur  iterum  trientem  primi  cum  tribus  quadrantibus  fe 
cuudi  aequari  duobus  trictibus  primi  &quintanti  tertij  erunt  I R 5 A 

aequalia  2 R ^ & IA  ac  proinde  poft-  debitam  redudioncra 

3 8 “ 

erit  lA  aequabs  aR  iuxta  quem  valorem  deprehendes  tertium  ni». 

3 

merum,  quifiiit  5 R ^ 5 A ^ ^ Et proptCrea tres nupaeri quae- 

fiti  erunt  IR  zR  & 5 R.  Solutaque  efiqucftio  indefinite 
r . . . 5 tf 

fumi  poteft' primus  numerus  prq  libito  vnde  relidi  per  firaftiones' 

ad  iuaftasrcpcritnturYtfiiumaujr  pro  primo  la , wcunduscrit.8‘i}c 

K ij 


4P  VlOPHJNTl  qEOMEtPM] 

tertius  lo.Deniquetres  numeri  quilibet  in  ratione  trium  prxdi^o- 
rum  exiftentes  ioluent  qu«ftionem  vt  4 a4  15  ao.  flc 

15  lo  la  !• 

1 

Per  Algcbram  fpeciofam  procedemus  paulo  aliter  & mutando 
partes  dandas  & accipiendas  & determinando  numerum  in  quo  de* 
bet  fieri  jcqualitas.Detur  ergo  quantitas  B in  qua  debet  fieri  xqua- 
Jitas  poft  quam  primus  dederit  fecundo  tres  fui  quadrantes , &.fccun- 
dus  tertio  tres  fiii  qnintates  & tertius  primo  duos  fui  trientes.  Penan  - 
tur  pro  primo  4 A ab  eo  fi  tollas  tres  quadrantes,  reftabit  A : & 
quia  debet  primus  accipere  duos  trientes  a tertio,  &:  cum  illis  fit  B, 
trgo  B — —A  xquatur  duobus  trientibus  tettii.  Ergo  tertius  erit 
5 B - j A quo  dante  duos  fui  trientes,  relinquentur  B— A quae 

X . ^ * 

debent  facere  B cum  tribus  quin  tantibus  fecundi.  Igitur  B f A fa- 

X 

ciunt  j fecundi,  ac  proinde  fecundus  erit  5 Bts  A.Hic  fic  dederit 

tres  quintantes  fui , habebit  tantum  poftea  aBta  A qux  cum  5 A 

6 

faciunt  aBfao  A «qualia  B,  Quare  A «quatur  B Cape  efgo  im 


pro  B,  erit  A 2.  & primus  numerus  qui  pofituseft  4 A erit  8,  fe- 
cundus Io  & tertius  it.  Conficiturque  xo  ex  tribus  quadrantibus 
priffR  cum  duobus  quintantibus  fecundi,  & extribus  quintanubus 
fecundi  cum  triente  tertii , & ex  duobus  trientibus  tertii  cum  qua* 
drante  primi,  Q^odefipropoficum. 

HincCtnon,^  ... 

Quantitatem  io  qua  fiat  «qualitas,  cape  quam  volucris,  & eatn 
diuide  per  partestertix  quantitatis  datas  (commutato  de  nomina- 
tore partium  in  differentiam  numerorum  quibus  exprimuntur  J quo- 
tientis  huius  primi  & quantitatis  eonficicndx  cape  differentiam  , 
quam  diuide  pct.partcs  fccundx  quantitatis,  (conimutato  fimilitex 

denominatote  in  ditfcrentiainaiunerorttm)hunc  Iccundum  quotf- 
■*  " entem 


. I.JB.  f.  XXII. 


r-r* 

% 


Propositio  XXII. 

Inuenire  tres  qHMPtiutes  quMrstm  fi  qutlibet  dederit 
& tccepertt  psrtem  impertum  figt  gquglis,  - 

INucniantur  res  numeri  tali  rationi  vt  fi  primus  dederit  fecundo 
I fui,  & fecundus  cercio  i & cercius  primo  i pofi  mutuum  datum 

& acceptum  fiat  aequalitas.  Ponatur  primus  humerus  I R,  fecundus 
I A>tercius  iB.Quoniatp  ergo  primi  triens  & tres  quadrantes  fe- 
cundi) aequari  debent  quatuor  quin  cantibus  tertii  & quadranti  fe. 
eundi , ergo  I R 5 A aequatur  4 B I A ac  proinde poft  de- 

} 4 5 i . • 

bitam  redu^onem  IB  aequabitur  5 R 5 A.  ' 

1 — ^ 


II 


Supereft reducamus  I A a3primas radices , quodita  prsefiabimus 
quoniam  iubetur  iterum  trientem  primi  cum  tribus  quadrantibus  fc- 
cuudi  aequari  duobus  trictibus primi  &quintanti  tertij  erunt  I R 5 A 

j 4 

aequalia  aR  ^ & I A ac  proinde  poft  debitam  redu<aioncm 
3 11  8 

erit  I A aequalis  aR  itma  quem  valorem  deprehendes  tertium  nu- 

3 

merum)  qui  fuit  5 R 5 A efTe  5 R.  Et  propterea  tres humeri  quae- 

II  _ 8 f 

fiti  erunt  IR  & aR  & ^ R.  Solucaque  eftquaeftio  indefinite  : Se 

. 3 

futm  potefi  prirnus  xwmerus  pro  libito  vnde  reliqui  per  fraffiones 
adiur^asreperieotqrvtfijiumathr  propriiso  Jt  3 fecundus  erit  8‘tc 

— K i/ 


DlOPHANTl  qEOMETKM; 


cercius  10.  Denique  tres  numeri  quilibet  in  ratione  trium  praedico» 
rum  exiftentes  foluent  quxftionem  vt  ^ 4 j.Se  24  xtf  zo.  & 
15  Io  iz  I. 


Per  Algebraiti  fpeciofam  procedemus  paulo  aliter  & nuitando 
partes  dandas  & accipiendas  & determinando  numerum  in  quo  de* 
bet  Heri  xqualicas.Dctur  ergo  quantitas  B in  qua  debet  fieri  xqiia* 
litas  poft  quam  primus  dederit  fecundo  tres  fui  quadrantes , & fecun- 
dus tertio  tres  fui  qnintates  8c  tertius  primo  duos  fui  trientes.  Ponan  • 
tur  pro  primo  4 A ab  eo  fi  tollas  tres  quadrantes,  reflabit  A : & 
quia  debet  primus  accipere  duos  trientes  a tertio,  & cum  illis  fit  B, 

<;rgo  B A xquatur  duobus  trientibus  tertii.  Ergo  tertius  enc 

5 B - 5 A quo  dante  duos  fui  trientes, 'relinquentur  B— A quas 

i ' . . ^ 

debent  facere  B cum  tribus  quin  cantibus  fecundi.  Igitur  Bf  A'fa- 

X 

ciunc  5 fecundi,  ac  proinde  fecundus  erit  5 Bf  5 AvHic  /iedederie 


tres  quinta  nces  fui , habebit  tantum  poftea  iBtz  Aqu*  cum  ^ A 


9 

faciunt  zBf  ao  A xqualia  B.  Q^re  A xquatur  B Cape  ergo  x» 


pro  B>  erit  A a.  & primus  numerus  qui  pofituscfl  4 A erit  8,  fe» 
eundus  40  & tertius  xz.  Conficiturque  10  ex  tribus  quadrantibus 
primi  cum  duobus  quintantibus  fecundi,  & extribus  quintantibus 
fecundi  cum  triente  tertii , & ex  duobus  trientibus  tenii  cum  qua- 
drante primi.  Q^od  c(l  propoficum. 

Hinc  Canon. 


Qnantiutem  hi  qua  fiat  xqualitas,  cape  quam  volucris,  & cam 
diuideper  partes  tertix  quantitatis  datas  (commutato  dc  nomina- 
tore partium  in  differentiam  numerorum  quibus  exprimuntur  .1  quo- 
cieniis  huius  primi  Sc  quantitatis  conficiendx  cape  differentiam  ^ 
quam  diuideper  partes  fecundx  quantitatis,  (commutato  fimiliter 
denominatorc  ia^difcrcnciaaiau(necoruni)hiinc  fecundum  quoti- 

entem 


ijK  1.  0^MST-  xxh:  ^ 

tfentem  adde  vel  detrahe  quantitati  conficiendx , prout  quotiens 
primusmaiorvel minor fuitquantitaceconficicnda,&  fummam  vel 
rcfiduum  (erua>  Deinde  differentiam  numerorum  exprimentium 
partes  primae  quantitatis  diuide  per  partes  tertiae  ( commutato  vt  di* 
^meft  denominatorc)  quotientem  diuide  per  panes  fecundae  (fa- 
^a  prius  eadem  commutatione  ) quocienti  adde  numeratorem  par- 
tium primae  :&  per  hanc  fummam  diuidefummamvei  re/iduum  fer- 
uatum,  fierque  quantitas  quar  duiiain  denominatorem  primae  fra- 
Aionis , exhibebit  primani  qiuntitatcm  quxfitaro,  vnde  reliquae  non 
latebunt. 

I 

Hine  EffeSIio  Geometrica, 

Sint  inucniendae  tres  liaeae  tales  vt  prima  dans  fui  trientem  fccun- 
dx,  fecunda  fui  quadrantem  tertix,  & tertia  fui  quintantem  primx, 
poft  datum  & acceptum  fiat  xqualitas.  Per  canoncin  iniicniantur 
tres  numeri  cum  iifdem  conditionibus  jfintquciili  12  8 lo.  tum  ca- 
piatur linca^A  ad  libitum  fiatque  vtii  ad  8 ita  A ad  B & vt  8 ad 
lo  fic  linea  B ad C.  Dico  ABC  effe lineas 
quaefitas  nam  quia  B ad  C.  eft  vt  8 ad  lo.  ^ 

quintans  C erit  xqualis  quadranti  B , ergo  c L 

Ues  quintantes  C xquabuntur  tribus  quadrantibus  B.  St  quia  efi  vt 
12  ad  8 ita  A ad  C ergotriens  A aequalis  erit  duobus  quadrantibus 
B igitur  cum  quadrans  B xqueturquintanti  C erit  trien~s  A aequa- 
libus duobus  quintancibus  C.  igitur  triens  A cum  tribus  quadrant 
tibusB  xqiianturquinque^uintantibus  C,  hoc  cft  toti  C.  Pr*te- 
rca  cum  iam  ofienfum  ut  quadrantem  B xquari  quiatanti  C > qua- 
tuor  quintantes  C cum  quadrante 'B  xquabuntur  iterum  quinque 
quinuntibus  C,  fcu  toti  C.  Ac  tandem  quoniam  prbbauimus  trien- 
tem A xquari  duobus  quadrantibus  B , quadrantem  B quin  tanti 
C , fcquitur  duos  trientes  A xquales  effe  quatuor  quintantibus  C, 
ergo  cum  quintacteC  xquabuntur  quinque  quintantibusC  hoc  cft 
totiC  ac  proinde  inuen^funttrcslincx  ABC  tales  vt  poft  datas  & 
acceptas  partes  quxpoftulatx  funt^  fiat  xqualitas,  quoicratdcmon- 
ftrandum. 

t-  ■ ■ ■■  . . . - ' . 


' DlOPHANTl  gEOMETRJE, 


4s 


P»o»osi»io  XXIII.  y ■ ' 

Inuenire  qu/ituor  quantitates,  quarum  fi  qualibet  dederfi  & atce^etit 
imferatam  f artem, fiat  aqualitas. 

SlDcioucnicndiquatuor  numeri  tales,  vt  triens  primi  cum  tribus 
quadrantibus  fecundi  aequentur  quatuor  quintancibus  tertii  & 
quadranti  fecundi  litemque  quinque  (cxtantibus  quarti  & qui.itanti 
tertii ; ac  demum  duobus  trientibus  primi  & fextanti  quarti.  Pona» 
mus  quemcumque  numerum  proco,  in  quo  debet  fieri  zqualicas,. 
verbi  gratia  1/9 , & fit  primus  quxfitus  H a quo  fi  tollas  vnum 
trientem  quem  debet  dare  fecundo,  refiant  2 R qui  cum  fcxtancc 
quarti  debent  facere  119,  igituriip  — 2 Rarquautur  fextanti  quar- 
ti,acproindc  quartus  erit  714 — 12  R.  quo  dante  fui  fextanrcm» 
rcfiat5P5  : — 10  R qui  cum  quintante  tertii  facititerum  iip.  igicuc 
fi  a iip  tollas  5P5  — ^loR  , refiduum  loR — 476  cft  quiotan|^ 
tertii,  ideoque  tertius  erit  5 o R — 25  80.  a quo  fi  tollas  (Jiiintantem^ 
refiabit  40 K ..»1904,  qui  cum  quadrante  fecundi  debet  facere 
IIP.  ergo  fi  a iip  ipfum  tollas  , remabebic  quadrans  fecundi 
2025  — 40R.  ac  ptoinde  fecundus  erit  8opz"i6o  R.  fupecefi  ^go 
vc^fecundus  dando  quadrantem  fui , & accipiende  trientem  pr  imi 

aequetur  iip.  atpoft  datum  5c  acceptum  habet  6069 R. 

qui  propterca  aequalis  erit  iip.  & fit  iR  50.  ergo  primus  qui  po- 
fitus  efi  ; R cR  150.  & ita  qitatucfr  numtri  quzfiti  funt  150.  P2« 
,120. 114. 

Per  Algcbramfpcciofam,  data  quantitate  B pro  ea  in  qua  debet 
fieri  aequalitas  ponatur  A pro  prima  quaefita.  ergo  B — 2 A ac- 

J tuantur  fextanti  quartx.  ac  ideo  quarta  cft  B — 12  A quadrante, 
extantem  fui , rcftat  5 B — 10  A quas  cum  quintante  tertia;  facit 

B.  ergo  IO  A 4B  cft  quintaps  tertix  quantitatis,  igitur  tertia 

quantitas  cft5o  A-20 B:hincfiiollasquintantcm,rcftat4oA— 15  B 
qu»  cum  quadrante  fecundx  quxfitx  faciti  B.  ergo  quadrans  Ic- 

cundx  cfti7B-.  40  A.  & ita  fecunda  erit  tfS.B itfo  Aquae  poft 

datum  fui  quadrantem  & acceptu  tiicptcm  primx,  habet  5 1 B- 1 ip  A 
aequalem  B.  igitur  A arquatur 


LiB,  I.  xxn: 

tiencem  tdde  vel  detrahe  quantitati  confidende , prout  qaotiens 
prinittsinaiorTelminorfiiitqaaDtitateconfidcoda,&  futnmatn  vcl 
refiduum  fema.  Deinde  differentiam  numerorum  exprimentium 
partes  prime  quantitatis  diuidc  per  partes  tertie  ( commutato  vtdi» 
Aumeft  denominatote  ) quotientemdiuide  per  panes  fecunde  (fa* 
da  prius  eadem  commutatione ) quotienti  adde  numeratorem  par> 
tium  prime  :&  per  hanc  fummara  diuidefummamvelrenduum  fer- 
uatum,  Betque  quantitas  que  dudain  denominatorem  prime  fra> 
dionis , exhibebit  primam  quantitatem  quzfitam,  vnde  relique  non 

latebunt. 


Hs0e  Effeitip  Geometries, 


Sint  inueniende  tres  linee  cales  vt  prima  dans  fui  trientem  fecun* 
.dx^fecundafui quadrantem tciciz,  &tertia  fui  quintantem  prime, 
poft  datum  & acceptum  fiat  equalitas.  Per  canonem  inucniantur 
tres  numeri  cum  iifaem  conditionibus,  (intque  illi  12  8 10.  tum  ca- 
piatur linea  A ad  libitum  fiatque  vt  12  ad  8 ita  A ad  B & vc  8 ad 
Io  fic  linea  B ad C.  Dico  ABC  effe lineas 
quefitas  nam  quia  B ad  C.  eft  vt  8 ad  10,  ■ 

quincans  C erit  equalis  quadranti  B,  ergo  c — — ^ 

tres  quintantes  C equabuntur  tribus  quadrantibus  B.  Ac  quia  ell;  vt 
12  ad  8 ita  A ad  C ergo  triens  A equalis  erit  duobus  quadrantibus 
B igitur  cumquadransB  xqueturquiDtanti  C erit  triens  A equa- 
libus  duobus  quintancibus  C.  igitur  triens  A cum  tribus  quadratu 
cibus  B equantur  quinque  quintantibus  C,  hoc  cft  toti  C.  Prece- 
rea  cum  iam  oilenfum  nt  quadrantem  B equari  quincanci  C > qua- 
tuor  quintantes  Ocum  quadrante  B equabuntur  iterum  quinque 
quintantibus  C,  feu  coti  C.  Ac  tandem  quoniam  probauimus  trien- 
tem A equari  duobus  quadrantibus  B , 8c  quadrantem  B quincanti 
C , fequitur  duos  trientes  A xquales  effe  quatuor  quintantibus  C. 
ergo  cum  quintanteC  equabuntur  quinque  quintantibus  C hoc  eft 
toti  C ac  proinde  inuente  funt  tret  linee  ABC  tales  vt  poft  datas  Se 
accepus  partes  que  poftulacx  funt^  fiat  equalitas,  quod  erat  demot^ 
ftrandura,  • . • ; , 


43%  DIOPHAI^TI  qEOMETKM, 

p»ofositio  xxm. 

Inuenire  qua$uor  quMtitates,  qu/trum  ji  qu^Uibet  deieritt^  dcee^erit 
imperatam  fartem,fiat  aqualitas. 

S Intinuenicndiquatuor  numeri  tales,  vtCf iens  primi  cum  tribus 
quadrantibus  fecundi  zquentur  quatuor  quinuntibus  tertii  & 
quadranti  fecundi : itemque  quinque  iextantibus  quarti  & quiatanti 
tertii:  ac  demum  duobus  trientibus  primi  & fextanti  quarti.  Pona« 
mus  quemcumque  numerum  proco,  in  quo  debet  fieri  xqualitas, 
verbi  gratia  i/p , & fit  primus  quzfitus R a quo  fi  tollas  vnum 
trientem  quem  debet  dare  fecundo , refiant  a K qui  cum  fextante 
quarti  debent  facete  119.  igitur  119  — 2 Rzquantur  fextanti  quar-. 
ti,  ac  proinde  quarius  erit  714 — laRr.  quo  dante  fui  iextantem,  < 
rcfiat5P5  — 10  R qui  cum  quiotante  tertii  facit  iterum  igitur 
fi  a 119  tollas  595  — 10  R,  refiduum  10  R — 476  eft  quintan» 
tertii,  idcoque  tertius  erit ; o R — 25  80.  a quo  fi  tollas  quintantem» 
refiabit  40  R 1^04 , qui  cum  quadrante  fecundi  debet  facere 
IIP.  ergo  fi  a iip  ipfum  tollas  , remanebit  quadrans  fecundi 
202^  ..40  R.  ac  proinde  fecundus  erit  8op2'-i^o  R.  fupereR  ergo 
vc;fecupdus  dando  quadrantem  fui , & accipiendo  trientem  pr  imi 
aequetur  iip.  atpoft  datum  8c  acceptum  habet  6069 119  R. 

2ui  propterea  xqualiserit  iip.  Sc  fic  iR  ^o.  ergo  primus  qui  po* 
tus  eft  j R eft  150.  & ita  quatuor  numeri  quzfiti  fuut  150.  pa. 
xao.  114. 

Per  Algebram  fpcciofam , data  quantitate  B pro  ea  in  qua  debet . 
fieri  xqualitas  ponatur  A pro  prima  qiixfita.  ergo  B — a A x- 
quantur  fextanti  quartx.  ac  idcQ  quarta  cft  B — 12  A quadrante- 
fextantem  fui , rcllat  5 B — 10  A qux  cum  quintante  tertix  facit* 

B.  ergo  10  A — 4B  eft  quintans  lettix  quapeitatis.  igitur  tertia 
quantitas  cft  50  A--20  B.  hinc  fi  tollas  qiiintantem,rcftat4oA..i^  B " 
qux  cum  quadrante  fecundx  quxfitx  facit  B.  ergo  quadrans  fe> 

cundx  cft  17  B-.  40  A.  & ita  fecunda  erit  6%  B \6o  A qux  poft 

datum  fui  quadrantem  Scacceptu  trientem  primx,  habet  5 1 B-  • iip  A 
xqualenaB.  igitur  A xquatw:  5^  B 


QVMST.  XXlli. 

Hine  Canon, 

Q^amitatfcmin  qua  fiat  squalitas,  cape  quam  volueris  & hanc  di- 
uideper  partes  datas  quartx  quantitatis  qusfitz(  commutando  prius 
denominatorcBi  partium  in  difFerentiam  numerorum , qui  illas  ex- 
primunt )quotientisiftius  primi  & quantitatis  conficiende  differen- 
ciamdiuidc  perpartes  tertis  quanticacis(?commutatofimiliterdeno- 
minatore  in  differentiam  numerorum  ) hunc  fecundum  quotientem 
adde  vel  detrahe  quantitati  conficiends,  prout  primus  quotiens  ma- 
ior aut  minorfuit  quantitate  conficienda : fummamvcl  difierentiam 
diuidcpcrpariesfccunds('mutandofemper  deiK)minatorcm  vt  di- 
Aumeft)  huius  quotientis  & quantitatis  conficiende  intcruallum 
ferua.  Deinde  difi‘crcntiam  numerorum  exprimentium  partes  quan- 
titati^ prims  qusfits  diuidc  per  partes  quans  ( commutando  vt 
iam  diximus  denomiuatorem^f  quotientem  diuideper  partes  tertis 
( fa£ia  prius  fimili  commutatione  ) quotientem  rurfus  diuide  per 
partes  fccunds  ( commutato  fimiliter  denominatore  ) huius  quo- 
tientis& numeratoris  partium  prims  cape  difierentiam  ac  per  eam 
diuide  intcruallum  fupra  fetuatum  : habehiique  quantitatem,  qus 
du^ta  in  denominatorem  partium  prims,  exhibebit  primam  quanti- 
tatem qusficamjvndercliqus  non  latebunt.  I 

Hine  EffcHio  Geometrica, 

Sint  inueniends  quatuor  lines  tali  ratione,  vt  prima  dansfecun- 
ds  trientem  fui/ccunda  quadrantem  tertis, tertia  quintantem  quat- 
is, & quarta  fcxtanicm  priihs,pofi  datum  & acceptum  fiat  squali- 
tas. Inueniantur  primo  per  caoonem,  quatuor  numeri  cum  iifdcm  ' 
conditionibus  , fintque  iUi  I50.  92.  120.  114.  tum  capiatur  qus- 
cumque  linea  pro  prima  qusficarum,  fuquc  A deinde  fiat  vt  /50 
ad  92  ita  A adB,&yt  92  ad  120  ita  B ad  C , & vt  120  ad  114  ira 
Cad  O.  Dico  A B C D effe  quatuor  lineas  quxfitas.  nam  quia  cft 
A 'ad  B vr  150  ad  91  ad  C vt  92  ad  ^ , 

lio  : erit  A plus  B ad  C vt  150-plus  gx  g I 

ad  120.  ergo  vt  triens  13  o plus  femifle  gi  c 

ad  quatuor quincantes  120,  ita  triens  A ^ 
plus  femificB  ad  quatuor  quintantes  C.  fed  cii6ns  150  plus  femifre 
^ L ij  ' 
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fizd  quatuorquinuntes  1X0  habeat  proportioDcm  aequalicatj*s,  er« 
go  triens  A pIusfemiflcB  habebi^uoque  proportionem  squalitatis 
adquatuor  quincantes  C.  8C'atfS^dovtrique  parti  xquationis  qua- 
drantem B,  erit  triens  A plus  fcmifle  B plus  quadrante  B xqualis  qua- 
dranti B plus  quatuor  quintaatibus  C ^ Similiter  quooiam  eft  C ad  D 
vt  uo  ad  X14  ergo  erit vt  peplus  1x0  ad  114  ita  B plus  C ad  D ac 
proinde  vt  quadrans  pi  plus  tribusquintamibus  1x0  ad  quinque  fex-* 
tantes  114,  ita  quadrans  B plus  tribus  quintantibus  C ad  quinque 
fexrantes  D : fcd  quadrans  p 2,  plus  tribus  quintantibus  120  ad  quin- 
que fextantes  114  habet  rationem  zqualiratis.  igitur  quadrans  B * 
ptusxribus  quintantibus  C habebit  quoque  rationem  arqualitaris  ad 
quinque  fextantes  D»  & addendovtrique  parti  zquationis  quinran- 
tem  C)  erit  quadrans  B plus  quatuor  quintantibus  C xqualis  qi  l i- 
tanti C plus  quinque  fextantibus  D.  Sed  iam  oflenfom  c(l  qua- 
drantem B plusquatuorquintantibus  C xquarirnenti  A plus  femif- 
fe  B plus  quadrante  B.  igitur  A plus  femillc  B plus  quadrante  B x- 
quaturquintanti  C plus  quinque  fextantibus  D.  fimili  ratione  per 
22  quinti  erit  A adDvt  150  ad  114, &imiertendoericvcii4ad  150 
vtDadAergocumfitvci2oadiT4  itaCadD,eritvt  ixoplus  114 
ad  150  ita  C plus  D ad  A.  ac  proinde  vtquintansuo  plus  duobus  tri- 
entibus /14  ad  duos  trientes  150  itaquintansC  plus duobus  trien- 
tibus D ad  duos  trientes  A.  Sed  quintas  lao  plus  duobusltricntibus 
114  habet  proportionem  x qualitatis  ad  duos  trientes  ijo  > igitur 
quintansC  plus  duobus  trientibus  D habet  etiam  proportionem  x- 
qualitatis  ad  duos  trientes  A t£  addendo  verobique  fextanteni  D 
erunt  etiam  duo  trientes  A plus  fextante  DxqualcsquintantiCplus 
duobus  trientibus  D plus  fextante  D<fcd  duo  trientes  D xquantur 
quatuor  fextantibos  D.  igitur  duo  trientes  A plus  fextante  D xqua* 
les  funt  quintanti  C plus  quinque  fextantibus  D.  At  iam  probauimus 
quintantemC  plus  quinque  fextantibus  Dxquari  trienti  A plus  fe- 
znifTe  B plus  quadrante  B.  ergo  triens  A plus  fcmifle  B plus  quadran- 
te B xquantur  duobus  trientibus  A plus  fextante' D.  Sed  femiflis  B 
plus  quadrante  B xquatur  tribus  quadrantibus  B.  igiturtriens  A plus 
tribus  quadrantibus  Bxquatur  quadranti  B plus  quatuor  quintanti- 
bus C,itemque  quintanti  C plus  quinque  fextantibus  D,  iteroque 
fextanti  D pios  duobus  trientibus  A.Quod  erat  tandem  deraouftrati- 
dum. 


frepoTut)» 


. QVMST.  xxni: 

I • * . 

Q^antitat&m  in  qua  (iatxqualitas,  cape  quam  vetueris  & hanc  di- 
utde  per  partes  datas  quartx  quantitatis  quxfuz(  commutando  prius 
denominatorero  partium  in  differentiam  numerorum , c^ui  illas  cx> 
pri(nunt)quoticntisiftiusptimi&  quantitatis  conficiendae  difi^cren- 
tiam  diuidc  pcnpartes  tertix  quaniicatis  (^commutato  fimiliter  deno- 
minatore  in  differentiam  numerorum  ) hunc  fecundum  quoiicmcm 
adde  yel  detrahe  quantitati  conficiendae,  prout  primus  quotieros  ma- 
ior aut  minor  fuit  quantitate  conficienda  ifummam  vel  dilferentiam 
diuideperpartesfccundxf  mutando  femper  denominatorem  vt  di- 
dume(l)  nuius  quotientii  & quantitatis  conficiendz  intcruallum 
ferua.  Deinde  differentiam  rnimcrorum  exprimentium  partes  quan- 
titaiit  primx  quxfitz  diuide  per  partes  quanx  ( commutando  ve 
iam  diximus  denominatorem  Jquotientem  diuide  per  partes  tertix 
( fa^a  prius  fimili  commutatione  ) quotientem  rurfus  diuide  per 
partes  fecundx  ( commutato  fimiliter  dcnominacore  ) huius  quo- 
tiencis&  numeratoris  partium  primx  cape  differentiam  ac  per  eam 
diuide  intcruallum  fupra  feruatum  : haoebifque  quantitatem , qux 
duiSta  in  denominacorem  partium  primx,  exhibebit  primam  quanti- 
tatem quxfitam>vndercliqux  non  latebunt.  I 

Hinc  EffeSiio  Geometria, 

Sintinuenicndzquatiior  li  nex  tali  ratione,  vt  prima  dansfecun- 
dx  triemern  fui,fccunda  quadrantem  tcrtix,tertiaquintantem  quarr 
tz,  & quarta  fextancem  primz,  poli  datum  & acceptum  fiat  xquait- 
las,  I r.ucniantur  primo  per  canonem,  quatuor  numeri  cupi  iifdenr 
conditionibus , fimque  illi  150.  91.  lao.  114.  tum  capiatur,  qux- 
cumque  linea  pro  prima  quaefitarum,  fitque  A deinde  flat  vt  150 
ad  9x  ita  A adB,&vt  ^2  ad  120  ita  6 ad  C , & vt  110  ad  114  ita 
CadD.  Dico  ABC  D effe  quatuor  lineas  quxfiias.  namquiaxH 
A ad  B vt  150  ad  ^2  & B ad  C vt  p2  ad 
laO:  erit  A plus  B ad  C vt  150  plus  92.  p ~ 

ad  120.  ergo  vt  triens  150  plus  femiffe  91 ' c 

ad  quatuor  quintantes  no,  ita  triens  A ^ — — 

plusfemilTcB  ad  quatuor  quintantes  C.  fed  triens  250  plus  femififc 
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$%  ad  quacuor  quincantes  no  habent  proportionem  squalitatis,  er* 
go  triens  A plus  femifle  B habebit  quoque  proportionem  squalitatis 
ad  quacuor  quincantes  C.  & addendo  vtrique  parti  squatiQois  qua- 
drantem  B,  erit  triens  A plus  femide  B plus  quadrante  B squalis  qua- 
dranti B plusquatuorquiotartibusC.  Simihterquoniamed  Cad  D 
vt  uo  ad  IC4  ergo  erit  vc  pa  plus  uo  ad  114  ita  -B  plus  C ad  D a^ 
proinde  vt  quadrans  ^2  plus  tribusquincantibus  120  ad  quinque  fex- 
cantes  114,  ita  quadrans  B plus  tribus  quintantibus  C ad  quinque 
fextames  D :fed  quadrans  plus  tribus  quintantibus  120  ad  quin- 

que fexcances  1 14  habet  rationem  squalitatis,  igitur  quadrans  fi 
plus  tribus  quintantibus  C habebit  quoque  rationem  squalitatis  ad 
quinque  fextantes  & addendo  vtrique parti  squationis  quintan- 
tem  C,  erit  quadrans  B plus  quatuor  quintantibus  C squalis  qii> 
canti  C plus  quinque  fextantibus  D.  Sed  iam  oftenfum  c(l  qua. 
drantem  B plus  quacuor  quintantibus  C squati  trienti  A plus  femif- 
fc  B plus  quadrante  B.  igitur  A plus  femiile  B plus  quadrante  B s* 
quaturquintanci  C plus  quinque  fextantibus  D.  fimili  ratione  per 
22  quinti  erit  A adDvt  150  ad  114,  Stinuenendoerieve  ii4ad  150 
vtDadAergocumfitvti2oadri4  itaCad  D,eritvt  120  plus  114 
adrjoitaCplusDadA,  ac  proinde  vtquintans  120  plus  duobus  tri- 
entibus /14  ad  duos  trientes  150  itaquintansC  plus  duobus  trien- 
tibus D ad  duos  trientes  A.  Sed  quintas  120  plus  duobusjtrientibus 
114  habet  proportionem  squalitatis  ad  duos  trientes  150  , igitur 
qumtansC  plus  duobus  trientibus  D habet  etiam  proportionem  s- 
qualitatis  ad  duos  trientes  A & addendo  vtrobique  fextantem  D 
eruntetiamduotrientes  Aplusfcxtance  D aequales  quircantiC  plus 
duobus  trientibus  D plus  fextante  D.  fcd  duo  trientes  D acquantuc 
quatuor  fextantibus  D.  igitur  duo  trientes  A plus  fextante  D aequa- 
les funtquintanti  C plus  quinque  fextantibus  D.  At  iam  prcbauimtis 
quintantem  C plus  quinque  fextantibus  D arqiiari  trienti  A plus  fc- 
mifTc  B plus  quadrante  B.  ergo  triens  A plus  femifle  B plus  quadran- 
te B asquaniur  duobus  trientibus  A plus  fextante  D.  Sed  femiflis  B 
plus  quadrante  B aequatur  tribus  quadrantibus  B.  igitur  triens  A plus  ■ 
tribus  quadrantibus  B aequatur  quadranti  B plus  quatuor  quinranti- 
busCjitcmqucquintantiC  plus  quinque  fextantibus  D , itemque 
fcxianti  D plus  duobus  trientibus  A, Quod  erat  tandem  dcmonftrati-  , 
dum. 

^ r.  Propofitio  - 
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PxOl>0*.lTXO  XXIV. 

Inuenire  tres  fUiHtiutestdlesvt  ftqutUhetiung^ur  ftrti  fr*frrifU 
dutrum  dlUrumfimul fitt  d^utlitts» 

Sint  inuenicndi  tres  numeri  tali  ratione  vt  fi  primus  iungatuc 
trienti  fiimma:  aliorum  > fecundus  quadranti  fumma:  piorum 
cercius  aliorum  quiritanti  fiat  a:  qualitas.  Ponantur  tres  illi  nume- 
ri IRIA  IBergo  IR  1 1 A t IB  gquatur  IA  t IBt  lA  igitur 

J 3 . 4 4 

pofl:  debitam  metathefim  1 B aequalis  fcrit  8 A — — 9 B-  Ponan- 
tur ergo  iterum  tres  numeri  1 R 1 A 8 A . — p R.  Ergo  8 A ^ R 
1 1 R 1 1 A aequatur  I A t IR  -i-  8 A — j»R.  Et  fit  IA  xqualis 

i7R,Igiuu  tres  numeri  IR.  17  R.  ipR  & eftfoluta  quxftio  in- 

»5  ^ ■ 13  ij, 

definite.  Poteftquc  fumi  quilibet  numerus  pro  valore  IR.  Secun^ 
dum  quem  examinaex  reliquae  fradliones  exhibebunt  reliquos  ; vt 

fi  fumas  15  pro  primo  numero  IR  > reliqui' duo  erunt  17.  19.  Si 

fumas  jp  reliqui  duo  erunt  ji.  57.  &ficdc  aliis. 

Per  Algcbram  fpeciolam,  alia  progrediar  methodo  data  quanti- 
tate B in  qua  debet  fieri  xqualitas,  8c  datis  x fummx  aliarum  cutn 

* • j 

prima»  5 fummas  aliarum  cum  fecunda,  & 4 fummx  aliarum  cum 

tertia.  Nam  pofiu  prima  quantitate  A , cri^  B — - A xqualis' i 

J 

reliquarum,  ac  proinde  reliqu*  erunt  3 A,  quibus 


1» 
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iupgas  primam  A fiet  furamaomnium  ^ B — A.  Quoniam  vero 

■’  — I 

t 

B continet  fecundam  cum  / reliquarum.,  multiplicando  B per  4 

fient  4 B aequales  quadruplo  fecundae  & triplo  reliquarum  : ergo 
fi  triplices  fummam omnium  & produ<^um  9 B— — j A tollas  ex 


4*B  remanebit  fecunda  5 A — B.  Similiter  quia  B continet  ter- 


tiam cum  4, reliquarum,  multiplicando  B per  5 , fiunt  5 B sequa- 


IcsquintupL  teniae,  & quadruplo  reliquarum:  ergo  fi  quadruples 
fumnnani  omnium  , & producum  - 1 A tollas  ex  5 B,  re- 

manebit tertia  2 A*  B.  Hanc  autem  tertiam  alio  modo  inue- 
nies , tollendo  fecundam  jam  inucniam  tx  furnma  fecundae  &ter- 
uae  iam  inuenta,  erit  enim  2 B — g A,  quae  ideo  aequabitur. 
* ^ B &fit  A arqualis  j B.  Inde  autem  innenies  quantitates 


4*  2.  & quotlibct  volucris  alias  fatisfacientes  quxftioni,  Simili- 
primi  quantitas  ctun  4 reliquarum,  fecunda  cum  jT reliqua- 

* ■ 5 ' 

irum tertia  cum  a rcliqqarumdcbeantj  habere  aequalitatem  dcr 

prehendes  j8. 54-2‘2*  fic.quoicn/nquc  volucris  alias^  " ^ 


HincCtnen,  ’ ^ 

w 

Tranfponc  numeros  primae  fia^nis  data- , facicndodcnumcra^ 
tore  denommatorem;  & contra  rliuic  fnOioni  adde  vel  detrahe 
quocicntcm  qu»  fit  multiplicando dim priores  fradionesper  crucem 
& prod.uCtorum  d^crentiani  diuidcndopcrproduduni  ex  primo  nu- 
meratore in  • differentiam  niimcrorym  fccutidf  ^a^ionis  dats 
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PnofOftito  XXIV. 

J MU  en  ire  tres  quunf  itate  t tales  vt  fi  ^ifalttiet  iungitur^farti  fraferifttt 

duarum  aliarum fitmul fiat  aqnalitas, 

> ' • 

Slnc  inuenicndi  tres  numeri  uli  ratione  vt  (t  primus  tuogftcue 
trienti  fummc  aliorum  , fecundus  quadranti  furomz  aliorum 
tertius  aliorum  quiacanti  fiat  xqtialicas.  Ponantur  tres  illi  Hume- 
ri I R I A I B ergo  I R t J A 1 1 B aequatur  lAtlBtlA  igituc 


I . 


yu.. 

■t  r. 


r 3 

pofl;  debitam  metathcfimlB  atquafis  erit  BA 


4 4 

51  R.  Ponaiv 


tur  ergo  it^um  tres  niimcri  I R IA  8 A — ^ R.  Ergo  8 A •-  p R 
1 1 R + I A arquatur  I A t I R + BA — Et  nt  I.A  aequalis 

5 v'T-  " ' ; ^ .4  ‘ 

X7  R;  Igitur  tres  numeri  1 R.  i7^R.  R & cftfoluta  quicfUo  io« 

13  13  15 

dcEnit^.  Potedque  fumi  quilibet  numerus  pro  valere  IR.  Secun- 
dumquem  examinatae  reliqux. fradiiones  exhibebunt  reliquos  : vc  * 
fi  fumas  j}  proprimo  minKro  IR  , reliqui  duo  erunt, 17.  19,  Si  * 
fumas  59  reliqui  duo  erunt  5 1.  57. &fic  de  aliis. 

Per  Algcbram  fpcciofam}  alia  prog^rediar  methodo  data  quanti- 
tate B in  qua  debet  heri  squalitas,  & datis  2 furomar  aliarum  cum 

. • T 

prima>  ^ fummae  aliarum  cum  fecunda,  Zc  ^ fumme  aliarum  cuoa' 

► 

4 J 

tertia.  Nam  pofita  prima  quantitate  A , erit  B ——A  atqualis  a 


> * 5 

reliquarum^  ic  |>toinde  Reliquae  erunt  5 B, ^5  A,  quibus  & 

~~ 

■ ‘ M 


f 
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iupgas  prinum  A.fiec  fummaomniam  j B — A.  Quoniam  vera  - 

X 

B concinet  fecundam  cum  / idiquarum ; multiplicando 'B  per  4 

4 

fient  4 B aequales  quadruplo  fecundae  & triplo  reliquarum  : crg6 
fi  triplices  fummam  omnium  & productum  s B 5 A tollas  cx 


4B  remanebit  fecunda  ^ A— -B.  Similiter  quia  B continet  te> 


tiam  cum  4 reliquarum,  multiplicando  B per  5 , fiunt  5 B aequa* 

lesquintuplo  tertiae,  quadruplo  reliquarum:  ergo^  quadruples 
fummam  omnium  , & produ£lum  5 B — 1 A tollas  ex  5 B , re- 
manebit tertia  2 A — B.  Hanc  aurem  tertiam  alio  modo  inue-  , 
nies , tollendo  fecundaro  iam  inuentam  tx  fumma  fecundae  & ter- 
tiae iam  inuenta , erit  enim  2 B • 5 A , quae  ideo  aequabitur 
a A — — B &fit  A arqualis  j B.vlndc  autem  innenies  quantitates 

5 

6,  4»  a>  & quoclibec  voloer^alias  fxtisfacientes  qUirflidni.  SlmiI^  " 
terfipriroa  quantitas  cum  4 rel/quirum , fecunda  cum  5 rclfqiia-’'^ 

- 7 5 

riitfi,  2C  tertia  cum  a reliquarum  debeant,  habere  «qualitatem  dc. 

3 . V 

prehendes ^ 8,  J4. 22.  & quotcamque  volucris  alia»*  ^ 

-* 

HineCanen. 

' Tranfpohe  numeros  primae  fraftionis  datae , faciendo  denum  va.* 

tore  denominatorera , Se  contra  ; huic  fra^ioni  adde  vel  detrahe 

quociencemquificmultiplicandoduaspriorcsrradtioncsper  cruccrli 

Seprodudorura  differentiam  diuidcndopcrproduftum  exprimo  nu- 
meratore in,  ditfcrentiani  numerormu  Iccuiids  fractionis  datz 


LIB.  1.  ^ 

( prout  produftus  cx  numeratctfe  primo  liJldcfabminatorem  fecum, 
dum  minor  eft  vel  maior  produ^  tx- hilitieratofc  fecundo  in  de- 
nominator eniprirauni  ) 8cfumna>nn^vicl  Wfjap!bm<onfcrua,  Tum 
miUtiplica  primam  & tertiani  fwaioribrrtpci^cri/ceid,  & produiio- 
runi  differentiam  diuide  per  producum  ex ^inio' numeratore  in  dif- 
ferentiam numerorum  terti*  fraaioUis.  Huncquotieniem&fum- 
inaoo  velrcfiduumconfcruatdm  multiplica  ^ri^uceni  ( rcdudlis , fi 
opus  cft,  intcgrismfraaioncni  ) & produ^dfum^  differentiam  Vcl 
fummam  ( iuxta  eonditioriern  «ttt  explica ('aifr)  doc  in  quemlibet  nu- 
merum, in  quo  volucris  fieri  «quilrtatertiV  prodinfeiimquc  feruf. 

Deinde  fradrobipcr  tranfpdfitionem  faft*  adde  id  quod  fit  mul- 
tiplicando ffa^ioncm  pef  tr  anfpoftribhcm  fetftapi  vniutc  multatam, 
per  fecundam  fradlioncm  datam*'  < cdrtiniutaco  prius  cius  denomina- 
rore  in  differentiam  numerorum,  ex  quibus  [componitur  ) & fum- 
mana  nota.  Prxtcrca  differentiam  numerorum  prim*  fradionis  da- 
t*  duc  in  tertium  numeratorem  & producum  diuide  per  id  quod  fit 
exprimo  numeratore  in  differentiam  numerorum  terti*  fraiftionis 
Hanc  fraaionem  & fummam  mox  notatam  multiplica  per  crucem 
&pcr  produdorum  aggregatum  diuide  produaumfuprafcruatum* 
fietque  prima  quantitas  ouaefica  * cnm  aUtem  quaelibet  poflit  poni 
pro  libito  prima,  tres  qu*litz  non  latebunt.  ^ : 

JJinc  BffeSiioCeometries,  « 

Sint  inucniend*  tres  line*  tales  vt  prima  cum  duoEms  trientibus 
reliquarum,  fecunda  cum  tribus  reliquarum  quadrantibus,  tertia  ve- 
ro cum  quatuor  reliquarum  quintantibus  , faciant  «qualitatem.  In- 
ueniantur  primo  tres  numeri  cum  iifdcmoraninoconditionibus,per 
cationem  : fintquci  illi  5^.-4  Tum  accipiatur  A-linca  pro  iibito. 
Fiatqucvt<Jad4ita  AadB, &vt4ad  2 ita. 

B ad  e.  Dico  tres  lineas  ABC  cffcjllas  * ~ _ — 

qux  poftuiantur^  Nam  cum  fit  vt 6 ad  4 ita  e , 

A ^ B eritfcmiffis  B aequalis  triemi  A cumque  fievt  4 ad  a fic  B 
wC,  erifCffapijiflSstt,'^  finiul  iunftarum  »qua-,. 

bitur  e,  ac-proiiide  ‘dtf6‘tricnlc^'BC*qualcs  criinc  B,  Igitur  A 
cum  duobus  trientibus  B ac  C.  *qualis-crit  A & B fimul. 

Sed  iifdem  «quatur  B cum  tribus  <^adrantibus  A C , fiquideto 

Mi). 


4l  D10?H'4t^Tl  gEOMETKJE; 

cum  fie  vt  ad4  iu  A ad  ^ » /croi^  ^ erit  squalis  trienti,  ergo 
eum iam o/lenfutn  ficC  eireatquaicfnfcmidiB,  criictiainC  zqua« 
Iis  trienti  A , ergo  cre;|i  quadrioi;csrA  C xquantur  A ergo  B cum 
tnbui  quadrandus  AC  sqpatur  A 
Similiter,  cuin  i^m obdiderimus  C c^e  femiiTem  B & trientem 
A,  erit  C ^quinta  ns  A & B iimuli  igiruc  A & B finiul  Aint  quin- 
tupls  C>  ac  proiudk  A U rcmiilis  B faejunt  quatuor  quinta  utes 
A,B.  Ergq  cumC  ut  xquaIisfppidniB,dit.C  cuna quatuor quin- 
tantibus  A B squalis  A B>.crg5>iCMff^  A plus  fi  sequetur  A pjus 
duobus  trientibus  BC  ,.itemque  fiiCum  tribusquadrantibus  C A,^ 
itemque  C cumquaiuorquinCantibus  ABy.fcquuur  A plus  duobus 
trientibus  BC,  &B  plus  tribus  quadranul^is  C A,  A C plus  qua- 
tuor  quLDtantibus  A^  ciTe  inter  C^od  erat  demon- 

ArandunY.  ^ . . . sj-  •».  i.  in-  mij 

- . ■ ^ ■ i •'»  ■ > ‘ , 

• • , - * . . » i.i.  4.!  irut; ‘ 

Peopusixio  XXV,  L 

, • ,i:  w \ ‘ A ^ 

Innenirt  ^udUtor  qudntiutts  ^tuUi^ei  cupt  l>4r/:I/ui  prd/cri-, 

ftis  alUrum  ,Jdt  dfUdltus.^ 


SInc  inueniendi  quatuor  numeri  tales  , vc  primus  cum  trieoce 
aliorum  r fecundus  cum  aliorum  qu^M^rante',  tertius  cumquin- 
catate,  & quartus  cum  exterorum  fextante  faciam  fummasxquales. 
Pduatur  IR^ecundus  1 A , tertius  JB>  quartus  I C.  Procedatur 
eodenvmodo,  quo proceiTimus  io  uiperiori  Arandam  puenientur 
numeri  47.  77.  loi.  fatisfacientes  quxftioci.  ’ 

PerAlgebram  ipeciofam , fi  iubeatur  inquiri  quatuor  quautiia- 
tes,  ita  vcpripia  cuni  4 rcUquvum»  fcc^^a  ^ > tertia  cum 


.-VI 


' • "7 , / ' , J 

5 quajca  denique  cum  d faciant  iummas  xquales  *•  pono  A e(Te 


II 


. n .■  'w 


primam  , & B qiuiuitacem  in  qua  debet  fibcfrixqualitas.  Ergo 
B— — A xquacui;  4.  reliquarum  afi  proinde  7B  — 7 A funt 


.yf,'. 


'irqualci 


I i 


LiB.  I.  QFMST^  xxin  . 

jf  |>rout  produftus  ex  numeratore^irimo  inMcoonUcarofcm  fccun* 
dilm  minor  cft  vel  maior  produco  ex^hunl£tacorc:^cdlindoin  de- 
nominatorem  primum  > & llimtnam  veiic&kiuin  confeiux  Tum 
multiplica  primam  & tertiam  fradkmnemper  crutem,  & produdo- 
rum  differentiam  diuideper  ptodudum exprimo  auincratorc  in  dif- 
ferentiam numerorum  tertia;  fradioni^.  Hanc  quotiemem  8i  fufa- 
inam vel rcfiduumconferuatum multiplica))^ crucem  (redudis,  fi 
opui-efl,  integris  ihfradioncm  ) & produdorum  differentum  vcl 
fummam  ( iuxta  conditionem  tam  explicatata  ^ duc  in  quemlibet  nu- 
merum, in  quo  volueris  fieri  aequalitatem , produdumque  fcrna. 

Deinde  h-adioniper  tranfpofitiotawfadr  adde  idquodfit  myl- 
tiplicandofradioncmper  tran<pofiuob.cmuftatUAfnitate  mtiJtitam, 
per  fecundamfradionem  datam  ( tmmmutatorpriuleiusdcnomioa- 
torc in  differentiam  numerorum,  ex  quibus  ;componitun^^  & funi- 
main  nota.  Prxterca  differentiam  numerorum  primae fradionis  da- 
tx  duc  in  tertium  nutnaatorem&  produdum  diuideper  id  quod  fic 
exprimo  numeratore  in  differentiam  numerorum  tertix  fradionis. 
Hanc  fradioncm&  fummam  mox  notatam  multiplica  per  crucem, 
&pcr  produ^orum  aggregatum  diuide  produdum  fupraferuarum, 
fictque  prima  quantitas  quaefita-:  cum  aucam  qurbbct  poflit  poni 
pro  libito  prima,  tres  quxfiix  non  latebunc- 

‘j 

* Hine  EjfcStioCetrtttfrict,  • - 

^ i’  ^ ■ 

Sint  ihucniendx  tres  linex  tales  vt  prima  cum  duobus  trientibus 
reliquarum,  fecunda  cum  tribus  reliquarum  quadrantibus,  tertia  ve- 
ro cum  quatuor  reliquarum  quincantibus  , faciant  xqualuarcm.  li> 
ueniantiir  primo  tres  numeri  cum  iifdcm  omnino  conditionibus,  per 

♦ canonem:  fintqucilli  4 2.  Tum  accipiatur  A Knea  pro  libita 
Fiatque  vt  (S  ad  4 ita  A ad  B , & vr  4 ad  2 ua 

B adC.-  Dico  tres  lineas  ABC  effe  illas 

m-  qux  poftulantur.  Nam  cum  fic  vt  6 ad  4 ita  ,c — 

A adB  critfcmiffisB  xqualis  tricnii  A cumque  fit  vt  4 ad  2 ficB 
ad  e,  erit  C feiniffisB,  ergo  triens  B Se  C iijouil  iundarum  xqna- 
biturC^ac  proinde  duo  trientes  BC  xquales  eruet  B»  Igitur  A 
cum  duobus  trientibus  B Se  C x quahs  erit  A & B fimul. 

Sed  iifdcm  xquatur  B cum  eribus  quadrantibus  A & C , fiquidcfu 

• 14  i; 
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cum  fit  ¥t  (Sad4  ka  Aad  B.,  femUfis  B erit  aequalis  trienti,  cr^o 
cumiaraoftcnfum  fitC  cCTcxqualcmfcmimB,  critctiamC  aequa- 
lis  trienti  A,  ergo  eres  quadrantes  AC  xquamur  A ergo  B cum 

tribus  quadrantibus  AC  aequatur  A &B. 

Similiter  j cum  iamoftenderimus  C c(Tc  icmilTem  trientem 
A,  critC  quintani  A & B fimul,  igitur  A & B fimul  funt  quin,' 
tupl*  e , ac  proinde  femiffis  B faciunt  quatuor  quintantes 
A' B.  Ergo  cum  C fil  aequalis  femiflit  B , erit  C cum  quaruorquin- 
tantibus  A B «qualis- AB,  ergo  cum  A plus  B «quetur  A "plus 
duobus  trientibus  BC  , itemque  B cum  tribus  quadrantibus  C A, 
itemque  Ceum  quatuor  quiiiwntibus  AB,  fequiturA  plus  duobus 
trieribus  BC,  «t  B plus  tribus  quadrantibus  C A , & C plus  qua- 
tuor quinunribus  A B efle  inter  fe  «quales.  Quod  erat  demon- 
flrandum*  ’ ' 


Propomtio  XXV. 

ItfUenirc  qvMtttor  qUMntitdUs  , q»dritm  qadUhet  cum  fxrtibus  pruferi- 
ftis  dlidrum  iuuSti , Jidt  uqudlitus, 

Sine  inucniendi  quatuor  numeri  tales , ve  primus  cum  triente 
aliorum,  fecundus  cum  al.-orum quadrante’,  tertius  cumquiu- 
cante,  ^quartus cum caeter(?fum  fcxtaiitc faciant fummas «quales. 
Ponatur  I R fecundus  IA,  tertius  I B » quartus  .1  C.  Prqcroatur 
eodem  modo  > quo  procedimus  in  fuperiori  & tandern  inuenicntuc 

jnumcti47.  77*  101»  raiisfacicntcsquxftioni. 

Per  Algebram  fpccioCim  . fi  iubcatur  inquin  quatuor  quantita- 
tes,  ita  vt  prima  cum  4 reliquarum,  fecunda  cum  a , terna  cum 


7'  ^ • /t* 

) quarta  denique  cum  6 faciant  iiiromas  «quales  *.  pono  A efle^ 

8 ’ II 

primam  , & B quantitatem  in  qua  debet  fieri  «qualitas.  Ergo 
B-t— A «quacur  4 reliquarum  ac  proinde  7 B 7 A Umt 

^ . 7 , ^ «aaalei- 


UB.h  QT^St  X^r:  49 

aequales  aggregato  fecund*  terti»  & quart».  fgjtur  fumraa  qua- 
tuorquaefiwrumerit/B — j A.  Etquomam  B continet  fecooda 


& 1 reliquarum  ^B  continebit  ter  fecundam  & bis  reliquas  , ac 
J 

proinde  fi  duplam  omnium  fummam  14  B...  eH  tollas  cx  3 B re- 
manebit fecunda  /A iB.  Similiter^  quia  B continet  tfer-] 

4 

tiam&  $ reliquarum,  multiplicando  B per  S , ernbt  S B xquales 

8 

o^uplo  certi»  & quincuplo  reliquarum  : Igitur  fi  quintuplam  om- 
nium fiimmam  A tollas  Cx  8 B,  remanebit  triplum  tettix> 

quod  triplum  fidiuidas  per  3,  fiet  tertia  15  A— j B;  Denique  cum 

,11 

B contineat  quartam  & tf  c»terarum , n B continebit  quartativ 

11 

vndccies&  reliquas  fexies.  Ergo  fi  ex  nB  tollas  fcx^uplam  om- 
nium fummam  4 a*B  — — 18  A , remanebit  quincuplam  quart» : ac 

4 

proinde  fi  illud  quincuplum  diuidasper  5,  reftabit  quarta'  a B^  xS  A? 

» zo 

Sed  illa  eadem  quarta  obtinebitur  alio  modo  tollendo  ex  fiimma  fe- 
cund»  certi»  & quart»  , 7 B 7 A fummam  fecund»  & tCr- 

• • 4 

4 

d3  A»»:— — ^B.  Relinquetur  enim  iterum  quarta  joB.-  54  A; 
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Qux  proinde zquabuncur  a^tiS  A.  Etfic  A xquaHs  57^  B. 

ip  1196 

Ergo  fi  capias  quemcumque  numerum  pro  eO)  in  quo  volucris  fieri 
xqualitatem, deprehendes auatuor  quantitates quzfitas  : vt  fi  ca- 
pias  mukipUcando  valorem  Apcri^/i.  fiet  prima  quantitas 
4i2.  Secunda  1^2 , tcniaap7>& quarta  48^.  Etrausfaciiiotqticc- 
liioni.  Si  capias  5^,  fient  1^.  II.  18. 

HineCMon. 

* MuIt^Uca  per  crucen^rimam  fradionem  datam  in  tres  alias  figil- 
latim  8i:produ^orum  differentiam  diuide  per  producum  ex  numera- 
tore primr  in  differentiam  numerorum  qui  tresfradlioncs  fequentes 
componunt  duos  priores  q^otientes  inde  natos  adde  vel  detrahe 
( prout  produ£li  ex  primz  numeratore  io  denominatores  fequen- 
tiumminoresrunt  aut  maiores  produdis  exdenominatore  prima;  in 
fcquentium  numeratores  j primz  fra^ionis datx » poftquam  inucr- 
ccris  cius  numeros  : fiimmam  vel  refi<)uum  & tertium  quotientem 
multiplica  per  crucem  ac  produ<5lorum  fummam  vel  interuallum 
( iuxu  conditionem  fupra  explicatam ) duc  in  quemcumque  nume- 
rum, in  quo  volueris  fieri  zqualitatem,  produ(5lumque  conferua. 

Deinde  differentiam  numerorum  pritnz  fra^ionis  duc  figiliatim, 
in  numeratores  trium  pofferiorum  fra&ionum,  &produiffis  fupponc 
denominatores  trium  quoticntumprzccdeotium : duos  priori»  quo- 
tientes  dcnouofaflosaddccum  prima  fra^ione  iraerns  prius  cius 
numeris : fummam  hanc  & tertium  quotientem  mox  fadum  multi- 
pLcapcr  crucem,  ac  per  produAorum  aggregatum  diuide  produ- 
<ftum,qucm  fupra  iuflimusconfcriiari>fictque  prima  quantitas  quz- 
fita ; cum  autem  quzlibct  poflit  poni  prima  ad  libitum}  quatuor  quz- 
fitz  non  latebunt. 

Hine  EffeBh  Geometria, 

Sintinucniendz  quatuor  lincz  ulesvtprimacum  quatuor  feptan* 
tibus reliquarum,  fecunda  cum  duobus  trientibus  reliquarum  tertia 
cum  quinque  exterarum  oftantibus  ac  denique  quaru  cum  fex  vn- 
deciqius  reliquarum  fintzqualcs  inter  leinucniantur  ptimoper  ca; 


LiB^u  oyMsT,  xxr,  49 

«quales  aggregato  fecandz  c^ciae  & quartae.  Igitur  fiinuna  qua> 
tuor  quaefitacum  erit  7 B — 3 A.  Et  quoniam  B continet  fecunda 

& i reliquarum  5 B continebit  ter  fecundam  & bis  reliquas  , ac. 

pro^inde  fi  duplam  omntum  fummam  14  B — 6 A tollas  ex  3 B re- 

4 

manebit  fecunda  6 A. 2 B.  Similiter  quia  B continet  ter- 


tiam & j reliquarum , multiplicando  B per  S , erunt  S B «quales 


* 

o£luplo  tertix  & quintuplo  reliquarum  ; Igitur  fi  quintuplamot%- 
nium  fummam  35B--15  A tollas  ex  8 B,  remanebit  triplum  terti«>» 


quod  triplum  fidiuidas  per  3 > fiet  tertia  15  A — 3 B.  Denique  cum 


B contineat  quartam  & g exterarum , u B continebit  ^quartam; 


vndecies&  reliquas  fexies.  Ergo  fi  ex  11 B tollas  fexiuplam  om- 
niuni  fiimmam  4 a B — — 18  A » remanebit  quintuplani  quartx ; ac 


proinde  fi  illud  quintuplum  diiudas  per  5 , reftabit  quarta  a^  ^ 1 8 A.\ 


lO 

Sed  illa  eadem  quarta  obtinebitur  alio  modo  tollendo  ex  fumnu  fe-’ 
cundx  tertix  & quartx  , 7B 7 A fummam  fccundx  6c  tet: 


tix  33  A’ — -^B.  Relinquetur  enim  iterum  quarta  30B.-  54  A.' 
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Qiiz  proinde  xquabuntur  »Bti8  A.  E(fic  A «qualis  $7^  B. 

B r • 

fcrgo  Ij  capias  flucmcumquc  numerum  proco,  in  quo  volucris  fieri' 
aqualiraiem, deprehendes quatuor quantitates qu*fitas  : vf  fi  ca- 
p"ia«  ^72,  multiplicando  valorem  Aper  ^72,  fiet  prima  quantitas 
4i2.  Secunda  161 , tertia  2517,  & quarta  48^.  Etfatisfaciuntqiicc- 
ftioni.  Si  capias  ^6,  fient  itf . 11.  ig. 

♦ , Hinc  Canent  - . 

Mult.plica  per  crucem  primam  fradlionem  datam  in  tres  alias  fioil. 
latim  Sc  proditi5iorum  differentiam  diuidejier  produi^um  ex  numera- 
tore primat  in  differentiam  numerorum  qui  tres  fra^iones  fjqucntes 
componunt  duos  priores  quotientes  inde  natos  adde  vel  detrahe 
( ptout  pTodmffi  cjf  prima;  numeratore  in  denominatores  fcquen- 
tl^m  minores fiint  aut  maiores  produiffis  exdenominatorc  prima;  in 
fcqucntiuninumeratores;  prima:  fra^ionis dat* , poftquam  inucr- 
tcris  eius  numeros  :(ummam  vel  refiduum  & tertium  quocientem 
multiplicaper  crucem  ac  produtfforum  fummam  vel  interuallum 
.(iuxta  conditionem  fiipra  explicatam)  duc  in  quemcumque  nume- 
rum, in  quo  volueris  fieri  xqiialitatem,  produifiumque  conferua. 

Deinde  differentiam  numerorum  prim*  fra^ionis  duc  figillatim, 
in  numeratores  it^um  pofteriorum  firaiffionuin,  & producis  fiipponc 
denominatores  tnuraquotientumpr* cedentium  ; duos  priorJ  quo- 
tientes de  nouo  faiffos  adde  cum  prima  fra^ione  imerfis  prius  eius 
numeris:  fummam  hanc  & tertium  quotientem  mox  fadlum  multi- 
plica per  crucem,  ac  per  produtfforum  aggregatum  diuide  produ- 
^lum,  quemfupraiuflimusconfcruarhfictque  prima  quantitas  qu*- 
fita : cum  autem  qii*lil^cpoffit  poni  prima  ad^bicum,  quatuor  qu*- 
fit*  non  latebunt.  ' . 

Hhtc  kffe^h  g^eotnetrui, 

'..Slnrlnuenicn^d*  quatuor  lincai  talcs  vt  prima  cum  quatuor  feptan- 
fibus reliquarum,  fecunda  cum  duobus  trientibus  reliquarum  tenia 
cum  quinque  exterarum  octantibus  ac  denique  quarta  cum  fex  vn- 

dccimiis  reliquarum  fint*qualcs  inter  feinucniancur  primo  per  ca- 


4;  • 
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noncm  quatuor  numeri  cumiifdcm  omni-  ^ 

no  conditionibus;  fintque  illi  16.6.  H.  18.  B — 

Tum  capiatur  A' linea  ad  libitum,  fiatque 
- vt  ad  rfka  A ad  B.  Deinde  fiat  quoque 

vt^adii  ita  B ad  C.  Rurfus  fiat  vt  11  ad  18  ita  C ad  D.  Dice 
A B e D effe lineas quarfitas.  Cum  enim  fit  vt  ad  11  ita  B ad^ 
C,  erum  fex  vndccimx  C xqualcsB,  ficuttf  vn^eciinae  ii  arquan- 
tur  C.  Sed  quoniam  eft  vt  6 ad'/ 1 ita  B ad  C & vt  n ad  18  ita  C 
ad  D erit  etiam  vt  ad  a 8 ifa  B ad  D.  Er  go  B eliciens  D ac  pro- 
picrca  D efttripla  B.  Atquiaeft  vtitf  ad<?  ita  Aad  B & vt  tf  ad 
11  ita  B adC,  critquoqucvt  16  plus  tf  ad  11,  ita  A plus  B ad  C. 
Sed  if  plus^  xquanturduplo  11  ergo  A plqs  6 xquabumur  duplo 
C.  Ac  proinde  cunifex  vndccimx  C xqucnturB,  erunt  fex  vnde- 
cimi  A plus  B squales  duplo  B.  Igitur  fex  vudccimz  ABC 
xquales  funt  triplo  B ergo  cumiamofienfum  ficD  elTc  triplam  B, 
fcquitur  D plus  fex  vndecimis  ABC  squati  duplo  D. 

Sed  eidem  duplo  D squatur  A plus  quatuor  leptimis  B C D j^tem 
B cum  duobus  trientibus  C D A,  &C  cum  quinque  odlrantibus 
D AB,  fiquidem  propter  proportionem  prsdiftam  erit  vt  itf"  ad  S' 
II  &:iS  ita  A ad  B CD.  Sed  quatuor  fcptims  s n i8fimulsqua> 
Ics funt /8  plus  triente  , igitur  quatuor  feptims  BCD  squanrur 
D plus  triente  B.  At  plus  triente  squales  funt  18.  Ergo  A plus  ‘ 
triente  B squales  funt  D.  &ita  A plus  quatuor  feptimis  BC  D s- 
quancur  duplo  D. 

S imiliter  duo  trientes  n 18  squantur  quintuplo  ff,  ergo  diio 
trientes  A CD  squales  erunt  quintuplo  B.  Sed  iam  oftendi  tri- 
plum B squari  D , igitur  duo  trientes  A C D squantur  D plus  du- 
pla B.  Ac  proindeduo  trientes  A CD  plusB  squantur  duplo  D. 

Denique  ne  fufiorfim  in  re  facili,  quinque oftantesi^tf  18  fimul 
cum  11  squales  funt  duploT  8.  Igitur  quinque  orantes  ABD  cum 
C squales  erunt  duplo  D.  Ergo  cum  duplum  D squcturfinguHs  li- 
neis cum  partibus  prsfcriptis  rcliqifirum,  fequitur  finguus  cum  ’• 
prs5:ripiis  reliquarum  partibus  squales  clTcintcr  fc,  Qupd  erat  de-* 
monftrandum.  • ; ^ 


c 
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DJtd 


Propositio  XX\^. 

'fummi  duarum  quautitatum  & fl*no  illarum  , dijlh^ueri 

fingulas. 

E Sto  fumma  xo  & produ^us  fiuc  planus  i6.  Ponatur  IR.  pro 
vno illorum duortim numerorum,  ergo  alter  erit  lo  -r — IR. 

Produftus  eft  xo  R IQ^Ergo  t6  «quatur  xo  R IQ^ 

Ac  proinde  1 R eft  i vel  8. 

Per  AI  gebram^eciofam,  data  fumma  B & plano  C.  Ponatur  A 
pro  differ  entia  quantitatum.  Igitur  BtA  & A erunt  quapti> 

catesquxfttaepetPropof.l  huius.  Haru  planus  B quadr.  ••  Aquadr. 

4 

aequalis  C.  Ac  propterca  B quadr.  — — 4 ^ *quatur  A quadr. 

Hinc  Canon. 

Ex  quadrato  dimidix/ummas  tolle  planum  datum:  refidui  radix 
quadrata  eidem  dimidix  fummx  addita  & detra^a  exhibebit  duas 
quantitates  figillatim. 

Vel 

Quadruplum  plani  dati  tolle  de  quadrato  fummx  datx , & rcftabit 
quantum  differentix  quantitatum.  Vndeper  Canonem  propof 
I.  fingulz  quantitates  non  latebunt. 

Htne  Effeci  io  Geometrica.. 

Petur  AB  fumma  duarum  linearum,  & BC  potens  planum  da- 
tum; fuper  AB  fiat  circulus,  in  quo  inferibatur  AG  dupla  ipfius 
BC.  DicoBG  fore difterentiam dua- 
rum linearum  quxfitarum.  Nam  cura 
AG  fit  dupla  BC  erit  quadrarum 
A G quadruplum  linex  BC.  Ac  qua- 
dratum AG  cum  quadrato  BG  xqua. 
tur  quadrato  A B ergo  per  8 fecundi 
linea  BG  duarum  linearum  quarum 
B C eftpUftium. 


LIB.  I.  Q^rjEST-  xxr. 


noDCin  quatuor  numeri  cum  iifdem  omni-  ^ 

no  conditionibus : (intque  illi  id.ff.  il.  i8. ' b ’ 

Tum  capiatur  A linea  ad  libitum»  fiatque 
vt  i6  ad  J ita  A ad  B.  Deinde  fiat  quoque 
vt^adii  ita-B  ad  C.  Rurfus  fiat  vt  ii  ad  i8  ita  C ad  D,  Dico 
A B e D cfTe  lineas quxfitas.  Cum  enim  fit  vt  6 ad  ii  ita  B ad 
C,  erunt  fex  vndecimz  C zqualesB»  ficut^  vndccimz  iizquan- 
tur  C.  Sed  quoniam  cft  vt  6 ad'/i  ita  BadC  &vt  n ad  i8  ita  C 
adD  erit  etiam  vt  ad  i8  ita  B ad  D.  Ergo  Bell  triens  D ac  pro- 
ptcrca  D cfttripla  fi.  Atquiaeft  vti6ad^  ita  A ad  B & vt  ad 
n ita  B adC,  erit  quoque  vt  i6  plus  6 ad  x x,  ita  A plus  B ad  C. 
Sed  i5plus^  zquantur duplo  ix  ergo  A phis  B zquabuntur  duplo 
C.  Ac  proinde  cum  fex  vndecimz  C zquenturB»  erunt  fex  vnde- 
cimz A plus  B zquales  duplo  B.  Igitur  fex  vndecimz  ABC 
zquales  liint  triplo  B ergo  cumiamollenfum  fitD  effe  triplam  B, 
fequitur  D plus  fex  vndecimis  ABC  zquari  duplo  D. 

Sed  eidem  duplo  D aequatur  A plus  fatuor  fcptimisBC  D,|itciti 
B cum  duobus  trientibus  C D A»  & C cum  quinque  octantibus 
D AB^  fiquidem  propter  proportionem  przdi&am  erit  vt  i6  ad 
II  &i8  itaA  ad  BCD.  Sed  quatuor  fepcimx  6 u xSfimul  lequa- 
lesTunt/S  plus  triente  ^ , igitur  quatuor  fcptimz  BCD  zquantur 
D plus  triente  B,  Ac  i ^ plus  triente  g zqualcsfunt  i8.  Ergo  A plus 
triente  B aequales  funtD.  &ita  A plus  quatuor  feptimis  BC  D z- 
quancur  duplo  D. 

Similiter  duo  trientes  itf  xi  i8  zquantur  quincuplo  gj  orgo  duo 
trientes  A C D zquales  erunt  quintuplo  B.  Sed  iam  oftendi  tri- 
plum B zquari  D » igitur  duo  trientes  A C D zquantur  D .plus  du- 
pla B.  Ac  proindeduotricnics  A CD  plusB  zquantur  duplo  D. 

Deniquenefufiorfim  inrcfaciliiquinqueodantcsid^  i8  (imul 
cumn  zquales  fune  duplo  i8.  luitur  quinque  oCfantes  ABD  com 
G zquales  erunt  duplo  D.  Ergo  cum  duplum  D zqucturfingulis  li- 
neis cum  partibus  przfcriptis  reliquarum,  fequitur  fingulas  cum 
przicriptis  reliquatum  paiubus  zquales  effeincer  fc.  Q^d  erat  dc- 
inonftrandum.  ' ' 


5* 


DlOPHAtiTl  gEOMETRM;  ’ 


Profoiitio  XXVI. 

D4td  'fummd  dddrum  tiHMtitttnm  & fUno  illarum  , diJlingHere 

finguUs. 

ESro  fumma  lo  & produAus  fiuc  planus  i6.  Ponatur  IR.  pro 

vno  illorum  duorum  numerorum  -,  ergo  alter  erit  IR. 

Produftus  eft  lo  R iC^Ergo  i$  xquatur  lo  R IQ^ 

Ac  proinde  I Refla  vel  8. 

Per  Algebramfpeciofam,  datafumma  B & plano  C.  Ponatur  A 
pro  differentia  quantitatum.  Igitur  Bt  A 8c  B.. — A erum  quanti* 

X r *' 

tates  quaeCiae perPropof,  I huius.  Haru  planm  B quadr.  ••  A quadr. 

rfX  

4 

xqualis  C.  Ac  propterca  B quadr. 4 C aequatur  A quadr. 

Hinc  Canon. 

Ex  quadrato  dimidiae  fumme  tolle  planum  datum : refidui  radix 
qiudrau  eidem  dimidiz  fummae  addita  & detra^a  exhibebit  duas 
quanutates  figillacim. 

Vel 

Q^druplum  plani  dati  tolle  de  quadrato  (ummz  dat  je.  Se  reflabR 
quamatum  differentiae  quantitatum,  Vndeper  Canonem  propof, 
1.  fingulz  quantitates  non  latebunt. 

Hinc  Ejfeffie  Geonoetries,  ‘ 

Detur  AB  fummaduarum  linearum,  8c  BC  potens  planum  da- 
tum: fuper  AB  Hat  circulus,  in  quoinfcril^atur.AG^dupla  ipfius 
BC.  DicoBG  fore  differentiam  dua- 
.rum  linearum  qiizHtarum..  Nam  cura 
* AG  Ht  dupla  BC  erit  quadratum 
A G quadruplum  linex  BC.  At  qua- 
dratum A G cum  quadrato  B G xqua. 
tuc  quadrato  AB  ergo  per  8 fecundi 
linea  B.G  duarum  lincacoin  quarum 
BCed  planum.  _ Aliam* 


LIB.  h^rjSST.  XXVI.  53. 

Aliam  dedimus  dcmonflrationcm  & tffcAioDcm  eturdem  rei 
propof.  2.  lib.i.  nouaedauisad  gcomecriam.  Enimucrb^haecpro- 
pofitio  rcuocatur ad  illam,  dau  media  proportionali  ex  tribus  geo-, 
metrice  proportionalibus , & fumma  extrenurum , difeernere  ex- 
tremas. 

Scholium,  • 

Quadratum  di£Terenti«  duarum  linearum  plus  quadruplo  iplarum 
reftangulo  , xquatur  quadrato  funimx  illarum.  Qimd  adnotalTe 
operx  pretium  erit. 


Propositio  XXVU. 

Ddts  fummddHdrum  qutnt tutum  aggreg»u\qm4drntorHm  *b  illis 

ortornmy  dtjltnguere  finguUi, 

E Sto  data  fumma  duorum  numerorum  8,  & fumma  quadrato- 
rum j4.  Ponatur  IR  pro  vno  numero.  Igitur  alter  er  it  8- IR. 
Horum  quadrata  funt  I d & 1 1 Q-; — \$  R.  Ergo  illorum 

fumma  .^4+  aQ^-  — i^K.  xquatur  34.  Ac  proinde  14  xqualc 

c(l  8 R 15 . Et  fit  I R 5 vel  Tales-que  erunt  numeri  qux- 

fiti. 

Per  Algcbram  fpecioGim  data  fumma  duarum  quantitatum  B & 
fumma  quadratorum  C.  Ponatur  A vna  ex  quantitatibus  quxficis. 

ErgoB A erit  altera.  Harum  quadrata  fimiil  iunfta  faciunt. 

Bquadr.fa  Aquadr..^ — — BA  bis  xqualia  C.  Igitur  IQ^efi  x- 
qualc  BA  bisfC Bquadr. 


HincCdiitn, 

Tolleaggrcgatura  qi^ratorum  a quadrato  fummx  quantita- 
tum datarum  : refidui  dimidium  aufer  ex  quadrato  dimidix  fum- 
mx  quantitatum ; illius  enim  pofterioris  relidi  radix  quadrata  fii- 
pradidx  dimidix  fummx  addita  & detrada  r exhibebit  quxficas 
quantitates.  •" 


5+  DlOPHJNTl  GEOMETRJE, 

'•  f 

Hiltt  EffeEfh  Ceometriet, 

Sit  data  A B fumma  linearum  •.  B C autem  fit  potens  illarum  qua- 
drata. Diuidatur  A B bifariam  in  H > fiatque  fuper  illam  fcmitir- 
culus,  cuiinfcybatur  BC,  nediatur  x}ue  A C.  Tumfuper  A Cfiac 
triangulum  rc^angulum  & ifofccles^  cuius  angulus  rc(^us  fit  D. 
Tum  ponaturBE  perpendicularis  AB,  & xqualis  AD  aut  DC, 
duftaque  EF  parallela  B A occurrat  fcmicirciilo  in  F,  ex. quo  de- 
mittatur pcrpcndiculariter  F G. 

Dico^AjG  GB  efle  lineas  quxfi- 
tas.  Nam  quadratum  A B per 
quartatniccundi  xquatur  quadra- 
tis partium  &:  duplo  reiflanguli 

fub  partibus : fed  quadratum  AB  A.  H G B 

xquatur  quadratis  B C A C per  j i tertii  & 4 7 primi.  Ergo  cum 

BC  poflit  quadrata  panium  erit  A G xquale  duplo  re£bmguli  fub 
partibus  fed  dimidium  quadrati  AC  eft  quadratum  D C,  quia 
triangulum  A D C cft  rcftangulum  &irofceles.  Eft  vero  quadra- 
tum D^C  xqualc  quadrato  BE  feu  GF  fcu  re£^angu!o  A GB, 
Ergo  quadratum  A B xquatur  quadratis  partium  AG  G B plus 
duplo  quadrato  D C hoc  eft  plus  quadrato  A C..  Sed  zquatur  etiam 
quadratis  AC  & C B.  Ergo  fi  dematur  commune  quadratum  AC 
relinquetur  quadratum  CB  zquale  quadratis  partium  AG  G B. 
Ac  proinde  diuifa  cftlinea  AB  induas  parces  quarum  quadrata 
sequantur  quadrato  BC.  Quod  erat  demonftrandum. 

Stholium, 

* 

Poteft  aliis  viis  procedi  in  folutione  huius  problematis  ponendo 
IR  pro  differentia  quantitatum  quaeficarum,  vel  IR  pro  dimidia 
differccia,vndc  oriretur  noui canones &ooua  cfiTcdioncs.  Enimucro 
duplum  quadratum  differentix  duarum  quantitatum  plus  duplo 
fummx  illarum  quadracp,  xquatur  quadruplo  aggregato  qiiadra- 

foruui  at)  illis  orcoriimt.  ^ 


I*  . F W' 
— / • 


LIB.  h xxm  53> 

Aliam  dedimus  demonflrationcm  «e  tfFcAionem  xiiufdcm  rei 
propof.  3.  lib.i.  nou*clauisad  gcomccriam.  Enimucr6,h*c pro- 
portio reuocatur  ad  illam,  data  media  prc^rtionali  ex  tribus  geo- 
metrice proportionalibus , & fumma  cxttemaium , difeernere  ex- 
tremas. 

Scholium. 

Quadratum  difiPerentiae  duarum  linearum  plus  quadruplo  ipfarum 
rc£tangulo  , xquatur  quadrato  fummx  illarum.  Q^od  adaocalTc 
operx  pretium  erit. 


PaoPosiTto  XXVII. 

Da/i  fummjtduAFHm  qutHlitatHm  cr  aggregitd  qu*dr*torum  *b  illit 
ortorHtn,  dtjhnguere  finguUi, 

E Sto  data  fumma  duorum  numerorum  8,  & fumma  quadrato- 
rum j4^Ponatur  I R pro vno  numero.  Igiruraltererit  8- IR. 
Horum  quadrata  funt  I Q^5c  tf’4tIQ-- — \6  R.  Ergo  illorum 

fumma  tf^4+aQ;;: itfR  xquatur  34.  Ao»  proinde  x4.xquale 

cft  8 R 15.  Et  fit  IR  5 vcl  5.  Tales-qbc  erunt  numeri  qu«- 

fui. 

Per  Algcbram  fpeciofam  data  fumma  duarum  quantitatum  B & 
fumma  quadratorum  C.  Ponatur  A vna  ex  quantitatibus  quxlltis. 

Ergo  B A erit  altera.  Harum  quadrata  fin^l  iunfta  faciunt. 

Bquadr.fz  Aquadr. BA  bis  zqualia  C.  Igitur  IQ^tft  ae- 

quale BAbisfC  — Bquadr, 


UineCtnon, 

•i  - • 

Tolle  aggregatum  quadratorum  a quadrato  fummx  quantita- 
tum datarum  : refidui  utmidium  aufer  ex  quadrato  dimidix  fum- 
rax  quantitatum : illius  enim  poRerioris  relidi  radix  quadrata  fu- 
pradidx  dimidix  fummx  addita  & detrada  > exhibebit  quxfitas 
quantitates.  ” ■ 


5+  VlOPHANTl  GEOMETRjE', 

Hinc  BffeSHo  Geometricd. 

• 

Sit  A B fumma  linearum  *.  B C autem  fit  potens  illarum  qua- 
drata. Diuidatur  A B bifariam  in  H > fiatque  fuper  illam  fcmicir- 
culus,  cui  infcribatur  B C , net^atur  que  A C Tum  fuper  A C Hac 
triangulum  rc£fangulum  & ifofccles,  cuius  angulus  rc^s  Hc  D. 
Tum  ponatur  B E perpendicularis  AB,<&  zqualis  A D aut  D C> 
duiflaquc  E F parallela  B A occurrat  femicirculo  in  F , cx  quo  de- 
mutatur pcrpendicularitcr  F G. 

Dico  A,G  GB  elTe  lineas  qux  li- 
tas. Nam  quadratum  A 6 per 
quartam  fecundi  xquatur  quadra- 
tis partium  & duplo  rcAanguIi 

fub  partibus : fed  quadratum  AB  A.  G b 

x<matur  quadratis  B C & A C per  3 1 tertii  & 4 7 primi.  Ergo  curo 
BC  ^ollic  quadrata  partium  erit  AC  arquale  duplo  re£kanguli  fub 
partibus  fcd  dimidium  quadrati  A C eft  quadratum  D C , quia 
triangulum  A D C ell  rcdangulum  &ifofcelcs.  ElVvero  quadra- 
tum  D,C  xquale  quadrato  BE  fcu  GFlcu  rcaangulo  AGB. 
Ergo  quadrarum  A B xquatur  quadratis  partium  AG  G B plus 
duplo  quadratoX)  C hoc  eft  plus  quadrato  A C.,  Sed  xquatur  etiam 
quadratis  AC  & C B.  Ergo  Ii  dematur  commune  quadratum  AC 
relinquetur  quadratum  CB  xquale  quadratis  partium  A G G B. 
Ac  proinde  diuifa  eft  linea  A B in  duas  parces  quarum  quadrata 
aequantur  quadrato  BC.  Quoderacdemonftrandum. 


Stholium,  . 

Poteft  aliis  viis  procedi  in  folutione  huius  problematis  ponendo 
IR  pro  differentia  quantitatum  qux litarum,  vel  IR  pro  dimidia 
differccia,vnde  oriretur  noui  canones  &noua  effediones.  Enimucro 
duplum  quadratum  differencix  duarum  quantitatum  plus  duplo 
fummx  illarum  quadrato,  xquatur  quadruplo  aggregato  quadra- 
torum ab  illis  ortorum. 


LIB,  h aiFMST-  XXniL. 


^55 


Peo POSITIO  xxvni, 


Z)Mfd  fummd  dtururn  quantitatum  & inurualle  quadratorum  ab  itHs 
ortorum  i di/cernere  ambas.  , 

Sic  numerus  datus  lo  pro  fumina  & 8o  pro  inceruallo.  Pona- 
tur .I  R pro  vno  cx  illis,  ergo  alter  erit  ao IR.  Horum 

qiiadrata  funt  IQ^  400  — 40  R.  intcruallum  verb  quadra- 

torum eft  400-  40  R.  Proinde  c(l aequatio  inter  80  & 400—  40  R. 
Igitur  IR  ell8,  qucmfitollas  aao»  alter  quarfitus  erit  12. 

Per  Algebram  rpcciofam,  datafumma  B,  inceruallo  autem  C, 
ponatur  A provna  quantitate  , ergo  altera  cft  B — A.  Harum 
» quadrata  funt  Aquadr.  & Bquadr.  f A quadr,— 'B  A bis.  In- 
ceruallum  quadratorum  Bquadr. B A bis  erit  aequale  C.  Ac 
proinde  A aequatur.  Bquadr. C. 


Ex  quadrato  Gimma;  quantitatum  datarum  tolle  interoallum 
quadratorum  : refiduum  diuide  per  duplam  fummam  datam,  & ha- 
bebis vnam  exquztitis,  vnde  altera  non  latebit. 


iitis , Sediuifa  DB  bifariam  in  E duas  lineas  quaeficas  eCTe  A E & 
£B  nam  quadratum  A E aequatur  quadratis  AD  DE  & duplo 
redanguli  A D £ fcd  illud  duplum  rc^angulum  aequatur  reflan- 
gulo  ADB,  hoc  eft  quadrato  DC.  Igitur  quadratum  A E z^ua^ 


aB 

Hine  Canon» 


Hinc  EffeHio  Geometrica.  ^ 


Edo  data  linea  AB  pro  fumma,  li- 
nea vero  A C poflic  interuallum  qua- 
dratorum'. Super  A 6 fiat  fcmicircu- 
lus  in  quo  inferibatur  A C & demit- 
tatur C D perpendicularis  ad  A B, 
pico  DB  efle duplam  vniusex  qux- 


,6  blOPMAhlTl  qEOMETKM. 

tur quadratis  AD  D E & :D C,  Ergo  quadratum: E B ( quod  cft 
aequale  quadrato  D E differt  i quadrato  A E,  Per  duo  quadrata 
ad  d C.  Sed  duo  quadrata  a d D C aequantur  quadrato  A C. 
Igitur  diuifa  c(l  linea  data  A B in  duas  A £ £ 5 quarum  quadrata 
differunt  quadrato  A C.  Q^d  erat  demonllrandum. 

Schelium, 

Differentia  quadratorum  a duabus  quantitatibus  ortorum  diuifa 
perfummam  illarum  exhibet  carum  differentiam;  nam  tres  illa:  H- 
nex  AB  AC  ad  funt  proportionales,  ergo  quadratum  media: 
AC  quod  xquatur  diffcrentix  quadratorum > diuifum  per  fum* 
mam  A B,  exhibet  differentiam  A D pro  quotieuce  Geome- 
trico. . ' ■ 


a 


ROtOSlTIO 


XXIX. 


2)4/4  diffierentU  dutrum  quantitatum  , cf  ipfarum  flano  , ia-\ 

neuire  illas. 

E Sto  datus  numerus^  pro  differentia  duorum  numerorum, 

IO  pro  ipforum  produco.  Ponatur  IR  pro  minore,  ergo 
1 R t } erit  maior  produdliis  illorum  eff  I Q+  5 R,  IgiturIQtjR 
arquantur  lo.  & fft  I R asqualis  2.  maior  itaque  eff  5. 

Per  Algebram  rpcciofam,  data  differentia  B , produco  autem 
C,  ponatur  A minor.  Ergo  AtB  xquabitur  maiori.  Horum  pro- 
diimus eft  Aquadr, AB  xqualis  C.  Igitigr  A quadr.  xquatur 
C AB. 

Hirte  Canon. 

Quadrato  dimidiz  diffcrentix  adde  produmum  datum  : huius 
«nim  aggregati  radix  quadrau  dimidio  ciufdem  differentiz  multa- 
ta, exhibebit  minorem  ex  quxfitis. 

Hinc  EjfcSiio  Geometrica, 

Sitdata  differentia  duarum  linearum  A B,  & B C poBit  planum 
rciRangulum  ab  ipHs  ortuna.  Ponatur  BC  perpendicularis  A 5, 


Tum 


V 


LIB.  h XXFllL 


Propositio  XXVIII, 

Dajd  fumfua  dudrum  quAntiutum  drinurnillo  quddrstcrum  dh  i Uti 
ortorum  y difcernere  dmbds.  ^ 

Sit  numerus  datus.io  pro  fumma  & 8o  pro  intcruallo.  Pona- 
tur |I  R pro  vno  cx  illis,  ergo  alter  erit  20 1 R.  Horum 

quadrata  fiint  I 400 1 1 — 40  R.  intcruallum  verb  quadra- 
torum cft  400-  40 R.  Proinde cftxquatio  inter  80  & 400—40  R. 
Igitur  IR  cll8,  quem  fi tollas  a 20,  alter  quxfitus  erit  12. 

Per  Algebram  fpcciofam,  datarumma  B,  interuallo  autem  C, 
pOnatur  A pro  vna, quantitate  , ergo  altera  eft  B — A.  -Harum 
quadrata  funt  Aquadr.  & Bquadr.  f A quadr.— — BA  bis.  In- 
tcruallum quadratorum  Bquadr. BA  bis  eriexquale  C.  Ac 

proinde  A xquatur.  Bquadr. — C. 


xB 

JiikcCdnoH. 


-jp 


Ex  quadrato  fumm*  quantitatum  datarum  tolle  interualIu)L 
quadratorum  ;refiduum  diuide  per  duplam  fummam  datam,  & 
bcbisvnam  cxquxfitis,  vnde  altera  non  latebit.  •• 

Uint  Effe^io  Geemetricd, 

EAo  data  linea  A B pro  fumma,  li- 
nea vero  A C pofTtt  interuallom  qua- 
dratorum. Super  AB  fiat  fcmicircu- 
Ius  1‘nquo  infcribatur  A C & demit- 
tatur  C D perpendicularis  ad  A B. 

Dico  DB  eilcduplam  wc  quaf- 
ficis,  &diuifa  DJi  bifariam  in  E. duas  Uncas  quatfitas  c(Fc  AE  & 
EB  nam  quadratum  A E iquatur  quadratis  AD  DE  & duplo 
re^anguli  ADE  fqd  iftu Jdupluni  rc«Rangulum  asquatur  reftan- 
gulo  A D B,  hoc  cft  quadrato  D C.  Igitur  quadratura  A E xqua- 
- O ij  ' 


i^6  t>10PNANTl  gEOMETKJE, 

cur  quadratis  A D DE&'DC,  Ergo  quadratum  £B  < quod  efl 
zquale  quadrato  D E differt  d quadrato  A E.  Per  duo  quadrata 
A D Sed  duo  quadrata  A D-  D C aequantur  quadrato  A C. 
Igicur  diuifaed  linea  data  AB  in  duas  A E £ B quarum  quadrata 
diffctuot  quadrato  A C.  Quod  erat  demonftrandum. 

Schelium, 

Differentia  quadratorum  a duabus  quantitatibus  ortorum  diuifa 
perfummam  illarum  exhibet  carum  differentiam:  nam  tres  illae  li- 
neae ab  AC  ad  fuDt  proportionales,  ergo  quadratum  mediae 
AC  quod  aquatur  differentix  quadratorum > diuifum  perfum- 
mam A B,  exhibet  differentiam  A D pro  quoticotc  Geome- 
trico. 


PaoFo  SITIO  XXIX. 

DdU  differentU  dndrum  qu4Htitdti$m  , & ifftrum  fUno , in-\ 

neuire  illds, 

E Sto  dattus  numerus  j pro  differentia  duorum  numerorum,  & 
lo  pro  ipforum  -produtdo.  Ponatur  I R pro  minore , ergo 
1"R  + 5 erit  maior  produdlus  illorum  eft  I Qj"  5 R.  Igitur  IQ^jR 
xquantur  lo.  &fit  I R xqualisa.  maior  itaque  efl  5. 

Per  Algcbram  fpeciofam , data  differentia  B , produco  auteta 
, C,  ponatur  A minor*  E^o  AtB  xquabitur  maiori.  Horum  pro- 
' dudus  cft  Aquadr.  t AB  xqualis  C.  I.^ur  A quadr.  xquatuc 
C AB. 

. HineCdnon, 

Quadrato  dimidix  differentix  adde  produdum  datum  ; huius 
enim  aggregati  radix  quadrau  dimidio  ciufdcm  differentix  muU^ 
ca.  cxhibebicminoreracxquaeiltis. 

mne  EfeSiio  Geemetriu. 

»•'  • 
Sitdata  differentia  duarum  linearum  AB,  & BCpoflitplanum 
.rtiRangulum  ab  ipfis  ortum.  Ponatur  BC  perpendicularis  Ag, 


LlB,h  QVX.ST.  XXIX.’ 

tdm  diuifa  A B biviam  in  D , cctitro  D interuallo  D C fiat  femi* . 
circulus  fecans  prodtidam  A B in  ptniftis  EF,  Dico  lineas  BE 
BFctTc  quxfitas.  Cumcotni  diic 
de  & DB  Anc coales  duabus  DF 
DA,  erunt  etiam  E B Sc  A F «qua- 
les. ^rgo  differentia  F B & £ Beff 
AB.  Sed  quadratum  BCzquatur 
reftangulo  EBF  per  13  & i8  fexti. 

Ergo  iuuentz  funcduzlincz  quarum  differentia  At  A B & planum 
xquale  quadrato  BC  quod  erat  dcnionffrandum. 

SchUtHm, 

Potuit  A>lui  idem  problema  ponendo  I R pro  maiote , vel  pro 
fumma duarum  quantitatum,  ve)  pro  Aimma  quadratorum  quz  i 
quantitatibus  datis  oriuntur.  Vndenpui  canones  & nouz  effedio- 
nes  geometricx  manarent. 


Propositio  XXX.’ 

, 4-  * ■ - 

B»tis  dmabHS  qHtntitttibiis  tHnenire  tertiam  talem  vt  fummjquarum- 
libet  duarum  per  reliquam  multiplicata  ^ fiant  tres  produtli  aqua- 
lis interualfi  : quorum  produ^hrum  maior  fit  ex  maiori  data  i» 
duas  reliquas  , minor  vero  ex  inueniendain  fummam  duarum  dg-  ' 
'tarum, 

DEntur  duonumenV  &4,  ponaturque  tertius  I R.  Produdlus  ^ 
ex  6 in  reliquos  eff  34  td*  R.  ProduAus  eff  4 in  reliquos  efl: 
24t4R.  ProduAusex  IR  in  lo  eft  loK.  Produdorum  priorum 
differentia  eff  2 R»  Produdorum  poAerioru  differentia  dR  a 4-  d R. 
Ergo  hx  differentiz  Aint  xquales.  Ac  proinde  I R cft  5 & fatis- 
faciunt  quxRioni. 

Per  Algebram  fpecioAim,  datis  B & C ponatur  A pro  tertia 
quantitate.  Ergoprodudus  ex  B in  reliquas  eft  BG 1 B A.  Produ- 
dus  ex  C in  reliquas  eR  B C f C A.  Produdus  ex  A in  reliquae 
cft  A B t A C.  Differentia  duorum  priorum  produd:orum  eft 


DIOPHJI^TI  gEOMETRM, 


1 ^ Sro  fumma  lo  & produ^us  Huc  planus  i6.  Ponatur  li^  pro 

jr^vno  illorum  duorum  numerorum  *)  ergo  alter  erit  IR. 

Produftus  eft  lo  R iC^Ergo  i6  xquatur  lo  R IQ^ 

Ac  proinde  1 R efl  x vet  8. 

Per  Algebram^cciofam,  data  fumma  B & plano  C.  Ponatur  A 
pro  diiferentia  quantitatum.  Igitur  fit  A & B.. — A erunt  quanti* 

X 1 

Propof,  I huius.  Hatu  planiii  B quadr.  ••  A quadr. 

4 

propterea  B quadr.  — — . 4 C aequatur  A quadr. 

Hinc  Cdnon. 

Lx  quadrato  dimidiae  fummx  tolle  planum  datum : refidui  radix 
quadrau  eidem  dimidixTummae  addita  & detra^a  exhibebit  duas 
quanciates  (igillatim. 

Vel 

Q^druplum  plani  dati  tolle  de  quadratofummxdatje} 
qusimatum  differentiae  quantitatum.  Vnde per  Canonem  propoli 
1.  hogulx  quantitates  non  latebunt. 

Hinc  EffeHio  Geonee trica» 

Detur  AB  fummaduarum  linearum  > & BC  potens  planuna  da- 
tum t^fuper  AB  fiat  circulus  j in  quo  inferibatur  .A  G ^dupla  ipfiiis 
BC.  Dico  B G fore  differentiam  dua-  ^ 

.rum  linearum  qiixfitarum.^.Nam  cura 
' AG  fic  dupla  BC  erit  quadratum  \ x 

A G quadruplum  linex  B C.  At 
dratum  AG  cum  quadrato  BG 
tur  quadrato  AB  ergo  per  8 (ecunai  ^ 
linea  B G duarum  linearum  quarum  ^ 

BC  eft  planum. 


qnMtitttnm  cf  fUno  ilUrnm  , diJlingHcre 


Aliam* 


iiB.  h^vMsr,  xxn. 

Aliam  dedimus  demonilrationcm  & t£Fc£tioDem  eiurdem  rej 
propof.  2.  lib.i.  nouzclauisad  geometriam.  EnimuerOyhzc pro- 
portio reuocaturadUlam,  data  media  proportionali  cx  tribus  geo-, 
metrici  proportionalibus  , & fumma  exacmorum , difccrnere  ex- 
tremas. 

StholiMm,  • 

Quadratum  di£Terentiz  duarum  tinearum  plus  quadruplo  iplarum 
reftangulo , zquatur  quadrato  fuiiimz  illarum,  Q^d  adnotalTe 
operz  pretium  erit. 


Pao  POSITIO  XXVII. 

Ddtd  fummddttdrum  qudntitatHm  a-  aggregMto\qmddrdtorum db  illis 
ortorum,  dijltnguere  finguUs, 

E Sto  data  fumma  duorum  numerorum  8,  & fumma  quadrato- 
rum ^4.  Ponatur  IR  provnonumero.  Igitur  alter  er  it  8- IR. 
Horum  quadrata  funt  I Q^&  tf4t  IQ-- — itf  R.  Ergo  illorum 
fumma  .^4t  aQ^-  — K zquatur  34.  Ac  proinde  24  zqualc 

eft  8R 15.  Et  fit  IR  5 vel  5.  Tales-que  erunt  numeri  quae- 

fiti. 

Per  Algcbram  rpecioGim  data  fumma  duarum  quantitatum  B & 
fumma  quadratorum  C.  Ponatur  A vna  cx  quantitatibus  quzfitis. 

ErgoB A erit  altera.  Harum  quadrata  fimiil  iunfta  faciunt. 

Bquadr.tz  Aquadr... BA  bis  zqualia  C.  Igitur  IQ^ft  «- 

quale  B A bis  t C B quadr. 


Hirte  Cdnon, 

Tolle  aggregatum  qi^ratorum  a quadrato  fummz  quantita- 
tum datarum  : refidui  dimidium  aufer  cx  quadrato  dimidiz  fum- 
roz  quantitatum : illius  enim  pofterioris  relid^i  radix  quadrata  fu- 
pradi^z  dimidiz  fumraz  addua  & detrada  v exhibebit  quxfitas 
quantitates.  . 


DlOPHJNTl  GEOMETRA, 

Hirte  EfeHio  Geometriea, 


Sit  dau  A B fumma  linearum : B C autem  fit  potens  illarum  qua- 
drata. Diuidaiur  A B bifariam  in  H , flatque  fuper  illam  fcmicir- 
culuSjCuiinfcybatur  BC,  nc61atur-quc  A C.  Tumfuper  A CKat 
triangulum  rcftangulum  & ifofcclcs^  cuius  angulus  rcdlus  fit  D. 
Tiini  ponatur  B E perpendicularis  AB,  & xqualis  AD  aut  DC, 
dudlaque  EF  parallela  B A occurrat  fcmicirciilo  in  F,  ex  quo  de- 
mittatur pcrpcndiculariter  F G. 

Dico  -A,G  G B cfie  lineas  quxfi- 
tas.  Nam  quadratum  A B per 
quarranvfircundi  xquatur  quadra- 
tis partium  & duplo  redlanguli 

fub  partibus : fcd  quadratum  AB  A.  H G b 

xquatur  quadratis  B C & A C per  3 1 tertii  & 4 7 primi.  Ergo  cum 
BC  pofiit  quadrata  partium  erit  A C xquale  duplo  redanguli  fub 
partibus  fcd  dimidium  quadrati  AC  cft  quadratum  D C,  quia 
triangulum  A D C cfi  rci^angulum  &Uorceles.  Edvero  quadra- 
tum D^C  xqualc  quadrato  BE  fcu  GF  fcu  reAangulo  AGB, 
Ergo  quadrarum  A B aequatur  quadratis  partium  AG  G B pius 
duplo  quadraro  D C hoc  eft  plus  quadrato  A C..  Sed  xquatur  etiam 
quadraris  AC  & C B.  Ergo  fi  dematur  commune  quadratum  A C 
relinquetur  quadratum  CB  zquale  quadratis  partium  AG  G B- 
Ac  proinde  diuifa  cfHinea  AB  induas  partes  quarum  quadrau 
aequantur  quadrato  BC.  Quod  erat demonftrandum.  ^ ' 


Scholtum» 

Potefl  aliis  viis  procedi  in  folutione  huius  problematis  ponendo 
IR  pro  differentia  quantitatum  quxfitarum,  vel  IR  pro  dimidia 
di ffercti  a,  vnde  oriretur  noui  canonesSe  noua  efife^iones.  Enimucro 
duplum  quadratum  differentia:  duarum  quantitatum  plus  duplo 
fumma:  illarum  quadratp,  xquatur  quadruplo  aggregato  quadra- 
jorum- ab  illis ortoriimj..  , . i.: 


LIB.  L XXm  53^ 

Aliam  dedimus  dcmonftrationctn  ic  effeftionem  «iuidem  rei 
propof.  2.  bb.  I.  noux  clauisad  geomccriani.  Enfmuer6,h*cpro- 
pofitio  reuocatur  ad  illam,  data  media  proportionali  cx  tribus  geo- 
metrice proportionalibus , & fununa  extccmaium , difccrnere  ex- 
tremas. 

Scholium. 

Quadratum  dilFerencix  duarum  linearum  plus  quadruplo  ipfarum 
rciStanguIo  , xquatur  quadrato  fummx  illarum.  Q^od  adnotalTc 
operx  pretium  erit. 


• PaoPosiTto  XXVII. 

DdU  fumm*du4rnm  qusntitatHm  cr  aggregati  qutdrAtorum  »b  illis 
ortorunii  dtjUnguere  finguUi, 

E Sto  data  fumma  duorum  numerorum  8,  & fumma  quadrato- 
rum 54..  Ponatur  IR  pro vno numero.  Igituraltcrerit  8- IR. 
Horum  quadrata  funt  I c5  & 54 1 1 Q-- — \6  R,  Ergo  illorum 
fumma  g’4+aQ^-  - itfK  xquatur  54.  Ac*  proinde  X4  xquale 

eft  8 R 15.  Et  fit  IR  5 vel  5.  Tales-quc  erunt  numeri  qux- 

fiti. 

Per  Algebram  rpeciofara  data  fumma  duarum  quantitatum  B & 
fumma  quadratorum  C.  Ponatur  A vna  ex  quantitatibus quxfitis. 

Ergo  B A erit  altera.  Harum  quadrata  finyil  iunfta  faciunt. 

Bquadr.tz  Aquadr. B A bis  xqualia  C.  Igitur  IQ^cft  ae- 
quale B A bis  t C B quadr. 


' ■ Hinc  Cane», 

* 

« • • 

Tolle  aggregatum  quadratorum  a quadrato  fummx  quantita- 
tum datarum  : refidui  dimidium  aufer  ex  quadrato  dimidix  fum- 
mx quantitatum : illius  enim  poRerioris  relidi  radix  quadrata  fu- 
pradidx  dimidix  fumiDX  addita  & detrada  > exhibebit  quxfitas 
quantitates. 


5+  VtOPHJNTl  GEOMETRjB', 

Hiae  EffeSip  Geomeiricd, 

Sit  A B fumma  linearutii : B C autem  fic  potens  illarum  qua- 

drata. Diuidatur  A B bifariam  in  H , fiatque  uipcr  illam  fcmicir- 
culus.cuiinfcribatur  BC,  ncdacur  que  A C.  Tumfuper  ACHac 
triangulum  reftangulum  & irofccles,  cuius  angulus  rc^s  fu  D. 
Tum  ponaturBE  perpendicularis  AB,.&  xqualis  AD  aut  DC> 
duflaquc  EF  parallela  B A occurrat  femicirculo  in  F,  ex  quo  de* 
mittatur  pcrpendicularitcr  F G. 

Dico  A,G  G B e0e  lineas  quae  fi- 
. tas.  Nam  quadratum  A B per 
qiiartam  fecundi  xquatur  quadra- 
tis partium  & duplo  rcdanguli 

fub  partibus : fed  quadratum  AB  _ 

statur  quadratis  BC  & AC  per  51  tertii  &4  7 primi.  Ergo  curo 
BC  poffit  quadrata  partium  erit  AC  arquale  duplo  re£tanguli  fub 
partibus  fed  dimidium  quadrati  A C eft  quadratum  D C , quia 
triangulum  A D C efircctangulum  &iiofcelcs.  EiVvero  quadra* 
tum  D_C  aquale  quadrato  BE  feu  GF  fcu  re^langulo  A GB. 
Ergo  quadratum  A B aiquatur  quadratis  partium  AG  GB  plus 
duplo  quadratoD  C hoc  eft  plus  quadrato  A C..  Sed  aequatur  etiam 
quadratis  AC  & C B.  Ergo  fi  dematur  commune  quadratum  A C 
relinquetur  quadratum  CB  «quale  quadratis  partium  A G G B. 
Ac  proinde  diuifa  eft  linea  A B in  duas  partes  quarum  quadrata 
aquantur  quadrato  BC.  Quod  erat demonllrandum. 

^ . Sthelium, 

Poteft  aliis  viis  procedi  in  folutione  huius  problematis  ponendo 
IR  pro  differentia  quantitatum  quzfitarum,  vel  IR  pro  dimidia 
di/ferctia,vnde  oriretur  noui  canones  St  noua  effei^ones.  Enimucro 
duplum  quadratum  differentix  duarum  quantitatum  plus  duplo 
fummae  illarum  quadrato  j xquatur  quadruplo  aggregato  quadra- 
lorum  ab  illis  ortorum. 


LIB.  I.  ST’  xxnii.  ’5i 


Peopositio  xxvin. 

2)4/4  fummd  dMdrum  qudnt tutum  dr  iuurutUlo  quidratorum  sh  itUs 
ortorum  i difeernere  dmbss.  , 

Sic  numerus  datus  zo  pro  fumma  & So  pro  intcruallo.  Pona- 
tur;! R pro  vno  cx  illis , ergo  alter  erit  ao— — I R.  Horum 
quadrata  funt  IQ^  400  — 40  R.  imcruallum  verb  quadra- 

torum eft  400- 40  R.  PrOinde  cR zquatio  inter  80  & 400— 40  R. 
Igitur  IR  cR8,  qucmfitollas  aaO)  alter  quzjfUus  erit  12. 

Per  Algebram  fpeciofam,  data  fumma  B,  interuallo  autem  C, 
ponatur  A provna  quantitate  , ergo  altera  eft  B — A.  Harum 

^quadrata  fune  Aquadr.  & Bquadr.  f A quadr. BA  bis.  In- 

teruallum  quadratorum  Bquadr.  B A bis  erit  zquale  C.  Ac 

proinde  A arquatuc.  Bquadr. 'V  C.  \ . 


Hiitc Cdtton,  ' ' 

Ex  quadrato  fummae  quantitatum  datarum  tolle  intcroallum 
quadratorum  : refiduum  diuide  per  duplam  fummam  datam,  & ha- 
bebis vnam  cxquzfitis,  vnde  altera  non  latebit. 


Hwc  Effeliio  Geometriu. 

Eflo  data  tinea  AB  pro  fumma,  li- 
neavero AC  poiUc  interuallum  qua- 
dratorum'. Super  A B fiat  fcroicircu- 
Ius  inquo  inferibatur  A C & demit- 
tatur C D perpendicularis  ad  A B. 

Dico  D B efle  duplam  vnius  cx  quae-  A I>  JE 
firis , Sediuifa  DB  bifariam  in£  duas  lineas  quasficas  effc  A E & 
£B  nam  quadratum  A E zquatur  quadratis  AD  DE  & duplo 
redanguli  AD£  fcd  ilhid duplum  rcAangulum  aequatur  re^an- 
gulo  ADB,  hoc  eft  quadrato  DC.  Igitur  quadratum  A E zqua- 

O ij 

t % » _ 


r 


,6  t>.10PMANTl  qEOMETRjE, 

tur quadratis  AD  D E & :D C.  Ergo  quadratum:  £ B ( quod  cft: 
xqualc  quadrato  D E differt  ^ quadrato  A E.  Per  duo  quadrata 
ad  D C.  Sed  duo  quadrata  A D D C zquantur  quadrato  A C. 
Igitur  diuifa  e(l  linea  data  A B in  duas  A £ E B quarum  quadrata 
differunt  quadrato  A C.  Q^d  erat  demonllrandum. 

Schelium, 

Differentia  quadratorum  a duabus  quantitatibus  ortorum  diuifa 
perfummam  illarum  exhibet  earum  differentiam;  nam  tres  illaj  li- 
nex  AB  AC  ad  funt  proportionales,  ergo  quadratum  mediae 
A C quod  xquatur  differentix  quadratorum  > diuifum  p?r  fum- 
mam  A B,  exhibet  differentiam  A D pro  quctieuic  Geome- 
trico. 


Propositio  XXIX. 

Dtf/4  differttittA  dudrum  quantitatum  , ^ ipfarum  fimo  , ia-] 

neuire  illas. 

E Sto  datus  numerus^  pro  differentia  duorum  numerorum, 

IO  pro  ipforum  produdo.  Ponatur  I R pro  minore , ergo 
I R t 5 erit  maior  produdits  illorumcR  I Qjf  5 R.  IgiturlQt^R 
arquantur  lo.  I R xqualisa.  maior  itaque cft  5. 

Per  Algebram  rpcciofam,  data  differentia  B , produdio  auiem 
C,  ponatur  A minor.  Ergo  At  B xquabitur  maiori.  Horum  pro- 
diimus eft  Aquadr. *tAB  «qualis  C.  JgUu;  A quadr.  xquatur 
C-  A B.  y 

Hinc  Canon.  ^ 

Quadrato  dimidix  differentix  adde  produdum  datum  : huius 
«nim  aggregati  radix  quadrau  dimidio  ciufdem  differentix  multa- 
ta, exhibebit  minorem  cxquxfitis. 

Hinc  EffcBio  Geometrica, 

K 

Sit  data  differentia  duarum  linearum  AB,  & B C poflit  planum 
reftangulum  ab  ipfis  ortum.  Ponatur  BC  perpendicularis  Ag, 

rum 


\ 


LIB.  I.  Q^yMST-  XXFIU, 


'■\  ‘.  Propositio  XXVIII. 

Z>4/4  fumms  duirum  quantitdtum  <^r  inttr$tgllo  qu tdrtt orum  »h  illis 
ortorum  t difcernere  umbus.  , 

Sic  numerus  datus.20  pro  fumma  & 80  pro  inccruallo.  Pona- 
tur |I  R pro  vno  cx  illis,  ergo  alter  erit  20 1 R.  Horum 

quadrata  funt  IQ^  400  tlQ.;;^ — 40  R.  intcruallum  verb  quadra- 
torum cft  400-  40  R.  Proinde  cftxquatio  inter  80  & 400—  40  R, 
Igitur  IR  cR8,  quem  fi  tollas  a 20,  alter  quxfitus  erit  12. 

Per  Algcbram  rpcciofam,  data  fumma  B,  inceruallo  autem  C, 
ponatur  A provnajquantitatc  , ergo  altera  cft  B — A.  -Harum 
quadrata  funt  Aquadr.  & Bquadr.  f A quadr,— BA  bis.  In- 
tcruallum  quadratorum  Bquadr.—  -BA  bis  eritxquale  C.  Ac 
proinde  A xquacur.  Bquadr. — C. 


Niuc  CtnoH. 


Ex  quadrato  fummae  quantitatum  datarum  tolle  intcruallulh 
quadratorum  ;rcfidiium  diuide  per  duplam  fiimmam  datam,  & hq- 
bcbisvnam  cxquxfiiis,  vnde  altera  non  latebit. 

Hinc  Effecto  Geemetricg.  / > 

• - ' ■*'  ■ • 

Efto  data  linea  AB  pro  fumma,  li- 
neavero ACpoftic  intcruallum  qqa- 
dratorum.  Super  AB  fiat  fcmicircu- 
Ius  ihquo  infcribatur  A C & demit- 
tatur C D perpendicularis  ad  A B. 

Dico  DB  efic  diiplarn  vnius  cx  quaf- 
fitis , &diuifa  D JJ  bifariam  in  E. duas  lineas  quaefitas  cflFc  A E & 
EB  nam  quadratum  A E a? quatur  quadratis  AD  DE  & duplo 
redanguli  ADE  fcd  iftud dupliitii  rc<ftangulum  arquatur  rcftan- 
gulo  A D B,  hoC  cft  qua^aio  D C.  Igitur  quadratum  A E zqua- 

O ij  ' 


ilB.  i.  OyMST.  XXIX'.  ify 

tdm  diuifa  A B bifjuriamin  D , centro  D interuallo  D C fiat  femi* . 
circulus  fecans  produ£bim  A B in  punftis  EF,  Dico  lineas  BE 
BF  ciTe  quxficas.  Cum  enim  dux 
D E & D B fine  zquales  duabus  DF 
DA,  erunt  etiam  E B & A F xqua- 
les.  Brgo  differentia  F B & £ Beff 
AB.  Sed  quadratum  BCzquatur 
re^angulo  EBF  per  13  & iS  fexti. 

Ergo  iuuentz  funtduziincz  quarum  differenda  fit  A B & planum 
aequale  quadrato  BC  quod  crac  dcinonftrandum. 

SchiltHVf. 

Potuit  (olui  idem  problema  ponendo  I R pro  maioce , vel  pro 
fummaduarum  quantitatum,  vcl  pro  fiimma  quadratorum  quz  i 
quantitatibus  datis  oriuntur.  Vndenpui  canones  & noux  cffediio* 
nes  geometricx  manarent.  , 


Propositio  XXX.* 

. ■*  - • 

Z>4//V  dmtbHS  qutntitMtibMs  ixuenire  tertiam  talem  vt  fumma^quarum- 
■ libet  duarum  fer  reliquam  multiflicata  yfant  tres  froduili  aqua- 
lis mterualli  : quorum  frodu^Urum  maior  fit  ex  maiori  data  in 
duas  reliquas  , miner  vero  ex  inueniendain  fummam  duarum  dg-^ 
'tarum, 

DEntur  duonumenV  &4,  ponaturque  tertius  IR.  Produ^us  , 
tx6  in  reliquos  efi  24  R.  Produ^us  eff  4 in  reliquos  e(l 
24t4R.  Produ(ffusex  IR  io  lo  efi  10  R.  Produdorum  priorum 
differentia  eft  a R.  Produdorum  pofierioru  differentia  (Sl2  4»dR. 
Ergo  hx  differentix  funt  xquales.  Ac  proinde  I R eff  5 & fatis- 
faciunt  quxftioni. 

Per  Algebram  fpecioiam , datis  6 & C ponatur  A pro  tertia 
quantitate.  Ergoprodudus  ex  B io  reliquas  efi  BG 1 B A.  Produ- 
dus  ex  C in  reliquas  eff  B C t C A.  Produdus  ex  A in  reliqius 
eff  A B t A C,  Differentia  duorum  priorum  produdorum  eff 


, 5^  D10PH4NTI  gEOMETRjE, 

B A A<  DifFcrco^  duotum  pofteriorup)  C-t-  i A B ig^. 
cuciUit  dux  differentia  fune  xquales.  Ac  ideo  A xquatur  B C 


WneCMon, 


<B.-C 


Differentiam 'duarum  quantitatum  datarum  adde  maiori  illarum» 
tc  per  hanc  fummam  diuide  producum  Tub  quantitatibus  datis , fiet* 
que  minor  quantitas  quxiita. 


Wne  Effe£Ho  Geometria, 


Sincdatxlinex  AB  BC  &. oporteat  inuenire  tertiam  D taliter 
yt  rc^languUim  fub  AB  in  fummam  B C & D differat  a rcftan. 

gulo  fub  B C in  fummam  A B & D , per  eam-  a c a 

dem  quantiwtem  qua  refiaogolum  pofte^ius  

differt  a rcftangulo  ex  D in  fummam  A B & 

B C.  & primum  rcdlangulum  fit  maius  reliquis,  tertium  autem  re- 
liquis minijs.  Fiat vt AB  plus  AC  ad  AB  ita  BCad  D.  Dico 
fadum  effe  quod  poilulatur,  nam  primum  redangulum  xquatuc 
rc(3angulo  ABC  plus  reiflangulo  AB  in  D.  Secundum  vero  re- 
^angulum  xquale  eff  rcdangulis  A BC  & 'BCD.  Horum  vero 
re^angulorum  differentia  cH  ABD  minus  BCD.  Tertium  au-  * 
cem  rc<5langulumxquaturrc£langulis  ABD  & BCD»  cuius  dif- 
ferentia a fecundo  cft  ABC  minus  ABD.  Ac  quoniam  fadum 
cil  vt  A B plus  *A  C ad  ABitaBCadD»  erit  re^angulum  fub 
extremis  ABD  plus  ACD  xqualc  redangulo  fubme«is  ABC. 
Igitur  fecunda  differentia  xquatur  reftangulo  A BD  plus  re£tan- 
gulo  ACD  minus  rc^angulo  A B D » cum  autenr.duo  redanguja 
extrema  fedeftruant,  feqmtur  fecundam  differentiam  xquari  re- 
Aangulo  AtC  D.  Ac  eidem  xquatur  prima  differentia,  uquidem 
ABD  minus  BC  D propter  camdem  altitudinem  D,  xquatur  re- 
dlangulo  D indifferentiam  A B & B C » illa  autem  differentia  efl; 
AC.  Ergo  differentia  prima  xquatur  re^angulo  ACD.  Igitur 
duorum  priorum  re^langulorum  differentia  xqualis  efl  differen- 
ciz  duorum  reAangulorum  poBeriorum.  Quod  orat  demonBraiv 
dum.  • • 


QVAST,  XXIX.  jr 

tdm  jiuifa  A B biEuiam  in  D , ccntcp  D interuallo  D C fiat  feini* 
circulus  fccans  produ^m  AB  in  punftis  EF,  Dico  lineas  B E 
BF  efle  quxficas.  Cum  enim  duc 
D E & D B fint  coales  duabus  DF 
DA,  erunt  etiam  E B & A F squa- 
les. Ergo  differentia  F B & £ B cft 
AB.  Sed  quadratum  BC  zquatur 
redangulo  EBF  per  13  & i8  fexti. 

Ergo  inuentae  fune  duc  lines  quarum  differentia  Et  A B & planum 
cquale  quadrato  BC  quod  erae  demonffrandum. 


Scholtum, 


Potuit  iblui  idem  problema  ponendo  I R pro  maiore , vel  pro 
fumma duarum  quantitatum,  vel  pro  fumma  quadratorum  que  4 
quantitatibus  datis  oriuntur.  Vndcnouicsinones  & nouc  e£Fc(%'o- 
nes  geometrice  manarent. 


I 


P R O P O S J T I o XXX.  ■ ■ - 

• * * 'f# 

• • ^ 

Ddtis  duahus  ^uMtiutibus  Innenirt  tertum  talem  vt  fumms' quarum- 
libet duarum  per  reliquam  multiplicata  fiant  tres  produUi  aqua- 
lis interualU  ; quorum  produ^orum  mater  fit  ex  maiori  data  i» 
duas  reliquas  , minor  vere  ex  inuenienda  it^ummam  duarum  da- 
tarum, 

DEntur  duo  nilmeri  ^ & 4,  ponaturqiie  tertius  I R.  Produi51us 
exs  in  reliquos  eft  24  R.  Produ^us  cft  4 in  reliquos  cft 
24^4-P>^.  Produdus^x  IR  in  lo  eft  loR.  Produdortim  priorum 
differentia  eft  2 R.  Produdorumpofterioru  differentia  cft  24-^R. 

Ergo  h*  differenti®  fune  xquales.  Ac  proinde  I R eft  3 & fatis- 
faciunt  queftioni. 

Per  Algebram  f^eciofam,  datis  B & C ponatur  A pro  tertia 
quantitate.  Ergo  prodddus  ex  B io  reliquas  cft  B G t B A,  Produ- 
dus  ex  C in  reliquas  eft  BC  f C A.  Produdus  ex  A in  reliquas 
cft  A B t A C.  Differentia  duorum  priorum  -{irodudorum  cft  . 

P 


V 
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B A - C A.  DilTcrentia  'duorum  pofteriorum  cft  B C< -A  B ig(. 

tarillar  dux  differentia Aint  xquales.  Ac  ideo  A xquatur  B C ° ' 

*B-C  ' 


Wac  Catten, 


Differentiam  duanim  quantitatum  datarum  adde  maiori  illarum, 
Ic  per  hanc  fummam  diuidc  producum  fub  quantitatibus  datis , fiet* 
que  minor  quantitas  quxfita. 

Hiite  EffieSiio  Geemetriu. 

Sintdatxlinex  AB  BC  & oporteat  inuenire  tertiam  D taliter 
vt  rcdangulum  fub  AB  in  fummam  BC  & D differat  i rc&an. 

gulo  fub  B C in  fummam  A B & D , per  eam-  a c v 

dem  quantitatem  qua  rcdaogulum  pollerius  ^ 

differt  a reftangulo  ex  D in  fummam  A B & 

B C.  & primum  rcibangulum  fit  maius  reliquis,  tertium  autem  re- 
liquis minus.  Fiat  vt  AB  plus  AC  ad  AB  ita  BCad  D.  Dico 
fadum  effe  quod  pofiulatur,  nam  primum  rcdlangulum  xquatur 
redangulo  ABC  plus  redangulo  AB  ip  D.  Secundum  vero  re- 
Aangulum  x quale  eff  rcdangulis  A BC  &'BCD.  Horum  vero 
rcAangulorum  differentia  eff  ABD  minus  BCD.  Tertium  au- 
tem re^angulum xquaturredlangulis  ABD  & BCD>  cuius  dif- 
ferentia a fecundo  eft  ABC  minus  ABD.  Ac  quoniam  fadum 
cftvt  AB  plus  A C a8  AB  ita  B C ad  D , erit  redangulum  fub 
extremis  ABD  plus  ACD  xqualc  redangulo  fub  me  diis  ABC. 
Igitur  fecunda  differentia  xquatur  redangulo  A BD>plus  reAan- 
gulo  ACD  minus  rctff  angulo  ABD,  cum  autem  duo  redangula 
extrema  fc  dcftruant , fequjtur  fecundam  differentiam  xquari  rc- 
^angulo  ACD.  At  eidem  xquatur  prima  differentia,  Quidem 
ABD  minus  BCD  propter eamdem altitudinem  D,  xquatur re- 
dlangulo  D indifferentiam  A B & B C,  illa  autem  differentia  ell 
AC.  Ergo  differentia  prima  xquatur  rcdangulo  AC  D.  Igitur 
duorum  priorum  rcftangulorum  differentia  xqualis  efi  diffcren- 
cix  duorum  redangulorum  pofieriorum,  Q^od  orat  demonfiran- 
duro. 


LIB.  l Z^jEST-  XXXL 


Pkoposxtio  XXXI. 

DMtadifferentu  duarum  quantitatum  , &’ differentia  quadratorum 
ab  illis  ortorum , inuenire  illas, 

E Sto  data  differentia  numerorum  x & differentia  quadratorum 
12.  Ponatur  fumma  I R.  Ergo  maior  erit  I R t 2 & minor 

X 

IR-2.  Horum  quadrata  runtIQj4  t4R  & IQJ44 — 4R» 

1 4-4 

Et  horum  quadratorum  differentia  2 R aequari  debet  iz.  Igitur  fum- 
ma  numerorum  eft^.  Ac  per  propofitionem  primam  huius  ,|  nume- 
ri erunt  2 & 4. 

Per  Algebramfpeciofam,  data  differentia  quantitatum  B & dif- 
ferentia quadratorum  C , ponatur  fumma  quantitatum  A ergo 
A t B eR  maior  8e  A — B minor.  Harum  quadratorum  differentia 

X X 

eft  A B aequalis  C.  Igitur  A eft  xqualis  C. 

B / u ^ 

‘j  i 7. 

Hinc  Canon. 

Differentiam  quadratorum  datam  diuide per  differentiam  nume- 
rorum & orietur  fumma  quantitatum.  Data  autem  fumma  & dif; 
ferentia  duarum  quantitatum,  difeernuntur  ambx  per  Proportio- 
nem primam. 

Hinc  Bffe^io  Geometrica. 

Sil  data  differentia  duarum  linearum  A & differentia  quadrato-^ 
tum  qux  ab  illis  fiunt,  fit  aequalis  quadrato  C.  a- 
Vtinuenfantur  dux  illx  linex  figillatim,  fiat  b*:- 
yc  AadB  ita  B ad  C.  Dico  C effe  fummam  c~ 


? ij  ' 
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illararo.  Namnolim  demonftrauimus  innoua  Geometris  claui 
<eftangulum  fub  fumma  duarum  linearum  in  illarum  djfferennam 
xquaturdifferencis  quadratorum  ab  illis  fed  quoniam  cft  vc  A ad 
Bita  B ad  C rc(^angulum  exC  in  A xquatur  quadrato  B.  Ergo_ 
cum  B quadratum  fit  xqualc  differenti*  quadratorum  & A fit  dif^ 
ferentia  linearum,  erit  C fumma  linearum  , quod  erat  demoif. 
Arandum.  Data  autem  fumma  C & diAcrentia  A inuenianturfin- 
gul*  per  primam  huius. 

Scholium. 

QusAio  fexca  &fepdmaDiophanii  iuxta  interpretationem  Gaf. 
paris  Bacheti  longe  alium  habet  fenfum  : fed  quoniam  Steuinus 
ita  fentit,  hic  eam  attexere  libuit. 


Propositio  XXXII. 

Diuidere  qndntitMtem  ddtdm  ij$  'tres  pdrtes  tdliter  vt  qudlibet  dgnte 
dlteri  imferdtdm  fui  pdrtem,  dr  mfuper  ddtdm  qudntitdtem^ 

fdt  dqudUtdS» 

IMperatumfitdiuidi  90  in  tres  numeros,  ita  vt  fi  primus  dederit 
fecifndo  trientem  fui  & prxtcrea  5 : fecundus  tertio  fui  quin- 
untera  & przterea  7 : tertius  primo  fextantem  fiii  & przterea  ij, 
poA' mutuum  acceptum  & datum,  fiat  squalitas.  Nota  debere  ne- 
ccfTario  squalitatem  fieri  in  triente  numeri  diuidendi  , fiquidem 
diim  partes  adduntur  detrahunturque,  nihil  quidquam  huiefumm* 
decedir:  igitur  cumpoA  tributionem  & acceptionem  mutuam, nu- 
meri fiant  inter  fcxqualcs,  & fimulfumpti  fint  cliam  squales  nu- 
mero diuidendo , ncceffc  cA  vt  squalitas  fiat  in  50  qui  cA  triens  nu- 
meridiuidendi  90. 

Ponatur  ergoprimus  5 K,  inde  fi  tollas  ipfius  trientem  & infupec 
5 , reAabunt  2 R — 5 qu*  cum  fextante  tertii  ic  infuper  i j , de- 
bent *quari  30  : igitur  fiex  50  auferas  aR — 5refiduum 
squatur  fextanti  tertii  & i^.  Sublatis  igitur  ex  hoc  refiduo,  relin- 

« quentuc 


LIB.  I.  XXXI. 


Propositio  XXXI. 

PdtM  differeatU  dttariim  qHMtiutuin  , <f  differentU  qutdrAttrHm 
sk  illis  or Soram , i»aenire  illas. 

E Sio  data  differentia  numerorum  a &differcmia'  quadratorum 
12.  Ponatur  fumma  I R.  Ergo  maior  erit  I R t a & minor 


I R - 2.  Horum  quadrata  funt  I 4 1 4 R & I QJ  44  — 4 R* 


Et  horum  quadratorum  differentia  2 R aequari  debet  iZi  Igitur  fum- 
ma numerorum  eft  Ac  per  propofitionem  primam  huius,!  nume- 

ri erunt  2 & 4. 

Per  Algcbramfpeciofam,  data  differentia  quantitatum  B & dif- 
ferentia quadratorum  C , ponatur  fumma  quantitatum  A ergo 
A t B cft  maior  & A — B minor.  Harum  quadratorum  differentia 

a 1 * 

eft  A B aequalis  C.  Igitur  A eft  aequalis  C. 


Hinc  Canon. 


Differentiam  quadratorum  datam  diuide per  differentiam  nume- 
rorum & orietur  fumma  quantitatum.  Data"autem  fumma  & dif- 
ferentia duarum  quantitatum , difcernuntur  ambae  per  Propofitio- 
nem primam.  ' * 

Hinc  EffeSlio  Geometrica. 

» 

Sit  data  differentia  duarum  linearum  A & differentia  quadrato- 
rum qua:  ab  illis  fiunt,  fit  aequalis  quadrato  C.  h — 

Vtinucmantur  dux  illx  linex  figillatipi,  fiat  g—  ■ —— 

^^*dB  ita  B ad  C.  Dico  C effe  fumimtm  c 

" Pii  ■ 
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illarum.  Nam  vtolim  demonftrauimus  innoua  Gcomeiriar  claul 
reftangulum  fub  fumma  duarum  linearum  in  illarum  differentiam 
zquatur  differentiae  quadratorum  ab  illis  fcd  quoniam  cfl  vt  A ad 
6 ita  B ad  C re(^angulum  ex  C in  A aequatur,  quadrato  B.  Ergo 
cum  B quadratum  fit  aequale  differentiae  quadratorum  & A fit  dif. 
ferentia  linearum , erit  C fumma  linearum  } quod  erat  demon- 
Arandum.  Data  autem  fumma  C & differentia  A iiiueniantur  fin- 
gula?  perprimam  huius. 

Scholium.  • 

O^Aio  fexea  &fepumaDiophanti  iuxta  interpretationem  Gaf. 
paris  Bacheti  longe  alium  habet  fenfum  : fed  quoniam  Stcuinus 
ita  fcntit,iiic  eam  attexere  libuit. 


Propositio  XXXII. 

Diuidere  qudntiutem  dat^m  im  tres  partes  taliter  i't  qualibet  dante 
alteri  imperatam  fui  partem,  infup er  datam  quantitatem^ 

fiat  aqualttas, 

I 

IMperatumAtdiuidi  90  io  tres  numeros  > ita  vt  A primus  dederit 
fecundo  trientem  Aii>&  prxterca  5 : fecundus  tertio  fui  quin- 
tantem  Se  prxterea  7 : tertius  .primo  fextantem  fui  & praeterea  i;, 
poA,mutuum  acceptum  Sedatum,  fi  at  aequalitas.  Noradeberene- 
ceffario  aequalitatem  fieri  in  triente 'numeri  diuidendi  , fiquidem 
dum  parties  adduntur  detrahunturque,  nihil  quidquam  huic  fumma: 
decedit : igitur  cumpoA  tributionem &e  acceptionem  mutuam>nu- 
meri  fiant  inter  fcxqualcs,  & fimul  fumpti  fint  cliamxqualcs  nu- 
mero diuidendo , ncccflc  cA  vt  xqualiias  fiat  in  50  qui  cA  triens  nu- 
meri diuidendi  ^o. 

Ponatur  ergo  primus  ^ R,  inde  fi  tollas  ipfiiis  trientem  Se  infup.cr 
< , rcAabunt  2 R -7-5  qux  cum  fextante  tertii  & infuper  , de- 
nent  xquari  30  : igituruex  50  auferas  2R — 5rcfiduum  55-*iR 
xquafurfcxunii  tertii  Se  15.  Sublatis  igitur  xj  cx  hoc  rcfiduo>  rclin- 

'"^uentur 


L xxxm  . 

^aentur  2x**s  R.  zqualesrcxuntitertii,vodecertius  eric 

Hoc ;^nittente  fcxtantctn  fui  & prxcccca  ij,  rcftanc  ^7  — 10  R, 

qux  cum  quintante  fecundi  & 7,  debene  xquari  50.  Ergo  cx  30 

tollendo  9 7 — r—  IO  R 8d  7 , rcftabic  /o  R. 74  xqualis  quin- 

taaci  fecundi,  ac  proinde  fccundttScft  50  R r37<>.  Hoc  Turfus 

amittente  quintancem  fui&7,  relinquitur  40^  — ?oj , qui  cura 
trienteprimi  I R 8c  5 , xquari  debet ^o;  proinde e^xquaci  inter, 
4;R»ap8  &c  50.  FitquelR  xqualis  8.  Ergo  primus  eft24.  Se- 
cundus ^o.  Tertius  5/.  5i  iubcatur  diuidi  80  intres,  ita  vt  H pri- 
mus daret  fecundo  quintantem  fui  &infupertf.  Secundus  tertio  lex- 
tantem  fui&infuper  7,  Tertius  primo  fui  reptantem-^  infuper  8, 
poR  mutuam  acceptionem  & tributionem  Bat  xqualitas  primas  cf- 
fet  P440,  fecundus\P786  tertius  p8i4>  ^ 

- }6j.  iCi  • ■ 

Per  AlgcbcamTpcciofam,  data  quantitate  diuidenda  R in  tres 
, taliter  vt  prima  fecutidx  det  'Wientem  fui  plus  C : fecunda  tertiat 
quintantem  lui  plus  D : tertia  prima:  fextaqtcm  {qi  plus  P.  ,Et  poft 
datum  & acceptura  fiat  xqualitas^in.B.  Ponatur  A pro  prima  quaa- 

«itate  intSgra , & quoniam  F fupponitur  maior  quam  C , ergo  ea- 
rum differentia  F - — -C  fublata  dc  B relinquit  B f 3^  *»~~*3F 

» . — ta 

' 5 . * i 

xqualem  a prim*  & i tc(tix.4uantitatis.  Ac  proinde  fi  hunc  multi. 

*'■  ••  A * - • 

V " ^ , 

plicesper  6,-dicc  xB+tf  C — 6 E xqualis  Certix  quancit^i  &qua- 
druploprimx.  Ergoa  B+  ^ C--  t?F—  4 A xquaturtcrtix.lgituffi  pri- 
ma cii^  tertia  tollatur  ex  B rcftabit  fc^nda  / A t ^ F — e C - B. 
H|nc  eamdtm  fecundam  alto  modo  ficreperies;  primatdae  C,  fe- 
cunda D>t&quixD  fupponitur  maior  harum  differentia  D — ;G 
iunfta  tripnti  B facit  B t j D - 3 C pro  triente  primi  & quattibr 


.quiritantibus  fecuodx^  »Ergorodu(Ris  illis  fient  5 B1 15  D -7-  Ij  C 
xqualcsquintuploprimx  &duodccuplo  fecqndx.  Sed 
. A , 1 giiur  5 B + 13  D - - 13  C-.-3  A zquantur  fecundx  iain  Inuea- 
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jx  },A  t ^ F- C — B.  Ac  prQiodc  A crit  aequalis 

i7Bti5D — -57C — 72  F. 


4« 


Hific  Cditen. 


St  danda  quantitas  tcrcix  partis  maior  eft  danda  quantitate  pr*' 
detrahatur iprarum  intcruallumaricnti  quantitatis  diuidendx' 
ii n contra,  addatur-  Rciiduum  vclfumma  multiplicetur  per  produ- 
ctum ex  primo  denominacore  in  tertium  : produCti  huius  & illius 
qui  ht  ducendo  quantitatem  diuidendam  in^taoduCtum  ex  primo  dc- 
uomigatorq^pee  tertium  numeratorem  differentia  ducatur  in  produ- 
ctum ex  prinio  denominacore  in  difrerentiam  numerorum  fecundx 
fra (Bionis,  SeproduCtus  idc  poflremus  fcrucnir.  Frxterea  h quan- 
titas (hnda  primx  partis  maipr  cd  quantitate  danda  fecundx  , lu- 
cum inrcruallum  detrahatur  trienti  quantitatis  diuidendx  : iin  con- 
tra addatur.  Refiduum  vel  fumma'  multiplicetur  per  producum  ex 
primo  ilehominatorc  in  fecundum  ; produftufque  ille  ducatur  it\ 
produftum-cx  primo  dcnotrilnatorc  »n  tertium  numeratorem.  At- 
xjue  huius  produCtiSc  illius  quiferuatus  cd,  differentia  vel  fumitia 
( prout  fecundus  produftus  minor  fuit  vel  maior  produfto  quantita- 
tis diuidendx  per  prpdud:urn  ex  primo  deuominatorc  in  tertium  mi- 
:Cneratprem  J coulcructur.  D ciode  differentiam  numerorum  priinx 
fradionis  duc  ihdenominatorc  tcMifi  Sede  nominatore  primx  inter- 
ciu  numeratore:  Horum  duoru  produdoru  diffecentia  multiplica  per 
produidum  exprimo  denominatoreip  differentiam  numerorum'!^ 
cuhdx  fradionis.  Hie  produd^us  detrahatur  vel  addatur  ( prout 
ex  duobus  prxcedcntibus  produtdis  primus  cd  maior  vel  minor  fe- 
cundo) & qui  fit  multiplicando  producum  « primo  denominatorc 
in  tertium  numeratorem,  porprpdudum  exprimo  numeratore  in 
fccutiduindcnbminaforcm:  ac  per  refiduum  vel  fummam  diuidatur 
differentia  vel  fummaconferuata  : fictque  prima  ex  tribus  quanti, 
cacibus  qiixfitis , vode  reiiqux  non  latebunt. 

Voco  hic  primam  fradlionem  catn  partciir,  quam  primum  fcgmcnr 
tum  debet  dare.-  fecundam,  quam  fccundum:tcrtium,  quam  tertium. 
Similiter  Voco  primum  numeratorem  veidcnominatorct|i , eum  qui 
pcrtiuct  ad  primam  fradioocm  : fecundum,  qui  adfflcundatn  i tes- 
tium, qui  ad  teniam,  - 


. i-iB.  f.  ^rjEsr.  xxxtt.'  et 

qaentar  1 2 >•  i R zquales  fexcantt  tertii)  vnde  tertius  erit  ij la  R* 
Hoc  amittente  fextantem  fui  & 'przierea  ij,  reftant  ^7  — 10  R. 
qux  cum  quintante  fecundi  & 7 , debent  zquari  ^o.  Ergo  ex  jo 

tollendo  p 7 10  R & 7 , reftabit  /o  R 74  xqualis  quin- 

taott  fecundi)  ac  proinde  fecundus  e(l  50  R. 570.  Hoc  rurfus 

amittente quintaheem  fui&7  > relinquitur  40  R- — joj , qui  cum 
trienteprimi  I R Sc  5 ) xquari  debet  jo  r proinde  cftxquati  inter 
41R— ap8  & 50,  FitqucIR  zqualis'8.  ergo  primus  eft  24.  Sc- 
cundusio'.  Tertios  ^6.  Si  iubiitur  diuidi  80  intres,  ita  vr  fi  pri- 
mus daret  fecundo  quintantem  fui  & infuper  . Secundus  tertio  Icx- 
tancem  fui  & infuper  7.  Tcrtiurprimofuifcptantcm  8c  infuper  8, 
poft  mutuam  acceptionem  & tributionem  fiat  zqualitas , primas  ef- 
fet  P440,  fecundus  ^78^  tertius  ^814. 


Per  Algebramfpeciofara  ; data.  quantitatS  diuidenda  B in  tres 
taliter  vt  prima  fecundx  der-trientem  Tui  plus  C : fecunda  terrix 
quintantem  fui  plusO  uercia  primx  fcxtanteija  fiiplus  F.  Et  poR' 
datutridt  acceptum  fiata^qualitas^i^B.  Ponatiir  A pro  prim^  quan- 


titate intSgra  , & quoniam  F (bpponitur  maior  quam  C , ergo  ei- 
rum  differentia  T C fublata  dc  B relinquit  B f jC  ■•3F 


xqualem  i primae  & i tertix  quantitatis.  Ac  proinde  fi  hunc  mu Iti- 


plicespcr  6y  fiet  iB+tf'  C — xqualis  tertix  quantitati  &qua- 
druploprimx.  Ergo  2 Bf  C-  5F-  4 A xquatur  tertix. I^tur  fi  pri- 
ma cura  tertia  tollatur  ex  B rcftabic  fecunda  i A t ^ F — 6 C — B. 
Hanc  camdem  fecundam  alio  modo  ficreperies:  prima^dat  C,  fe- 
cunda D,  &quia  O fupponitur  maior  : harum  differentia  D — C 
iunda  trienti  B facit  B t 3 D - - 3 C pro  triente  prin^ix  & quatuoc 


quintantibus  fccundx.  Ergorcdudlis  illis  fient  5 B 1 15  D — 15  C 
xqualesquintuploprimx  &duodccuplo  fecundx.  Sed  prima  eft 
A , Igitur  5 B 1 15  p 15  C v-  j A zquantur  fccundx  iam  inu.en- 


r 


01  DiOPPtJNTi  qEOAdETRM,. 

f»  3 A t F C— — B,  Ac  proinde  A erk*  asqual»  * 

JyBfij  D— 57C— 72  F, 

Htne  Cantn, 

3id2nda  quantitas  tertix  partis  maior  eft  danda  quantitate  pri* 
mx, detrahatur ipfarum  intcruallum  trienti  quantitatis  diuidendx* 
fio  contra,  addatur.  RcAduum  velfumma  multiplicetur  per  peodu- 
■ftum  ex  primo  denominatore  in  tertium  : prodefti 'huius  & illius 
qui  fit  ducendo  quantitatem  diuidendam  in  produ(aum  ex  primo  dc- 
nominaiore  per  tertium  numeratorem  difFcrcmia  ducatur  in  produ- 
ctum ex  primo  denominatore  in  differentiam  numerorum  fecuddx 

• fradionis,  &produ£tus  iftepoftrcmus  ferucuir,  Prxterea  fi  quan- 
titas danda  primx  partis  maior  eft  quantitate  darda  fecundx  , ha- 
rum intcruallum  detrahatur  trienti  quantitatis  diuidendx  :fin  con- 
tra addatur.  Refiduum  vel  fiimma  multiplicetur  per  producum  ex 

• primo  denominatore  in  fecundum  : produftufquc  ille  ducahir  in 
'produftum  ex  pnmo  denominatore  in’ tertium  numeratorem.  At- 
que huius produdiSc  illius  quiferuatus  eft,  differentia  vel  fiimma 
(prout fecundus produflus minor  fuit  vel  maior  produfto  quantita- 
tis diuidendx  per  produduni  ex  primo  denominatore  in  tertium  nu- 
meracorero  ) con(eructur.  D cinde  differentiam  numerorum  primx 
fradionis  duc  in  denominatore  tertiu  & denominatore  primx  in  tcr- 
tiu  numerator^rHorumduoru  produftoru  differentia  multiplica  per 
ptodudium  ex  primo  denominatore  in  differentiam  numerorum  fe- 
cundx  fradfionis.  Hic  produdlus  detrahatur  vel  addatur  ( prout 

' . ex  duobus  prxccdcntibus  produdlis  prinuis  eft  maior  vel  minor  fe- 
cundo) Siquifitmu!tipticandoprodu(ftum  ex  primo  denominatore 
io  tertium  numeratorem,  per  produftum  exprimo  numeratore  in 
fccundumdenominacorcm:acpcrrcfiduum  vel  fummam  diuidatuc 
differentia  velfumma  eo  nferuata  :.fictquc  prima  ex  tribus  quanti-, 
tatibus  qijxfiiis , vnde  rcliquxnon  latebunt. 

Voco  hic  primam  fraiftioncm  eam  partem,  quam  primum  fegmen- 
tum  debet  dare;  fecundam, quam  fecundum:  tertium,  quam  tertium. 
Similiter  voco  primum  numeratorcm  vel  denominatorem , cum  qui 
pertinet  xdprimam  fcadionem : fecundum,  qui  ad  fecundam  : ter-, 
tium^quiadcOTiam.  - 


tjs.  I.  Qnssr-  xxxHr  ^ 

Uine  EffeSiicGeometriet, 

* Sit  data  linea  AB  diuidendain  tria  Tegmenta  taKter  vt  fi  primum 
fcgmcDCum  dederit  fecundo  tresfui  quadrantes  & infuper  linean\ 
C D : fecundum  tertio  duos  quintantes  fui  & infuper  lineam 
C£;  tertium  denique  primo  quatuor  fui  feptantes,  & praeterea  li- 
neam CI,  poft  datum  & acceptum  fiat  aequalitas/  Diuidatur  pri- 
tno  linea  A B trifariam  in  pungis  F & G.  £c  quoniam  C D minor 
cft  C I , primum  Tegmentum  plus  accipit  a tertio  , quam  tribuat 
fecundo  : propterea  de  triente  AF  tollatur  F H aequalis  DI.  Si- 
militer quoniam  G I minor  eft  CE,  tertium  Tegmentum  plus  acci- 
pit a fecundo  quam  tribuat  primo,  propterea  de  triente  G B tona- 
tur G M.zqualis lE  ( fccus  faciendum  cft  (i  Tegmenta  plus  aciH- 
piaut  quam  tribuant)  deinde  accipiantur  tres  numeri  quicumque 
i^abences  parces  praeferipeas , quz  in 
noftro  problemate  funt  quadrantes, 
qmntantcs  , feptantes  : fmtque  illi 
numeri  4 5 7.  & quia  partes  dandae 
primi  Tegmenti  fune  i & partes  rcK- 


£tx  fecundi  j fumantur  5 primi  nu- 
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meri  & 5 fecundi , &fiai  vt  horum  fumma  6 ad  fummam  duorum 

5 • ' . ' 

priorum  numerorum  p ita  HM  ad  LK  : feceturque  LK  in  N per 

propof  V huius  tali  ratione  vt^  LN  cum  5 N/C  aequentur  H M. 
Similiter  quoniam  partes  dandae  fecundi  Tegmenti  funt  a & partes 


relisae  terui  fumantur  a fecundi  muneri  & 3 tenii  > & 

• m t ''  “•  V- 

7 r J • 7 

illorum  fumma  $'ad  fumm*am duorum  pofteriorumcumerorumia, 

QJJ 


64  DioPHANTi  gEOMETnm; 

iu  BM  id  OPi  tctccavi  OP  in  R pn  V huius nliccr  vc  i OR. 

• • 

& 5 RP  zquales  fint  BM.  Paci  modo  quia  partei  dandae  tcnir 

7 

funt  4 & partes  rclift*  primi  i>  fumantur  4 teriiiflumcri  & i primi.* 

**  _ ••  ••  mm  m m, 

7 ^ . 7 . 4 *J  i 

Fiacquc  yt  horum  fumma  5 adfummam  tcrtij  8c  primi  igmcri^i, 
ira  AH  ad  ST,  &fccctut  ST  mV  ita  vt  4 S V & i zqucu- 

7 4 .• 

tur  AH.  DicoLN  OR  SV  cflc  jfcgmcnca  quzfualinc*  AB; 
fictiri  etiam  V,T  NK  RP. 

Nam  quia  AB  fcaacft  trifariam  in  F & G , erit  triens  AT  aut 
FG  vel  G B id  in  quo  debet  fieri  zqualitas,  f vtdemonftratum  eft 
in  operatione  Algebrica  ) & quoniam  ex  triente  AF  ftibiata  eft 
H F xqualis  DI,  idem  eft  ac  fi  tolleretur  CI  minus  C D.  .Jgitur 
cum  AF  debeat  zqliari  4 tertii  fegmenti  plus  i primi  plus  Cl  mi* 

7 ..  5^  ^ ' 

nus  GD,  auferendo  cx  AF  lineam  CI  minus  C D,  relinquetur 
AH  jequalis  1 primi  fegmenti  & 4 tertii.  Sed  faftum  eft  vt  i prt- 

’ "T*  7 , ^ d 

mi  numeri  plus  4 tertii  adfummam  tertii  & primi,  fic-AH  ad  S.T» 

' Ergo  S T eft  fumma  primi  & tertii  fegmenti  A 'B.  Igitur  cum  fc- 
aa.fir  ST  in  V taliter  vt  x*  T.V  & 4 S V zquentur  A H fcquitur 

TV  We primum  fcgmcntljm  A B quxfifum  & S V tertium;  fiqui- 
- dem  I TV  minus  C D plus  4 S V plus  CI  zquantuc  A E.  Quod 


iracvnuni  ex  demonftrandts^ 

J^clndc  quoniwn  fccunduoi  GsgnicDtuni  dzt  i fui  & C ter- 

■5 


l XXXll  ; 

’ ■ 

Hinc  EffeSih  Geometrica, 


M 


Sic  data  linea  AB  diuidendaitftriafegmenta  taliter  vt  fi  primum 
•fcgmcntum  "dederit  fecundo  tres  fui  quadrantes  & infuper  lineam 
C D : fecundum  tertio  duos  quintantes  fui  & infuper  lineam 
CE:  tertium  denique  primo  quatuor  fui  feptantes,  & praeterea  lU 
^eam  C I,  poft  datum  & acceptum  fiat  aequalitas.  Diuidatur  pri> 
mo  linea  A B trifariam  in  pundis  F & G.  Er  quoniam  C D minoi 
cll  C 1 , primum  fegmentum  plus  accipit  a tertio , quam  tribuat 
fecundo  : propterea  de  triente  AF  tollatur  F H aequalis  f)I.  Si- 
militer quoniam  C f minor  cll  CE,  tertium  fegmentum  plus  acci- 
pit a fecundo  quam  tribuat  primo,  propterea  de  triente  G B tolla- 
tur G M xqualis  lE  ( fccus  faciendum  jcfi  fi  fegmenta  plus  acci- 
^ piant  quam  tribuant)  deinde  accipiantur  tccs  numeri  quicumque 
" nabentes  partes  praefi^iptas , qqx in 
nofiro  problemate  furit  quadrantes, 
quintantes  , feptantes  : fintque  illi 
numeri  4 5 7. Stquiapartes  dands 
' primi  fcgtnemi  func  i & partes  rcli- 
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mer;  & 3 fecundi , &fiac  yt  horum  fiimma  6 ad  fummam  duorutn 


priorum  numerorum  9 ita  H^ad  LK  : (cecturque  LK  in  N per 
propof.  V huius  tali  ratione  vt3  LN  cum  3 Na:  aequentur  H M, 

' 4 ‘ \ } 

Similiter  quoniam  partes  dandx  fecundi  fegmeutifunt  2 & parces 

•A  * * 

tcli^x  terta  i,  fumantur  2 fecundi  numeri;  & 3 tertii  > & fiat  yc 

• • ••  •• 

A 7 f . ^ ‘ ’ ■' 

iUorum  fumina  $ ad  fummam  duorum  pofteriorum  numerorum  12^ 

. * V QJi- 


DIOPHJNTI  QEOMETRM; 


iu  BM  ad  OP:  Bcfccetur  OP  in  R pet  V huius  taliter  vt  a OK 

• • 

& j «quales  fine  BM.  Pari  modo  quia  partes  dands^  tertii  ' 


ita  A ad  S T , &fccctur  5 T in  V ita  vt  4 S Y « i v i «quen- 


tuf  AH.  DicoLN  OR  SV  effe  jfcgmcnta  qumfiraline*  AB; 

Ccuti  etiam V,T  NK  RP.  ' ‘ 

Nam  quia  AB  fc<ftacft  trifariaminF  & G , cjic  triens  AF  aut 
F G vel  G B id  in  quo  debet  fieri  aequalitas,  ('^vtdcmonftratum  ert, 
in  operatione  Algcbrica  ) & quoniam  ex  triente  AF  fuWata  eft 
HF  xqualis  DI , idem  eiftjic  fi  tolleretur  C1  nnnus  C D.  Igitur 
cum  AF  debeat  aequari  4 tertii  fegmenti  plus  i primi  plus  Cl  roi- 

7 _ f 

hiK  Gn.  anferendo  fcx  AF iineatn  CI  minus  C D,  relinquetur 


aa  fit  ST  in  V taliter  vt.i  T V & 4 ^ V «quentur  A H fcquituc 

* 4 l|r  V “ > 

^ T 4 7 

, T V cfle primum  Tegmentum  A B quxfitum  & S V tertium;  fiqui- 
dem  I T.V  minus  C D plus  4 S V plus  CI  aequantur  A E.  Quod' 


7 


4 


-4 


7 


4 


mi  numw  plus  4 tertii  ad  fummani  tertii  8c  primi , fic  AH  ad  ST, 


Ergo  S T cft  fumma  priifci& tertii  fe|mcnti  A B.  Igitur  cum  fe- 


LlB.i.  Qjr^ST.  xxxm  gj 

Ulli  autem  Tegmentum  recinet  ^ dando  CI » & fieri  debecasqua- 

7 

litas  in  triente  G B , Tequitur  "GB  xquiuri  x fecundi  Tegmenti  & ^ 

••  •• 

i 7 

'Certii  plus  C E minus  C I , hoc  efi  I E.  5ed  GM  Tumpta  eft  aequalis 

1 B,  igicur  G B zquacur  I Etplur  z fecundi  & ^ tertii.  Ergo 

‘7  7 

xqualiscll  x fecundi  cercii.  Sed  faftum  efi  vc  i fecundi  num«> 

5 7 5 

riplus  I tertii  ad  fummam  fecundi  & tertii  numeri»  itaBM  adOP. 

7 

Ergo  O P efifumma  fecundi  & tertii  fegmenci  AB.  Quia’ ergo  fe> 
ell  lineaX>F.in  R,  taliter  vc  z O R & a R.P  xquentur  B 


erit  OR  fecundum  fegnentum  A B quxfitum , &R  P tertium : jji> 
«Quidem  z OR.plus  C E plus  ^.RP-,».,  ,CI  aequantur  GB.  Quo(| 

J . 7 * 

cfi  alcj;rum  ex  demonfirandis.  ^ 

Prxterea  cumprimumfegmentUm  det  fecundo  ^ fui  plus  CD  & 

4 

fecundum  retineat  j fui  dando  C E,  & fieri  debcar^^xqualitas  in 
' S * 

itriente  F G & differeiitiaC  E & C D fit  D E , Tequitur  lineam  il- 
lam quae  continebit  trientem  AB  plus  DE  xquari  5.  primi  fegmen- 

-ti  St;  fecundi Ted talis cfl  linsaHM»  nam  HF  fumpea  cfl  xqualis 

^ J ■ 

DI,  & GM  «qualis  1[E,  cft  autem  D I & lE  aequalisDE,  igitur 
'HM  «quatur  ; primi  fegmenci  A B & j fecundi.  C^od  edam 

+ ■'H  ^ i 


66  DWPMJNTI  GEO  METRM, 

alirer  dcmonftrabicur  hoc  paAo  : nam  quatuor  quadrantes  primi 
fcgmcnti  plus  quinque  quintantibus  fecundi  plus  feptem  feptantibu  s 
tertii xquan^ coci  AB,  fed  A H concinec  x primi  fcgmenti  & 4 

4 7 

cercii  ; B M vero  concinet  1 fecundi  fcgmcnti  & 3 tertii.  Ergo 

5 ‘ 7 ' 

H Ni  continet  3 primi  & i fecundi.  Sed  fatflum  cftvc  5 primi  nu-  • 


meri  plus  3 fecundi  ad  fuinmam*primi  & iccundi  numeri,  fic  H M- 
5' 

ad  L K : ergo  L K eft  fumma  primi  & fecundi  fegifiemi  AB.  Qu,iai 
igitur  L.K  Icdla  eft  in  N talitc/  vt  3 L N cura  j N K «qucntuc 


HM,  erit  LN  primum  fegmentum  A Bqu*fiium,'&N  K fecun- 
dom  .'  hquidem  3 LN  plus  CD  plus 3 N K minus  CE  «quatuir 


F G.  Q^od  eft  tcrtiuiqcxdcmonftrandis.  - * < 

Scholtum, 

>,  fi*.  ' V ' 


Videbitur  foruffe  alicui  non  fatisfieri  omnibus  condicionibus  pro- 
blematis propqiiti  cura  non  (ic  odenfum  *dke^c  tria  illa  fegmenta  x- 
quari  AB.  Verum  fi  res  attentius  conHdcretur,  illud  non  fuitprae- 
cermifTum:  cum  fegmenta  quorum  meminimus,  fine  fegmenta  ip- 
fius  A B Tamen  nc  viius  haereat  menti  fcrupulus , dico  tria  illa  fc- 
. gmenta  L N OR  S V srquari  AB,  nam  quii  fa^m  eft  vt  par»  • 
ces  numerorum  ad  fummam  numerorum,  ita  partes  linearum  ad 
furamam  linearum  erit  vt  partes  omnes  numerorum  ad  fummas 
omnes  numerorum  fimulfumptas , ita  partes  omnes  linearum  ad 
fummas  omnes  linearum  fimulfumptas.  Sed  parces  omnes  !nume- 
rorum  aequantur  fummas  numerorum ; fummas  autem  tres  numero-  . 
zum aequantur diiplx  numerorum  fummas, ( quiaquilibet  numerua 
fumptus  eft  bis ) ergo  cum  partes  omnes  Uncarum  fijat  oftcufae  x- 


QvjEsf.  xxxii:  «r? 

riam  autSin  fcgmcmuni  tetinct  $ duid»  > Sc  fictidebitcqua- 

Ihas  in  triente  G B , fequiciir  GB  xc^ari  i.  fecundi  fegmenti  & j 

V i ' 7 

tertH plus  C E minus  C I , hoc  eft  I E.  5ed  G M furopta e(l  xqualis 
I E}  igitur  &B  xqultur  I E plus  2 fecui^i  ic  j tcrtiK  Ergo  M B 

^ 1- 

f 7 

xqualis  cft  % fecundi  tertii.  Sed  fa^m  eft  vi  2 fecundi  numi- 

^7  .5 

riplus  3 tertii  ad  fummam  fecundi  & tertii  numeri,  itaBM  adOP.' 
•• 

7 y* 

Ergo  OP  ertfummafeiundiSe tertii  fegmenti  AB.  Quia' ergo  fe- 
(^a  cft  linea  0“P  in  R,  lafitcr  vtaOR&jRP  xquentur  B M, 

5 7 

erit  OR  fecundum  fegmeotum  AB  quxiitum,  &RP  tertium:  fi> 
quidem  a OR  plus^C  E plus.3  RP-  — . Cl  xquao(M G B^  Q^od' 

5 7 . 

. «ft alterum  ex  demondrandis. 

Prxierea  cum  primum  fegmentUm  det  fecundo  5 fuiplusCD  8c 

fecundum  retineat  5 (iii  dando  CE,  &^eri  debeat  xqualitas  in 
^ • • 

triente  F G 8e  dii^erentia  CE&CD  fit  DE,  fequitur  lineam  il- 
lam qux  continebit  trientem  AB  plus  DE  xquari  5 primi  Icgmen- 

ti  fecundifedtaliseftlineaHM,  nam  HF  fumpta  cR  xqualis 

r»- 

5 

DI,  &c  GM  xqualis  I’E,  ed  autem  DI  & lE  xqualisDE,  igitur 
H M xquatur  j primi  fegmenti  A B & 3 lecundi  Quod  etiam 
^ - * 
s ' 


% 


66  DtOPMJNTl  GEOMETRM, 

alicrr  demonftrabitur  hoc  padio  : nam  quacuor  quadrantes  pru^^ 
jfegmcnci  plus  quinque  quincanttbus  fecundi  plus  feptem  feptantibus 
tertii «quantur coti  AB,  fed  A H concinet  i primi  fegmenti  & ^ 

4 7 

tertii  : B M Vero  continet  a fecundi  fegmenti  & ^ tertii.  Ergo 

H M concinet  j primi  & i fecundi.  Sed  fadum  cAvC  ^ primi  nu> 
4 .5  4- 

mqti  plus  j fecundi  ad.  fummam  primi  & fecundi  numeri)  iic  HM 

y . V ‘ 

ad  LK:  ergoLK  cH;  Gimma  primi  & fecundi Tegmenti  AB.  Quia 

igitur  LK  Icfta  eft  in  N uliter  vt  j L N^um  j N K xquentuc 

• « •• 

4*5 

HM,  erit  LN  prinjum  fegmentum  ABquxficum,  &NK  fccun< 
dum  ; hquidem  5 LN  pius  CD.plus}  N IC.  minus  CE  aequatur 

4 5 

F G.  Quod  eft  tertium  ex  demonftrandis.  s. 

• ^ 

Sehoifum^  , ■ , • > . 

Videbitur  fortafle  aficuinonfatisfieri  omnibutconditionibus  pro? 
gematis  propoiici  cum  noq  (it  o{knfum>dire4^  tria  illafegmeuta  ae? 
quari  AB.  Verum  (i  res  attentius  confiderctur,  illud  non  fuieprae- 
termi(rum.**cumfegmenta  quorum  meminimus,  (int (egraenta  ip« 
fius  A Ei^amen  ne  vUus  haereat  menti  fcrupulus,  dicotria  illa  fe- 
gmenta  L N OR  S V aequari  AB,  nam  quia  fadum  eft  vt  par* 
CCS  numerorum  ad  fummam  numerorum,  ita  parces  linearum  ad 
fummam  linearum  erit  vt  partes  omnes  numerorum  ad  fumrais 
omnes  numerorum  fimulfumptas , ita  parces  omnes  linearum  ad 
fummas  omnes  linearum  (imulfumptas.  Sed  partes  omnes  ]nume* 
^ rorum  aequantur  fusnmae  numerorum : (ummx  autem  tres  numwo- 
rumzquancurduplx  numerorum  fummx,  ( quia  quilibet  numerus 
fiimptus  eft  bis  ) ergo  curo  partes  omnes  lineatum  (int-  bftcnfx  x- 


i:  ^vMST,  xxxii:  ^ 

quales  coti  AB,  erunt  funimx  licearnnij  netnpeLK  OP  S T du- 
plum iplius  AB,.  Igitur  cum  quodlibct  figmentum  bis  rcpccaturi 
manifcHum  cft  Illarum  linearum  LK  Ov  feminem  xquari 
A B.Scd  LN  OR  S,T funt  fcmilfis  trium  prxdi^arum ; ergo  L N 
£)  K S T xquuncur.  A B quod  erat  dcmonhranduni. 


Propositio  XXXIII.  > 

I)4/<f  fumm*  du4rum  qutntitAtum  , d*  Aggregato  cuborum  gb  iffis 
ortorum^  ilUs  difeernere, 

E Sto  dataTumma  duorum  numerorum  lo,  aggregatum  cu- 
borum abiplis  570.  Ponatur  vnusnumcrus  I R ergo  alter  erit 

IO I R.  Horum  cubi  fine  IC  & 1000-»  I Cfjo  Qj;— 300  R. 

£t  horum  cuborum  fumma  loootjoQ^-  "'300  R xquantur 
370.  Igitur  I Qjtquale  eft  10 R^ — EtlR  xquantur  4. 
vcl  7. 

Per  Algcbcaro  Ipcciolam  data  liuxima  dupyiim  qiiapnVafnyp  ^ 
cuborum  C-,  ponatur  vna  quantitatum  quxfitarum  A^ 

igitur  altera  erit  B A.  Harum  cubi  funt  A cub.  Itcmqud 

Bcub. * 3 A B qiiadr. A.  cub.  f 3 B A Q^&  poft,  debi- 

tam redu^ionera  , ,fit  A quadratum  xquale. 

j A B.  quadr.  t C — B cub- . 

HtncCdntHC. 

' Tollcaggrcgatum  cuborum  decubo  fummx  quantitatum  datx; 
lefiduum  dmidc per  triplam  quantitatum  fummam  fiet  produdus’ 
fub  quantitatibus  qu;ffitis.  Data  autem  fumma  duarum  quantita-' 
tum, etprodudo illarum,  difccrncntur  ambx  per  Propol.  XXVI 
huius.  ' 

Hinc  Effe^io  Geemetrhd.  ' 

Sit  ^ta  linei  A conunens  duas  lineas  quarum  cubi  xquantur 

^ 'J 


<S«:  DlOPHJNTl  gEOMETR^; 

cubo  iineaf  B.  Duabos  A & B inucniantur  vtrinquc  tertiae  pr<v 
portionales  C & DE.  Tum  ex  DE  abfeindatur  FE  aequalis  C, 
fumaturque  G media  proportionalis  inter  A d - p e 
& B.  Ac  tandem  fiat  vt  tripla  A ad  DF  ita 

quadratum  G ad  quadratum  H.  Dico  qua-  * y 

dratumH  aequari  rcdJangulo  duarum  linea-  H ^ 

rum  quxfitarum.  Nam  cumB  A D E fine  ' 

tres  proportionales , cubus  A x quatur  foli-  . t a 

do  BA  DE  per  $6  vndecimi & propter'  • 
camdem  rationem  cubus  B aequatur  lolido  ABC. -illa  autem  folida 
habent  pro  balc  communi  rcttangulum  B A,  igitur  cum  Cfit  ae- 
qualis FE,  fcquitnrfolidumfub  AB  reftangulo  in  DF  xquari  dif- 
terentix  cuborum  A & B.  At  G.cft  media  proportionalis  inter  A 
B.  Ergo  quadratum  G xquatur  redangulo  A B,  Ac  proinde 
folidum  rc^angulum  fub quadrato  G & linea  D F xqualccftdif- 
ferentix  cuborum  A & B.  Sed  cubus  A xquatur  cubis  partium  & 
triplo  Iblidi  ex  rcftangulo  partium  in  A ( pet'  54  fecundi  noux 
clauis  ad  Geometriam  ) (cd  quoniam  fa^^umefi  vt -tripla  Aad  F D 
ita  quadratum  G ad  quadraturi»  H,  erit  quoque  folidum  fiib  qua- 
drato Hin  triplam  A xqualc  triplo  folido  fub  rc^angulo  in  A fcu 
folido  fub  rcdlan gulo  partium  in  triplam  A.  Ergo  folidum  fub  qua- 
quadrato  H in  A cft  xqualc  folido  fub  rc^angulo  partium  in  A, 
Igitur  quadratum  H xquatur  rc^^n gulo  partium  quxfitarum,  quod 
erat  dcmonftrandum. 

Data  autem  A fumma  duarum  linearum .&  H potente  redaogu- 
Ium  illarum,  dikernuntur  ambx  linex  per  XXVI  huius. 

Scholium, 

Potuit  alio  modo  fbliu  idem  problema  ponendo  vnam  radiccmpfo 
dififerentia  quantitatum  vn de  nouus  canon  &noua  effeftio  Geome- 
trica nafccrentur  : Enimuero,  fi  de  od^upla  cuborum  d partibus 
fumma  tollatur  duplus  cubus  (iiromx  partium  , refidiium  diuifum 
pcrfcxtuplam  partium fummam, dabit  quadratum  diffcrcniix  par- 
iium.  Quod  adnotaffeoperx  pretium  erit. 


Propofitie 


« 

11 B.  t SU^MST.  XXXli:  ^ . 

quales  coti  AB,  erunt  fummx  linearum,  scmpeLK  OP  S T du- 
plum ipHus  AB.  Igitur  cum  quodlibct  Tegmentum  bis  repetatur*  ‘ 
manifcAum  eft  illatum  linearum  LK  OP  ST  TemiiTem  xquari 
A B.Sed  LN  O R S Tunc  femiflis  trium  przdidlarum : ergo  L N 
O R S T xquuruur.  A B quod  erat  dcmonRrandum. 

■- — r-  —i 

% PaopoSiTio  XXXIII.  - 

DaU  fumm*  inArum  quantijatum  , ef  aggregato  culorum  a\> 
catorum , iHas  di f cernere, 

ESto  data  fumma  duorum  numerorum  lo,  & aggccgatiim  cu-" 
borum  ab  ipfis  570.  Ponatur  vnus numerus  I R ergo  alter  erit 

40  1 R.  Horum  cubifint  IC  & looo—  iCf^o  C^-joo  R. 

Et  horum  cuborum  fumma  1000 1500^  --*^  300  R xquantur 
570.  Igitur  I Qjiqualc  «ft  IO  R——^  ai,  EtiK  xquantur  3, 
vel  7. 

Per  Algebrarolpeciofam  data  fumma  duarum  quaiuitatum  B & 
aggregato  cuborum  C , ponatur  vna  quantitatufti  quxiitarum  A. 

Igitur  altera  erit  B A.  Harum  cubi  fum  A cub.  itemque 

Bcub. j A B quadr. A.  cub.  t 5 BA  poft^  dii- 

tam  redu^bnem  , fit  A quadratum  xquale. 

5 A B.  quadr.  + C — B cub. 

Tolle  aggregatum  cuborum  decubo  fumma*  quantitatum  datxr. 
reliduum  diuidc  per  triplam  quantitatum  fummam , & fiet  produiflus 
fub quantitatibus  quxfitis.  Data  autem  fumma  duarum  quantita- 
tum, & produco  illarum,,  difeernentur  amb*  per  Propol.  XXVI  , 
huius.  . . V 

m 

• - • «,  V 

• Hinc  EffeQio  CeemetricM,.  * . 

V 

§ic  data  linea  A continens  duas  liqcas  quarum  cubi  ar^uancujc 


«4  mOPHANTl  gEOMETRM; 

iuBM  ad  OP:  Stfecetgt  OP  in  R per  V bniiu taliter  vr  a OR 

• • 

5 

& 5 RP,s?qu4loi  fint  BM.  Piti  modo  quia  paries  daods  unii 

fune  4 &partesrcliaae  primi  i,  fumantur  4 cercii  numeri  ^ primi.-  ■ 

7'  ■ ■ ^ 

. Fiaccuc  vt  horum  fiimma  j adfommam  tettij  8i  primi  numcri,iit 

ica  A H ad  S T , & fccctur  ST  ^aV  ita  vc  4 SV  & 1 VT  aeqircn- 

7 4 

tur  AH.  DicoLN  OR  s V eife  |fcgmcnta  qu«Gta  lioe*  AB: 

iicuti  etiam V,T  NK  RP.  . c « r-  • • af 

Nam  quia  AB  fcaaca  trifariaminF  & G , ent  triens  At  auc 
FG  vel  G B id  in  quo  debet  fieri  asqualitas,  ('evtdcmonftratum 
in  operatione  AlgArica  ) & quoniam  ex  triente  AF^fublata  cft 
HF  arqualis  DI , idcmeft.ac  fi tolleretur  C 1 rninus  C D.  Igitur 
cum  AF  debeat «quari  4 tertii fegmemi  plus  i pnmi  plus  Cl.mi- 

7 f 

hus  GD,  auferendo  ex  AF  Jincam  Cl  minus  C D,  ^linquetur 
AH  aequalis  1 primifegmenti  & 4 *crcii»  factum  eu  vc  i pri-^ 

■fui numeri  plus 4 tettiiadfutnmanucrtiisc primi,  Gc  AH  ad  ST. 

Ergo  S T eft  fumma  pri^ii&tertii  fermenti  A B.  Igitur  cum  fc- 
aa  Gt  ST  in  V taliter  vt  i T.V  & 4 SV  xquentur  AH  fequitut 

' , ^ 4 7 ' . 

, T V effe primum  fcgmcntum  A B quxfitum  & S V tfcrtium:  fiqui-^ 

dem  I T:V  minui  CD  plus  4 SV  plus  CI  «quantur  A E.  Quod 

"■  t 1 

4 . , 7 • 

feratvnuniex  dcmonflrandis.  /4  r 

Deinde  quoniam  fecundum  fegmentum  dat  ^ui  & t-  fc,  ter- 


5 


. 


' LIB.  t Q^^ST.  XXX'/!.’  «{ 

«um autem  fcgmentum recinet  3 dando  CI » & fieri debecacqua< 

7 

litas  in  triente  G B , fequitur  GB  xqmri  x fecundi  Tegmenti  & j 

•m  •• 

’ 7 

•fcrtii  plus  C E minus  C I , hoc  cft  f E.  ^ed  G M fumpta  cft  xqualis 

I B,  igitur  G B xquacur  1 £»plut  a fecundi  & 3 tertii.  Ergo 

• « 

• 7 7 

xqualis  cft  x fecundi  & ; tertii.  Sed  fa^um  eft  vc  1 fecundi  numi- 

S 7 5 

riplus  ^ tertii  ad  fummam  fecundi  & tertii  numeri,  itaBM  adOP. 

7 

Ergo  O P cft  fumma  fecundi  & tertii  fegmenti  AB.  Quia' ergo  fc- 
^a  eft  linea -OP  in  R,  taliter  vt  2 OR  R.P  xquentur  B M, 

S 7 

erit  OR  fecundum  fegmentiMn  A B quxutum , &R  P tertium: 
i^uidem  a OR.plus  C E plus  3-R  — Cl  xquanptr  G B.  Quoc^ 

cft  alt|;rQm  ex  demonftrandis.  ' 

Prxtcrea  cumprimumfegmentUm  det  fecundo  3 fui  plusC  D & 

4 ; 

fecundum  retineat  ^ fui^dando  C E,  & fieri  debear xqualitas  in 


triente  'F  G & differentia  CE&CD  fit  DE,  fequitur  lineam  il- 
lam qyx  continebit  trientem  A B plus  D E xquari  j.  primi  fegmen- 


^ 4 


ti  fecundifedtaliseftlineaHM,  nam  HF  fumpta  eft  xqualis 

5 ^ ' 

DI,  & GM  xquaUsIHE,  cft  autem  D I.&  lE  xqualis  DE,  igitur 
'HM  xquaturj  primi  fegmenti  A B & j fecundi.  C^od  etiam 


4 
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aliter  dcmonftrabicur  hoc  padlo  : nam  quatuor  quadrantes  primi 
fegmenti  plus  quinque  quintantibus  fecundi  plus  feptera  feptantibu  s . 
tertii «quanw toti  AB,  fed  A H continet  i primi  fegmenti  & 4 

4 7 

tertii  ; B M vero  continet  a fecundi  fegmenti  & j tertii.  Ergo 

••  ••  'S  . 

5 ‘ 7 ' 

Ii  ivi  continet  3 primi  & i fecundi.  Sed  fadum  eftvt  5 primi  nu-  • 

45.  ' . ^ 

meri  plus  j fecundi  ad  finnmam*ptimi  & fecundi  numeri,  fic  HM- 

5 *.  ’ 

ad  LK:  ergoLK  eft  fumma  primi  & fecundi  fcgii^emi  AB.  Qu^iav 

igitur  L.K  leda  eft  in  N talitcj  vt  j L N cura  j N K aiquentuc 

4 i 

HM,  cric  LN  primum  fegmentum  A B quxfitura , & N K fecun- 
dam : fiquidem  3 LN  plus  CD  plus 3 NK  minus  CB  aequatus 

^ n l 

FG.  Quod  eft  tertiun^cxdemonflrandls.  • ' 


Scholtum, 


-«4.- 


VidebiturfortalTe  alicui  non  fatisfieri  omnibus  conditionibus  pro- 
blematis propofiti  cura  non  Ct  oftenfiim  'direfte  tria  illa  fegmenta  ae- 
quari AB,  Verum  fi  res  attentius  confiderctur,  illud  non  fuitprae- 
termiiTum;  cum  fegmenta  quorum  meminimus,  fint fegmenta  ip- 
fjus  A B Tamen  ne  vllus  haereat  menti  fcrupulus , dico  tria  illa  fe- 
. gmenta  L N O R S V aequari  A B , nam  quii  fa^m  eft  vt  par«  • 
tes  numerorum  ad  fummam  numerorum,  ita  parces  linearum  ad 
fiimmam  linearum  : erit  vt  partes  omnes  numerorum  ad-fummas 
omnes  numerorum  fimulfumptas , ita  partes  omnes  linearum  ad 
fummas  omnes  linearum  fimulfumptas.  Sed  partes  omnes  ^nume- 
rorum xquantur  fummx  numerorum ; fummx  autem  tres  numero-  , 
tum  aequantur  duplx  numerorum  fuminx,  ( quia  quilibet  numerua 
fumptus  eft  bis  ) ergo  cum  paries  omnes  Uncarum  fint  oftcnfs  at- 


LJB.  I.  Qvjesf.  xxxii:  «f 

«lanuutim  fegmeniumcetinct } dando  CJ  > &:  ficridcbetxqua- 

* ..7 

Ucas  in  triente  G B , fequinir  G fi  zelari  x fecundi  Tegmenti  & 5 

' i * 7 

tenii plus  C E minus C I , hpc eitl E.  ^ed  G M furopea eft  xqualis 

I £,  igitur  &B  xquatur  I E plus  3 fecuAdi  fle  j tcctih  Ergo  M B 

■ - — 

/ 7 

xqualis  eft  x fecundi  & 5 tcrcii.  Sed  fa^m  eft  vt  2 fecundi  nume-] 

Ji  l . f 

riplus  j tertii  ad  fummam  fecundi  & tertii  numeri,  itaBM  adOP.' 

7 . 

Ergo  OP  cArummafeflundiSe tertii  Tegmenti  AB,  Quia’ ergo  fc- 
^a  eft  linea  O*!*  in  R,  taliter  VC2OR&5RP  xquentur  B M, 

erit  OR  fecundum  Tegmentum  Afi  quxfitura,  &R P tertium:  G- 
quidem  2 OR  plus.C  E plus.}  RP.  ..  Cl  xquau(ur  G fi..  <^^d' 

5 7 . 

■ «Halterum  ex  demondrandis. 

Prxterea  cumprimumfegmentUm  det  fecundo  3 fuiplusCD  Sc 

fecundum  retineat  5 fui  dando  CE,  &dieri  debeat  xqualitas  id 

5 . * * ■ ' 

triente  FG  8c  diflFcrenda  C £ & C^D  fit  D E , fequitur  lineam  il- 
lam qux  continebit  trientem  AB  plus  DE  xquari } primi  Tegmen- 

« 

' 4 

ti  Sc3  fecundi fedtaliseftlineaHM,  nam  HF  fumpta  eH  xqualis 

5 

DI,  fle  GM  xqualis  eH  autem  DI  8c  lE  xqualisDE,  igitur 

Id  M xquatur  j primi  Tegmenti  A B & 5 lccund(,  Quod  etiam 


66  DlOPHJNTl  GEOMETRM, 

aliter  demooftrabicur  hoc  padlo  : nam  quatuor  quadrantes  prinih 
fegmcnci  plus  quinque  quintantibus  fecundi  plus  fepeem  feptantibus 
tenii.Tquantur toti  AB,  fed  A H contmee  i primi  fegmenti  & 4 

, 4 ’ 7 

tertii  : B M Vero  continet  a fecundi  fegmenti  & 5 tertii.  Ergo 

» 5 -7 

H M continet  J primi  & i fecundi.  Sed  fadum  cilvt  ^ priminu- 

4 J ’ 4> 

mqriplus^  fecundi  ad  fummam  primi  & fecundi  numeri,  fic  HM 

y • ■ . 

ad  LK:  ergoL K eft  fiimma primi  & fecundi  Tegmenti  AB.  Qu^ia 
igitur  LK  lefta  eft  in  N uliter  vc  j L N-<um  3 N K atquentur 

♦ • V 

HM,  erit  LN  prinjurn^fegmentum  ABqujefiium,  & N K fecun- 
dum .-  liquidem  } LN  CD,pIus3  N JL  minus  CE  asquatut 

• 4 y 

FG.  Quod  cft  tertium  ex  demonftrandis.  h. 

Scholium,  . , * - • 

Videbitur  for^lTc  allcuinonfatisfieri  omnibus  conditionibus  proe 
blcroatispropo{iiicumooqfito(lcofum'dire4^tria  illa  fcgmeiica  acr 
quari  AB,  Verum  fi  res  attentius  confideretur,  illud  non  fuitpraf- 
termifium :* cum fegmenta  quorum  meminimus,  fim iegmenta  ip- 
fius  A Examen  ne  vllus  haereat  menti  fcrupulus , dicotria  illa  fe- 
gmenta L N OR  S V aequari  AB,  nam  quia  faAum  eft  vt  par< 
ces  numerorum  ad  fummam  numerorum,  ita  partes  linearum  ad 
fummam  linearum  erit  vt  partes  omnes  numerorum  ad  fummas 
omnes  numerorum  fimulfumpras,  ita  partes  omnes  linearum  ad 
fummas  omnes  linearum  fimulfumpcas.  Sed  partes  omnes  ^nume- 
rorum aequantur  fummae  numerorum ; fiimmae  autem  tres  numero- 
rum xquanturduplx  numerorum  fummae,  ( quia  quilibet  numerus 
fumptus  eft  bis  ) ergo  cuni  partes  omnes  linearum  fint.  bftcnfas  at- 


11 L L xxxii:  ^ 

quales  toti  AB,  erunt  fummx  linearum,  nempeLK  OP  S T du- 
plum tpfius  AB^  Igitur  cum  quodlibet  fomentum  bis  rcpctatur> 
manifcAum  cft  Ularum  linearum  LK  OP  ST  feminem  xquari 
A B.Scd  LN  O R S |T  funt  fcmiflis  trium  prxdiAarum ; ergo  L N 
PR  ST  xquuntur.  AB  quod  erat  dcmonllraod uro. 


Propositio  XXXIII.  > 

Dgta  /itmmi  duartim  qtidmitaturn  , & *i^reg€to  ctthorum  th  iffis 
ortorHTH , ilUs  difcernete» 

t 

E StodataTumma  duorum  numerorum  lo,  & aggregatum  cu- 
borum abipfis  570.  Ponatur  vnus  numerus  I R ergo  alter  erit 

10 I R.  Horum  cubilint  IC  & looo—  I Cf  jo  Q^— 300  R. 

£c  horum  cuborum  Aimma  1000  300  R xquantur 

570.  Igitur  I Qjcquale  cft  10 R EtIR  xquancur 

vel  .7. 

Per  Algebramlpcciolani  data  liimnaa  Ayi-nm  iyianf ita 3 
aggregato  cuborum  C-,  ponatur  vna  quantitatum  quicUtarum  At 

Igitur  altera  erit  B A.  Harum  cubi  funt  A cub.  itemque 

Bcub. 5 A B qiiadr. A.  cub.  1 3 B A poft,  debi- 

tam rcdu^lionem  , fic  A quadratum  «quale. 

^ A B.  quadr.  t C — B cub-  . 

A • --  

•• 

Hs/tcCditini. 

Tolle  aggregatum  cuborunv  de  cubo  fumma?  quantitatum  datx: 
reftduum  diuide  per  triplam  quantitatum  fummam , 8r  fiet  produ^us' 
fub  quantitatibus  quxfitis.  Data  autem  fumma  duarum  quantita- 
tum ,&  produco  diarum,  difccrneniur  ambx  per  Propoi.  XXVI* 
huius. 

Wnc  EffeHio  GeeptetricM.  ■ , ' - ' 

Sit  ^ta  linea  A condaens  duas  lineas  quarum  cubi  «quantor 

'j 


6t  mOPHANTl  qEOMETKJE; 

cubolinex  B.  Duabas  A&  B inucniantur  vtrinque  tcrtiar  pro^ 
portionales  C'&  DE.  Tum  ex  DE  abfeindatur  FE  «qualis  C, 
fumaturque  G media  proportionalis  inter  Ad  f e 

& B.  Ac  Mndem  fiat  vt  tripla  A ad  DF  ita  \ 

quadratum  G ad  quadratum  H.  Dico  qua-  ‘ • 

dratumH«quari  redangulo  duarum  linea-  H ^ 

rum  quxfitarum.  Nam  cumB  A D E fine  ' 

tres  proportionales , cubus  A « quatur  foli-  - o 

do  BA  DE  per  36  vndccimi  : & propter^ 
camdem  rationem  cubus  B «^aturlolido  A BCv;  illa  autem  folida 
habent  pro  bafe  communi  rcAangulum  B A,  igitur  cura  Cfit  *- 
qualis  F E , fequitur  folidum  fub  A B rcftangulo  in  D F «quari  dif- 
ierenti*  cuborum  A & B.  At  G.  eft  media  proportionalis  inter  A 
8c  B.  Ergo  quadratum  G «quatur  redangulo  A B.  Ac  proinde 
iblidum  re^langulum  fub  quadrato  G & linea  D F «quale  eft  dif- 
ferentiae cuborum  A & B.  Sed  cubus  A «quatur  cubis  partium  & 
triplo  ibiidi  ex  rcftangulo  partium  in  A ( pet  34  fecundi  nou* 
clauis  adGcomctriam  ) (cdquoniam  fa^umefi  vt-tripla  Aad  F D 
ita  quadratum  G ad  quadratum  H,  erit  quoque  folidum  fub  qua- 
drato Hio  triplam  A «quale  triplo  folido  fub  reftangulo  in  A feu 
folido  fub  redlan  gulo  partium  in  triplam  A.  Ergo  folidum  fub  qua- 
quadrato  H in  A eft  «quale  folido  fub  rcftangulo  partium  in  A. 
Igitur  quadratum  H «quatur  ce£^^n  gulo  partium  quzfitarum,  quod 
erat  demonfirandum. 

Dataautem  A fumma  duarum  linearum  .&H  potente  reAangu- 
lum  illarum,  difccrnunturajrb*linc«  per  XXVI  huius. 

Scholinm, 

Potuit  alio  modo  folui  idcmproblemaponcndovnam  radicem  pto 
differentia  quantitatum  vnde  nouus  canon  Senoua  effeftio  Geome- 
trica nafccrcntur  ; Enimuero,  fi  de  o^upla  cuborum  d partibus 
fumma  tollatur  duplus  cubus  fummx  partium  , refidiium  diuifum^ 
per  fextuplam  partium  fummam , dabit  quadratum  differentix  par- 
tium. Quod  adnotaffcopcrz  pretium  ciir. 


»* 


f*ropofi(ia 
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quales  coti  AB,  erunt  fuaimx  linearum,  ncmpeLK  OP  S T du- 
plum ipdus  AB.  Igitur  cum  quodlibct  rcgmcntum  bis  repetatur*  > 
manifcftura  cft  iliacum  linearum  LK  OP  ST  femilTem  aequari 
A B.Sed  LN  O R S^T fune  femiflis  trium  praedirarum:  ergo  L N 
OR  ST  aequuncur.  AB  quoderacdemonllrandum. 



% Propositio  XXXIII. 


DaU  fummn  duArum  quantijAtum  , ^ ^gg^egAto  euhorum  tb  iffis 
oirtornm , ilUs  difeernere. 


ESto  data  fumma  duorum  numerorum  lo,  & aggeegacum  ca- 
borum abipfis  570.  Ponatur  vnus  numerus  I R ergo  alter  eric 

10 I R.  Horum  cubibnt  I C & looo—  I Cf^o^Q^— joo  R. 

Et  horum  cuborum  fumma  1000 1 50 300  R aequantur 
570.  Igitur  I Qje quale  eft  IO  R~—»  .?i.  EtiR  aequantur  3, 
vcl  7.  ■ 

Per  Algcbramfpeciolam  data  fumma  duarum  quantitatum  B & 
aggregato  cuborum'  C , ponatur  vna  quantitatufii  quaeftearum 

Igitur  altera  erit  B A.  Harum  cubi  funt  A cub.  itemque 

B cub. j A B quadr. A.  cub.  t 5 B A poft,  debir 

tam  redurionem  , fit  A quadratum  aequale. 

5 A B.  quadr.  + C — B cub. 


Hide  Caaoii. 


Tolle  aggregatum  cuborum  decubo  fummx  quantitatum  datsr. 
reiiduum  diuidc  per  triplam  quantitatum  fummam , & fiet  produ<2us 
fub quantitatibus  quxCtis.  Data  autem  fumma  duarum  quantita- 
tum, 8c  producto  illarum,  difeernentur  amb»  per  Propof.  XXVI  . 
huius.  . " ■ ' ‘ 


9 

Hinc  EffeHio  Geometries^ 


a 


^c  data  linea  A continens  duas  liqeol  quarum  cabi  art^uantua; 


H 


cS'  DlOPHANTl  QEOMETKMy  ^ 

cubo  linea;  B,  Duabus  A & B inueniantur  vtrinque  tertia;  pr<v 
portionales  C & DE.  Tum  cx  D£  abfeindatur  FE  aequalis  C,' 
fumaturque  O media  proportionalis  mter  A D P e 

& B.  Ac  tandem  fiat  vt  tripla  A ad  D F ita  • " ‘ " 7^^ 

quadratum  G ad  quadratum  H.  Dico  qua-  * 

dratumH  xquari  rc<3angulo  duarum  linea- 
rum quxficarum.  Nam  cumB  A D E fine 
eres  proporrionalcs , cubus  A* quatur  foli- 
do  BA  DE  per  ^6  vndccimi  i & propter  ' 

camdem  rationem  cubus  B,xquaturfi>lido  A BC.- illa  autem  4blida 
habent  pro  bafc  communi  rcftangulum  B A,  igitur  cum  Cfit  *- 
qualis  F E , fcquitur  folidum  fub  A B re£langulo  in  D F xquari  dif- 
ierentix  cuborum  A & B.  At  G cft  media  ]>roportionalis  intcrtA 
& B.  Ergo  quadratum  G xquarur  redangulo  A' B.  Ac  proindo 
folidum  rc^angulum  fub  quadrato  G & linea  D F xqualcc(ldifi> 
fercncix  cuborum  A & B.  Sed  cubus  A xquatur  cubis  partium 
triplo  folidi  ex  rc^^angulo  partium  in  A ( per  34  fecundi  nbi!ix 
clauis  ad  Geometriam  ) fed  quoniam  fa£tumcll  vc  tripla  Aad  F D 
ita  quadratum  G ad  quadratum  H,  erit  quoque  (olidum  fub  qua> 
drato  Hio  triplam  A xquale  triplo  folido  fub  redangulo  in  A fct|. 
folido  fub  reAangulo  partium  io  triplam  A.  Ergo  (olidum  fub  qua^ 
quadrato  H in  AelV  xquale  folido  fub  rciftangulo  partium  in  A. 
Igitur  quadratum  H xquatur  re(9;angulopartium  quzfitacum,  quod 
cratdcmonftrandum., 

Dataautem  A fumma  duarum  linearam  &K  potente  redan^u* 
ium  illarum,  difeernuntur  ambx  bnex  per  XXVI  huius.  , 


Schititum, 


M ' 


Potuit 'alio  modo  folui  idem  problema  poiiendoVoam  radiccmpro 
difierentia  quantitatum  vnde  nouus  canon&noua  cifedio  Geome- 
trica nafcercotur  : Enimucro»  fi  de  odlupla  cuborum  d partibus , 
iiimma  tollatur  duplus  cubus  fummx  partium  > rcfiduum  diuifum 
perfextuplam  partium fummam, dabit  quadraturo  diiferentix,  par* 
■tium.  Quod  adnotafleopcrz  pretium  cric. 


V 


'f 

iFropofiti* 


tiB.  I.  Q^rJEST-  XXX/^:’«  - 


ir 


P«o>o»iTxo.  XXXtV, 


D4t4  dijfereniii  dudr^im  juMtitdtum  <jr  iittdritdtU  euhfrum  dh  if/u 
ortorum,  illus  inuenire, 

ESco  data  differentia  duorum  numerorum  4 , & intcruallum  cu>' 
borumabipfis  jid.  Ponatur  minor  qusencorum  1 R.  Ergo 
aiccr  erit  I R 1 4.  Horum  cubi  funt  IC  & ^4l  I C fiz  QJ,^'48R 
& cuborum  iftorum  differentia.  ^4^-12  Q_^|  48  R aequabitur  31^« 
Igitur  I Q^quatur  21  — _ 4R.  Etital  R cft  aequalis  talifque 
erit  minor  quaefitus.  Cui  fi  addas  4,  fiet  altcrquaefituty. 

Per  Algcbram  fpeciofatti , data  differentia  duarum  quantitatum  B 
Sl  cuborum  C>  ponatur  A minor  ; igitur  maior  erit  A t B.  Horum 
cul)i  funt  A cubus  & 5 B A quadr.t  B cub.  t A cub.  t ^ A B quadr. 
Ergo  horum  cuborum  diB^erent^  / B A quadr.t  B cub.  t ^ A B quadr. 
zquacur  C.  Et  fit  A quadratum  aequale  C-  B cub. — 5 A B quadr. 


ff/ao  CdftoM. 

Ex  Imetuallo  cuborum  tolle  cubum  interualli  quantitatum  data^ 
rum : cefiduum  diuide  per  triplum  interualli  quantitatum^  habcbifque 
produdund  fub  quantitatibus,  ac  proinde  ipfas  quantitates  per  XXIX 
Euius.  ' 

Htue  E^effio  Geometried,- 

Sit  data  linea  A pro  intcruallo  duarum  linearum  & B poffit  inter* 
uallum  cuborum.  Duabus  A Binucnianturvtrinquz  tertiae  propor- 
tionales C &DE.  Tumex  D E abfeindatur  E B aequalis  C : lum- 
ptaque  G media  proportionali  inter  A 8r  B:  fiatvt  tripla  A ad  DF 
Ita  quadratum  G ad  quadratum  H.  Dico  quadratum  H xquari  r&- 
i^angulo  fub  lineis qiiaeficis.  Nam  folido  fub  quadrato  G in  lineam 
DE  xquatur cubus  Ai&folidofubquadratoGinFE  xquatorco^ 
Bus  B.  Ergo  cum  ilU.foIida  habeant  eamdem  bafim , differentia  illo. 
tunaeritfoliduiqnibquadratoGinD  F.  Sed  quoniam  fadtum  eft  vc 
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tripla  A ad  D F ita  quadratum  G ad  quadrgtum , H eidem  diffcren-  ‘ 
d*  cuborum  A)ficB  aequale  erit  folidum  fub  quadrato  H ia  triphtm 
A.  Sed  interuallum cuborum  a duabus  lineis  aequatur  cubo  inter- 
liallilinearura&triplololidocxrcfbahgulo  fub  lineis  in  interuallum 
linearum,  vtolimdixi  inPropof.  XXXV,*^  Lib.  II.  noux.clauis  ad 
Geometriam' : Ergo  folidum  triplum  fub  quaefrato  H in  A,  aequatut 
triplo  folido  cx  rc£langulo  fub  lineis  in  A.  Igitur  quadratura  H 
aequatur  rcdangulofub  Jinaeis  ^ ■ 

quxfitis.  ^ ^ ' »4 

Data  autem  linc^  pro  diffie-  a — » 

reotia  duarum  linearum  & H g . • ■* 

quadrato,  pro  ipfariim  rc^an- 
gulo , difccrnuotur  ipfs  lines  ^ ^ 
per  XXIX  buius..  ^ 


o- 

u 


SthultHm, 


Potuit  aliter  folui  hoc  problema  ponendo  vnam  radicem  pro  funr- 
ma quantitatum ratquchinc  oriretur  nbuus  Canon,  & noua  cfFc- 
dio  Geometrica  :’Enimucro,n  cxodlupla  differentia  cuborum  tol- 
latur duplum  cubum  differentis  quantitatum , refiduum  diuifum  pep 
Icxtuplara  quantitatum  differentiam  exhibet  quadratura  lumras 
quantitatum.  Quod  adnotaffeopers  pretium  erit 


Paopqsirio  XXXV. 

ItiutHtre  trid  quMdrdU  qud  coniunn^d  danentur  interddllis  ifforum 

CQHtkHiiu,. 


POnatur  minimus  numerus  qoadeatus  I maximus  aurem  iit 
1 R 1 1.  Horum  interuallum  xft  I Qt  2 R cuius  duplurtv 
a^j4  R squari  debet  tribus  intcruallis  ( qua-fumptis  tribus  imo 
quortibet  numeris,  differentis  maximi  & minimi  eft  squalis  diffe- 
remus otpnium  mediorum  ) ergo  tres  numeri  quadrati  qusiiti  de- 
bent quoque  squari  a Qj  4 R inde;tollanrur  maximus  & medius^ 
quuam habentur,  icfidHuml.QJ^aA— 2 erit  squale  quadrx/ 


4 


Zisi  1.  XXXlP^. 


P B O' P O f 1 T 1 XXXI V. 

M ' ( . ' 

DMtd  diffisrentU  dMrMfi^dntitAtum  interutllo  cAorum  ah  ifjU 
, catorum,  illas  inaentre. 

E Sco  data  differentia  duorum  mmcrorum  4,  & intcruallum  cii« 
borUmabipHs  Ponatur  minor  quzfitorum  1 R.  Ergo 

alter  erit  IR + 4.  Horum  cubi  fune  IC  & tf4t  IC  fia  Qj,l  48  R 
& cuborum  idorum  differentia  ^4  + iaQ_t48R  zquabitur 

Igitur  It^quatur  ai ^4.R«  Et  ita  11^  efl  xqualis  talifque 

erit  mitior  quaefitus,  Cui  fi  addas  4.  fiet  altcrquxfitusy. 

Per  Algebramfpcciofam,  (fata differentia  duarurh quar citatum  B 
& cuborum  Cy  ponatur  A minor  : igitur  maior  erit  AtB.  Horiirh 
cubi  fuot  A cubus  & 5 B A quadr. f B cub.  t A cub.  1 5 A B quadr. 
Er^o  horum  cuborum  differentia  / B A quadr.t  Bcuh^.t  AB  quadr. 
xquatur  Qk,  quadratum  xqualc  C— Bcub. — j^ABquacir. 

Hinc  Canon. 

Ex  int(?tualIo  cuborum  tolle  cubum  interualU  quatititatum  data- 
rum : refiduum  diuidc  per  triplum  intcrualli  quantitatum,  habebifque 
producum  fub  quanficatibus,  ac  proinde  ipfas  quantitates  per  XXIX 
huius. 

Htne  Ejfelih  Geometrica,  / 

Sit  data  linea  A pro  interuallo  duarum  linearum  & B poflitintct- 
iiallum  cuborum.  Duabus  A Binucnianturvtrinqux  tertix  propor- 
tionales C &D£.  Tum  ex  D E abfeindatur  F E xqUalisC  : (um- 
ptaque  G media  proportionali  inter  A & 6:  fiatvt  tripla  A ad  DF 
ita  quadratum  G ad  quadratum  H.  Dico  quadratum  H xquari  rc- 
dangulo  fublincisquxfitis.  Nam,£o!ido  fub  quadraro  G in  lineam 
DE  xquaturcubus  A : & folido  fub  quadrato  G in  F E xquaturcu- 
busB.  Ergo  cum  illa  foiida  habeant  camdcmbaftm)  differentia  illo- 
cum  ecU  folidum  fub  quadrato  G in  D F.  Sed  quoniam  um  eft 


D — 

F 

n 

^ c*- 

H- 
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cripla  AadDF  ita  quadratum  G ad  quadratum, H eidem  difFeren> 
tix  cuborum  6 arqualecric  folidum  fub  quadracoH  in  triplam 
A>  5cd  inceruallum cuborum  a duabus  lineis  aequatur  cubo  intcr- 
ualli  linearum  & triplo  iblidocxrc^angulo  fbb  lineis  in  intcruallum 
linearumf  ytolimaixi  in  Propof.  XXXV^ib.  ll.^nouae  cbuis  ad. 
Geometriam:  Ergo  folidum  triplum  fubquadratoH  in  A,  aequatur 
triplo  folido  cx  rc^angulo  fub  lineis  in  A.  Igitur  quadratunrH 
aequatur  cc^angulofub  linaeis 
quae /icis. 

Daca  autem  linea  pro), diffe- 
rentia duarum  linearum 
quadratO)  pro  ipfarum  redlan- 
gulo , difcernuncur  ipfx  lineae 
per  XXIX  huius.  ^ 

« ' . «k  • 

. ^ ' Sehplium»  • 

PqtuicaKtcrlbluihocpfoblemaponendovnam-radicenlpro  fum- 
nra  quantitatum:  atque  hinc  Oriretur  nouus  Canon,  8e  noua  effe- 
dlio  Geometrica  ; E nimuero,ncxo£Iupla  differentia  cuborum  tol- 
latur duplum  cubum  differentiae  quantitatum,  reiiduum  diuifumper 
fexcuplam  quantitatum  differentiam  exhibet  quadratum  fumraae 
quantitatum.  Quod  adnotalTcopcrv  pretium  «rit. 


Pao  POSITIO  XXXV. 


InHtiiire  trU  ^nd4rMf4‘  ccr^unffd  danentur  \nterHdllis  ifferum 

contuniiis, 

POnatur  minimus  numcwis  quadratus  I maximus  autem  Gi 
I Qj,a  R.  1 1.  Horum  intcruallum  eft  I ^ 2 R cuius  duplum 
xquari  debet  tribus  inieruallis  ( qua/umpiis  tribus  imp 
qiiotiibct numeris;  differentismaximi&minimi  eft  xqualis  diffc' 
rentiis  omnium  mediorum  ) ergo  tres  numeri  quadrati  quaefiti  dft- 
bent  quoque  xquari  2 QJ  4 K indc|to]laniur  maximus  & medius 
qui iam habentur,  rcfiduumlC^aFC— — 1 erit  aequale  quadra»’ 


4 


tum  I QJ  8 R.  aequatur  I Qta  R-  a & fit  I R xqualis  p vndc 


vitando fra^ionesjinuementur tres  numeri  quadrati  ui<  »y$ 
iatisfacicntes  quxfiiooi. 

Pei-  Algebramfpecioiain,  ponatur  minimus  quadratus  B > maxi* 
mus  vero  A quadr.  t ^ ^ 1 Horum  dupla  differentia  efl 
3 A quadr.  14  A xquari  debet  tribus  quadratis  quzfitis.  Ergo  fi 
inde  collas  maximum  & minimum  , habebis  medium  A quadr.  t 

2 A — — a B.  Huius  latus  fingatur  A <3.  Ergo  cius  quadratum 

A quadr.  Cquadr» — aCA  aequatur  quadrato  medio  mox  inuen* 
to,  & fit  A xqualis  aBfC  quadr. 


Binarium  iunge  cuicuraque  quadrato,  cuius  latus Tup er  ipfum  bi«'' 
narium : fummam  diuideper  duplam  radicem  huius  quadrati  binario 
audiam:  & fiet  numerus  cuius  duplum  additum ipiius  quadrato  vnita- 
te  audio,  dabit  maximum  quadtatum  quxfituro : fiimma autem  ex  eo» 
dem  duplo codemque  quadrato  multata  binario,  exhibebit  medium 
quadratum,  minimo  cxiflentc  vnitate. 


Qape  ttes  numeros  quadratos  fatisfacientes  quxfiioni : vt 
izi.  25.  tumaffumc  t|[es  lineas  , camdem  cum  radicibus  nuraeto- 
rum.  14,  II,  5 , proportionem  habentes  : Harumlinearum  qua- 
drata fitnul  coniumSa  zqualia  erunt  «ibus  differentiis  quadrato- 
rum. Enimucro  cum  quadrata  habeant  rationem  duplicaram  late- 
rum tum  in  numeris  cum  ip  lineis  , fequitur  quadrata  linearum  af- 
.furopiarum  fore  vt  quadrati  radicum  14  Ji.  5,.  At  ifti  quadrati 
fimul  coniun^i  zquales  funt  differentiis  numerorum  quadrato- 
rum. Ergo  & quadrata  linearum  diffcremiis  fuis  xquaUa  erunt, 
C^d  fuit  monftrandum.  _ 


xCit 

i 

• Hitic  C/n«n, 


Hinc  EffcHio  Geometrica, 


DIOPHJNTl  GEOMETKM, 

f- 


P«o»oiiTio  XXXVI. 


Jnuenire  tres  qMdtstitetesquMrmm  hinst  qualibet  tenmn^d  ^ m relU 
qutm  dulia faciant  quumiiutes  datas. 

t . , ' 

Sim inucnicndi  tres  numeri  tales  vt  fumma  primi  & fecundua 
cercium  faciat  55.  Summa  fecundi  & tertii  in  primum  27.  Et 
fumma  tcctii&  primi  in  fecundam  faciat  52.  Ponatur  certius  I R, 
Ergo  primus  Stfccundusfimul  erunt  55.  lam  55  diuidatur  in  duo 

Tr 

fegmenta  talitcrvceorunvdiiTcrentia  aequetur  5 ( differemiz  alio- 
rum duorum  produdlorum  qui  datifunt  ) fegmema  illa  erunt. 15  & 
20.  Quare  primus  erit  15  & fecundus  20.  Ergo  fumma  prmii  S;  ■ 

IR  fa 

tertii  infecunilumfacic  20  tioo  aequaliaja.  Ac  proinde  IRcftae-' 

qualis  5 ; I gitur  primus  tvitq,  fecundus  4,  & tertius^ . 

Per  Algebram  fpeciofam,  dato  produco  ex  fumma  primi  fecun- 
di in  certiumB,  ex  fumma  fecundi  & tertii  in  primum  C,  ex  fUmma . 
tertii  & primi  in  fecundum  D, ponatur  A tertius.  Ergo  B cft  fum- 

A 

ma  primi  & fecundi.  Diuidatur  B in  duo  fegmenra  quorum  difFc- 
rcntiafic  «cqualis  D ^G*fiDtquc  illa  duo  F & G.  Igitur  F erit 

K . ^ 

primos  & O fecundus  & proinde  fumma  primi  & tertii  in  fecun- 

••  m 

A , 

dum  GF  t G A quadri  aequaturD.EtfitA  quadratu  aequale  G F 
A quadr.  ' D— G 

■‘i’  w.  , , » HHte 
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co  medio.  Fingatur  latus  huius  quadrati  IK--.  4 ergo  eius  quadra* 
tumIQJ  i6  — 8 R aequaturi  Qta  R-  2 & fit  I R xq^ualis  fi  vnde 

'vitando fradioncsjinucnicmur tres  numeri  quadrati  121,  aj,’ 
fatisfacientes  quaefiioDt. 

Per  Algcbramfpcciofam,  ponatur  minimus  quadratus  B,  maxi- 
mus vero  A quadr.  f 2 A t B.  Horum  dupla  differentia  eft 
a Aquadr.t4  A aequari  debet  tribus  quadratis  quaefitis.  Ergo  fi 
inde  tollas  maximum  & minimum  , habebis  medium  A quadr.  t 

* A -2B.  Huius  latus  fingatur  A C.  Ergoeius  quadratum 

* A quadr.  C quadr.  - — a C A aequatur  quadrato  medio  mox  inueo. 
tOj  8e  fir  A aequalis  z Bf  C quadr. 

zCtZ  . • '.»■  k.  V 

.fi  'i-  ■ f 

t,-  HincCMdn,  | 

Binarium  iunge  cuicumque  quadrato,  cuius  latus  fuper  ipfum  bi- 
narium ; fummam  diuide  per  duplam  radicem  huius  quadrati  binario 
au^am:  & hecnumerus  cuius  duplum  additum  ipfias  quadrato  vnita- 
ic  au<3:o,  dabit  maximum  quadratum  quxfitum : fumma  autem  ex  co 
dem  duplo  codemque quadrato  ipultata  binario,  exhibebit  medium 
quadratuna,  minimo  exiAcntc  vnitate. 

Hinc  EjfeStio  GeometrlcM, 

Cape  tres  numeros  quadratos  fatisfacientes  quaeftioni : vt 
izi.  25.  tumaffumc  tres  lineas  , camdem  cum  radicibus  numcetv 
rum  14 , II,  5 , proportionem  habentes  : Harumlincarum  qua- 
drata fiinul  coniunda  xqualia  erunt  tribus  differentiis  quadrato- 
riHD.  Enimucro  cum  quadra»  habeant  rationem  dujilicaram  latc-*' 
rum  tum  in  numeris  tum  in  lineis , fcquitur  qiiadrata  linearum  af- 
lumptarum  fore  vt  quadrati  radicum  14  11.5.  At  ifti  quadrati 
limul  coniuD<ai  xquales  funt  differentiis  numerorum  quadrato- 


DlOPMjihfTl  1SE0METRM', 


PxopoiiTio  XXXVI. 


, Inumrt  tres  qtdntitMtes  qudrum  hin£  qudliiet  tcniunSU  cf  i st  relU 
\ ' qudm  Jxffd fdchttt  qsuatitdtes  ddtas, 

Sint  inueniendi tres  numeri  tales  vt  fumma  primi  & fecuudim 
tertium  faciat  ^5.  Summa  fecundi  & tertii  in  ptnnum  a 7.  Ec 
fumma  tertii  ScputPim  fecundiiin  feciat  ja.  Ponatur  tertius  I R, 
Ergo  primus  &le(fUndusfimul  erunt  ^5.  lam  55  duiidatut  iq  duo 

Tr 

ftgmenta  taliter yt  eorum  differentia  itjuctur  jj  ( differenti*  alio- 
rum duorum  prodn^orum  qui  dati  funi  ) fegmema  illa  erunt  ij  8c 
ao.  Qiiareprimus  erit  1$  Sc  fecundus  20.  Ergo  fumma  primi  & 

Tr  , rR 

tertii  in  fecundum  facit  20  fjoo  aequalia  53.  Acproinde  IR.  cftac« 

qualis  % . Igitur  primus  erit  5*  fecundus  4,  & tertius  5«- 

Per  Algebram  (peciofam)  dato  produco  exfumma  primi  & fecpn* 
di  in  tertium  B,  exiumma  fecundi  & tertii  in  primum  C,  cx  fumma 
tertii  & primi  in  fecundam  D,  ponatur  A tertius.  Ergo  B cR  fum- 

A " 

ma  primi  & fecundi.  Diuidacur  B in  duo  fegmdnca  quorum  diffe- 
lesmiant  atqualis  D— ■ - C fintque  illa  duo  F & G.  Ighur  F erit 

A 

..primus &:  G fecundus  & proinde  fumma.  primi  & tertii  in  fccun> 

A 

^m  G F t C A quadr.  aequatur  D.  Etfii  A quadratu  aequale  G F 
A quadr.^  D— G 


t iB.  i ^Msf,  ^ 

^ _•  ’ i ■ 


' . Hinc  CBttonl  ‘ ^ . s>- 

■•,*  ■ '<•  ^ ^ _ .1 
Diuide  quemlibet  ex  tribus  datis  in  duo  Tegmenta  ita  vt  intCTUal- 

ium  horum fir  «quale inceruallo  duorumaliorum  datorum : deinde 
plano-  planum  Tub  duobus  illis  Tegmentis  diuide  per  differentiam  mi- 
noris Tcgmcnti>&  minoris  aliorum  duorum  datorum  ( vel  maioris 
Tegmenti  & maioris  datL)  habebifque  quadratum  vnius  numeri  quae* 
dti.  Idem  Tac  de  aliis,  & habebis  tres  quaeiitos.  . 

- ■ e*  • f 

Vel 

Ex  duabus^ibuflibet  quantitatibus  datis  tolle  tertiam : refiduifl- 
millis  erat  planum  carum  duarum  quarum  Tumma  in  reliquam  du^ 
fuit : ita  haoebuntur  plana  triurq quantitatum  qu«ntarubi.  lam  fi  tri- 
bus illis  planis  pertres  diucrfa^  operationes  fumatur  quarta  quanti- 
tas ptoporrionalis  , fient  jcria'  qii^rara  quxfita  figillatim,  Vt  dacb 
produdo  ex  prima  in  duas  alias  a/,  cxfccundaindoasalias  ^a^&ex 
tertia  in  alias  duas  )5.  Si  ex5P  fummaduarum  priorum  quantitatum 
tollas  tertiam  3$,  refidui^4  femiffis  z»  er  it  pUnum  primx  6c  fccui> 
tlx  quantitatis.quzfitx.  S^ex  ^T-fumma  (kiarum  poficriorum  tollas 
aliam  t/refidui  40  femiffis  aocfi  planum  fecundae  & t^tiae  quanti- 
catuquzfitx'^  Siveroext^afumma  tertiz  & prima*  tollas  reliquam^ 
ja,  refidui  ^o  femiiffis  15  efi  planum  piimx  & tertix  quantitatis  qiix* 
fitx.  Sichabestriaplanai2,ao,i5.  Tribusillis  ( cb  ordine,  quo 
iacent)inueniatur  quarta  quantitas  proportionalis  erit  quadrii- 
tumterctx  quantitatis,  ao  15  la  quarta  pro{K>rtionalis  p cfi  quadra» 
cum  primx^  15,  la  ,20',  quarta  ptoporrionalis  16  ciVquadratum  fe« 
cundx. 


H/ng  Effe0io  CieBmetrifM, 

Sintdatatriaquad^ata  AB,  BC,  CP  & inucniendxfinc tres  li-‘ 
nexquarunfprimacum  duabus  reliquiis  faciat  reflranguiuni  xquaie 
quadrato  A B : fecunda  cum  duabus  reliquis  faciat  ccdangulum 
quale  quadrato  BC,  Tertia  vero  in  duas  reliquas  faciat  redangu- 
lutn  xquaie  quadrato  CD  Confiituancilr  A B & BC  ad  angulos 
icdos&ncdatur  BG^fUpcr*quamfiat  i^micirculiis  in  quo  inferiba». 

. . • . “ ^ • X 
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mOJ^HANTl  qEOMETKM, 


H 


.O 


cuboltnea;  B.  Duabus  A & B inucniantur  vtrinque  tertia?  prtv 

* portionales  C & DE.  Tum  ex  DE  abfdndacur  FE  atquaiis  C, 

fumaturque  G media  proportionalis  mter  A d f e 

- & B.  Ac  tandem  fiat  vt  tripla  A ad  D F ita 
quadratum  G ad  quadratum  H.  Dico  qua*  ' g 

• dratum  H a?quari  roftangulo  duarum  linea- 
rum quxfitarum.  Nara  cumB  A D E fine 
tres  proportionales,  cubus  Aae quatur  foli- 
do  BA  DE  per  vndecimi  : & jpropter 

camdem  rationem  cubus  B,  a?  quatur  (olido  ABC  .-iHaautcmTolida 
habent  pro  bafc  communi  rcftangulum  B A,  igitur  cum  Cfit  ar- 
qualis  FE,  Tcquinir  folidum  fub  A B redangulo  in  DF  zquari  dif- 

, ferentia?  cuborum  A & B.  At  G eft  media 'proportionalis  intertA 
& B.  Ergo  quadratum  G atquatur  rediangulo  A B.  Ac  proinde 
(olidum  re<ftangulum  fubquadrato  G & linea  D F aequale  eft  dif^ 
ferentia?  cuborum  A & B.  Sed  cubus  A xquatur  cubis  partium 
eripio  folidi  ex  rcftangulo  partium  in  A ( per  34  fecundi  nbfiz 
clauis  ad  Geometriam  ) fed  quoniam  facium  eft  vt  tripla  Aad  F D 
ita  quadratum  G ad  quadratum  H,’erit  quoque  folidum  fub  qua- 
drato Hio  triplam  A arquale  triplo  folido  fub  rcftangulo  in  A fcy^ 
folidofubredangulo  panium  in  triplam  A.  Ergo  folidum  fub  qua- 
quadrato  H in  A elV  zquale  folido  fub  redlangulo  partium  in  A* 
Igitur  quadratum  H zquaturredangulopactiumqua?fitacum,quqd 
erat  dcmonftrandum,  ~ 

Dataautem  A fumma  duarum  linearam  &K  potente  redan4gu<> 
ium  illaruro>  difccrnuntur  arob*  Hnc*  per  XXV I huius.  , 


Sehstliuvi, 


' * * >« 

Potuifalio  modo  folui  idem  problema  potiendo  Voam  radicem  pro 
differentia  quantitatum  vnde  nouus  caoonScnoua  effedlio  Geome- 
trica nafeerentur  : Enimucro,  fi  de  odtupla  cuborum  i partibus , 
fumma  tollatur  duplus  cubus  fummz  panium  > refiduum  diuifum 
perfextuplam  partium fummam, dabit  quadratum  diiferentix,  par- 
tium. Quod  adoocaJOTeoperx  pretium  eric. 


• > ^ 
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r 


P«o>o#itx».  xxxliv, 


Dat 4 differentia  iftarum  quantitatum  rjr  internatia  cuborum  ab  ip/is 
ortorum,  illas  ianenire. 

ESco  data  differentia  duorum  numerorum  4 , & interualium  cu* 
borumablpfis  jitf.  Ponatur  minor  quxficorum  1 K.  Ergo 
altcrcrit  IR  t4.  Horum  cubi  funt  I C & ^4-^  I C f la  Qi*^48R- 
& cuborum  iflorum  differentia,  ^4+11  Q_t  48  R equabicur 

Igitur  I Qjequatur  21 4R'  Etital  K eft  «qualis  talifquc 

erirminor  quaefitus.Cui  fi  addas  4,  fiet  alter  qux  fi  tus  7. 

Per  Algcbramfpeciorafti,  data  differentia  duarurh  quantitatum  B 
& cuborum  C>  ponatur  A minor  ; igitur  maior  erit  A t B.  Horum 
cul)i  fune  A cubus  & ^ B A quadr.f  B cub.  f A cub.  t ^ A B quadr. 
Ergo  horum  cuborum  di0'crenua  ^ B A quadr.t  B cub.  t j A B quadr. 
xquacur  C.  Et  fit  A quadratum  «quale  C—Bcub. — 5 ABquadr. 


It ine  Canon. 

Ex  iutcruallo  cuborum  tolle  cubum  interualli  quantitatum  data- 
rum : refiduum  diuide  per  triplum  interualli  quantitatumj  habcbifque 
produAuib  fub  quantitatibus,  ac  proinde  ipfas  quantitates  per  XXIX 
Euius. 

Hinc  Effeflio  Geometrica. 

Sit  datalinea  A pro  intcruallo  duarum  linearum  & B pofficinter- 
uallum  cuborum.  Duabus  A Binuenianturvtrinqux  tertix  propor- 
tionales C &DE.  Tum  ex  DE  abfeindatur  E 1^  xqualisC  : ium- 
ptaque  G media  proportionali  inter  A & BT  fiatvt  tripla  A ad  DF 
Ita  quadratum<j  ad  quadratum  H.  Dico  quadratum  H xquari  rc- 
dlangulo  fub  lineis  quxfitis.  Nam  folido  fub  quadrato  G in  lineam 
D E xquatur  cubus  A : & folido  fub  quadrato  G inF  E xquatur  ctu 
BusB.  Ergo  curailU.folidahabeaoccamdembafim, differentia  iUo- 
rumcritfollduaqntbquadratoGiaD  F*  Sed  quoniam  fa^um  eft  vc 


70  DlOPHANTl  qEOMETKM,' 

tripla  A ad  DFica  quadratum  G ad  quadratum,  H eidemdifFeren- 
cix  cuborum  B xqualcerit  folidum  fub  quadrato  H io  criptam 
A.  Sed  intcruailum cuborum  a duabus  lineis  zquatur  cubo  imer- 
lialliliucarum  & triplo  fluido  ex  rc6^ahgulo  fub  lineis  in  interuallum 
linearum,  vtolimdixi  inPropof.  XXXV ,*X^.  II.  noux  clauis  ad 
Geometriam:  Ergo  folidum  triplum  fubquatlratoH  in  A,  xquatUt 
triplo  folido  ex  rcftangulo  fub  lineis  in  A,  Igitnr  quadratum  H 

aequatur  rcftangulofub  linxis  ^ 

qusiitis.  ■ ^ F • ' y ^ 

Data  autem  linea  pro  diffe-  a — : ' 

rentia  duarum  linearum  & H ^ 
quadrato»  pco  ipfardm  re61an> 
gulo,  difccrnuDtur  ipfc  lincz  ^ ^ 

per  XXIX  huius.. 


G- 

U 


Seholium, 


Potuit  aliter  folui  hoc  problema  ponendo  vnam  radicem  pro  funr-  • 
zna  quantitatum:  atque  hinc  oriretur  nOuus  Canon,  & noua  effe- 
Aio  Geometrica  :’Enimucro,fi  cxoAupladifFcrcntia  cuborum  tol- 
latur duplum  cubum diffcrcntix  quantitatum , refiduum  diuifum  per 
fcxtuplam  quantitatum  differentiam  exhibet  quadratum  fummae 
quantitatum.  Quod  adnotaffcopcrz  precium  erit. 


Pao  POSITIO  XXXV. 

InutHtre  trid  quddrdt*  qu*  ccHiunlfjt  dquentur  xmcrddllis  ifforum 

cemuHclis, 

t 

POnatur  minimus  numerus  quadeatus  I maximus  aurem  ftc 
1 03^  R 1 1.  Horum  intcruailum  jcft  I Qjf  a R cuius  duplurtv 
aQj^4R  zquari  debet  tribus  interuallis  ( quajfumptis  tribus  imo 
quotiiber  numeris,  differentis  maximi £c  minimi  cfl  zqualis  diffc' 
rentiisoipnium  mediorum)  ergo  tres  numeri  quadrati  quziiti  de- 
bent quoque  zquari  a 4 R indc|tollantur  maximus  & medius* 
quUam habentur,  rcfidttiWlC2J,a.R—— -a  erit  aequale  quadrx/ 


ira!  I.  Qy-MST^  xxxu>‘.  - «y 


Pto'roiiTio^  XXXiy. 


DMtsM^rentU  duMrMit^4ntJ/Mtum  iuterusll»  tiborum  ah  iffii 
^ cr forum,  illas  inucnire. 

E Sco  data  differentia  duorum  numerorum  4,  &interualium  cii* 
borUmabipfis  Ponatur  minor  quzficorum  1 R.  Ergo 

alter  erit  IR+ 4.  Horum  cubi  func  IC  & <?4t  IC.fia  Qll  48R 
& cuborum  illorum  differentia  ^4  + ia  Q_t  48  R zquabitur 

Igitur  It^quacur  ai t4.R«  Etitalf^  e(l  xquahs  talifque 

critminor  quzHius, Cui  naddas4<  fiet  altcrquxluusy. 

Per  AIgcbramfpeciofam,  cfata differentia  duaruih qiiar.ticatum  B 
& cuborum  C,  ponatur  A minor  : igitur  maior  erit  AtB.  Horiim 
cubi  funt  A cubus  & 5 B A quadr.  f B cub.  t A.  cub»  1 5 A B quadr. 
Ergo  horum  cuborum  differentia / B A quadr.t  BcubVt  j A.B  quadr. 
atquatur  Cli.Etft  A quadratura x quale  C— 6cub. — ^ABquadr. 

' r ' / '■■■  ■ .«B  . 

HincCanon. 

Ex  intdtuallo  cuborum  tolle  cubum  interualli  quahtitatum  data- 
rum : reliduum  diuidc  per  triplum  interualli  quantitatum,  habcbifquc 
producum  fub  quantitatibus,  ac  proinde  ipfas  quantitates  per  XXIX 
huius. 

Htac  E ffeHh  Geometrica,/ 

Sit  data  linea  A pro  imeruallo  duarum  linearum  & B poffitintet- 
tiallum  cuborum.  Duabus  A Binucnianturvtrinqui  tertiz  propor- 
tionaLcsC  &D£.  Tum  ex  DE  abfeindatur  F E xqUalisC  : (ura- 
ptaque  G media  proportionali  inter  A&  6:  hatvt  tripla  A ad  DF 
ita  quadratum  G ad  quadratum  H.  Dico  quadratum  H zquari  re- 
<5langulo  fublineisquzlitis.  Nam,  folido  fub  quadraro  G in  lineam 
DE  xquatur cubus  At&folidofubquadratoG  inFE  xquatur cu- 
bus B.  Ergo  cu  m illa  folida  habeant  eamdcmbafim,  differentia  illo, 
runa  erit  folidum  fub  quadrato  G in  D F.  Sed  quoniam  fa^um  eff 


70  ViaPHANri  qnOMETKM, 

tripla  A ad  DF  ka  quadratum  G ad  quadratum,  H eidem  difFereti* 
tiz cuborum  A^B  xqualeeric  folidum  fub  quadracoH  in  triplam 
A>  5cd  interu^lum cuborum  a duabus  lineis  asquatur  cubo  inter- 
ualli  linearum  & triplo  (olido  ex  rcf^angulo  fob  lineis  in  intcruallutn 
linearum^  ytolimdixi  in  Propof.  XXXV^ib.  II.  nouae  cbuis  ad 
Geometriam:  Ergo  folidum  triplum  fubquadratoH  inA^  aequatur 
triplo  folido  ex  rc^angulo  fub  lineis  in  A.  Igitur  quadratunrH 
aequatur  reftangulofub  linaeis 
quae  (itis.  ^ p 

Data  autem  linea  pro^ditfe-  a— ■ i — 

reniia  diurum  linearum 
quadracoi  pro  ipfarum  redlan- 
gulo , difccrnuntur  ipfa:  lineae 
per  XXIX  huius.  ^ ' 

Scholium,  - • ‘ 

Potuit  alitcrfolui  hoc  problema  ponendo  vnam  radicem  pro  fum- 
ma quantitatum ratquchinc  oriretur  nouus  Canon,  8e  noua  effe- 
^io  Geometrica  : E nimucro,  fi  cxof^upla  differentia  cuborum  tol- 
latur duplum  cubum  differentiae  quantitatum,  refiduum  diuifumper 
fextuplatn  quantitatum  differentiam  exhibet  quadratura  fummae 
quantitatum.  Quodadnota(Tcopcr«prctium<rit. 

*• 


a- 

u 


PaoPosiTio  XXXV. 

InHtnire  trin  ^nielrMU  qu*  (otdunlit.  dquentur  'uitcrugllis  if forum 

eonmnitis» 

POnattir  minimus  numerus  quadratus  I maximus  autem  fit 
I QJ^a  R 1 1.  Horum  inicruallum  eft  I 2 R cuius  dupluni 
2 Qi 4^  aequari  debet  tribus  interuallis  ( qua/umptis  tribus  imp 
quotiibct  numeris  , diffcrcntismaxiroi&minimi  cft  aequalis  diffe*. 
rentiisomniummediorum)  ergotres  numeri  quadrati  quac(5ti  dft- 
bent  quoque  zquari  x 4 R iade|coliantur  maximus  & medius 
quiiamlwbcniuf,  icIidiiumlC^aR— — a ciit  aequale  quadra-/ 


LIB.  I.  QVMST.  XXXK  ft 

co  medio.  Flugatui^  latus  huius  quadrati  IR. — 4 ergo  ehis  quadra’ 
tiimlQJ  16  — ^ 8 R.  aequaturi Q^a R-  a & fit I R xqualis  p.vndc 

vitando fradiones^inueniemur tres  numeri  quadrati  ui«  35. 
fatisfacicntcs  quxfiioni. 

Pci’  Algcbramfpecioiani,  ponatur  minimus  quadratus  B } maxi- 
mus vero  A quadr.  f a A 1 B.  Horum  dupla  difierentia  cft 
3 A quadr.  14  A xquari  debet  tribus  quadratis  qusfitis.  Ergo  fi 
inde  collas  maximum  & minimum  , habebis  medium  A quadr.  f 

3 A — — 3 B.  Huius  latus  fingatur  A <3.  Ergo  cius  quadratum 

A quadr.  Cquadr» — aCA  aequatur  quadrato  medio  mox  inuen- 
to,  &ficA  xqualis  aBf  C quadr. 


xCti 
• Hitie 


Binarium  iunge  cuicumque  quadrato,  cuius  latus  fuper  ipfum  bi>" 
narium:  fummam  diuide  per  duplam  radicem  huius  quadrati  binario 
au^am:& fiet  numerus  cuius  duplum  addicumipiuis  quadrato  vnita- 
te  au£to,  dabit  maximum  quadratum  quxfitum : fumma  autem  ex  eo- 
dem duplo  eodemque  quadrato  multata  binario,  exhibebit  medium 
quadratum>  minimo  exifiente  vnicate. 

Hinc  Ejfeffio  Geometrica, 


Cape  tres  numeros  quadratos  facisfacientes  quxfiioni ; vt  19 
121.  35.  tumaffumc  t^cs  lineas  , eamdetn  cum  radicibus  numeto- 
riim.  14,  II,  5 , proportionem  habentes  : Hajumliocarum  qua- 
drata filnul  coniunda  xqualia  erunt  eribus  di^crentiis  quadrato- 
rum. Enimuero  cum  quadrata  habeant  rationem  duplicaram  late- 
rum tum  in  numeris  tum  ip  lineis  , fequitur  quadrata  linearum  af- 
.furopurum  fore  vt  quadrati  radicum  14  Jfc,  5,.  At.ifli  quadrati 
fimui  coniun^i  xquales  fune  differentiis  numerorum  quadrato- 
rum. Ergo  & quadrata  linearum  dificrcntiis  Tuis  xquaha  erunt, 
fuit  d^monfirandum.  ^ 


DIOPHJNTl  GEOMP.TKM, 


PxopoixTio  XXXVI. 


. inucnire  tres  qMdtttitMtes  quMrum  binst  qualibet  tenmn^d  &iHrelU 
' ' qium  duUdftcunt  qMdntiidtes  detds. 


^Intinucnicnditrcs  numeri' talcj  vt  fumma  primi  & fecunditn 


I Cercium  faciat  55.  Summa  fecundi  & tcriil  in  primum  17,  Et 

fuinmatcctii&piimiinfccuodnm  faciat  Ponatur  tertius  I R, 
Ergo  primus  Sciecundus  fimul  cruoc  ^5.  lam  55  diuidatur  in  duo 


; V, 


^ r . 

fegmenca  talitervteorunvdiffcremia  xquctiir  5 ( differemix  alio- 
rum duorum  produd^orum  qui  datifunt  ) fcgfncma  illa  erunt .15  &; 
ao.  Quare  primus  erit  15  8c  fecundus  20.  Ergo  fumma  primi 


IR  IR 

ccriii  in  fecumiura  facit  aotioo  xqualiaja.  Ac  proinde  IKcftc. 


IO- 


qualis  5 . 1 gitur  primus  erit  fecundus  4,  & tertius^ . 

Per  Algcbram  fpeciofam,  dato  produco  ex  fumma  primi  & fecun-’ 
diintcrciumB,  cx  fumma  fecundi  & tertii  in  ptimum  C,  ex  Arnima  . 
tertii  & primi  in  Axundum  D, ponatur  A tertius.  Ergo  B cft  fum- 


ma  primi  & fecundi.  Diuidatur  B in  duo  fegmenra  quorum  difTc- 
centiafit  «qualis  D— .G*fintquc  illa  duo  F & G.  Igitur  F erit 


. A 


primus  & G fecundus  & proinde  fumma  primi  & tertii  in  fecun- 


dum GF  t G A quadr.  «quatur  D.EtfitA  quadratfi  aeqnalc  G F 


A quadr. 
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LIB.I.  ^x.sT.  xxxr:\ 

co  medio.  Fingatur  latus  huius  quadrati  '4  ergo  eius  quadra* 

tumIQJ  16  — 8 Rarquaturl  Qti R-  a & fit I R xqtjalis  fi  vnde 

'vitando fradiones,inueuieutur  tres  numeri  quadrati  ui.  aj. 
fatisfacientes  quaefiionr.  • 

Per  Algcbram  fpeciofam,  ponatur  minimus  quadratus  B,  maxi- 
mus ver®  A quadr.  t * A 1 B.  Horum  dupla  differentia  eft 
2 Aquadr.t4A  aequari  debet  tribus  quadratis  quarfitis.  Ergo  fi 
inde  tollas  maximum  &c  minimum  , habebis  medium  A quadr.  t 

a A—  — 2B.  Huius  latus  fingatur  A C.  Ergoeius  quadrarum 

A quadr.  Cquadr.  — a C A aequatur  quadratomedio  mox  inuea. 
tOj  & fir  A aequalis  z Bf  C quadr. 

zCti  ‘ t.  -V  '*■ 


UineC/mon,  - I • 

• • • » . - 

Binarium  iunge  cuicunique quadrato,  cuius  latus  fuper  ipfum  bi- 
narium : fummam  diuide  per  duplam  radicem  huius  quadrati  binario 
audiam:  & fiecnumerus  cuius  duplum  additum  ipfias  quadrato  vnita- 
tc  audio,  dabit  maximum  quadratum  quxfitum : fumma  autem  cx  eo- 
dem duplo  codemque  quadrato  gultata  binario,  exhibebit  medium 
quadratum,  minimo  cxiftcntcvnitate. 

4 • 

Hinc  EffeSiio  Geometrien, 

Cape  tres  numeros  quadratos  fatisfacientes  qu»fti6ni ; vt 
lai.  25.  tumaffumc  tres  lineas  , camdem  cum  radicibus  numeto- 
rum  14,11,  5,  proportionem  habentes  ; Harumlincarum  qua- 
drata fimul  coniunda  iqualia  erunt  tribus  differentiis  quadrato- 
simi.  Enimucro  cum  quadrata  habeant  rationem  duplicaram  latc-' 
rura  tum  in  numeris  tum  in  lineis , fcquitur  qiiadrata  linearum  af- 
lumptarum  fore  vt  quadrati  radicum  14  ii.  5.  Ac  jfti  quadrati 
limul  coniundli  xquales  funt  differentiis  numerorum  quadrato- 
<^df  ■ d°  ^ Jiocarum  differcniiis  fuis  xqualia  erunt,. 


Diuide  quemlibet  txtnbus  datis,  in  duo  fcgmehta  ita  vt  intCTual- 
lum  horum  itr  xqualeinceruallo  duorum  aliorum  datorum : deinde 
piano-  planum  fub  duobus  illis  Tegmeneis  diuidc  per  differentiam  mi- 
noris fcgmentiy  & minoris  aliorum  duorum  datorum  ( vel  maioris, 
fcgmemi&maioris  dati.)  habcbifqucquadratumvniusnumcriquae- 
iiti.  Idem  fac  de  aliis,  & habebis  tres  qusentos/  ^ 

_ • f".  ■' 


Ex  duafrtisljnibunibet  quantitatibus  datis  tolle  tertiam : refidui  fb- 
miflis  erat  planum  carum  duahim  quarum  fumma  in  reliquam  du£ta 
fuit : ita  haoebuntur  plana  triuniquincitacum  quxhcaruni.  Fam  fi  tri- 
bus illis  planis  per  tres  diucrfa^  operationes  fumatur  quarta  quanti* 
cas  proportionalis  j fient  tria  qua^lrara  quxfica  figilUtim,  Vc  dato 
produdioexprimain  duas  alias  a/,  ex  fecunda  in  duas  alias 
tcrciain  alias  duas  55.  Siex$p  fuinma  duarum  priorum  quantitatum 
collas  cccciam  3$,  refidui^4  reniiiffis  x»  erstpUtram  priftw  & fecuq- 
ll*  quaDtitatis.quarfitx.  Sfex  tfT-fumma  ddarupi  poficriorum  tollas 
aliamt/ rcfidui4o  femillisaocfi  planum  fecundx  & ceftix  quanti- 
tatis quxfitx.  Si  vero  cx  5 2 fumma  certix  & primx  tollas  reliquam 
jXjrefiduijofemifils  15  efi  planum  primx  &tcriix  quantitatis  qux* 
ficx.  Sic  habes  tria  plana  12, 20, 15.  Tribus  iliis  ( eb  ordine,  quo 
iacent)inucDiatur  quarta  quantitas  proportionalis  25,  erit  quadra- 
tum tcrcix  quantitatis.  20  15 12  quarta  proportionalis  p cfi  quadnu 
cumprimx^i5,  la , a o*,  quarta propoijionaiis  1^  efi quadratum fe- 
condx.  -•  '' 


kinf  EfiBioQe«metric4.  -t 

Sint  data  tria  quadrata  AB,  BC,  CD  &|nucniendxfinctrcs  Ii«" 
nex  quarum prima  cum  duabus  reliquis  faciat  rcftangulura  xquale 
• quadrato  A b : fecunda  cum  duabus  reliquis  faciat  rcdlaogulum 
quale  quadrato  BC,  Tertia  veto  in  duas  reliquas  faciat  rcdlangur 
Ium  xquale  quadrato  C D Coofiituancdr  A B & B C ^ angulo$ 
icdtos&ncdiatur  BC^Eipcr^uamfiac  ^mictfculiis  in  quo  iuferibs-^ 

- ■■  T 
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rorCD,  & coniunfta  AD  fiat  AE  D triangulum  rcdangulum  & . 
ifofceljj.  Certum  cftper  iftam  praxim  dc  funima  quadratarum  A B 
&BC  fuWatum  eflc  quadratum  C D,  & f cfidui  funfptam. cfFc  fc- 
miflcm,  nempe  quadratum  A E vel  ED.  Eadem  methodo  de  fum- 
ma quadratorum  BC  & GD  tollatur  quadratum  A B , & refidoi' 
femifiis  fit  quadratum  F.  Similiter  defumma  quadratorum  A C 8c 
^ AB  tollatur  quadratum  B & refidurfemiffis  fit  quadratun> G.  “ 
DeindefiatvtD  EadF.  ItaG  adH  EtvtFad  G ita  D E ad  I.  Ec 
vtGadDE  ita  Fad  L,  D^co  tres  lineas  qiiatfitascfre  FWI, 
enim  quadratum  A B aequetur  rc^angulo  exprima  in  reliqua: 
fimul  ^mptas,  erit  xquale  reftah-  • 
gulo  ex  prima  in  fecundam  & ex 
prima  in  tertiam  ( per  i fecundi 
' Euclidis  ) fimiliter  BC  quadra- 
tum xquabifurrci^angulo  ex  fe- 
cunda in|  tertiam  & primam  ; & 
propter  eamdem  rationem 
drarumCO  aequatur  rcdangulb 
extertia  in  prmam  & fecundam. 

Igitur  quadrata  AB  &BC  qu* 

(une  aequalia  quadrato  A C ( per  ' 

47  primi  jfunt  xqualia  quadra"' 

CD  &praEtcrca  duplo  rcftangu 
prima;  in  fecundam.  Erg 
quadratum  A D ifti  duplo  rcAan 
guloxquatur  ( per  31  rerriiSf  47 
primi)  cumque  quadratum  A D 

zqualefitduploquadratoD £,  erirquaaratum  ut.  aequale re«an- 
gulo fub  prhna& fecunda  qux ficis.  Simili  plane  difcurfu  oftendetur 
quadratum  F .aequari  rcdangulo  fub  fecunda  & tertia : & quadratum 
G reflanguloTub  tertia  & prima.  Sed  reftangulum  fub  prima  & fe- 
cunda ad  rc^tangulumfiib  fecunda  & tertia  ) propter  eamdem  alti- 
tudinem, cfl  vt  prima  ad  ,tcrtftm  ; hem  reiSangulum  fub  tertia  Sc 
prima  ad  quadratum  icrtix  propter  eamdem  altitudinem  eft  etiam  vt.:- 
prinis  ad  tertism : itcm.rc£^anguluni(ubtcrtia  & prinia  ad  quadra* 
cura  ttrtix  propter  camdeaa  altitudinem  eft  etiam  vt  prima  ad  tep; 
dam ; er  go  eft  vt  rcftaDgulwnfub  prima  ( feu  quadrati^.. 


♦ cl-l"’.  , ■ 
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Hinc  CMotil 
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Diui4equeinlib«  ex  tribus  datis  in  duo  fegmenta  ita  vt  interual. 
luu)  horum  iic  aequale  interuallo  duorum  filiorum  datorum : deinde 
plano-  planum  £ub  duobus  illis  fcgmends  diuide  p«  differentiam  mi- 
noris rcgmcHti»  ^minoris  alioruni  duorum  datorum  ''X  vcl  maioris 
iegmenti  & maioris  dati ) habebifque  quadratum  vnius  numeri  quje- 
/iti.  Idem  fac  de  aliis,  & habebis  tres  ^uae£tes. 

Bx  duabus  quibuilibet  quantitatibus  datis  tolititertiam : refidui  fe- 
«uffis  erat  planum  earum  duarum  quarum  fumma  in  reliquam  du£la 
fuit : ita  habebuntur  plana  trium  quantitatum  quar  litarum.  lam  fi  tri- 
bus illis  planis  per  tres  dinorfas  operationes  fumatur  quarta  quanti- 
tai  proponionalis , fient  tria^  qpiadrata  quaefita  figillatim,  Vt  dato 
produ^lo  ex  prima  in  duas  aliis  a7,  ex  fecunda  in  duas  alias  ^Zylccx 
tertia  in  alias  duas3y.  Si  ex  5^  fumma  duarum  priorum  quantitatum 
collas  tertiam  js»  refidui  14  remilfis)»  erit  planum  peimz  fccuo- 
'd»  qufntkaris  quzfitae.  Si  ex  tf7^1umma  duarum  pollcriorum  tollas 
aliam  27  refidui  40  fcmilfis  20  eff  planum  fecundae  & tertis  quanti- 
tatis quxfitz,  Sivero  c»tf2  fumma  terti*  & primae  tollas  reliquam 
ja,  refidui  ^ofcmillis  15  eftplanumprim*  & terti*  quantitatis  qu*. 
fit*.  Sic  habes  tria  plana  12,  zo,  15.  Tribus  ijlis  ( eo  ordine , quo 
iacent ) iqueniatur  quarta  quantitas  proportionalis  25,  erirquadra- 
tum  terti*  quantitatis,  zo  15  iz  ^uaru  proportionalis  9 cft  quad^’ 
lufflnrim^e,  15,  u ,ap, quarta proporttonalis  i^ 'cft quadraturo fefc 

CunoXa  • * 


Hine  Effeliio  Geometricg,  ' 

Siordaca  tria  quadrata  AB,  BC,  CD  Stinucritend*  fihttrcs  Ii- 
»e* quarum  prima  cum  duabus  rqliquis  faciat  rcftangiiluin  aequale 
quadrato  AB  : fecunda  cun^luabus  reliquis  fadat  rcdangulum  «- 
quale  quadrato  B C.  Tertiij^Vero  iu.duas  reliquas  faciat  rcftangti- 
lum  *qualc  quadrato  C D ^ Conftituantia:  A B 3^,3  C ad  angulo^ 
& nebatur  BG,  fuper  quam  fiat  feaickculus  in  ajuo  inferii 


ip  DiaPH^NTl  gEOMETRjE, 

turCD,,&  corfunfta  AD  fi;u  AED  tHanguIum  rcaangulum  $c 
ifofcclcs.  Certum  eft  per  iftam  pwxim  de  fuium^  quadratarum  A B 
&BC  fiiblatum  efle  qutdratum  C'D,  & refidui  fumptam  effe  fc- 
mifrem  , ncmp&quadratum  AEvcl  £D.  Eadem  hicthodo  defum- 
ma quadratorum  BC  8c  C D tollatur  qiudratum  A B , & rcijdui 
fcmi/lu  fit  quadratum  F.  Sfiniliter  delumma  qua^atarum  A*€  & 
A B collacur^qua^atum  B G„  & refidui  femiffis^c  (juadratum  G. 
y,  Deinde  fiat  ve  D E adF^  IraC  adH.  EtvtFad  G ita  D E adi.  Ec 
vt  e ad  D E Jta  F ad  E.  pi^  tres  lineas  quxfita»  efle  H,  I,  L.  Cuqi 
. enim  quadratum  AB  xquetifr  riflangulo  exprimain  reliouas  duas 
'fimulfiimptas,  cntzqiialercdan- 
gido  ex  prima  in  fecundam  & ex 
“prima  in  tertiam .(  per  i fecundi 
Euclidis  ) fimjliter  BC  qikdra< 
tumatquabiturrcfiangulo  ex  fe- 
cunda inj  tertiam  gc  primam  & 
propter  eamdem  ratiohem  qua- 
dratum C D xquatur  redangulo 
ex  tertia  ia  prmam  & fecundam. 

Igitur  quadrata  A B & B C qux 
Aintxqiialia  quadrato  A C ( per  >> 

- 47  prinii^funt  xqualia  quadrato 
CD  &prxeereaddplo  rcftangu- 
primx  in>  fecundam.  Ergo 
quadratum  A D ifli  duplord^an- 
^loxquatur  f per  51  tertii  & 47  . 
primi)  cumque  quadratum  A D * ■ 

Aquale fltdu^oquadjratoDE,  eriiquadratu9i  DE  xquaftie rcdlan^ 
gulofub  prima  & fccimda  quxfitis.  Simili  plancdifcurfu  oftendctW 
• quadratum  F xquarircdangalofublccunda&tcrtiiti&quadratufn 
G rediangulofub  tertia  &prJnia.  Sed  reftanggluin  fub  prima  & fe- 
cunda ad/.e£languluhifiib  fecunda  iftMcrtia,  propter  eamd?j»  i!ti- 
tudincm.cftrt  prima  ad  certiim  : item  rcftangulum  fub  tertiat 
prima  ad  quadratum  tertix  propter  camd^pi  altitudipcna  eft  etiain.vt 
. prima  ad  tertiam:  item  rcftan  gulu  m fubrertia  & prima  ad  quadra- 
tum tertix  propt^  abitudinem  eft  etiam  vt  prima  ad  «5 

dam ; ^oeffvtlKtaDguiuinr^  ^ fcu  quadiatu^i 


. xxx^i:  ^ 

D E ) ad  rcdanguUunfub fecunda &certu  ( fcu  quadratum  F )‘ita 
reftaugulum  fub  tertia  & prima  ( f:u  quadratum  G ) ad  quadratum 
tertia.  ScdfaAumcftviDE  adF.itaGadH.  Igitur  erit  quoque 
vtquadratum  D £ ad  quadratum  F it^uadratumG  ad  quadratum 
H.  Igitur  ( per?  quinti) quadrattfmJH-eft  quadraturo tertix.  Pa- 
ti modo  vrre^ngulum  fub  fecunda  & tertia  ad  re(^angulum  fub 
tertia  & prima  >4tacll  ( propter  camdem  altitudineni  ) fecunda  ad 
primam : item  vtrcdlangulnm  fub  prima,  & fecunda  ad  quadratura 
^rimx,  ita  cfl  ( propter  camdem  «Ititudmem  fecunda  ad  primam: 
ergovt  redhmgulum  fub  fecunda  & tertia  ad  refianguiain  fub  tertii 
& prima,  Itaefl  redangulum  fub  prima  & fecunda  ad  quadratum  pri- 
inx  : fedfa&umefV'vtradG  ita  DEadt*..-  Vnde  fequitur  carum 
quadrata  cfTe  proportionalia.  Igitur  quoniam  quadratum  F xqua- 
cuCrcdlfaogulo  fub  fecunda  & teVtia,  & quadratum  G reftangulo  fub 
tcftia& prima, & DE  quadratum rcctanguloliibprima^ fecundas 
erit  quadratum  I quadratum  primx.  ^Nonaliter  ofiendetur  redan. 
gulum  fub  tertia  Sepritua  fcu  quadratum  G»  adrc^ngulumAtb  pri- 
ma &focunda,  feu  quadratum  D l^  cfrevtrc^anguIumfubTccundi 
& tertia  fcu  quadraturo  F ad  quadratum  fecundx.  Ergo  quoniam 
iaiSIumef^vt^G  adI>B  ita"F  adL  erit  quadratum/^  quadratum^e- 
ciindx  (per p quinti)  Igitur  H functceslinex  quxfitx.  Q^od 
cratdcmondtandum.  - - 


Sthtlitm,  - . 

Subtile  omnino  eft  artificium  Diophanti,  vt  pote  qui  per  interual- 
laxqualia  pcrueniacQommodc  ad  duplicatam  xqualitatem : mihi  ta- 
men totum  iilud  negotium  pau(6  alt^s  confideranti  occurrit  al^ 
modus  multo  facilior  > nec  minorem  jiabcps,  fubcilitatem.  Datis 
enim  planis  primx  in  reliquas  17',  fecundx  in  reliauas  ja , tertix 
irvjreKquas  inueniantur  yt  dixinaus  in  priOri  pirte  pdfterioris 
Cranonis  plaqaprinax  inicciiodam  JX)  fccundx  in  tertiam  20,  ter- 
tix lnp^riman^5.  Deinde  pofica  1 R pro  fecundi  cric  prima  la  & 

icrua  10  fed  planpm  primx  in  tertiato  cft|5.  Ergo  240  xquatui^ 

. 71  *•  . ^ 75-  ^ 
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15  & fit  1 4.  Ex  hac  praxi  oritur  fecunda  pars  Canonis 

fibrioris.  ^ " 

Ex  operatione  Diophanti  eli< 
cies  hanccffc^ioncm  Geome- 
tricam: fit  quadratum  A xquale 
rcdangulocx  prima&  fecunda 
in  tertiam,  quadratum  B aequale 
refbangulo  ex  fecunda  & tertia 
inprimam.&quadracumCa;- 
qualc  rcdangulo  ex  tertia &pri<  • 
ma  in  fecundam.  Diuidatur  qua-  A — ^ j -* 
dratum  C ( per  1 lib.  i.*  huius  ) p .- 
induo  quadrataD& E quorum  ^ ‘ ■ 

differentia  fit  aequalis  diffcren-  • 

«■«quadratorum A &B.  Deinde fi^t  vt quadratum  B minus  qua- 
deatoD  ad  quadratum  D ita  quadratum  E ad  quadratum  FG.  Tiim 
fumatur  G I «qualis  C & ponatur  ad  anguloS  rcdlos  cum  p G & nc- 
aatur  FI,  diiiidaturque  bifariam  in  L vnde  educatur  pcrpcAdicula- 
ris  L M occurrens  F G produdl»  in  M.  Ex  quo  ad  intcruallum  M F 
velM  I deferibatur  fcmicirculus.  Deinde  H N «qualis  B,  ponatur 
perpendicularis  FH  Seducatur  NO  parallela  HF  donec  occurrat 
peripheria  in  C^cx  quo  demittatur  O P perpcndiculariter.  Dico 
^imam  ex  qu«fitis  lineis  fore  PH , fecundam  FG  . tertiam  GP. 
Cuius  quidem,  praxeos  demonftrationcm  facUe  inuenict  ftudiofua 
Geometra. 


^orUltrium, 


Hinc  Colliges  aliquot  theoremata-'  fi  fuerint  tres  quantitates, qua- 
rum bin«  couiun^x  in  reliquam  clu6l«  facianctrta  plana  : duo  qu«- 
libcc  plana  fimtd addita fuperabunt  tertium  duplo  plano -earum  dua- 
rum quarum  fumma  in  reliquam  duiSlafuir,  Item  , erit  vt  planum 
cx  prima  in  fecundam  ad  planum  e'x  fecunda  in  tertiam , itaplanpm 
cx  tertia  in  primam  ad  quadratum  tcrti«.  Item,  vt  planum  exieCun- 
^inteitiam  ad  planum  ex  tertia  in  primam,  itaplanum  cx  prima  in 
iccundam  ad  quadratum  primx.  Iccnf,  vt  planum  cx  ter(iain  primam 
adplanum  exprima  in  f«cund;tm,  ita.  planum  ex  fecunda  in  tertfam 
«dquadratumfccund*,.  ' ' 


(Ptopofifio 
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1>E  )adtcdaDguluni  (ubfecunda&certia  ( fcu  quadranim  F ) ira 
rcftangulum  fub  tertia  & prima  ( fcu  quadratum  G ) ad  quadratum 
tertia.  SedfadumcftvtDE  adF.itaGadH.  Igitur  erit  quoque 
vcquadratum  D E ad  quadratum  F ifaquadratum  G ad  quadratum 
H.  IgituiC  per?  quinti) quadratum H cft  quadratum tettix.  Pa- 
ti modo  vrrcftangulum’  fub  fecunda  & tertia-ad  re^angulum  fub 
tertia  &prima,itacft(  propter eamdem  altitudinem  ) Iccunda  ad 
primam  l item  vtrcdangulnm  fub  prima,  & fecunda  ad  quadratura 
primxjica  cft  ( propter  eamdem  altitudinem  fecunda  ad  primam: 
ergo  vt  rcftangulum  lub  fecunda  & tertia  adrcftangulum  fub  tertia 
& prima,  jta  cft  ret^angulum  fub  prinaa  & fecunda  ad  quadratum  pri- 
rox:  fcdfaftumeftvtFadG  ita  DE  ad  1.  Vnde  fcquitur  earum 
quadrata  effe  proportionalia.  Igitur  quonia^  quadratum  F xqua- 
tur  rciftangulo  fub  fecunda  & tertia,  & quadratum  G rcaangulo  fub 
tertia  & p;iina , & D E quadratui^cdangulo  fub  prima  & fecunda, 
erit  quadratura  I quadratum  prinil^  Non  aliter  ^ftendctufrcaan- 
gulum  fub  tectia&  prima  fcu  quadratum  G,  adTcdangulumfub  pri- 
ma & fecunda,  fcu  quadratum  D E cftevuedangulumfub  fecunda  ’ 
tertia  fcu  quadratum  F ad  quadrarum  fecundx.  Ergo  quoniam 
facium  cft  vt  G ad  D E ita  F ad  L erit  quadratum  L quadratum  fe- 
cund*(  per  ^quinti)  Igitur  H I L funttreslinex  quxfit*.  Quod 

cratdemonftrandum.  . * 

• - • 

'ScholmtHrn  . 

Subtile  omnino  cft  artificium  Diophanti,  vt  pote  qui  per  intcrual- 
la  xquaba  perucniat  commode  ad  duplicatam  «qualitatem : mihita* 
men  totum  iftud  negotiutn  paulo  altius  confideranti  occurrit  alius 
modus  multo  facilior  , nec  minorem  habens  fubrilitatem.  Datis 
enim  planis  primx  in  reliquas  27 , fecund*  in  reliquas  _ja , terti* 
in  reliquas  55,  inueniantur  vt  diximus  in  priori  parte  pofterioris 
Cenonis  planaprim*  in  fcctmdam  12,  fecundx  in  tertiam  20,  ter- 
ti* inprimam  15,  Deinde pofita  I R pro  fecunda  erit  prima  12  & 

1 R 

tertia  20  fcd  planum  primae  in  tertiam  cft  15,  £rgo  240  aequatur 


DlOPHANtl  gPOMETRJEi 

15  &iic  IR  4.  Ex  hacpraxi  oritur  fecunda  pars  Canonis  po^ 
Aerioris.  . 

Ex  operatione  Diophanti  cli* 
cies  hanccAcdionem  Geome- 
tricam : (it  quadratum  A xquaie 
rcftangulocx  prima&  fecunda 
in  certum,  quadratum  B xqualc 
rc£laagiHo  cx  fecunda  & certia 
in  primam ) -quadratum  C x- 
quale  rcd;aogulo  ex  tertia  & pri- 
ma in  fecundam.  Diuidacur  qua- 
dratum C ( per  1 lib.  1.  huius  ) 
induo  quadracaD&E  quorum 
differentia  (Ic  squalis  differen- . 
tis  quadratorum  A &B.  Deind9fiac  vt  qnaSratOm  B minus  qua- 
dracoD  adquadracumD  itaquadratura £ adquadratun>FG.  Tum 
, fumatur  GI  squalis  C-&  ponatur  ad  angulos  regios  cum  FG  Bc  ne- 
batur FI,  diuidaturque bifariam  in  L vnde  educatur  perpendicula- 
ris L M occurrens  F G produAs  in  M.  Ex  quo  adlntef ualltim  M F 
vdMI  deferibatur  femicirculus.  Dcindc  HN  squalis  B’,  ponatur 
perpendicularis  FH  Seducatur  NO  parallela  HF  donec  occurrar 
peripheria  in  C/ex  quo  demittatur  O P perpendicularitct?  D*ico 
primam  ex  qusntis  lineis  fore  P H , fecundam  F G ,^ceniam  G P. 
Cuius  quidem  praxeos'  demonftrauoDem  facile  inuenicc  Audiofus 
Geometra. 

• CoftlUfiitm,  " 


B 

C- 


Er- 


Hinc  Colliges  aliquort  theoremau  t (i  fuerint  tres  quantitates, qua- 
rum biflxcooiuaftsinreliquamdudtefacianttria  plana  ; dtfo  qus- 
libetpknalimvl  addita  (uperabunc  tcrtkim  duplo  pu no  earum  dua- 
rum quaniaiATmmain  reliquam  dudla  fuit,'  Item,  erit  vc  planum 
,ex  pnroa  in  (econdamad  planum  Cx  fecunda  in  tertiam , ita  planum 

f certia  in  primam  ad  quadracunvtertis.  itemi  vt  planum  ex  fccun- 
in  cerciam  ad  planum  ex  tertia  in  primam,  ita  planum  ex  prima  in 
fcfondamad  quadratum  peims.  I^ni,  vt  planum  cx  tertia  in  primam 
adplamim  exprima  in  fecundam,  ita  planum  *x  fecunda  in  tertiam 
quadratum fccunds.  ' 

' *■  .Piopolitio 


LiB.  I.  tiyMST-  xxxir. 


t 


PaoPOiiTio  XXXVII. 


inuenire  itus  qtuBtijdtes  ules  ^vt  fi  sltera  ab  altera  eamdem  vel 
eafdem  f artes  acceferit , famma  ad  refidaum  /Tt  in  data  ratione» 

Slot  inuenicndi  duo  numeri  tali  ratione  vc  primo  i fecundo  accH 
picnce  eamdem vcl  eafdem  partes , quas  fecundus  acccpmrus 
eil  dprimo:  fumma  adrefiduum  fic  tripla : fecundo  vero  accipicn> 
Cc,  fummaadrcfiduum  fit  quincupla.  Sumatur  quilibet  numerus 
pro  fumma ducKumquzfitorumy  puta  la.  Ponaturque  primus  IR. 
Ergo  fecundus  erit  la  — 1 R.  Et  quoniam  primo  affumente  par- 
tem fecuudirfumma  cft  tripla  rcHdui  diuidatur  la  in  duos  quorum 
primusfit  triplus  fecundus  (id  autem  fice  per  a.  huius)  & fient 
. Etgo  primus  fumpta  parte  fecundi  erit  p.  Quare  fi  ex  p.  de- 
trahas primum  qui  eft  pofiius  I R > pars  fecundi  cft  9 — I R.  Quia 
vero  fecundo  accipiente  eamdem  partem  i primo,  fumma  debet 
cfTequintupla.reudui,  diutdtnduseritfimilicpr  zainduos  habentes 
rationem quintuplam  nempeinio  Sea.  Igiturvt  prius  fecundo  ac- 
cipiente  partem  primi  fiet  10.  Qua  pf opter  fi  de  10  auferas  fecun- 
dum ii  — — I R refiduum  I R — a critpars  primi.  Oportet  er- 
go vt  1 R a fit  eadem  pars  de  I R,  quz? IR  de  ra-IR, 

Igitur  quatuor  illi  numeri  fiint  proportionales.  Ac  ideoproduftus. 

fub extremis  14  R — - 1 Q^j 24  asquatur  produ&omb  mediis 

^R  — IQ_^fit  IR  aequalis  24  vnde  fecundus  erit  q6.  Et  finefra- 


dioiaibus  duo  numeri  qnxfiti  erunt  24  ic  q 6.  Parces  -accipiendas 
fiinC  vtrobiquc7  quzrefpcdu  fecundi  faciunt  21,  &rcfpedu  primi 


faciunt  14. 

Per  Algcbram  fpeciofam , fumpta  qualibet  quantitate  pro  fura- 
ma duarum  quzfitarumQ,  ponatur  A proprima,  ergoB--- A erit 
fecunda»  Diuidatur  B in  duas  habentes  priorem  rationem  datam 
fintquefcgmcnta  C D.  Ergo  prima  fumpta  pane  Cccundz  erit  C 
4cproindc  C — A ’cft  pars  fecund«.  Sinjilitcr  diuidatur  B in  duas 


5 


5 


y 


tfi  . DlOPHANTl  GEOMETKM, 

- habentes  pofteriorem  rationem  datam , &fint  Tegmenta  F & G,  er^ 
gofecunda  accipiens  partem  primat  erit  F.  Acpropierca  (iindc  tol. 
lasB-|- A 6ctFtA-B  pars  accepta  primas.  Igitur  vtFf  A — B- 
ad  A,  ita  C-  A adB — A crgoprodu(^us  fubjcxtrcmis  BFfa 

B A B Aquadr.  -- '•A  quadr.  *--rA.  .£quatur  produ^tofubme- 

^ diis  CA -Aquadr.  Etfit  A «qualis  Bquadr. — BF. 

, X B'“*  C--*  E 

■ V ^ ■ ■ * 

. Hinc  Cane», 

4 

» 

Cape  ad  libitum  quemcumque  numerum  pro  Hinima  duorum 
qu«fitcrum.  Hunc  diuide  bis  luxta  duas  rationes  datas.  Tum  ex 
quadrato  numeri  capti  tolle  producum  cx  numero  capto  ir.antcce-' 
demem  Tccundx  rationis  redu^x  ad  partes  numeri  pro  libito  capti: 
rciiduum  diuide  per  duplum  numcricapti  multatum  duobus  antcce* 
■f  dentibus  rationum  ad  partes  numeri  diuiden  di  rcdu<aarum,  & fiet 

prima  quantitas  qua: fit*.  Vnde  fecunda  non  latebit. 

• 4 

® Hinc  E ffe(f  io  Geometrica, 

Sint  inuenienda:  duat  lioex  tales vtpYima  accipiensa  f(^unda& 
milem  partem  quam  fecunda  a prima  pri- 
mum aggregatum  fit  ad  primum  refiduum  ^ 

VtR  S ad  ST ) fecundum  autem  aggre-  a e b 

gatumfitad  fecundym  refiduum vt  VX  ^ ^ 

•.  , ad  XZ.- Accipiatur  quaslibet  linea  A«  & 

Iccctur  primo  in  C taliter  vt  A C ad  CB  v x z 
• iit  RS  ad ‘S  T.  Secundo  fecetur  in  D ea  ^ 

ratione  vt  fir  B D ad  D A ka  V X ad  X Z : T*d  autem  fictper  fecun- 
dam huius  ) tum  fiat  vt  BC  plus  AD  ad  A ita  A B ad  A E, 
DicoAE  efieprimam  quasfitam  & EB  fecundam.  Cum  enim. fit 
vt  B C plus  A Di  ad  A D ita  A B ad  B E erit  permuta  ndo  & inucr- 
tendovr^bia  A B ad  totam  BC  plus  AD5  ita  ablata  A E ad  abla- 
‘tum  AD.  Ergo  & reliqua  B E ad  reliquam  B C , vt  ablata  A E ad 
. ablatam  AD.  Etpermiltando  vttpra  BE  ad  totam  A E ita  ablata 
BC  atiablatara  A D,  crit&rcliqua  EC  aif reliquam  E D vttota  BE 
ad  totam  A E.  Et  permutando  vt  E 'C  ad  B E ita  E D ad  A E.  Igi- 
tur cum quatuorific proportionales  £C  eadem  pars  BE,  qua 


< 


tlB.  t.  Qt^MST’  XXXiF. 


«»■ 


Pio  POSITIO  XXXVH. 

inuenire  duMS  qutmtit*tes  t*les  , vt  p dltsra  db  alttrd  amdem  ve^ 
edfdem  fdrtes  deceperit  y fummd  dd  refiddum  fitinddtd  rdtione. 


e 


S lac  inuebiendi  duo  numeri  tali  ratione  vt  priil^o  4 fecundo  acci*  ' 

piencccamdcmvel  c^fdem  partes , quas  iccundus  accepturus  ' * . 

'cll^prirao:  fumina  ad  reiiddum  ficcri|>la : fecundo  vero  accipieh-  ' J 

tCj.fummaadrciiduum  lic  quincupla.  Sumatur  quilibet  numerus 
pro  fumma duorum quariitorum,  puta  la.  Ponaturque  primus  IR.  i 

Ergo  fecundus  erit  la  — IR.  Et  quoniam  primo  aiTumente  par* 
tem fecundi]  fumma  e(l  tripla  refiduf  diuidatur  la  in  duos  quorum 
primusiic  tripius  fecundus  ( id  autem^ec  per  a.  huius ) & fient  p,  ( \ 

Ergo  primus  fumpta  parte  fecunui  erit  9.  Quare  fi  ex  de*  ' 

trahas  primum  qui  eft  poficus  1R>  pars  fecundi  eft  9 — IR.  Quia, 
vero  fecundoaccipicncc  eamdem  partem  dpnmo,  fumma  debet  • " 

effe  qumtupia,rcfidui,<iiuideDdus  erit  fimiliccr  la  in  duos  habentes  * 

rationem  quincuplam  nempe  inio  & a.  Igitur  vc  prius  fecundo  ac- 
cipiente partem  primi  fiet  Io.  Qua  propterfi  de  10  auferas  fecun- 
dum la  — — I R refiduum  I R — i eriepars  primi.  Oportet  er-  , 

go  vc  IR a fit  eadem  pars  de  I R , qux^ IRdci^-lR,  v 

Igitur  quatuor  illi  numeri  funt  proportionales.  Ac  ideoproduAus. 

fub extremis  14  R — I Qj 24  xquatur  produd^oiub  mediis 

R — I fit  1 R xqualis  a4  vade  fecundus  erit  3S.  Et  fine  fra- 


dlienibiis  duo  numeri  quxfiti  erunt  14  & 5^.  Parces  accipiendae 
fune  vccobique7  quxrcfpcAufccundifaciuncai , &rcfpc£Iu  primi 


u 

faciunt  14. 

Per  Algebram  fpeciofam,  fumpta  qualibet  quantitate  pro  fum- 
ma diiarum  quxfitarumB)  ponatur  A pro  prima»  ergoB.-*  A erit 
fecunda.  Diuidatur  B in  duas  habentes  priorem  rationem  datam 
fintqucfegmenta  C D.  Ergp  prima  fumpta  parte  fecundx  erit  C 
acproindcC  — A cft.pars  fecundae,  SimilUet  diuidatur  B in  duas 
■'  y 


y. 

•4 


$4.  DlOPHANTl  GEOMETRAS, 

habentes  poftciiorem  rationem  datam,  &/ii:itfcgfncmaF  &C,  ct>' 
go  fecunda  accipiens  panem  prima;  erit  F.  Acproptciea  fiindc  tof> 
lasB-j-A  6ecF|A~B  pars  accepta  primae.  Igitur  vtFt  A — B 
ad  A , itaC*"“'  A ad  B — A ergoprodudus  fubjextrcmis  BFta 
B A B A quadr.  — A quadr.  — F A.  uEquatur  produfto  fub  me- 
diis CA  - Aquadr.  Eifit  A aequalis  Bquadr.  — BF, 

i B'—  C-  • - £ 

HineCtnon.  ^ 


Cape  ad  libitum  quemcumque  nnmerum  pro  fumma  duorum 
quaeficcrum.  Hunc  diuidc  bis  luxta  duas  rationes  datas.  Tum  ew 

3uadratonumcn  capti  tolle  pcodudum  cx  numero  capto  in  antecc- 
cnicmffccunda:  rationis  rcduftx  ad  partes  numeri  pro  libito  capti; 
reliduum  diuidc  per  duplum  nunicricapti  multatum  doobus  antecc* 
dentibus  rationum  ad  partes  r^pieridiuidcndi  redudlarum , & fies 
prima  quantitas  quslit».  Vndefecundanon  latebit. 

Uine  EjfeSTio  Ceometrrex^ 


Sint  inuenlcndx  dux  lincx  tales  vt  prima  accipiens  a fecunda 
milcm  partem  quam  fecunda  a prima  pri- 
mum aggregatum  Iit  ad  primum  rcfiduum  f f 

vt  R S ad  S T , fecundum  autem  aggre-  a e ^ 

gatumfiead  fecundum  refiduumvt  V X ^ ^ .j.  ■ 

ad  XZ.  Accipiatur  quxlibct  linea  A>  & : 

fccctur  primo  in  C taliter  vt  A C ad  CB  ^ 

fit  RS  ad  S T.  Sccundofcccrur  in  D ca  ' 

Ilione  vtfitB  D adD  A ita  V X adX  Z : f id  autem  fiet  per  fecun- 
dam huius  ) tum  fiat  vt  B C plus  A D ad  A D ita  A B ad  AB. 
Dico  A E clfc  primam  quxfitam  8e  Efi  fecundam.  Cum  enim  fit 
vt  B C.  plus  A D,  ad  A D ita  A B ad  B E erit  permutando  & inuct- 
icndovttota  A B ad  totam  BC  plus  AD,  ita  ablata  A E ad  abla- 
tum AD.  Ergo  & reliqua  B E ad  reliquam  B C , vt  ablata  AE  ad 
ablatam  A D.  Et  permutando  vt  tora  B E ad  totam  A E ita  ablata 
B C adablatam  A D,  crit&  reliqua  EC  ad  reliquam  E D vt  tota  BE 
ad  totam  A E.  Et  permutando  vt  E C ad  B E ita  E D ad  A E.  Igi- 
tur cum  quatuorift*  proportionales  «it  EC  eadem  pars  BE,  qua 


LIB.  1.  QTMST.  XXXFTl''  H 

BCTeftipCus  AE.  Stdaddendo  £C  ad  AE  ficfumma  AG  ad 
rcfiduuro  BC  inracionc  RS  ad  ST  ( h&um  efl  enim  ve  RS  ;jd 
ST  ita  AC  ad  C B)  &addcndoED  ad  BE,  fit  ftimma  BD  ad 
rcHduumA  D vt  VX  ad  X Z ( eil  enim  fadym  vt  V X adX  Z 
ita  B D ad  A D ) crgoinucntz  funt  duz  \intx  A E & E B tale^’ 
vt  n altera  a b ait  era  accipiat  eafdem  parces  fumma,  adrefiduum  rft 
in  in  data  ratione,  quod  erat  demonflrandnm. 


Propositio  XX^VIII. 

Datis  tribus  quadratis , inuenire  tres  quantitates  quarum  mutuo  du£iu 
producantur  illatrsa  quadrata- 
I • ^ 

SIntdati4.p.x^.ponaturqucvnu8  quzfltorum  numerorum  I R- 
erit  reliquorum  duorum  alter  4 & alter  9.  Reflat  igitur  vt  ft- 

IR  Tr 

eundus  in  tertium  producatis.  At  producit  3 Ergo  ille  prpduiflus 
aequatur  iS.  Et  ita  I R fit  xqualis  Secundus  erit  6 & ter* 

• X 

tius  S. 

Per  Algcbram  fpeciofam,  datis  B,  C>  D.  Ponatur  primus  A ergo 
fecundus  erit  B & tertius  C.  Igitur  prodtrdlus  fecundi  in  tertium 

A ~aT 

BC  xquatur  D.  Ac  proinde  A quadratum  aequatur  BC. 

A quacir.  ' D ' 

Bine  Canon.  ' ‘ 

Duos  ex  datis  numeris  multiplica  inter  fe»  & produdlum  diuide 
per  reliquum : habebifqu e tribus  diuerfis  opec^^tionibustresnumeros 
quorum  cadices  fune  numeri  quxfltu 


X 


%6 


Htt$t  iffeifio  Geometrica, 


"T 

ff 

l 

C ' 

n . 

' u 
« 
t. 

e . 

F 

DaufunUria quadrata  A>B,C,  &oportcae 
iDuenirctres  licca'^ quarum  vna  cum  altera  fa- 
ciant redlan  gula  tria  przdi^lis  tribus  quadratis 
zqualia.  FiatvtG  adB  ita  A ad  D.  Item  vt 
B ad  A ita  C ad  E . Et  tandem  vt  A ad  C ita  6 
adF.  Dico  tres  lineas  D£F  eCequzAtas.Cum; 
enim  At  vt  C ad  B ita  A ad  D,  inuertendo  erit 
vtB  adC  , ita  D ad  A.  Sedfa^um  cA  vt  B ad 
A itaC  adE,  ergo  permutando  vtB  ad  C itaAadB.  Igitur  vt  D 
ad  A ita  A adE.  Ac  proinde  rcdangulumfubD&  E zquatur  qua- 
drato A.  Siroilitet  quoniam  eA  vt  D ad  A ita  B ad  C cric  permu- 
tando vt  D ad  B iu  A ad  C.  Sed  faftum  eA  vt  A ad  C ita  B ad  F. 
Igitur  vtD  adB  ita  B ad  F.  ErgorcdanguIofubD  &F  cA  x quale 

SuadratoB.  DeniqifequiaeAvtB  ad  A ita  C ad  erit  iniicrten- 
o vt  A ad  B ita  E ad  C.  Sqd  fadum  cA  vt  A ad  C ita  B ad  F.  Igi- 
tur permutando,  vt  A ad  B ita  C ad  F,  Ergo  vt  £ ad  C ita  C ad  F. 
Ac  proinde redanguldm  fub  £.&  F arquatur  quadrato  C.  igitur 
treslinez  inuentz  O E F tribus  diucrAs  complicationibus  faciunt 
triarciAan  sula  tribus  datis  quadratis  A BC  zqualia.  Q^derat  dc- 
monArandum. 


appendix 


.r  r 


•“f/s.  I.  QVMST.  xxxn: 

ED  eftipCus^AE.  Sedaddendo  EC  ad  A E fit  furoma  AG  ad 


i' 

ts 


na^  luinuiS  /1  V>  aO 

refiduura  BC  in  ratione  RS  ad  ST  ( faftum  cft  enim  vt  RS  ad 
ST  ita  ACad  CB)  &addcndoEDad  BE,  fit  fiimma  BD  ad 
rcfiduum  A D vt  V X ad  X Z ( eR  enim  fadum  vt  V X adX  Z 
ita  B D ad  A D } ergo  inuenrx  funt  dux  linex  A E & E B tales 
yt  fi  altera  ab  ait  era  accipiat  cafdem  partes  fumma,  ad  rcfiduum  cft-' 
in  in  data  ratione,  quod  erat  dcmonftrandum. 


. ‘ PaoposiTio  XXXVIII. 


Z>4//V  tribus ^uMdrdt is  , inuenire''tresquAntitMtes  qu*rum  mutue  iuHu 
' f reducantur  ilUtriuquAdrutA. 

\ 

SI nt  dati  4. 9.  \6 . ponaturtjuc  vnus  quxfitorum  numerorum  I R 
erit  reliquorum  duorum  alter  4 & alter  Reflat  igitur  vt  lib. 

IR  • iT  , 

cvndus  in  tertium  producatis.  At  producit  qt,  Er^illc  produdlus 

xquatur  ita  I R fit  xqualis  3.  Secundus  erit  $ & ter? 

* 

tius  S. 


Per  Algcbram/peciofara,  datis  B,  C,  D.  Ponatur  primus  A ergo 
fecundus  erit  B & tertius  C Igitut  produdlus  fecundi  in  tertium 

A ~K 

BC  atquatur  D.  Acproinde  A quadratum  xquatur  BC. 


A quadr. 


IfineCApin, 


Duos  ex  datis  numeris  multiplica  inter  fe,  & pr 
per  refiquum ; hal^ebifquctribus  diuerfis  operationibi 

quorum  radices  funi  numeri  qus^fiti. 


odu(^m  diuide 
ifbus  tres  numeros  / 

V ii 


• - ^ 


««  DIOPHJNTI  gEOMETRM;. 

. ■ , Hi»e  ISjfeSiio  CeometritA, 

r 

Dati Tunt tria cjuadrata  A>B  }C,  &oportcat  ^ • 

inucnirc  tres  lineas  quarum  vna  cum  altera  fa-  | 

cianc  rcaangulatria  pr^didis  tribus  quadratis  

\ xqualia.  FiaivtC  adB  ita  A ad  D.  Item  vt 

BadAitaCadE.  Ettandemvt  A ad  C ita  B ij 

' ad  F.  Dico  tres  lineas  DEF  cflcquifitas.  Cum  ^ 

euim  fic  vt  C ad  B ita  A ad  D,  muertendo  erit 

. vtBadC  , itaDatl  A.  Sedfaftum  eft  vcB  ad  r ^ — 

k A itaC  ad  E,  ergo  permutando  vtB  ad  C ita  A ad  E.  Igitur  vt  D 

ad’A  ita  A adE.  Acproindcre^anguIumfubD&E  «quaturqua- 
' ' draco  A,  Similiter  quoniam  eft  vtD  ad  A ita  B ad  C erit  permu-  ■ 

tando  vt  D ad  B ita  A ad  C.  Sed  fadum  eft  vt  A ad  C ita  B ad  F. 
Igitur  VtD  adB  ita  Bad  F.  ErgorcaangulofubD &F  eft  arqualc 
quadratoB.  DcniqucquiacftvtB  ad  A ita  C ad  E,  erit  inuerren- 
j do  vt  AadB  itaEad  C.  Sed  faftumeft  vt  A adC  icaB  adF.  Igi- 

' ' ‘ tur  permutando,  vt  A ad  B ita  C ad  F.  Ergo  vt  E ad  C ita  C ad  F. 

► ' • Ac  proinde  rcdangulum  fub  E & F aequatur  quadrato  C.  igitur 

trcsanc*  inuentx  D E F tribus  diuerfts  complicationibus  faciunt 
tfiatcaangulatribus  datis  quadratis  A B C aequalia.  Quod  erat  de- 
monftrandum. 


• y 
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APPENDIX 


.'  i 


CONTlNENS'OMNES  QV^StlOI^ES 
Diophajiti  quaq^Gcomccricc  maxima  cum 
facilitate  fieri  p6{func. 


J 


- V 


Propositio  I.* 


Ddtum  qu^dratuf^  diuidere  in  duos  quadratos. 


\ A 


ETVR  i^  <iiutdcn(ius  in  duos  numeros  quadra- 
tos.  Ponatur  primus  I ergo  alter  erit  i6  — I Q,' 
qui  proptcrca  debet  xquari  quadrato.  Finge  latus 
e(Te  quotlibcc  radices  minus  latere  quadrati  diuiden- 
- di,  nempe  iR  — 4.  Huius  igitur  quadratum 
4QJ;i^  — 16  R erit  aeqpalc  16  — • I C^.Ergo  IR  cft  Et 


■ 


% • 


duo  mim^i  quadrati  quaefiti  facientes  16  funt  25^  & 144. 


Geometrice  res  facillima  cft , oam'fi  fuper  latus  quadrati  di* 
uidendi  Eat  fcmicirculus , & ab  extremitatibus  huius  lateris  du* 
cantur  dux  linex  ad  quodlibet  pundum  peripherix  , faiftom  erit 
quod  quxritur  propter  ^ tertii,  Sc  47. psimi  Euclidis, 


i . . , 


■>  u 


..  -i-,. 


Mv,  • 

■ 'm- 


t-' ' 

,4  , 


SI  DlOPHANTl  gEOMETRM 


Pr 


0 P o S I T I o M. 


D4tMm  quMtiwcm  ex  duohHs  qutdrttis  comfofitxm  , iiuidcre  in 
^ duo  qH*drMtM,<. 

E Sto  datus  numerus  ij  compofitus  cx  duobus  quadratis  4 & 
9 quorum  Jatcra  funt  i & 3.  Ponatur  autem  latw  orftni  1,7 
drati  quxfitis  I Rt^  ( acftlatus.  Primiquadrati  dati ) aUerius\uI 
cem  quadrati  latus  fine  quotcumque  radices  minus  latere  fecundi 

i'r  “ 5 Qj-  IS  - 8 R de^LJari 

S.  & fit  IR  gqualis  8 vnde  quadrati  quaefui  non  latcbuntV4 

& I quorum  fumma  jj. 


'“P^  ‘l"’'’""  ®«  ftoiicircuros  & ,b 

cTOcmiuteljKns  infcribatur  fcmicirculo  qujtlibct  linea  lateribus 
duorum  quadratorum  datorum  in»qualis . pundlum  Ulud  cum  alte- 

“J"'»"'"  «iabi.duoquadrata  qu*lita.P<i 
^tcrtiJ,se  47  primiEuelidis. 


P*Oi»OSITlo  JII. 

• >. 
■jnuenhe  4m4s  fifddra/as  ytentiutes  in  tUtoJnternnlU^  • . 

Sic  datum  inreruallumtfo.  Ponatur  autem  latus  primi  quadrati 

mucnicndkl  R akerhislarusilc  IRtjfaduertcpoircponiqucm- 

iiDec  numerum  cuius  quadratum  non  fuperet  intcruallum  datum  ) 
horum  -quadratorum  differentia  51  + 5R  debet  xquari  tfo.  Er-o 
IR  cll  arqualis  17  vnde  quadrati  qusfiti  funt  & 52^. 

Geometnea,  interuallum  quadratorum  fit  xqualc  quadrato 
aiicuius^Jjncae  qu*  cum  altera  quacumque  linea  coniungatur  ad 


A P P E N 


CONTINENS  OMNES  oy^CST 
Diophanti  quae  Geometrice  maxima  cum 
facilitate  fieri  poflunt. 


Propositio  I. 


•* 

Datum  (fuadratuin  ;n  duos  quadratos.  ' ■ ' 


ETVR  diuidcndiis  in  duos  numeros  quadra*^ 
tos.  Ponatur  primus  IQ^  ergo  alter  cpit  itf  jLi  r>* 

(juiprOpterca  debet  aequari  quadrato.  Finge  latus 
eircquotlibct  radices  minus  latere  ouadfati  diuiden- 
di  , nempe  iR — 4 Huius  igitur  quadratum 


aO+t<  ./d  • i . quadratum 

— itf  R erit  atqualc  16  — I Ergo  IR  cft  is.'  Et 

■r 


duo  numeri  quadrati  (Juaefiti  facicntdt  itf  funtaftf  & 144. 


facillimi. cft , nam  fi  fuper  latus  qua^drati  di  ' 
uidcndi  fiat  firmicirculus  , & ab  extremitatibus  huius  Wrfs  ju 
camur  dux  hne*  ad  quodUhet  punaum^peripheri*  , fS  crf. 
quod  quxruur  propcer  tertii , & 47,  primi  Euclidis. 


% / 


l.  ^ 


t 


T, 


4 


. DlOPMANTl  qEOMETKM 

- . , . 

PjlOPOSITlo  II. 


D4t4ur  qu4nfit4fem  tx  duobus  quodrutis  comfofitam  , diuidtrt  im 
^ '<//4  duo  qu4dr4t*, 

E Sto  datus  nutnerus  ij  compofltus  ex  duobus  quadratis  4 ti 
9 qUorum  latera  funt  a & }.  Ponatur  autem  latus  primi  qua. 

^ _ drati  quzfitis  I Rt » ( 2 pft  latus.  Primi  quadrati  dati  ) alterius  au-,  \ 

ik  tem  quadrati  latus  fint  quotcumque  radices  minus  latere  fecundi  • 

quadrati  dati,  nempe  2 R-5.  Horum  quadrata  funtIQj;4t4R 
& 4QJt  P — 12  R.  Quorum  fumma  5 Qj-  ij  - 8 R debet  atquari 
1^.  & fit  IR  arqualis  8 vnde  quadrati  qusfui  non  latebunt  524 


5 

& I quorum  fumma  ij. 


*5  ^ 

Geometrice,  fuper  latere  dati  quadrati  fiat  fcmitircolus  £c  at>  • 
extremitate  lateris  inferibatur  tcmicirculo  quaelibet  linea  lateribus 
duorum  quadratorum  datorum -inaequalis,  pun^um  illud  cum  alte- 
ra extremitate  diametri  donnexum  dabit  duo  quadrata  quaefita.  Pci^ 

51  tertii,  & 47  primi  Euclidis.  - , 


Pao POSITIO  III.  = 

✓ 

•jnuenire  duu^  o^nudrufus^^uuntinhs  in  d4to  interuullo. 

t 

Sit  datum interuallumd^o.  Ponatur  autem  latus  primi  quadrati 
inucniendi  IR  alterius  latus  fit  IRt^f^aducrtepofTcponiqucm- 
libct  numerum  cuius  quadratum  non  fuperet  interuallum  datum  ' 
horum  quadratorum  differenta  R debet  aequari  60.  Ergo 
IR  cfl  aequalis  17  ^nde  quadrati  quaefiti  funt  & 5251. 

. V ^ ^ 

Geometrice  interuallum  quadratorum  fit  aequale  quadrato 
alicuius  lineas  qua:  cum  altera  quacumque  linea  coniungatur  ad 


1 


'LIB.  11.  QrMST-  IV.  " 'yj 

angulos  redos : Harum  hypotheDufae  quadratum  & lincz  cohiun* 
6tde  quadratum,  erunt  duo  quadrata  quaefita  per 47  primi. 


Propositio  IV. 


s 

1" 


Datis  dudhus  quantitaubus  adiere  eamdem  qxaatitatem  i ita  vtfum* 
pta  fa£fa  Jint  quadrata. 

SI nt  dati  numeri  ^ & 3.  Ponatur  autem  quantitas  addenda  I Q..  a 
(vt  addendo  illam  ad  2 (iat  quadratum  nempe  IQJ  fupercft  cr* 
go  ve  illam  addendo  3 fiat  etiam  quadratum,  fit  vero  IQ^I  igitur 
I QJ- 1 atquatur  quadrato.  Fingo  latus  huius  quadrati  ab  I R mi- 
nus aliquot  vnitatibus  vt  rcfolufa  quaellione  I Q.fuperct  primum 
numerum  datum  2.  Sit  ergo  latus  quadrati  ifliusTR-r- 4.  Huius 
quadratum  8 R xquari  debet  I Q^I.  Et  fit  IR  aequalis  15. 

8 

vnde  qua nritas  addenda  efi  97. 

* ' * i ■ 

Geometriet,  datis  duabus  lineis  iungatur  ad  angulos  redlos  qux- 
piam linea  certa,  Scnedaiur  hypothenufa,  &fict  propofitum. Pet, 
4 7 primi. 


Propositio  *V. 

A 

^ datis  duabus  quantitatibus  auferre  eamdem  quantitatem  , ita  vt 

rejidua  Jint  quadi^ata, 

POfiulcturvt  a 9 & 21  tollatur  idem  numerus,  & rcli(2i  fine 
■quadrati.  Efto  quantitas  auferenda  9 - 1 Qj  vt  tollendo  eam. 
ex  9 fiat  quadratum,  nempe  I QJ  fupcreft  igitur  vt  tollendo  eam 

a 21  reftet quadratum : reftatautem I Qt  12.  Igitur  IQj;  12  xqua-^ 
lur  quadrato.  Fingo  huius  quadrati  latus  efle  IR  cum  defe^uaJir 
cuius  nunneri  ,*cuius  quadratum  maius  fit  la,  erit  ergo  illud  latus 
verbi  gratia  I R — — 4,  cuius  quadratum  I Q+  16 . - 8R  arquiiur 

X ij 


9«  DlOPHANTl  GEO  METRM, 

IQi  *»  igitur  I Rxquatur  i vodc  quantitas  auferenda cft  qu* 

1 j, 

n tollatur  a p &21  reflant  duo  numeri  quadrati. 

Gaometrici,  fupcrlatcnbus  duorum  quadratorum  datorum,  fianc 
duofcmicirculi,  in  quibus  ai>  extremitate  infcnbatur  eadem  linea, 
connexarum  ad  alteram  extremitatem  quadrata  erunt  qu*  poftulan-' 
tur.  Per  51  tertii  & 47  pritpi.  . . t r . 

V - ■ ... 


PaoposiTio  VI, 

'Ah  eadem  quantitate  auferre  duas  dMas  quamitatfs  ita  vt  refidua 

fint  quadrata, 

Sint  dat*  quantitates  aiifcrcnd*  i & 7,  Ponatur  antem  quan- 
utas  ea  qua  debet  fieri  fubtraaio  (vt  auferendo  6 rdm- 
cuatur  quadratum  nempe  I Q^fuperell  ergovt  ab  eadem  tollen- 
do 7,  reflet  quoque  quadratum,  At  reflat  I I,  quod  propterea 
debet *quari  quadrato.  Fingo  huius  quadrari  Jatus  IR-l  2,  cuius 

quadratum  I QJ  4 4 R aquari  debet  I I Igitur  I R eft 

«qualis  5 vnde  quantitas  a qua  debet  fieri  fubiradio  eft  ui.  In^ 

dtmimft  tollas  7iyftantduo  humeri  quadrati. 

Geometrice,  fuper  latere  quoeumque  maiore  lateribus  quadrato^ 
rum  datorum  fiatfemicirculusln  quo  inferibantur  latera  quadrato- 
rum datorum , & duarum  connexarum  quadrata  erunt  illa  qu*  ou*- 

runtur.  Per  ji  tertii  & 47  ^imi.  ^ ^ 


Px  o P O S 4 T I o V I I. 

Datam  quantitatem  diuidere  in  tres  , quarum  qualibet  vbi  proxime 
fequentt  dedent  f artem  fui , qua  imperatur,  S'  pr at  er  ea  datam 
quantitatem , fat  aqualitas. 

SItiiumerusSo  diuidendusintres,  ita  vt  primus  fecundo  det  fbt 
qiunmntcm;  &pr*tcrea  <T;  fecundus  tertio  fexuntem  fui,  & 
f / ^ . infuper 


LfB.  il.  Qir^sr-  IV.  ” • , «« 

'angolos  rfcftos  : Hiniiil  hypotheouf*  quadratum  & line*  coniim- 
Ax  quadratum,  erunt  duo  quadrata  qu*fita  per 47  primi. 


Propos  itio  IV. 

duMhus  quMntiutibus  Mddcre  e^mdem  quMmitgtcrn , iu  •vtCuml 

P$4  fkffx  fmt  quidrau^  * 

SIntdati  numeri  a & j.Ponatur  autem  quantitas  addenda  IO-2 
(yt  addendo  illam  ad  2 fiat  quadratum  nempe  lO  ) fupere^r. 
govt  illam  addendo  j fiat  etiam  quadratum , fit  verol  Qt  1 ieitur 
1 QJ  I xquatur  quadrato.  Fingo  latus  huius  quadratiTb  I Kmi 
nuj  aliquot  vnitatibus  vt  refoluta  quaeftione  I Q"/uDcrct  orimnm 

numerum  datum  a . Sit  ergo  latus  quadrati  iftiuU  R 4 Huius 

quadratum IQi;... 8 R arquarWebct  ICy.1.  Etfi,  IB.  «qiialis  1"! 

* 

vnde  quantitas  addenda  eft  ^7.  , . „ ._i';  . - * 

. - i 

Geometrici,  datis  duabus  lineis  iungatur  ad  angulos  re«3os  ou* 
47"jlim?  hypothenufa,  &ficc  propofitum/Per 


«DI  gcatia  1 ft 4.  CU.US  quadrarum  I (i+  14  ..fgR  „„„„ 


^ . 


L'iD.ai.  mi:  91 

inHiper  7 : tertius  primo  fui  reptaaicm  & 8:  ac  pofl  miuuim  cootri> 
butionem,fiatitxquales.  Ponatui'primusSR  & fecundus  n. 
tur  fi  fccQudus  accipiat  ii  primo  quintaotcm  & fic  I Rt  i8.  Daus 

autem  idem  fecundus  tertio  fexcancem  fuiSc  przcecea  7,  relinqui- 
tur IRff.  Sed  prime  damc  fui  qui  ntancem  hc6^  refiat  4R — 
Oportet  ergo  vt  accipiens it;ptantem  tertii  & 8,  fiantitef&m  I R t P* 
( ^ic  enim  efi  numerusin  quo  dcbfct  fieri  xqttalita^,  vt  patet  ex  pri- 
ma operatione)  at  fi  4 R - 6^  accipiat  15  --  5 R fit  I R*i  9.  Igitur 
15  —5R  xqpatur  fcptantl  tertii  8.  C^tnobrem  fi  ex  15  5 R 

collactur  8»  remanebit  fcptatts  tertii  7 — 5 R.  Ergo  tertius  cR 
4P--2 1 R.  Ac  proinde  hic  accipiens  fextantem  fecundi  &7 , dans 
autemprimafuifeptahtem&  8,  dcbetiicri  IRt Sediis  datis  Sc 
acceptis  fit  43  -•  x 8 R.  Hic  ergo  numerus  xquatur  1 R t ^ Et  fit  I R 
«qualis  54.  Vnde  reliqui  non  latebunt. 


»9 


Ceometticb,  diuidatur  linea  data  fecundum  proporcionco} 
merorum  inuintoruhi  per  10  fexti  Euclidis.  Et  aofolutum  erit 
blcma.  Vide ^a. Ub. primi,  qux  efi  1^.  lib. 2 Diophanc« 


nu- 


pro- 


¥ 


Pa-oporfiTXo  VIH» 


IstHenire  tru  qutirau  vt  interuallum  mAximl  c^meisi  ad  iaterutl» 
Inm  medii  ^ minimi  dnta^  hMhedt  ra/iennn» 


Slidataratio^adi.  Ponatur  autem  minor  quadratus 

diusIQj^It  a R horum  inieruallum  eft  It^R  cuiys  uipluCn* 
5*1  fi  addatur  medip,  ficcmaior  I Qt4+8R  quidebet  xqua- 
ri  quadrato.  FingoeiuslatusablR  plus^iquo  numero  exquopro- 
crdatiis quadratus,  numori.& radices  icafe  habeant  vt  fi  vna  fpecies 
excedat  fimilcmin  4 t 8 R exifientetf)  altera  deficiar.  Efio  itaque 
I R 1 3 huius  quadratum  I Qj  p t R debet  aequari  I 1 8 R. 
Igitur  I R cft  7 vhde  tres  quxfiti  non  latebunt. 


Geometrice,  inter  datas  duas  line^  proponionemex^gmSs  fiij 


A ^ 


<4 


■% 


P - 


A-' 


- 


A».’ 


■*3i 


-4 


DlOPrjJNTl  qEOMETKjE, 

tniitur  Inedia  projksrtionalis^  Tum  harum  trium  minor  iungatur  atf 
afigulosrcdioscum  qualibet  linea  & CoDDedaotur&  hinc  connexa 
iungaturmedia  inuenta  ad  angulos  r edos  &conncdantur.  Duarum 
connexarum  quadrata  cum  quadrato  illius  quae  ad  libitum  cleda 
fiiic  funtteia  quaefita  per  47  primi  Se  17  lexti.  > 


Propositio  IX., 

InHtnirt  tres  quantitates  quadrata  aquales  , quarum  bina  reliquam 

'fuferent  quadrato, 

C Ape  primum  duosquadritosad  libitum  4 &9.  Tum  C per  pro- 
pof.  j huius ) quare  duos  quadratos  differentes  fumma  duo- 
rum prxdidocum  quadratorunVij.  Siintillijrf  &49.  Minorem  ho- 
rum fi  iungas  cum  prioribus  het  quadratus  numerus  ^9.  lam  .ergo 
f'p(riS  libri  priitii)  inueuiantur  tres  numeri  tales,  vt  primus  & fe- 
cundus tertium  Tuperent  per  9,  tertius  autem  & primus  fecundum 
pcrjtf’.  Etiicnttrcsquxfitiid  15.  45. 


Geomstrieb, capiantur  tres  linez  ad  libitum,' duarum  quarum- 
libet quadrata  fimid  iunda  per  47  primi,  dabunt  lineam  , fuper 
qua  fi  Hat  femiciremus  > & in  cp  inmribatur  reliqua  linea,  ea  quae 
Connedetur,  dabit  quadratum,  quod  cH differentia quzHta. 


■ f ■ ■ ■ 

■4r  ■ ' r*  • pROPOSltXO  X.  > 


^ - T 

Jftuenire  (res  quantitates  aquales  quadrate  -vt  bini  iuntii  faciant 

''aitadratum,  - 

POnanturtrcsHmulzqAalesquadrato  IQjfaRtij&Ht  pri- 
mus cum  fecundo  l <^Ergo  tertius  eft  a Rtl,  Eft  autem  fe- 
cundus cum  tertib  I QJ  I — 1 R a latere  I R~I , igitur  quoniatn 
^cum  tertio  1 R 1 1 , erit  primus  4 R.  Sid  primus  pofitus  eft 
^cuni  fecundo  H^Ergo  IQ^-.—.4R  eft  fecundus.  Igitur  I 


ziB.li.  QfJ£'ST.  vn:  ■ n 

Tti(bper7  : tcriiu^ptiraofuiicptanccm  &8:  ac  poft  mutuam  contrf- 
6ntioncm, fiant  aequales.  Ponatur  primus S.R  & fecundus  la.  Igi- 
tur fifccundusaccipiataprituoquinuntem  tf,  fft  IRt  i8.  Dans 
autem  idem,  fecundus  tertio  jextantem  fui&  praeterea  7,  relinqui- 
tur IRt9-  Sed  primo  dante  fui  quintantem  & rcftac  4R# — ^6, 
Oportet  ergo  vt  accipiens  feptantem  tertii  &:  85  fiant  iterum  I Rt  i?  • 
(Hic  enim  eft  numerus  in  quo  debet  fieriaequalitas,  vtpatetexpri- 

ma operatione ) atfi4^"' ^ accipiat  15  — 5 R fit  IRt?*  I§i^ur 

15  -jR  sequatur  feptanti  tertii  & 8»  Qualtobrem  fi  ex  15  — 3 R 
' tollantur  8,  remanebit  feptans  tertii  7 — ^jR.  Ergo  tertius  pft 
47-2I  R.  Ac  proinde  Eic  accipiens  fextantera  fecundi  &7,  dans 
autem  primo  fui  fcptantcm&  8,  debet  fieri  IRt  9.  Sed  iis  datis  & 
acceptis  fit  43  - x8  R.  Hic  ergo  numerus  atquaiurlRt  9 E^fit  IR 
^tqualis  ^ 4!  Ynde  reliqui  non  latebunt. 

tp  , - ^ ' 

Geomctricfcj  diuidatur  Unea  data  fecundum  proportionem  nu- 
mcrorpmlnuentorumpcr  td  fexti  Euclidis.  Et  aMolutum  erit  proj 
blcma.  Vide  .'ll^rimi,  qu*  eft  18.  lib.  a DIophant. 


PropoiXtio  VIII.  - > . # 

•' 

iMkenire  ttJd  quadrat*  in teruaiium  maximi  medii  ad  ififerifMl- 

Ium  medii  d*  minimidatam  htheat  rationem, 

SIcdata  ratio3  ad  i.  liatur  autem  minorr^uadratus  I C^&  mc-^ 
dius  l Qt  1 1 2 R horum  interuallunveft  1 1 a R cuius  triplum 
3t  ^ R fi  addatur  medio,  fiet  maior  I (^4  + 8 R qui  debet  aequa- 
ri quadrato.  Fingo  cius  latus  ab  I R plus^iquo  numero  ex  quo  pro- 
creatus quadratus,  numeri  &ra'diCM  ita  (e  habeant  vtfi  vna  fpecies 
excedat  fimilemin  4 t 8 R exiftentem  altera  deficiat.  Efto  itaque 
, I R t j huius  quadratum  1 Q4  9 1 R debet  xquari  1 Q^4 1 8 R. 
Igitur  I R cR  5 vnde  tfosquaefiitnon  latebunt. 

z . _ 

V Geometrice,  inter  da^sdhdsnnea^^roporuoneincxhbcntes  fu- 
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snatur  media  propoctionalis.  Tum  harum  trium  minor  iungatui  adi 
angulos  redos  cum  qualibet  linea  & cooneAancurfif  hinc  cooaexa 
iungatur  media  ihuenta  ad  angulos  re^os  & connedantur.  Duarum 
connexarum  quadrata  cum  quadrato  illius  quae>ad  libitum  clcda 
fuitrunttriaquxntaper47pAmidci7fbxti.  ^ 


pROPOSiTIO  IX. 

Jnaenire  tres  quantitates  quadrate  kquales  ^quarum  bina  retiquanf 

fuferent  quadrato,  ’ / • ; 

C Ape  primum  duos  quadratos  ad  libitum'4  & p.  Tum  ( per  pro- 
pof.  j huius  ) quzrc  duos  quadratos  differentes  furoma  duo- 
rum prxdidorum  quadratorum  15.  Sunt  illi  5 & 4^.  Minorem  ho- 
rum ii  iungas  cum  prioribus  fiet  quadratus  numerus  4^.  I ara  ergo 
( per  1 8 libri  primi)  inueuiancurtresnupicri  tales , Tt primus  & 
eundus  tertium  fuperent  per  9,  tectius  autem  fit^imus  li^odum 
perj^.  Etficnttrdsquajutiao  ij.  45.  ^ 

Geom:rricd,cap«AQtur  tres  linex  ad  libitum « duarum  quarum- 
libet. quadrata  ifimul  iunda  per  47  primi,  dabunt  lineam,  fuper 
qua  (i  fiat  femicirculhs , & in  c0  fn^ribatur  reliqua  linea,  ea  quie 
conneftetur , dabit  qiladratum,  quod  cft  differentia  quarfita. 


r,  . - s M 

P'R  • P O S I O X.  - 

« ' * ‘ S • 

T . ^ 

Jnuenire  tres  quantitates  (tquales  'quadrate-  vt  bini  iuniti  /atiant 

quadratum^ 

POnanmrtrcs  finrnlasquaUsquadfatojQtzRf  i , & fit  pri»' 
mus  cumfccundp  lQ:jBf€®^ertius  ed  zRtl.  Eft  autem  fe- 
cundus cum  tertio  T I — 2 R a Utere  I R — igitur  quoniam 
cpmtertioJ.Q^Ri^lj  primus  4 R.  Sed  primus  poCius  cft  - 
cum  fccqfljli^i^Brgo  I Qj—  4fP^ltfccundus*  Igitur  € Rt  i 


' :iiB.  iL  XI.  9, 

«Afumma  primi  fic  tertii.  Qiurehasf  fummax^uari  debet  quadra<* 
to.  Siti/  Ergo  1 R cftao  vnde  tres  numeri  8o  primus,  320  fe- 
cundus, 41  tertius. 

Geometrice, eres  quzeuroque  lioex  ad  libitum  eledx  exhibent 
quadrata  quxlita  per  47  primi. 


Proposit‘io  XI.’ 


inuenirt  tres  qHdntiutes  irrinteruallo  tquAli  vt  lini  iuntii  ftcttinu 

quadratusts,  ••  * 


QVxro  primum  tres  quadratos  numeros  ^whmetiet  propor- 
tionales quorum  fu/^i*  fcmiilis  maior  fit  quolibet  ipforum. 
Ponatur  primus  I Q^,  & fecundus  I Qti  R1 1,  quorumimcruallum 
p Rtl  additus  fecundo ifxhibct  tertium  10^4  R+2  , qui  proinde 
debctjxquari  quadrato.  Fingo  eius  latus  IR  — 8.  Igitur  cius 
quadratum  101^4 — R iquatur  I QJ-  4 Rta.  Et  fit  IRx- 
qualis,  ji.  £c  negle&o  denominatote  tres  numcd  quadrati  $61 


10 


i6Si  & 1401  fatisfaciunt  propofito,  ' 

‘ lam  venio  ad  primariam  quxftionem,  Se  affumpfo  numero 
pro  fumma primi  & fecundi,  pono  tres  fimql  effe  IR  ergo  tertius 
erit  IR  — Se  afiumpto  2401  pro  fuhuna  fecundi  Se  tertii 
( debet  enim  inuerti  ordo  ob  i^tcruaUi  xqualitacem  erit  primus 
IR—  2401.  Et  fublata  fumma  tertii  Se  primi  i6Si  ab  I R fiet 
fecundus  I R*-i^8i.  Rcftaicrgov^tresfimuliundHfcu  JR--504J 
aequantur  I R & fit  IR  xqualis  5045  vnde  primus  qui  inuentus  cft 


a+oi  erit  2^1  fecundus  16^1  Se  tertius  ji2i. 


Geometrieb,  fumantur  ad  libitum  lineae  duaeinxquales  quarum 
maior  non  poflit  duplum  minoris,  Si-ioper  maiore  fado  Icmicirca- 
lo  inferibatur  minor  , & conne^antur  ,•  coqnexaque  inferibatur 
fcmicirculo  fodo  fupet  minore  & connedantnr.  Quadrarum  oo- 
s - - ^ Y ij  “ 


s I 
1 


• 1' 


^'4 


i. 

i r 


I 


t 


5+  DlOPHAKTTX  GEOMEtK£.  ' 

ftcrioris  iftiiu  cocnex*  cum  quadratis  duarum  pro  Hbiio  iiioipta* 
rutn  crunc  illst^^ua^  inquiruntur. 


-.PkO  POSITIO  XII. 

^at/t  dliqitd  quantitdte , inaenirt  tres  dlids  vt  compofiu  ex  binis  quibns- 
Itbjft , d(fun»pta  ddfd  fddidt  quddrdtum , & in/uperfummM  trium 
ddieSU  illd  qun  dsufuit  quddrdtum  effitidt, 

E Sto  datus  numerus  3,  & ponatur  compoiltus  «k  primo  & fccun- 
do  I Q^'4  vt  aiTumpto  5 fiat  quadfatum  I QJ-  4 R 1 4 i 
latere  iH^t  2«  Doiode fecundus  &1certius  fimul  fint  sIC^^ 
tres  autem  fimul  IjQJ;  8 Rf  15  >vthiaiTumptofaciantquadratum, 

& quia  trium  fumma  cft  I Qf  8 R + l/ , primus  autem  & fecundus 
IQt4'R  tl,  erit  tertius  4 R t 12  ,‘5:  propter  eamdem  rationem  . 
cum  fumma  fecundi  & tertii  fit  1 QJ;  tf  R + <?,  erit  primus  t 7.. 
.Ergo  habetur  fumma  primi  & tertii  tfRt  ip  igitur  fccun»s  eft 
IQta  Rtd.  Supereft  itaque  vt  fumma  primi  & tertii  affumpto  3 
feu  R + 22  aequentur  qua^^ato  , fit  illud  quadratum  100  , fiet 
IR  aequalis  13.  Ei^o primus  erit  fecundus  18^ , tcj:t^s  6^^ 
Geometriet»  ailumantur tres  line*  pro  libito,  & jluae  qiuelibec  ♦ 
iuDganttsr  ad  angulos  rc61os.  & connexx  enta  iungacur  qdoque 
pcrpcndicuiaritcr  , tdmiun£lis  tribus  per  additionem  addatur  qua- 
dratum dat*,, habebiturquepropofitum.  Per  47  primi  Euclidis. 

* ♦ 

..  ’ 'i 


Propo'sttio  XIIL 

Ddtd  dliqud  qudntitdte , inueniretf/es  djidsvt  eompojitd  ex  dudbusquU 
busltbety  demptd  ddtd,fdtidt  quddrdtum,^  infuper  trium fumnid»'' 

detrdhendo  ddtdm,fdcidt  quddrdtum» 

\ 

T 

DEtur  iterum  numerus  3 , & ponatur  ex  duobus  primis  com- 
pofitus  ICiJ'5  * detrado  3 , fiat  quadratum.  Summa  fc- 
ciindiSt  tcrtilpona^r  ob  camdcpJ^uoncin  I »-R  Trium 


•V 


LIB.  Ih  QyMST'^  55' 

Terofummi  I Qf4Rt  7,vt  fcmpcr  dcdra^o;  quadratum  effici- 
atur. Et  quia  fumma  trium  cft  I Ql^4  R 1 7 & fumma  primi  & fccun- 
di  i J » fiet  tertius  4Rt4.  Similiter  quoniam  (umma  fecundi 
& tertij  eft  I Qt  r R 1 4 , reftabit  primus  x R t j.  Rurfus  quia  tertius 
cR  4 R 1 4 & mmitja  fecundi  & tertij  I 2 R 1 4 > erit  fecundus 
I Q - 2 R,  fupercft  ergo  vt.fumma  primi  & tertij  dctra&is 3 faciat 
quadratum.  Igitur  6*1^  1 4-  facit  quadratum.  Sit  illud  quadratum 
<$'4, & fice  IR  aequalis  lo.Primufquc  numerus  erit  25, fecundus  80, 
certius  44. 

Geometrice , Tres  quaelibet  linex  pro  libito  fumptz  foluentpro- 
blema  modo  quadrata  duarum  ex  i Ilis  majora  ^fint  quadrato  datae 
linex.  Id  autem  fictpartim  per  angulum  redum  qui  quadratorum 
additioni  inferunt,  partim  per  iofcripcionem  linearum  in  fcmicirculo 
quae  quadratorum  fubfiraRionem  methodum  praebet  per  47  primi  6c 
tertij. 


Propositio  XIV. 

■Inuemire  trts  quantitites  vt  ^ntm  'bina  mutuo  dultn  prodututif^ 

, ilU  ddfciu  data  quantitate  faciat  quadratum- 

DEtur  numerus  20,  fumaturque  aliqutanumerus  quadratus(^per 
q huius  feuper  xi.1.2  Dioph. ) qui  cum  20  faciat  quadratum 
nempe  Tum  ponantur  primus &iccundusquaefitus  duo  quilibet 
Dumerimutuo  dudu  facientes  i^,  puta  8 & 2.  Deinde  prq tertio 
penatur  certus  quadratorum  numerus  qui  dudus  in  fecundum  2 effi- 
ciat quadratum  vt  2 Qjvcl  ^'Qjel  qi  Q^&  adiiciatur  & defeftus 
alicuius  numeri  qui  dudus  in  2*  faciat  ^o.Sit  itaque  tertius 10, 
qui  duiSius  in  2 facit  4 ao , cui  addendo  numerum  datum  ao  fit 

quadratus  4 Quare  refiat  v{  prgduRus  cx  primo  in  tertio  adfeito 

xoTaciat  quadratum.  Facit  autem  i€  Q^6o.  Hoc  ergo  xquaiur 
quadrato.  Fingo  eius  latus  ^R — 2.  Huius  quadratum  Q 1 4 — 
16  R xquatur  16  Q — fo.  Et  fit  1 R xqualis  4.  Vnde  tres  numeri 
quxfitilunt  8.2.22.  * . 

Geometriee , Tnmantur  .tres  Unc*  quaelibet»  .&mcdi*  proportio- 


p6  DlOPHANTl  gEOMETRJE 

nales  inter  eas  iungantur  ad  angulos  re^os  figillacitn  cum  latere  qua* * 
dratidatf,  lineas  connexx  dabunt  latera  quadratorum  per  17  (exet 
& 47  primi. 


Propositio  XV. 

% ^ i 

Inuenire  tres  qudntitates , coquam  lin*  ^utuo duRu effchnt^  ^ 
h*c  multat*  dAtdt  quantitate  faciat  quadratum, 

E Sto  datus  mimerusao,  & quxratur^latimCp<^r3  huius)  qua. 

dracusnumcrusiquoaufcrendoaorcftetquadrarusjficquc^tf.- 
Ponaciirquc  pro  primo  & fecundo  quxfitorum  numerorum, duo  qui- 
libet mutuo  du^u  producentes  q6 , puta  9 & 4.  Tiini  ponatur  ter- 
tius quilibet  quadratorum  numerus,  qui  duiliiski  fecundum  4,  fa- 
ciat quadratum,  vt  I QJlliquc  addantur  aliquot  vnitatcsqux  du£ix 
in  eundem  4 factant  numerum  datum  ao , fcu  vt  paucis  dicam»  fic 
I Qjt  S tertius.Cum  itaque  hoc  modo  latiffiat  duabus  conditionibus 
quarftionis,  reflat  vt  produSus  exprimo  in  tertium  detradoao,  fa- 
ciat quadratum.  Faqit  vero  9 Qt^aJ.  Qui  proinde  asquari  debee 
quadrato.  Fingoillius  quadrati  Uu»S  i Rfl.  Ergo  cius  quadratum 
9 Q+It  xquatur  9 Ac  idco  IR  fitxqualis  4.  Vnde 

tres  numeri  quasflti  funt  p.4,zi. 

GeometrieS,  fumantur  tres  quzlibct  lineas,  modo  medix  propor- 
tionales intereas,  fint  maiores  kterc  dati  quadrati , & fado  femi- 
circulofupcr  illis  medijsproporiionalibus,  inlcribatut latus  quadrata 
dati  , connexae  erunt  latera  quadratorum.  Per  17  Icxti,  8c  ^itcrtih 
& 47  primi. 


Propositio  . XVi 

• % 

Inuenire  tres  quantitates  ^ it a'vt  produRus  ex  binarum  multipli- 
tatiene , ajfumpto  reliqua  quadrato  y faciat  quadratum, 

POnaturvnus numerus  I R,  alter  4Rt4,  vicimus  i.(lic  enim 
ptodudus  ex  primo  in  fecundum  afliimpto  reliqui  quadraco> 


LiB.  II.  Q_r.ssT-  xxr.  ^ '§{• 

v^fumma  IQ;t4Rt  j,n  fcmpcr  dcdra^oj  quadratam  effici- 
atur. Et  quia  fumma  trium  cft  I R 1 7 & fu  mma  primi  & fecun- 

di i fiet  tertius  4Rt4.  Similiter  quoniam  (umma  fecundi 
&tertij  eft  lQtiRt4  ,rcftabic  primus  xRt3.Rurfus  quia  tertius 
cft  4 R 1 4 & lumma  fecundi  & terti j I 2 R 1 4 , erit  fecundus 
I Q - 2 R , fupcrcft  ergo^vt  -fumma  primi  & tertij  detraftis  3 faciat 
quadratura.  Igitur  Rt  4 facit  quadratura.  Sit  illud  quadratum 
^4, & fiet  IR  zqualis  lo.Primufque  numerus  drit  23, fecundus  So, 
tertius  44.  * 

Geometrici)  Tre^quzlibcc  lincz  pro  libitofumpcz  foluentprp- 
blcma  modo  quadrata  duarum  ex  illis  majora  fint  quadrato  datz 
linez.  Id  autem  fictpartim  per  angulum  redum  qui  quadratorum 
additioni  inferunt,  partim  per  inferipeidnem  linearum  in  fcmicirculo 
quz  quadratprum  fubftrai):i6nem  methodum  przbct  per  47  primi  Si 
tertij. 


^RO  POSITIO  XIV. 

lnt$enir<  tres  qtmntitdtes  vt  quant  Siad  mutuo  duSfu  predueunt, 
ilU  ddfcitd  dat*  quantitate  faciat  quadratum. 

DEtur  numerus  20,  furaaturqiie  aliquis  numerus  qyadratus('pcc 
q huius  feuper  11. 1. 2 Dioph. ) qui  cum  20  faciat  quadratum 
nempe  ip.  Tum  ponantur>primus& fecundus  quzfitus  duo  quilibet 
numeri  mutuo  duftu  facientes  id.t  puta  8 & 2.  Deinde  pro  tertio 
ponatur  certus  quadratorum  numerus  qui  dudus  in  fecundum  2 effi- 
'ciat  quadratum  vt  a Qjrel  /Qjel qz  adiiciatur  & defedus 

alicuius  numeri  qui  dudus  in  2 faciat  io.Sit  itaque  tertius  2 Q^-io, 
qui  duiftus  in  2 facit  4 20 , cui  addendo  numerum  datum  20  fit 

quadratus  4 Q^Qiwrcreftat  vtprodu6fu$eX  primo  in  tertio  adfeiro 
20  faciat  quadratum.  Facit  autem  Q^6o.  Hoc  ergo  zquatuc 
quadrato.  Fingo  eius  latus  > R — 2.  Huius  quadratum  i5  Q t4— 
xt^R  zquatur  — so.  Et  fit  I R zqualis  4.  Vnde  tres  numeri 
quzfiiilunt  8.2.22. 

Geometrice,  fumantur  trfcs  lincz  quzlibct,  & niediz proportio- 

• 2i 
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nalesinter  eas iungancur  ad  angulosredos  ngtllatim  cum  latere  qua^ 
drati  dati , linex  connexx  dabunclatcra  quadratorum  per  17  ^cxct 
& 47  primi. 


PaoposiTio  XV.  • * 

lattenire  tres  quantiutes^  coquam  hin*  fnutu» iuifu efficiunt, 
h*c  multata  datu  quantitate  faciat  quadratum. 

E Sto  datus  numcrusao,  & queratur  ftatim  (per  5 htiius)  qi»-' 
dratus  numerus  I quo  auferendo  20  reftet  quadratus, firquc|i^> 
Ponaturque  pro  primo  & fecundo  quaentorum  numerorum, duo  quK 
libet  mutuo  duftu  producentes  ^6 , puta  ? &4.  Tumpbnatui;^ter- 
tius  quilibet  quadratorum  numerus,  qui  duftus  infecundum  4,  fa*- 
ciat quadratum,  vt  I QJlIiquc addantur  aliquotvnitatesquje  duft« 
in  eundem  4 ficianc  numerum  datum  10,  jeuvt  paucis'  dicam,  (Tc 

I S tcrtius.Cum  itaque  hoc  modo  fatimt  duabus  coaditionibu» 
quxllionis,  rcAatvt  prodiuSlus  exprimo  in  wtium  detradlo  20,  fa- 
ciat quadratum.  Facit  vero  9 QJ^25.  Qm  proinde  aequari  dabee 
quadrato.  Fingo  Hlius  quadrati  latus  iRtJ»  Ergo  eius  qua||ratum 
9 Q^It  ^ R aequatur  9 0^.25,  Ac  ideo  IR  fitaequalis  4,  Vnde 
tres  numeri  qua*fiti  funt  5{,4.2ii 
GeometViti,  fumantur  trc»quaslibet  lineae , modo  medi*  propor- 
tionales inter  eas,  fint  maiores  latere  dati  quadrati , & fatilo  femi- 
circulofuper illis medijs proportionalibus,  infctibatutlatus-quadrati 
dati,  connexae  erunt  latera  qiwdratorpm.  Per  17  fcxii,  & iitertij, 
& 47  primi-  » 


PROPOSJ.TIO  "XVI 

e^^htuenirrtret  quantitates  y itavt  preduUus  ex  binarum  multipli- 
cat tone  , affumpto  rei, qua  quadrato , faciat  quadratum.  ' . 


POnatuynusnumerus  I R.  alter  4Rt4,  vltimus  i.(fic  enim 
produ^us  ex  primo  in  fecundum  affumpto  reliqui  quadratej^. 


llB.ll.  ^irjEST.  xm.  97 

facit  quadratum  cuius  latus  2 Rt  I , produ£ius  autem  cx  fecundo  fn 
tertium  aifurapto  reliqui  quadrato,  facit  quadratum,  cuius  latus  eft 
I R 1 2 ) reftat  ergo  vt  produftuscx  tertio  in  primum  anumptofecun» 
di  quadrato  , faciat  quadratum  Facit  autem  uf  QJ  R*  Hic 

icitur  numerus  eft  aequandus  quadrato.  Singe  latus  cius  4R — 
ifct  1 R aequalis  9.  Quate  primus  erit  9.  Iccundus  5a8.tcrtius75, 

Geometrici , accipiantur  tres  quaelibet  lineae , & medix  inter  pro- 
portionales iatir  duas  quaflibet  nebantur  reliquae  ad  angulos  reiftos 
cfficicturquc  propofituro.  Per  17  fexti,  & 47  primi 


Propositio  XVII. 


Dstam  quantitatem  diuiderc  in  duas  inuenire  quadratum , a qua 
Ji tal/asvtramque  partem diutfa  quantitatis  ^ f at  quadratum, 

DEtur  numerus  diuidendus  10,  ponaturque  inufcnicndutn  qua- 
dratum effe  I Qj;aRtI  Illud liucmultauim  2 Rt^,fiuc4R, 
exhibet  quadratum.  Quare  fi  ftatuaiur  prima  parsnumeri  diuiden^ 
2 R 1 1 > & fecunda  4R.  Harum  fumma  debet  «quari  1«.  & fit  IR 
xqualis  5.  Vnde  numeri qu^fitifunt  4 & 

Geometrice  , accipiatur  quodlibet  quadratum  maius  qtnidrar» 
dato,  & defer  iptd  fuper  cius  latere  fcmkirculo,  diuidatur  quadratu 
datum  itv  duo  quaelibet  quadrata  (per  i.  huius  )&  horum  latera  inf- 
cribatur  fcmicirculo  ab  extremitate  diametri : Unex  connexx  exhi- 
bebunt quadrata  quefita.  Pcr3uertij,  ^47  primi. 

; = T 

-p*.  0 P O S I T I O XVIIU 
Datam  quantJtatem  diuidere  in  duas , inuenirt  quadratum  ^ quo^ 
affumpta  viralsbetdiuifaquantUatts parte yfactat  quadratum. 

EScodatus  numerus  20.  & ponatur'quadratumquxfitum  I Q^> 
Rt I..  Huic  fiue  addas  2 Rt  ^ , fiue  4 Rt 8 . fit  quadratum. 


9»  DlOPHJNTl  qEOMETRM, 

Statuatur  ergo  prima  pars  numeri  diuidcadi  a Rt^  & fecunda  4R^ 
t 8.  Ericfumma  illarum  tf  R t n atqualis  numero  dato  lo.&fit  I R 
asqualis Vnde  numeri  quxHti  fune  & 14. 


'Geometrici,  fiJrae  ad  lil>itum  quodeumque  quadratum,  & qua- 
drato dato  ( per  I. huius ^diuifo  in  quaelibet  duo  quadrata,  neftefi- 
giilatiin  horum  quadratorum  latera  ad  angulos  redos  cum  latere  qua- 
drati ad  libitum  uimpti  > connejcarumque quadrata  cdicieot  propofi- 
tuni  per  47  primi,  , 

n ■'  . » ■ 

Propositio  XlX, 

r 

Inuenirtdugs  qitantitatts , itiHitglterttltrg^fnmmAsmhArum.^ 
fed ^ ipftntm  differenti&ficut  q^uidrgtnm  iddits  vnitate. 

NVmeri a Diophamo reperti  funt  3oJ45f.&itf24.  Verum  vni-' 
uerfalius  quxftioncm  foluit  Bachetus'acldito  quocumque  nn- 
racro  quadrato ; fit  enim  datus  4 & ponatur  aliquod  quadratum  i ra- 
dicibus quotlibct  plus  latere  dati  quadrati , puta  5 R 1 2 Q^iadratum 
huius cft  9 QJ”  4t  I»  Hoc  quadratum  fi  muUetur  4 erit  primus 
humerus  quae  litus  9 Qj^uR-X  ficenim  addendo  4 fit  quadratura) 
jam  vt  habeatur  fecundus  quare  duo  quadrata  qu*  differant  per  9 

t iz  R,  hoc  modo:  duo  numeri  producentes  hanc  differentiam  fune 

^ Rt  12  & IR.  Horum interuaHi femfflis  cft  4 R t . Cuiusqua- 
dratum  xtf  (y  1 4 8 R multatum  4 dabit  fecundum  numerum 
I Qt  4 8 R 1 52.  ilii  Igitur  duo  numeri  ttibus  poftulatis  fatiffaciunc 
aamdt  alterultcr  Sc  vtriufquc  fumma  affumpto  4 facit  qiftdrarura. 
Quare  reflat  vt  eorum  interuailum  aflumpto  4 faciat  quadratum. 
Facit  aiirem  zCUi  6 Hoc  ergo  cft  arqUandiim  quadrato.* 

Finge  latus  4 — jR , Sc  fiet  IR  xqualis  igitur  numeri  quxfiti 
funt  1x096  & ^249^. 

Geometrice,  praxis  illa  debetheri  ex  planis,  quorum  duo  quxlibcc 
ad  hoc  opus  erunt  idonea,  non  pofiunt  reduci  ad  quadratum  & in 
vnamfummamcolligi& quadrato  huic  fiimmxarqualiaddi  quadra- 
tum  cuius  libet  data:  linex.  Idem  intcllige  de  ipforum, planorum 
dmcrcDtia.  Sed  & dcalcerutro  iliorum. 

, * ' Propofitife: 
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ftfcic  quadratum  cuius  latus  a R1 1 , produ^us  autem  cx  fecundo  io 
tertium  alTumpto  reliqui  quadrato,  focit  quadratum,  cuius  latus  eft 
I R 1 2 ) rcftat  ergovt  produ^us  cxtcrtioin  primum  alTumpcofecun  • 
diquadrato,  faciat  quadratum,  Facitautcm  i6  R.  Hi6 

igitur  numcruscR  aequandus  quadrato. Fio&e  latus  cius  4R — 
fiet  IR  «qualis  9.  C^re  primus  cjit  9,  fecundus  ji8.tcrtius7j, 

7)  ^ 

Geometrieb,  accipiantur  tres  quaelibet  lineae , & medi*  inter  pro^ 
portionales  inter  duas  quaflibetnedlantur  reliquae  ad  angulos  redos 
. efficicturque  propofitum.  Pcri7  fexti,*&47  primi 


Pro  po.s ITIO  XVII. 

Hitim  qHtriUtatem  diuidere  in  duas  ,<ir  irtHenire  quadratum  y a qtt$ 
fi  tollas  vtramque  farterfhdiuifi*  quantitatis  y fiat  quadratum, 

DEtur  numerus  diuidendus  xo , ponaturque  inucniendum  qua- 
dratum cflTe  I Q^aRtl  Illud  fiucmultatum^  Rt  I,  fiuc4R 
exhibet  quadratum.  Quare  fi  ftatuatur  prima  pars 'numeri  diuidendi 
aRtI,  & fecunda  4 R.  Harum  fummadebet«quari  10.  & fitIR 
«qualis  Vnde  numeri  quzfiti  fune  4 & 5. 


. 1 . . ■ - 

jpcomctricc  accipiatur  quodlibec  quadratunf' maius  quadraro 
dato,  &dcicripto  fuper  cius  latere  fcmicirculo,  diiiidatur  quadratu 
datum  irf  duo  quaelibet  quadrata(pcr  x.buius)8c  horum  latera  inf- 
cribatur  Icmicirculp  ab  extremitate  diametri:  linex  connexx  exhi- 

bcbuotquadrataqucfita.  Pcr3trertij,  &47prirai.^ 
Propositio  XVIII. 

Datam  quantitatem  diuidero  in  duas , cf  inuenire  quadratum  > qnctt' 
qfiumptavtralsbetMuifie  quantitatis  farte  yfiketat  Quadratum,  ‘ 

E Sto  datus  numerus  20.  Sc  ponatur  quadratum  quxfitum  I Qt  a» 
Rt  I,  Huic  fiue?*  addas  2 R t ^ , fiuc  4 R 1 8 . fit  quadratum. 


DlOPHJtJTl  <fEOMEtR/Bi 

Statuatur  ergo  prima  pars  numeri  diuidcndi  a & fecunda  4R- 
1 8.  Eritfumma  illarum  f R t ii  jequalisoumcrQdato  ao.&fic  1 R 

aequalis  Vnde  numeri  quxfiti  fune  6 & 14^ 

« ■ ■ ^ • 

X 

Geometrice,  fume  ad  libitum  quodeumque quadratum,  &qui' 
drato dato  ( per  i. huius  jdiuifo  in  quxlibct  duo  quadrata,  neftefi- 
gillatim  horum  quadratorum  latera  ad  angulos  re^lo»  cum  latere  qua- 
drati ad  libitum  lumpti  , connexarumque  quadrata  efficient  propofi* 
tum  per  47  primi. 

— — ■ — I ■ ' t.;'".*  . 

Propositio  XIX. 

. IttuenireduMS  quAHtsMes , itsjvtdlterultrAC^fiimmd Ambarum^  < 

‘ fcd (jr  iffdrHm  different U fdctat  ^uddmtum  addit*  vnitate, 

NVmeri a Diophanto reperti  fuot  J4.Vcpum.vni-^ 

ucrfalius  quzftioncm  foluit  Bacnctus  addito  quocumque  nn- 
mero  quadrabo : (it  enim  datus  4 & ponatur  aliquod  quadratum  il  ra- 
dicibusquotiibet plus ktcce dati  quadrati,  puta  3Rta  Qiiadratum 
huiuseft  9 QJJ  4t  i*  Hoc  quadratum  li  multetur  4'crit  primus 

humerus  quaelitut  ^ C iic  enim  addendo  4fitquadratum) 

jam  vt  habeatur  fecundus  quare  duo  quadrata  quae  diffierantper  9 0^ 
t la  R,  hoc  modo:  duo  numeri  produccntcsiianc differentiam  fimc 
^ Rt  12  & IRr  Horum  interualli  femiflis  eft  4 Rt  tf’.  Cuius  qua- 
dratum td  5^t-4  8 R multatum  4 dabit  fecundum  numerum 
1 Qt  4 8 R 1 51.  illiigitur  duo  numeritribus  poftulatis  fatiffaciunc 
nanvjSi  alterulter  & vtriufquc  fumma  adumpto  4 facit  quadraturo, 
(^arc  reftatvt  eorum  intcruallum  ailiimpto  4 faciat  quadratum. 
Facit  autem  7 6 Rt  HoC  ergo  eft  aequandum  quadrato. 

Fingclatus  6 — }R  j & fiec.IR  xqualis  ^6.  igitur  numeri  quaefiU 
funt  \xo$6  & axe^96. 

Geometrice,  ptaxis  illa  debet  heri  cxplanis  , quorum  duo quxlibcc 
ftdhoc  opus  erunt  idonea,  non  pofTunt  reduci  ad  quadratum  & ia 
vnam  fummam  colligi  & quadrato  huic  fummxa;quaiiaddi'quadra- 
cu(n  cuiiis  libc^darx  lincx.  Idem  intclligc  doipfocum  planorum 
\diffcrentia.  Sed  & dc  alterutro  illorum., 

. n * , '-Propoficio. 

- \ 
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PftOPOSlTlO  XX. 

Inuenkrc  tres^uMntitMtest  qutrHmbin4  q$uUbet  iunStd  & i»  rtliquam 
duiitt  facUnt  datMS  quantitates, 

Sltprodu^usex  fiimma  primi  & fecnndi  numeri  in  cercium  55. 

ex  fuinma  fecundi  & cercii  in  primum  27.  ex  fumma  cercii  & 
primi  in  fecundum  32.  & ponatur  cercius  IR.  Igicuc  fumma  primi 
& fecundi  eric  ^5  cuius  numeratore  diuifo  in  duos  quorum  diffe-. 

IrT 

renria  fic  «qualis  differentiae  duorum  aliorum  produdorum  fient 
15  8c  20.  Quare  primo  pofito  15 , erit  fecundus  20.  Summa  fe- 

IR  Tr 

eundi 8c  tertii  in  primum  du(^a  facie  ^00 1 15  Ergo  hic  pro* 

dudlus  zquaturay.  & fic  I R aequalis  5.  & numeri  quaeuci  erunt  3. 
4.5. 

Geometrici,  quantitates  inueniendae  debent  eflc lineae , Sedatae 
debent  efle  fuperneies , puta  tria  quadrata.  Diuidacur  primum  qua- 
dratum in  duo,  quorum  interuallum  fit  aequale  differentiae  aliorum 
quadratorum  quz  data  fune  : deinde  hac  vt  differentia  fecundiqua- 
drati&vnius  ex  illis  fegmentis  ad  vnum  fegmentum  ita  alterum 
fegmentum  ad  quidpiamaliud,  & erit  illud  aliu  d quadratum  tertiae  li- 
neae quaeficae.Vnde  aliae  non  latebunt. 


Propositio  XXI. 

J nuens  re  tres  quantitutes , iu  vt  quum  b in*  producunt  ^ iiUcum  vni' 

tute  fueset  qu*dr*tum. 

VNiuerfaliter  proponit  Bachetus  quzftionem  de  quocumque 
numero  quadrato  3 fit  ille  9.  Scauferaturp  ab  aliquo  nume^ 

A a 


' . * 

lop  DlOPHANTl  CEOMETRM, 

ro  quadrato  cuius  latus  Hc  quotcumque  radicum  5 ( latere  quadr»> 
ri  9 ) puta  IR+5.  Ergorefiduum  6 R erit  produftus  ex  pri- 
moin  fecundum-  Efto  fecundus  I R.  Igitur  primus  erit  1 Rt6.  Kur* 
fusvt  habeas  tertium ) finge  quadratum  i latere  2 Rf  5 ( ve  videli- 
cet numerus  radicum  fuperet  vnitace  numerum  radicum  prioris  la- 
teris j eius  quadratus  efi  4 vnde  fi  tollas  9,  fi?t  pro- 

du(3us  ex  fecundo  in  tertium  4Q^iaR.  Quare  cum  fecundus  fit 
I R,  erittertius  4Rti2.  Igitur  tres  ifii  numen  lRttf^4lR.  4Rtif. 
foluunt  qu3f  ftionem  indefinite.  Cape  quemcumque  numerum  pro 
valorc  radicis,  &iuxtacumrcfoIue  trescofiteos  fupcrlorcs,  & habe- 
bitur problematis  folutio.  Si  capias  8 pro  radice  tres  numeri  crunc  • 
14. 8.  44. 

Geometrici,  cape  tres  qua  fcumque  lineas  : quadratum  mediae 
proportionalis  inter  duas , additum  cum  quadrato  dacopcr,47  primi^ 
facit  quadratum.  Similiter  operare  de  aliis. 


PaoPosxTZO  XXII* 

Inuenire  quttuor  quantitates , ita  vt  froduSius  binarum  adfeita 
vnitate  factat  quadratum. 

SEd.vtvultBachctus,  adfeito  quocumque  numero  quadrato.  Sic 
ille  4 . Ponatur  autem  primus  numerus  1 R , & fingantur  qua- 
drati a lateribus  1 R*^^2.  2 R t a-  ^Rta.  Se  i quadratis  fingulis 
auferantur  4,  fiet  produ«fIus  ex  primo  in  fecundum  I Qj_4  R.  Ex 
primo  in  tertium  4 Qt  8 R Exprimbinquartut»  jQ^ia  R.  Igi- 
tur cum  primus  fui  R,  erit  fecundus  lRt4*  tertius  4 Rf  8.  & quar- 
tus 9 R 1 12.  Supereft.crgo  tantum  vt  produiJtus  ex  fecundo  in  quar- 
tum adfeito  4 faciatuuadratum.  Facit  autem  9Qt48  Rt52.  Qua* 
rcifiud  aequatur  quadrato.  Finge  latus  jR*--  8.  & fit  1 R squa- 
lis I iuxta  quam  fi  rcfoluas  qiiatuor  coflicos  fuperioics,  fient  nu- 

1 

meri  qu-rfiti. 

Geometrice,  accipiantur  quatuor  quajcumque  lineat  & quod- 
cumque  quadratum  detur  > abfoluiuraque  problema  per  47  pc^> 
vtfupra. 


» 
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P&oeo«iTio  XX. 

Inuenire  tresquMtiutes^  quarum  bitut  qualibet  & in  rtliquam 

^ du£ia  faciant  datas  qkantitates, 

SIcprodu£luscx  fumma  primi  & fecundi  numeri  in  cercium 
cxfumma  fecundi  & cercii  in  primum  27.  ex  fumma  cercii  & 
primi  in  fecundum  52.  8r  ponatur  cercius  IR,  Igitur  fumma  primi 
& fecundi  eric  /5  cuius  numeratore  diuifb  in  duos  quorum  diffc* 

liT 

rentia  fit  aequalis  differentiae  duorum  aliorum  produflorura  fient 
15  &>2o.  Quare  primo  pofito  1^,  erit  fecundus  20.  Summa  fc- 

IR  Tr 

eundi  & tertii  In  primum  .dut^a  facit  joo  1 15  Ergo  hic  pro* 

dudus  xquatura^-  & fit  IR  aequalis  5.  & numeri  quxfiti  erum  q. 
4-  5'  , 

Geomecrfccy  ouanticates  inueniendx  debent  elle  hVex , & datas 
debent  efie  fuperneies , puta  tria  quadrata.  Diuidatur  primum  qua- 
dratum in  duo,  quof ura interuallum  fit xquale differentix  aliorurn 
quadratorum qux data funt  : deinde  fiatvt  differentia  fecundiqua- 
drati&vnius  cx  illis  Tegmentis  ad  vnum  Tegmentum  ita  alterum 
Tegmentum  ad  quidpiam aliud,  & erit  illud  aliud  quadratum  tertixli* 
nex  quxfitx.  Vndealix  non  latebunt. 


^ Propositio  XXL 

inuenire  tres  quantitates,  ita  vt  quam  bina  producunt  ^ iliacum  vni- 

tate  faciat  quadratum. 

Niuerfaliter  proponit  Bachetus  quxilionem  de  quocumque 
cumero  quadrato  j fit  ille  9,  &au£eraturp  ab  aliquo  nume* 

A a 


V 


loo  VlOPHANTl  GEOMETRMy 

ro  quadrato  cuius  latus  fic  quotcumque  radicum  ^ ( latere  quadra» 
ri  9 ) puta  I R+  Ergo  refiduum  I 6 R erit  produftus  ex  pr i- 
moin  fecundum.  EftofscundusI  R.  Igitur  primus  erit  IRt^.Rur- 
fusvt  habeas  tertium,  finge  quadratum  i latere  a Rf  5 ( vt  videli- 
cet numerus  radicum  fuperct  vnicate  nutnerum  radicum  prioris  la> 
teris  j eius  quadratuscft  4 vnde  fi  tollas  9,  fiet  pra- 

duftus  cx  fecundo  in  tertium  4Q^i2R.  Q«re  cum  fecundus  fit 
IR,  erit  tertius  4Rt  ix.  Igitur  tres  iftj  mtmeri  iRt^".  IR.  4Rtia. 
foluunt  quiftionem  indefinite.  Cape  quemcumque  numerum  pro 
va  lore  radicis,  & iuxta  cum  rcfoluc  tres  coflicos  fuperiores,  & habe- 
bitur problematis  folutio.  SkapiasS  pro  radice  tres  numferi  erunt 
14.8.  44. 

Geometrici,  cape  tres  qua  fcumque  lineas  : quadratum  mediae 
proportionalis  inter  duas , additum  cum  quadrato  dato  per  47  primi, 
facit  quadratum.  Similiter  operare  de  aliis. 


Propositio  XXII, 

Inuenire  qnatuor  qumtUttes , it  a vt  froduUus  bindrum  Adfcinr' 
vrtitAte  fdctAt  ^HAdrAtupi. 

SEdvtvuUBachctus,  adfeito  quocumque  numero  quadrato.  Sit 
ille  4.  Ponatur  autem  primus  numerus  1 R , & fingantur  qua- 
drati a lateribus  IR+a.  aRta.  ^Rtz.  ^ i quadratis  finguKs 
auferantur  4.  fiet  produ^us  cx  primo  in  fecundum  I 4 R.  Ex 
primo  in  tertium  4 Qt^8R  Bx  primo  in  quartum  9 Q^i  a R.  Igi- 
tur  cum  primus  fic  I R,  critfecundus  IRt4*  tcrtius4Rf  8.  &quar- 
tus  5 R 1 12.  Supereft  ergo  tantum  vtprodudus  ex  fecundo  in  quar- 
tum adfeito  4 faciat  quadratum.  Facit  autem  pQJ;48Rt5Z.  Qua- 
re iftud  aequatur  quadrato,  Finge  latus  jR — 8.  & fit  I K aequa- 
lis I iuxta,quam  fi  rcfoluas  quatuor  cofTicos  fuperiores,  fient  nu- 

1 

meri  quxfiti. 

Ccomctncc,  accipiantur  qnacuor  quxeumque  lincz  & quod- 
cumque  quadratiun  detur,  abfolutumque  problema  pet  47  pritiu> 
vt  fiipra. 


- LIB.  11  QVMSTT’'  XXlli.  lof 
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PlOPOSITiP  XXIII. 

t 

ItJittnire  tres  qiuntiutes preportiomles,  vt  dusTum  quarumlibet 
mteruellum  fit  quudrutum, 

DIuidatur  ( per  i huius  ) quilibet  numerus  quadratus , puta  15 
in  duos  quadratos & itf.  tum  ftatuatur  iminor  quantitas 
qua  fica  I R,  media  I R t f . maxima  IRti5.  patet  duarum  qua- 
rumlibet intcruallum  effe  quadratum.  Quare  reflat  vt  fint.tres 
proportionales  : vt  autem  id  fit  debet  reflangulum  fub  extremis 
I Qj;  2 5 R aquari  quadrato  medii  I Qt  8 1 1 1 8 Rt  Ergo  IR  cft 
Si.  vndereliquiDonlatebunt. 

7 

Geometrice,  fumantur  tres  quicumque  linei  proportionales, 
& quadrata  minorum  tollantur  de  quadratis  maiorum,  inferibendo 
eas  in  circulis , vt  iam  fipius  fa&una  cft  > habebitiirque  propo- 
ficum. 


Propositio  XXIV. 

Datam,  quantitatem  diutdere  in  tres  j quarum  [olidum  fit  cubus 
habens  pro  latere  fummam  inter  uallorum  , qua  junt  inter  partes, 

Sft  datus  numerus  4.  Ponatur  autem  Iblidus  quxfitus  SC.  duius 
lacus 'cubicum  cft  2 R,  Igitur  2R  erit  fumma  inceruallorum 
pridiftorum.  Et  quia  ex  tribus  numeris  fumma  ciufmodiintcrual- 
lorum  cft  dupla  difterentii  intcr  mai6rem&  minorem,  erit  hic  dif- 
ferentia maioris  & minoris  I R.  Quare  fi  ponatur  minor  quotciira- 
que  radicum  puta  2R.  Erit  maior  jR  Horum  produftus  5QjLh- 
uidcns  folidum  8 C dat  4 R pro  fecundo.  Qui  fecundus  fi  tertio 

cITct  minor  ,&  primo  maior , foluta  eflet  quiflio.  Verum  primus 
illum  fuperac.  Cunaergo  fecundUs  fa^usfic  diuidendo  8 per  pro- 

At  ij  * 


io»  DldPMANTl  q.E(XMETRM 

dudum  primi  in  tertium,  primus  autem  & tertius  non  ii ntfumptite* 
mere,  fedvnitatc  differentes,  eb  deuotuta  eil  qux(lio>  vt  inuenian- 
tur  duo  numeri  vnitate  differentes,  ita  tamen  vt  diuifo  8 per  illorum 
produdum,  fiat  quotiens  minor  maiore,  & maior  minore.  Sit  mi- 
nor I R & maior  I R 1 1 horum  produftus  diuidens  8,  dat  pro  quo 
tiente  8.  " " ' *"  ' — - 


feu  fecundum.  Hic  ergo  debet  cfTemaior  I R & mi- 


1 Q,t  IR 

nor  I Rt  I.  Cum  itaque  horum  interuallum  fit  I,  erit  fhtefualluns 
primi  & fecundi  minor  quam  [.  Igitur^fecundus  au^s  I , feti 
8 1 1 Ql^J  R.  cft  maior  1 R 1 1 8c  vtrdqiie  per  I I R dudo  , fiet 

IQllR 

SflQJIR  maior  Igiwr  8 'maior  ICtlQj^For- 

mo  nunc  aliquem  cubum  in  quo  fit  ICt  IQ.  fitillea  latere  1 R t'i. 

" 

Igiturmaioreric  ICtl  (^xqueQturJatetai&:  IRt  i.  fit  IR  xqua- 


lis  5«  maior  ergoeric  8.  medius  9.  minor  5.  omnibus  dudUs  in 

15,  fiunt  tres  numeri quxfiti  finefradlionibus  40»  *7*  *5* 
foUdus  cfl  cubus  habens  pro  latere  30  fummam  interualloruni. 
lam  fiat  vtpj  fupima  illorum  rrium  ad  fingulos  ,ita4  numerus  di- 
uidendus  ad  alios , dehabebuntur  tres  partes  quzfitar. 

Geometrici,  quxre  primum  tres  lineas  qu*  habeant  inter  fe  eam- 
dem  rationem,  quam  numeri  inuenti  4o,27»*5*  fum- 

ma  illarum  lineatum  ad  lingulas,  ita  data  linea  ad  alias,  djeffeftum 
critproblenu. 

^ I . 

PR  OPOSITIO  XXV • 

Ditam  qudntitdtem diuidere  induas  pdfses^  ita  hf  addendo  vtriqne 
quansitatem  datam  i fummamm  ipfarHm  prodnfins  faciat 

quadratum. 

It  numerus  a diuidendus  in  duos,  ita  vtvni  addendo  5,  & alteri 
S,  produAus  duarum  fiimmarura faciat  quadratum.  Ponatuc 

- ' primus 


s 
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lot^ 

r • I I n»  ^ " ' ■ p . I.  I . 

Propositio  XXIII. 

Inuenire  tres  quantitates  proportionMlesjvt  duarum  quarumlibet 
interuallum  fit  quadratum. 

DIuidatur  ( per  i huius  ) quilibet  numerus  quadratus , puu  25 
in  duos  quadratos  & 16.  tum  ilatuatur /minor  quautit^^ 
quatfita  I R,  media  1 R t 9.  maxima  IRtz5.  patct.duarum  qua- 
rumlibet interuallum  effe  quadratum.  Q^are  rcftat  vt  fint  rres 
proportionales  s vt  autem  id  fit  debet  redangulum  fub  extrcmi\ 
I Qj^  2 5 R ajquari  quadrato  medix  I z t x 8 R.  EfgoIR  eft 
8 1.  vnde  reliqux  non  latebunt. 

7 

Geometrice,  fumantur  tres  quscumque  linex  proportionales, 
& quadrata  minorum  tollanturde  quadratis  maiorum,  inferibendo 
eas  in  circulis  , ve  iam  fxpius  cft  » habebitur  que  propo- 

fitum. 


Propositio  XXIV. 

Batam  quantitatem  diuidere  in  tres  ) quarum  folidum  fit  cubus 
habens , pro  Utere  fummam  interuallorum  qua  Jiunt  inter  partes, 

SJt  datus  numerus  4.  Potiatur  autem  folidus  quxfftus  sC..  cuius 
ktus ' cubicum  eft  2 R-  Igitur  2 R erit  fumma  intcruallorum 
prxdidlorum.  Et  quia  cx  tribus  numeris  fumma  eiufmodiintcrual- 
lorumcfldupla  difFerentix  inter  maiorem& minorem, crirhxc dif- 
ferentia maioris  & minoris  IR.  Quare  fi  ponatur  minor  quotcum- 
que radicum  puta  zR.  Erit  maior  5^.  Horum  produflus  Qdi- 
uidens  folidum  8 C dat  4R  pro  fecundo.  Qui  fecundus  fi  tertio 

5' 

cRct  minor  }&  primo  maior  >foIuta  cilet  quxRio.  Verum  primus 
illum  (uperat.  Ciim  ergo  fecundus  fa^u^ut  diuidendo  8 perpro^ 

Aa  ij 
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dudum  primi  in  tertium,  primus  autem  & tertius  non  nntfimipti  te- 
mere, fcdvnitatcdiiFcrentcs,eb  deuoluta  eil  quzftio,  vt  inuenian- 
tur  duo  numeri  vnitate differentes,  itatamcnvcdiuiibS  per  illorum 
produifium,  fiat  quotiens  minor  maiore,  & maior  minore.  Sic  mi-, 
nor  IR  & maiori  Rt  I horum  produftus  diuidens  8,  dat  pro  quo- 
tiente  8.  feufecundum.  Hic  ergo  debet  cflTe  maiori  R &mi- 

10,+  IR. 

nor  I Rt  I.  Cum  itaque  horum  imeruallum^fit  I,  erit  interuallum 
primi  & fecundi  minor' quam  I.  Igitur  fecundus  audlus  I,  feu 
8 1 1 QU  R.  cft maior  I Rt I 8c  vtroque  per  I I R dudo  , fiet 

g — I 

IQllR 

+ maior  I,Ct»Q^IR*  Igitur  8 'maior  ICtIQ;_For- 
mo  nunc  aliquem  cubum  in  quo  fit  ICt  IQ.  fit  ille  a latere  1 K t i. 

i 

IgiturmaiorcritICtlQ^xqueoturlaterax&  IRti.  fit  IR  xqua- 

5 

lis  y.  maior  ergo  erit  8.  medius  9.  minor  5.  & omnibus  dudis  in 

.. 

ly,  fiunt  tres  numeri quxfiti  fine  Lanionibus  40»  *7*  tiuorum 

folidus  efi  cubus  haRens  pro  latere  50  fummam  inccrualloruni. 
lam  fiat  \tp2  fumma  illorum  rrium  ad  fingulos  , ita  4 numerus  di- 

uidendus  ad  alios,  & habebuntur  tres  partes  quxfitaf. 

Geometricb,  quxre  primum  tres  lineas  qu*  habeant  inter  Te  eam- 
dem  rationem,  quam  numeri  inuenti  40.a7.2y»  tum  fiat  ^ fum- 
ma illarum  linearum  ad  fingulas,  ita  data  linea  ad  alias,  firefre^lum 
erit  problema. 

Propositio  XXV  • 

Ditim  quMtiUtem  iiaidere  in  dum  purteSj  ita  vt  addendo  ytriqut 
quaiftifdtem  datam  , fummarum  ipfarum  froduEtus  faciat 

quadratum. 

Itnumerus  a diuidendus  in  duos,  ita  vtvni  addendo  5,  & alteri 

5,  produftus  duarum* fummarum  faciat  quadratum. 


£ 


s 


LIB.  n:  xxr.  rdf 

primus  IR.  Ergo  fecundus  eRi-* — IR.  adde  primo  & fecundo 

j.  fiunt  IRt5  & 7 — I R.  Horum produ^us c(l  4Rt  ii  — 
zquandus  quadrato.  iEquecur  d4C^&  fiet  IR  jp.  talis  erit  pri- 

musquaefitus,  quofublatoexaj  fiecfecundus  pi  aduerte  non  efic 

aequandum  temere  numerum  prxdidium  cuilibet  quadrato,  fed  taN 
vtai  multiplicans  illum  quadratum,  & afiumensz5  ^qui  fitex  .'i  Sc 
quadrato  dimidii  numeri  radicum  4R)  fit  quadratus.  Efioillic  IQ^ 
qui  multiplicans  zi  & alTumpto  z/  faciet  zi  Qtz5.  hoc  igitur  cR 
xquale  quadrato.  Finge  latus  eius  5 t4R.  &fiUR  xqualis  8 cu« 
ius quadratum  4 eRalfumendum. 

Geometrice,  diuidatur>t  cumque  data  linea  in  duas  partes  , & 
vtrique parti  addantur  figillatim  quxeumque  linex:  inrcr  fumma 
fadlasfumatur  media  ptoportionalis, huius  quadratum  erit  illud  quod 
quxcituc«»> 


Propos  itio  XXVI. 

Inutmre  tres  qa*nt tutes,  vt interudllam  mdioris  &medU  4d  inter- 
uttllum  medu  dr  rninoris  cUtam  h*beat  rntionem  , bin* 
iunli*  fdcUnt  qutdrdtHm, 

DEtur  ratio  5 ad  1.  & ponatur  fumma  minoris  & medii  4 ( qui 
eR  numerus  quadratus)  medius  igitur  debet  effe  maiora,  fit  il- 
le IRi  2.  Ergo  minor  erit  a— IR  (fic  enim  illi  duo  conficiunt  4) 
iuteruallum  horum  eR  2 R.  Igitur  maximi &medij  interuallum  eric 
R ( vt  haec  fit  tripla  illius  ) quare  maximus  erit  7 R t j . SupcrcR  er- 
go vt  fumma  maximi  & medii  8 R 1 4 & fumma  maximi  & minimi 
R 1 4 faciat  quadratum. 

Hxc vero  duplicau  xqualitasficrefoluitur.  Oportet  iouenirera- 
dicem  minorem  2 propter  2 — I R & fic  fiimma  maioris  & medii  eric 
quoqueminor  16  propter  5 Rt4.  Vtid  fiat  inueniantur  tres  qua* 
dratinlesvt  interuallum  maioris  &unedii  fit  triens  interualli  medij 
& minoris  & minor  fic  4.  rncdhis  autem  minor  quam  Ponatur 
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minor  4 & medius  I Qt.4  R 1 4 ( cuius  laius  eft  I R t » ) interuallum 
horuraefti  Qt4R.  Igitur  intcruallum  medii  & maioris  erit  IQ^R. 

Ergo  maior  erit  4 R ^ la.  >Equalis  quadrato.  Eius  ergo  uon- 


cuplum  12  01^48  R}^  aequatur  quadrato.  ( ifta  operatio  fit  vt  ha- 
beantur integri /finge  huius  latus  clTc  ioR(  ponitur  6 vt  crus 

quadratum  elidat  36.  & ponitur--- 10  R vrinueniatur  valor  radicis 
minor  binario  ; Si  enim  ponerentur  8 Rvel^R  res  non  fuccederet, 
Vt  experientia  conftabit. ) Huius  quadratum  + ioaQj^--  xio  R 
aequatur  12  0^48  Rtj^-  & fit  IR  aeqnalisai.  politum  autem  fuc- 


«* 


rat  latus  medii quadratilRi  2 ergo  illud  erit  4j.  Et  medius  qua-. 


II 


dratus  1849.  Hic  quadratus  aequetur  quadrato  fiipra  repecto  tfRt4 


III 


&fietIR  aequalis I5(S^5.  minora. 

Quoniam  igitur  initio  medius  pofitus  erat  IRta  & minor  a-- IR 
&inuentuscll  maior  ^Rtx,  iis  refixiutis  iuxta  valorem  radicis  erit 
mrior  11007.  mediusa8x7  8c  minor  87.  diftantia enim  maioris  & 

7^^  716  7^^  , 

medii  tripla  elldiftantisc  minoris  & medii.  Et  praeterea  duo  quilibet 

iunfti  faciunt  quadratum.  . «1 

Geonrctrict , rescft  facilis.-  fumatur  enim  Unca  A powftatc  mpla 
alterius  B.-&  quaecumque  altera  linea  C > cui  B iungatur 

ad  angulos  rcftos,  & connexa  D 'tangatur  ad  angulos  reftos  cum  A, 
yt  habeatur  connexa  E.  Dicoquadrata  C.D.E.  cSc  quaefita.  Pec 
47.  primi.  - 


^ . 


.1  ^ 


r: 


; ii.r  o'- 

•-  .S-  . -I, 

-i: 


• f 
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primus  IR.  Ergofecundus  eft  i — IR.  adde  primo;,  ^ fccuodo 
5.  fiunt  IRt;  ti£  7 — IR.  Horum produftus cft  4Rt  xi  — IC^ 
atquandus  quadrato.  yEquctur  ^4  & fiet  I R talis  erit  pri- 

musquaefitus,  quofublatoex2>  fietTccundus  91  aduerte  hoh  efie 

asquandum  temere  numerum  praedidum  cuilibet  quadrato , fcd  tali 
vc  21  multiplicans  illum  quadratum,  & 2{Tumensz5  ^quifirexai  & 
quadrato  dimidii  numeri  radicum  4R)  fit  quadratus.  EAoillic  IQ^ 
qui  multiplicans  ai  & alTumpio  2/  faciet  21  0+25.  hoc  igitur  cft 
aequale  quadrato.  Fii>gc  latus  cius  5l4R*  ScfiUR  aequalis  8 cu» 
ius  quadratum  ^4  eAafTumendum. 

Geometricfc,  diuidacurvt  cumque datalinea  in  duaspartes  , &c 
vtrique parti  addantur  figillatim  quaecumque  lineae ; inter  fumma 
fadas  fumatur  media  proportionalis, huius  quadratum  erit  illud  quod 
quaeritur.  . < 


Propositio  XXVI. 

tnuenire  tres  quMtitates , ut  interudlum  mnioris  &medU  ad  initer- 
Udllum  medU^  minoris  datam  habeat  rationem  , bina 
inn£i*  faciant  quadratum. 

DEtur  ratio  ; ad  1.  8c  ponatur  fumma  minoris  & medii  4 ( qui 
efi  numerus  quadratus)  medius  igitur  debet  efle  maiora,  fit  il- 
le IRta.  Ergo  minor  erit  .2  — IR  ((ic  enim  illiduo  conficiunt  4) 
intctuallum  horum  eft  2 R.  I gitur  maximi  & medi/  inceruallum  erit 
6K(vc  haec  fit  tripla  illius  ) quare  maximus  erit  7 R 1 2 . SupercA  er- 
go vt  fumma  maximi  & medii  8 R 1 4 & fiimma  maximi  & mimmi 
tfRt4  faciat  quadratum. 

. Haec  vero  duplicata  xqualitasficrefoluitur.  Oportet  tnuenire  ra- 
dicem minorem  2 propter  2 - 1 R & iic  fumma  maioris  & medii  eric 
quoque  minor  16  propter  6 R + 4.  Vtid  fiat  inucniantur  tres  qua- 
drati tales  vcinteruallum  maioris  & medii  fit  triens  interualli  medij 
& minoris  & mioar  fic  4.  medius  aucem  minor  quam  i^.  Ponatur 
" - ^Bb 
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minor 4 &mcdius  IQ^4R1^4  ( cuiuslatuscfti  R 1 2)  interuallum 
liorum  cft  1 QJ;  4 R.  luitur  inccruallum  mcdii&  maioris  erit  IQ^R, 


Ergo  maior  eric  4 Qj,i^R  1 12.  iEqualis  quadrato.  Eiu«ergouoa> 

3 , 

cuplum  12  0^48  R3^  xquacur  quadrato.  ( ifta  operatio  fit  vt  ha- 
beantur integri finge  huius  latus cHe  10 R ( ponitur  6 vt  cius 

quadratum  elidat  36.  & ponitur 10  R vrinueniatur  sralor  radicis 
minor  binario  : Si  enim  ponerentur  8 R vel  9 R res  non  fucccderct, 
vt  experientia  conflabit. ) Huius  quadratut^^tf  + looQ^-  120  R 

aequatur  12  QJ^48Rt;^.  & fit  IR  aeqnalisat.  pofitum  autem  fue* 

' ■ ' 

/I 

rat  latusmediiquadratiIRta  ergo- illud  erit  4^.  Et  medius  qua- 

II 

dratus  184^.  Kic  quadratus  aequetur  quadrato  fupra  r^erto  ^Rl4 

III 

&fiet  IR  aequalis mihbrx. 

- 716  ' , 

Quoniam  igitur  initio  medius  politus  erat  IRfa  & minor  2— IR 
& inuentus eft maior  yRta,  iis  rcfolutis  iuxta  valorem  radicis  erit  ' 
mrior  11007.  mcdius2  8i7  & minor  87.  diflantiaenimmaieris  ic 

72«  716  716 

‘ medii  tripla  cftdiflantiae  minoris  & medii.  Et  praeterea  du<^  quiKbct 
iunAi  faciuntquadratum. 

Geometrtcb',  res  efl  facilis  .-fumatur  enim  linea  A poteflate  tripla 
•IccrinsB,  & eligatur  quxcttmque  altera  linea  C > cui  B iungatur 
ad  angulos  redos.Sr  connexa  D Iungatur  ad  angulos  regios  cum  A. 
vt  habeatur  cbnnexa  E.  Dicoquadrata  C.  D.E.  cfTe  quaefita.  Per 
47.  primi. 


LIB.  U.  QrMST-  XXFIL 


loj 


Pkopositio  XXVII. 

Irtuenire  tres  qmtntitMes  geometrie}  prebcrtiendlesy  vtqKduisilldrum 
multdtd  qu4»titdte  ddU^puitt  qusdrutum. 

DEcyr numerus  12.  & quasiratur  ( per}  huius  ) numerus  qua- 
dratus, qui  decra^Iis  /2  , relinquat  quadratum.  Eft  ille  169 

> m - 

• ^ 

pono  igitur  169  pro  vno  extremorum  qu2licorum,&  pro  altero  IQ. 
4 

Horum  produftus  Qjcquari  debet  quadrato  medij.  Ergo  huius 
4 

radix  quadrata  i}R.  cft  medius.  Reflat  vt  horum  quilibet  demptis  12, 

1 

faciat quadracum.  Ergo! (^- 12  K 1 jR~  li «quantiir quadraro, 

2 

atque  hic  iterum  occurrit  duplicata  «qualitas  quam  ita  refolues. 
Horum  duorum  cape  interuallum  IQ-  i}R.  Deindoieligt  duos 

2 

numeros  qui  mutuo  duftu  producant  illud  interuallum  , & in  quo-' 
rum  fumma  reperiantur  2 R ( duplum  videlicet  lateris  quadrati  in 
illointeruallocxiflentis  ) duo  numeri  fcle^i  funt  I R & IR^'...  ij. 

1 

Horum  numerorum  differentia  ell  ij.  Huius  differtnti»  femiflis 

1 

SemifEs  ifliusquadrauim  debet  aequari  minori  ex  prxdi- 
4 ^ . 

^nepe  i>  R - xa,  SffitlR  aequaKs  jVi.  vnde  finguli  non  latebunt. 


104 


Bb  i; 


i; 


d: 


'V. 
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Gcometric^i  inueniantur  tres  quxeumque  lioex  geometrici  pro> 
portionales,  quarum  flngula;  maiores  funt  latere  quadrati  dati : & 
fuper  iisfado  femicirculo,  inferibatur  latus  quadrati  dati , conne> 
XX  dabunt  quadrata  poit  fubtra^ionem  refidua.  Per  ji  tertij.  & 
47  primi. 


Propositio  XXVIIL  ^ ^ 

Inucnife  tres  qkantitstes  geor/ietrie}  proportiontles  vt  qu^libet- 
ipfsrum  sjfumpUqHAntitate  dsUAiftciatqH4dr*tftm, 


S 

% 

% 


E Sto  numerus  datus  2 o.&(  per),  huius  inueniantur  duo  nutne> 
ri  quadrati  quorum  interuallum  fit  20.  Hi  duo  funt  \6  & 5^. 
Pono  ergo  i<?  provno  extremorum,  & IQj>ro  altero.  Igitur  1 6 Q, 
produ^us  extremorum ) eritxqualisquadratd  medii  > ac  proinde 
tnedius  erit 4 R.  Ergovtinprxcedcnte  IQj_2  0 8t4Rtio  xquan- 
tur  quadrato,  eftquz  iterum  xqualitas  duplicata  fic  refoluenda  vt 
prius.  Ipteruallum  horum  cll  I Q — 4 PC.  Quod  producitur  per 
IR — 4 & I R.  ( vc  manifefium  cfi  ) horum  differentix  femiifis 
quadratum eft  4 quidcbcrcc  xquariminon  4Rf  -20.  Quod  c&  im- 
poflibile,  quia.4Ktitf  arquarctur nihilo.  Maleigiturpofituseft 
pro  vno  extremo. 

C^xrendus ergo eil  nujpcrus  qua^racus,. cuius  quadratus  maior 
fit  quam  2 o,(YcU  quit(Jtus maior  fit  to)  & qui  ad  feifeens  10  faciaif 
quadratum.  Hoc  autem  fit; per  5 huius  hi  lunt  5^1  & 44t*  Pono 

■ 4 4 

icaq'Ue  ^61,  pro  vno  extremo  ( qui  prius  temere  pofitus  fuerat  16  ) 
&proaltero  I Q:^  Horum  produ^Ius  361  Q^xquatur  quadrato  me- 


dii. 8cob  id  medius  erit  x^R.  Igitur  1 Q^  20.  i^Rt *P  «quan: 


cur  quadrabo.' 


Horum 


lOj 
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Propositio  XXVII. 

Inuenire  tres  quantiutes  geometrice  fretortiomles^  vt  queuisilUru^ 
mnltAtu  quA»titdte  d4t*,jMi*t  quedratnm. 

DEcur numerus  12^  & quaeratur  ( per}  huius  ) nymerus  qua- 
dratus , qui  decradiis  /a , relinquat  quadratum.  £11  ille  169 

4 

pono  igitur  169  pro  vno  extremorum  quxfitorum , & pro  altero  1 Q. 
4 

Horam  produAus  i^^QjequarJ  debet  quadrato  medij.  Ergo  huius 
4 

radix  quadrata  13  E.  eft  medius.  Rellatvt  horum  quilibet  dcmptisj2) 

X. 

faciat  quadratum.  Er^o  I Q^-  i*  8C  rj'R  t2  sequantur  quadrato^ 


V : 

atque  hic  iterum  occurrit  duplicata  aequalitas  quam  ita  refolues. 
Horum  dqorumcapeinterqrilum  IQ-  x}^R.  Deinde  (cligC  duoy 

/ X 

humeros  qui  mutuo  duAu  producant  illud  intcruallum  , & in  quo«' 
rumfumma  reperiantur  aR  ( duplum  videlicet  lateris  quadrati  in 
illo  inter u alio  exiUcntis  ) duo  numeri  felcdi  funt  I R & I R,—  ij. 

X 

Horum  numerorum  diflPerentia  eft  15.  Huius  difiPerenti»  femi/Hs 
xj.  Semiills  illius  quadratum  169.  debet  aequari  minori  ex  prxdu 

4 ^ i(S 

^isncpei^R-ia.  ScfijcIR  aequalis  5^1.  vnde  Unguli  non  latebunt. 
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Geometrice,  ioucniaDCur  tres quxeumque lincx  geometrici  pro* 
portionales , quarum  (iogular  maiores  funt  latere  quadrati  dati : & 
luper  iis  fado  femicirculo,  inferibatur  latus  quadrati  dati , conne* 
XX  dabunt  quadrata  pod  fubtraiflioncm  rcGdua.  Per  tertij.  & 
4 7 primL 


Propositio  XXVIII. 

Inutnlre  tres  qusntit4tes  geometric}  froportioHAles  vt  qutlibet 
ifftrum  sJfumfU quantitate  data,  faeiat quadratum. 


E Sto  numerus  datus  2 o.&(  per  5*  huius  inueniadtur  duo  auqae* 
ri  quadrati  quorum  intcruallum  fitao.  Hi  duo  funt  \6  8i  5^. 
Pono  ergo  provno  extremorum,  & IQj>ro  altero.  Igitur  16Q, 
f' producas  extremorum ) erit  xqualis  quadrato  medii,  ac  proinde  • 
medius  erit4R.  Ergovtinprxcedente  IQ^ao  zquan* 

tur  quadrato.  cRqux  iterum  zqualicas  duplicata  fic  refoluenda  vt 
jprius.  Intcruallum  horum  cft  I Q 4 Qijpd  producitur  per 
ir-4  ( vt  nunifeftum  eft  ) horum  diffcrentix  femiifis 

quadratum cR  4 quideberet  xquari minori  4Rt**°*  Quod  cft  im- 
poflibilc,  quia4Rti^  xquarctur  nihilo.  Male  igitur  pofituseft  16 
pro  vno  extremo. 

Q^xrendus  ergo  e(l  numerus  quadratus , cuius  quadratus  maior 
fit  quam  20,^  (eu  qui  totus  maior  fit  80^  & qui  ad  fcifccns  10  faciat 
quadratum.  Hoc  autem  fit  per  j huius  hi  funt  q6i  ic  441.  Pono 

itaque  q6i,  pro  vno  extremo  ( qui  prius  temere  pofitus  fuerat  16} 

icproaltero  I Horum produflus  j6i  Q^aequatur  quadrato mo; 

4 

^^'&ob  id  medius  ^it  ijpR.  Igitur  1 Qt  xo.  & i^Rt  20  atquan* 

I » 

tur  qua.dtato' 

A « ■ - « ^ m « 

, Horum 


Horum  interuallum  eft  I Q;—  19  R Duo  produccmfcs  illud  in«; 

i X 

terualluin  I R-  19  & 1 R.  ( aducrtein  eorum  producentium  fum- 

X 

marrcperiti  debere  zR)  horum  difTereocia/emiilis quadratum  eR  ^6 1 

^ ‘ : 

aequale  minori  i^-R  tao.  & BtlR  aequalis  41.  vnde  quaefici  nou 


latebunt.  '' 

Geometrici,  inueniantur  tres  lineae  proportionales  quaecumque: 
harum  quadrata  ffgillatim  iungantur  quadrato^  dato,  beneficio  an- 
guli rcfti,vtiamfa:piusfa£lumcft,  8:  inde  nafeentur  quadrata  quae- 
fita.  Per  47.  primi.  • ‘ 


‘ Propositio  XXIX.  r . 

Inuenirc  duAs  qudntitates  vt  froduBus  earum  multiflicatione  additu 
vtriuf^ue  quMrato  faciat  quadratam. 


E Sto  primus  numerus  IR  Stfccundus  ad  libitu  ml,  horumpro.' 

dudus  addito  vtriufque  quadrato  facit  fumroam  1 R 1 1 QJ- 1 
aequandus  quadrato  finge  latus  cius  iR— 2,  cuius  quadratum  eR 
1(^4  — 4R  aequandus  IRtIQJ;!.  &fitlR  aequalis  5 &fatisfic 


t^uaeiUqpi.  Nam  produAus  additus  vtriuT^ue  quadrato  facit  4^  ] 


9 

Geom^ici  fumantur  duae  quxlibet  lineae , & inueniatur  media 
inter  illas  proportionalis : tum  haec  media  iungatur  vni  pr  jedi*Rarum 
ad  angulos  re^^os,  & connexa  iungatur  altera  praedii^arumpcrpen» 
diculftcuci  fietque  propoficum.Per  47;.  pritni.  . ^ 


• • 


1«  DlOPH^NTl  GEOMETKM, 

^ f 


Propositio  XXX^ 

1 nutriri  tria,  triangula  reSlangula , quorum  arca  fmt  aquales» 

P Rimo  per  pfzccdemcrainueniantar  duo  numeri  quorum  pro* 
du&us  quadratis  ipforum  additus  faciat  quadratura.  Sint  illi  duo 
'j&j.  quorum  planum  cum  quadratis  facit  49 . Q^dratum  a Jatc• 
re7.  Tum58  ( qui  condatur  ex  quadratis  7 & 5 ) lumatur  pro  by- 
potenufavnius  trianguli  rc£fauguli  & bafis  illius  fit  40  differentia 
corumdem  quadratorum  3.  Cathetus  vero  frti  perperdiculum 
trianguli  fit  42  duplum  produci  corumdem  numerorum.  Similiter 
formetur  fecundum  triangulum  reflangulum^  nuiflcris  7 & 5 fupra 
repertis.  Hypotenufa  crit  7^,  bafis  24.  Cathetus  70.  Tertium 
dcindctriingulumreftanguliim formetur  abeodemy  & 8,  (quicfl 
fuinmay  & 5 ) hypotenula  erit  iij.  bafis  15.  & cathetus  112.  tria 
illa  triangula  funtquzfita,' 

Geometrice, infinita formaripoflunt:  accipiatur  enim  pro  primo, 
q lodlibcttriangulumrcftangulum.  Tum  fiat  vt  quziibet  linea  pro 
libitofumpta  adbafim  primi  triaqguli  ita  cathetus  primi  trianguli  ad 
aliam  lineam.  Ha?c&  altera  prtHibito  fumpta  iungantur  ad  angu- 
los reftospcrfidaturque  triangulum  erit  illud  zquale primo  per 
fexti.  Eadem  mcthodoinucnicnturquotlibct. 

^ ^ ^ ^ i— »•  ■ 

Propositio  XXXJ, 


aaaenao 


I>ittidere  vnitateni  in  duo  fegmfnta , ita  vt  vtrique figmento 
. datam  qufflutttem  , fat  quadratum. 

VNiucrfalircr  evendit  Bachetus  quxflionem  adomnem  num^. 

rus '(  modo  d'uplum  addititij  cum  numero  diuidcndp  faciat 
quadratuin,  vel  compofitum  ex  duobus  quadratis’^  fit  ergo  2 nu- 
merus diuidendiis  in  duas  parces,  ita  vt  vtrique  addcndo4,. fi?tqu'a- 
dratum.  Duplum addicitii  cum diuidendo  facit  10  qui  componitur' 
ex  duobus  quadratis,  quorum  lat era funti  & 3.  Cape  ergofcmifTcm 
IO  nempe  5, &qu*rcqux pars  quadratica  illi  addita  faciat  quadra- 


• i 7^.  17*  xxix.  fif' 

Hormninteruallumcft  IQ3— ipR  Duo  producentes  illud  in« 

x' 

ceruallum  IR-  19  & I R.  ( aduercein  eorum  producentium  fum- 

z ' 

raa  reperiri  debere  2R)  horum  difpetentia  fcmilfis  quadrarum  efl  x 
arquale  minori  i^R  fao.  5c  HtlR  arqualis  41.  vnde  quxlici  noq 

X tyx 

latebunt. 

Geometrice,  inueniantur  tres  linee  proportionales  quxeumque: 
harum  quadrata  figillatim  iungantur  quadrato  dato , beneficio  an. 
giili  refti,  viiamfxpius  fa6Vum  cft,  6c  inde  oafccntur  quadrata  qux- 
fita.  Per  47. primi. 


Propositio  XXIX. 


Ittuenirt  ttn/as  fuamitdtes  vt  ^roduClus  edram  multiplicatione  addita 
vtriu/que  quadrato  faciat  Quadratum, 


E Sto  primus  numerus  I R ^fecundus  ad  libitum  I , horum  pro. 

du^us addito vtriufquc quadrato  facit  fummam  IR  1 1 I 
xquandus  quadrato  finge  latus  cius  iR—i,  cuius  quadratum  efl 
IQ2 4 — 4R  xquandus  IRtI  Q^I.  &fitIR  xqualis  5 &ratisfic 


quxfUoni.  Naro  ptodu^us  additus  vtriufque  quadrato  facit  4^.' 


Geometrice  fumantur^dux  quxlibct  linex»  & inueniatur  medix 
inter  illas  proportionalis : tumhxc  media  iungatur  vni  prxdiwlarum 
ad  angulos  redos , & conncxxiuhgatur  altera  prxdi^arumperpcn. 
dicuUriiex  fietque  propohtum.Pcr  47.  primi. 


J0|  DlOPHJNTl  GEOMETKJEy 


Propositio  XXX. 

. . ..  . -■  . . - 'I  ■ 

Inuenire  tria  triangula  reSlanguUy  querum  area  fmt  aquales. 

PRim^pcrpratccdentcminucniantur  duo  numeri  quotum  pro* 
d udus  quadraris  ipfbrum  additus  faciat  quadratum.  Sint  illi  duo 
5 & 5.  quorum  planum  cum  quadratis  facit  4^^ . Q^dratum  a latc- 
^7-  TumjS  ( qui conflatur  cx  quadratis  7 & 5 ) fumatur  pro  hy- 
poienufa  vnius  trianguli  rcdanguli  & bafis  illius  fit  4 o differentia 
eorumdem  quadratorum  78;  3.  Cathetus  vero  fcu  perpendiculum 
Uiangulifit4a  duplum  produdi  eorumdem  numerorum.  SimiJkcr 
formetur  fecundum  triangulum  rcdangulumd  numeris  7 8^5  fupra 
repertis.  Hypoienufa  erit  74,  bafis  24.  Cathetus  70.  Tertium 
deinde  triangulum  redangulum  formetur  ab  eodem  7 & 8,  (qilicil 
Ai.nma  5 8c  j ) hypotenufa  cric  bafis  15.  & cathetus  112.  tria 
illa  triangula  funrquaffita, 

GeometricbjinfinitaformaripofTuntraccipiatur  enim  pro  primo, 
q iodlibettriangulumredangulum.  Tum  fiat  vt  quaelibet  linea  pro 
libitofumpta  ad  bafim  primi  trianguli  ita  cathetus  primi  trianguli  ad 
aliam  lineam.  Haec  St  altera  pro  libito  fumpta  iungantur  ad  angu> 
losredosperficiaturque  triangulum  erit  illud  aequale  primo  per  16, 
fexti.  Eadem  methodo  inucnicnturquotlibet. 

^ ' ' ■/  <- 

PROpqs^Tio_  :?9cxi.  . • . 

DiuiJere  vnitatem  in  duo  fegmtntg , ita  vt  vtrique fegntente  addendo 
.f  ; 1 ).jlatam  quantitarent^^at  quadratum^ 

VNiuerfalitcrextcndit  Rac  hetus  quaeftionem.  ad  omnem  nutu^. 

rus  t mbdo  <fuplufn  ‘:idditit|j  cpm  numero  diuidendo  factit 
quadratum,  vclcompofilum.ex^  duobus  quadratis fit  ergo 'a  nu-“ 
merus  diuidendui  in  cWas  partes,  ita  vt  vtrique  aiddendo  4,  fiat  qua- 
dratum. Duplum  addiritii  cum  dii/fdcndb‘‘facit  io"qui  componitur 
ex  duobus  quadratiS)  quorum  laterafunti  &3.  Cape  ergo  feroilTeni 
ib  nempe  ^,8e  quaere  quae  pars  quadratica  illi  addita  fiiciat  quadra- 
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tum.  Sicilia  1.  igitur  1 t 5 . xquatur quadrato,  duc  omnia  in  IQ 

IQ. 

fitqucxt /Q^quadrato  aequandus.  Finge  latus  i^iR.  & fit  IR 
aequalis  4.  Ergo  eius  quadratum  diuidens  vnitatcm  cll  pars  quadra, 
tica  quaefita  i.  Hxcenim  addita  ad  5 facit  quadratum  81.  cuius 

td  16 

lacus  9.  quare  capiendo  latera  quadratorum  incluforum  in  io>nem< 

pci&  ToUendoque  i de  ^ & tollendos  do 3,  fiunt  refiduaj. 

45  4 ^ 4 

s.  Horum  numeratores  afi^cdos  'radicibus  fic  iungo  cum  lateribus 

4 

quadratorum  motorum  7 1 5 R.  3 — 3 R & illorum  quadrata  fimul 
iunfta  10 1 34 C^..-  8 R aequo, so.  fitqucIR  aequalis  ^ , ergo  qua- 

dratorum latera  37*  & ipfa  quadrata  i$69.  quibus  .fi 

17  17  *’  189  289 

auferas  4 figillatim  reflant  partes  quae fitae  binarii  diuidendf  213. 
3£5-  ■ ■ J, 

Ii7  . _ 

Geometrici,  diuidatur  planum  datum  in  duo fegmenravt  cumque 
lum  vtrique  fegmento addatur  quantitas  plana  data.  Summae  fadae 
reducuntur  ad  quadratum,  & abfolutum  erit  problema.  ^ . * 


Propositio  XXXII. 


i)iuidere  vnitttem  in  dtt*  figmentt  & vtrique  addere  dinerfas  quanti^ 
tates  datas,  ita  vt  duo  funima  faciant  quadrafttm. 

Achetus  extendit  ad  omnem  numerum,  retinendoconditionero 
Diophanti,modo  fumma  addendorum  iun^a  numero  diuidendo 
. " \ Cc  ,i 


B 


n: 


i 


no  DlOPMANTl  qEOMETKM 

faciat  quadratum,  vci  compontum  ex  duobut  quadratis.  Sit  ergo  a 
diuideodus.  Addendi  autem  fint  3 Quoniam  ^ illi  faciunt  itf, 
dcitftolle  J&7.  Refidui  funt  Quare  diuidcnduscft.  id"  ia 

duos  quadratos,  quorum  vnius  cadat  inter  5 & p.  alter  inter  7 & ij. 
fioc  autem  quomodo  fieri  polfitdidumeft  breuiter  in  praicedcntc, 
^explicabitur  fufius  in  fcholio  huius.  Quadrati  illi  funt  144 

ii 

ajd’.  a primo  auferatur  5.  afecundo  7,  remanebuntque  partes  quae- 


fitxfcnarij  81. 


ii  »i 


Geometrici,  planum  datum  diuidatur  in  duo  vtrumque : tum  vtri> 
que  fegmento  diuerfx  quantitates  planx  datx  addantur  t fummx 
fa£^x  reducantur  ad  quadratum  *.  & erit  abfoluium  problema. 


Propositio  XXXlII. 

Dinidire  vniutem  in  tres  partes  y iravt  cuilibet  addendo  eamdem 
quantitatem , Jiant  quadrata. 

I . . ' V 

Extenditur  vniiterfalitcr  ad  omnem  numerum , modo  tripIUm 
addititij  iun^umdiuidendo  faciat, quadratum,  aut  compoiitum 
ex  duobus  vel  tribus  quadratis.  SitcnimdiuidcQdu$5  & addititiuis 
5.  cuius  triplum  additum  5,  facit  14,  qui  componitor  cx  tribus  qua* 
dratis  1.4. 9.  Sumctricotem  141  &quxre partem quadratiuam que 
14  addita  faciat  quadraxum.  Ea  efi  1 addita  enim  14  facit  qua* 

V 7 - . . . J . . 

dracum  itfi»  , cuius  latus  ij.  Habes  cxpraedidlis  14  naturaliter  diui- 

di  in  tres  quadratos  1.4.9.  quorum  latera  funt  i,  2.  q.  Finge  irgo 
latera  quadratorum  quxfitorum  per  adxqualitatem  5-5R,  itIR* 
If7R.  fumma  quadratorum  ab  illis  ortorum  14  t 75  Q.i:-ia  R 
aquatur.  14-  & fic  1 R xqualis  4.  vnde  tria  latera  quadratorum]  que^ 

• >5  • /- 

litoruro 
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tum.  Sit  illa  x.  igitur  i t 5 • stquacur  quadrato,  duc  omnia  in  IQ 

la  ■ 

fitquc 1 1 /Q^quadrato  aequandus.  Fingfe  latus  1 1 aR.  & fit  I R 
aequalis  4.  Ergo  cius  quadratum  diuidens  vnitatem  efi  pars  quadra> 
ticaquaefiu  i.  Haec  enim  addita  ad  5 facit  quadratum  81.  cuius 

,16  -16 

latus  p.  quare  capiendplatera  quadratorum  incluforum  in  10,  nem* 

4 

pci&  5.  Tollendoque  i de  p & tqlicndop  de^,  fiunt  refidua5^. 

4'  4 ^ T 

j.  Horum  numeratores  affedos  radicibus  fic  iungo  cum  lateribus 


quadratorum  motorum  / t5R.^  & illorum  quadrata  fimul 

iunda  10 1 54 8 R aequo, xo.  fitquc IK  aequalis  4,  ergo  qua* 


17 


dratorum latera  sp.  ipf^  quadrata  1521.  d quibus  fi 

17  17  aSp  iio 

auferas  4 figillatim  refiant  partes  quaefitae  binarii  diiiidendi  2 15. 

3^5-  r . ‘ 

<jcometricc,  diuidatur  planum  datum  in  duo  fegroenta  vt  cumque 
tum  vtrique  fegmento addatur  quantitas  plana  data.  Summa;  fadx 
redicuntur  a'd  quadratum,  & abfolutum  erit  problema. 


Pkopositio  XXXII. * 

Biuidire  vnitdtem  in  dug  fegmentg  dr  virique  addere  diaerj'as  quanti- 
tates datas,  ita  vt  duo  fumma  faciant  qttadraxum. 


B 


Achetus  extendit  ad  omnenvnumcrumt  retinenda  conditioneni  *■ 
Diophanti,modo  fumma  addendorum  iun^a  numero  diuidendo 

I >j 


Iio^  DlOPHANTl  qEOMETKM 

faciat  quadratum,  vclcompofiiunicxduobiu  quadratis.  Sic  ergo  5 
diuidcndus.  Addendi  autem  fint  3 &7»  Quoniam  5 illi  faciunt  16 ^ 
dci<?tolle5&7.  Refiduifuntij Quarediuidenduscft.rtf  ia 
duos  quadratos,  quorum  vnius  cadat  inter  ^ & '9  alter  inter7&  13/ 
Iioc  autem  quomodo  fieri  poincdiAumed  brcuiter  in  praecedente, 
& explicabitur  fufius  in  fcholio  5^  huius.  Quadrtii  ilH  funt  144 


a primo  auferatur  5.  a fecundo  7,  remanebuntque  partes  qus4 


fitae  fenarij  dp.  8r. 


Geometrici,  planum  datum  diuidatur  in  duo  Vtnimque : tOltft  vtri- 
que  fegmento  diuerfx  quantitates  planx  datar  addantur  t fummx^ 
fa^x  reducantur  ad  quadratum  :&  erit  abfolutum  problema. 

^ • 

Propositio  XXXIil. 

Diuidere  vnitstem intrespsrtes ^ irsvtcuVibei  Addende  cAmdem 
quAntiUtemtfiAnt^uAdrAtA. 

Extenditur  vniucrfaliter  ad  omnem  numerum,  modo  triplum 
addititi}  ivindium  diuidendo  faciat  quadratum,  aut  compofitum 
ex  duobus  vel  tribus  quadratis.  Sit  enim  diuidcndus  5 & addititiuis 
3.  cuius  triplufh  additum  5,  facit  141  qui  componitur  ex  tribus  qua- 
dratis 1.4.9.  Surae trichtem  141  &quxre  partem  quadrauuamqu* 
14  addxca  faciat  quadratum-  cft^i  addita  enim  14  facit  qua- 

'T*  ^ . . .. 

deatum  i^9,cuiuslaius  15.  tfabesexprxdicKs  14  naturaliter  diui- 


36  6 

di  in  tres  quadratos  1.4.9.  quorum  latera  fune  i.  a.  3..  Finge  irg» 
latera  quadratorum  quxfitorum  per  ad*  qualitatem  5-5  R.  itIR» 
If7R.  fumma  quadratorum  ab  illis  ortorum  14  t-75  Q^--ia  R 
«quatur  14.  & fit  1 R «qualis  4.  vnde  tria  latera  quadratorumi  qu«t 


\ 


Ctoiunx 
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fitorum,  nec  ipfi  quadratorum  a quorum  quolibet  colle  3>  reflabuncqt 
parces  quaefitse  quinarii. 

Geometrice,  quantitas  plana  dara.  diuidaturvtcumqucintrespar- 
tes,  & (ingulis  adiiciacur  quantitas  TuperficiaUs  data ; fummx  Csiikx 
reducaorur  a.d  quadrata , erit  que  efferum  problema. 

Propositio  XXXI V. 

Ditiidert  vniutem  in  tris  fegmenti , ita.  vt  cuilihtt  sddtndo  *lUm  d* 
aliam  quantttafem  datam,  fiant  quadrata. 

Extenditur  problema  Sd  quemlibet  numerum  , modo  fumma 
diuidendi  & trium  addititiorum  faciat  quadratum , aut  com- 
poficum  ex  duobus  vel  tribus  quadratis.  Sic  jgttur  voicas  diuiden* 
da  &tres  addiciti;  2.  3 4.  horum  fumma  10.  aomponitur  ex  duo- 
bus quadratis  i & p.  horum  vnum^uidatur  in  alios  duos  quadra- 
tos. Ita  IO  diuifuscrit  in  tres  quadratos,  quorum  latera  nota  erunr. 
Scdopuscftdiutdere  10  in  tria  quadrata  quorum  primum  fuperets;» 
fecundum  tertium  4.  adde  cuilibet  ex  iftis  x vnicatis  diuidchda£ 

i 

(oberes  quadratos  )fiuntque  2 x.  ^ i.  4 Jt.  cdm  quare  parces  qua^ 

i i i 

draticas  quae  fingulis  additae  faciant  quadratum,  ea  fune  i -x 

H96 

X teliqua  fac  vt  in  huius  & inuenies  ^partes  vnicatis  quxlicas 
- « 

25975”9-  iSi^70d’i.  $1^3^661.  % 

S0478S41  80478841  80478841 

Geomecricb  , quantitas  plana  quxlibct  dinidatur  vc  cumque  ia 
tres  parces,  cuilibet  redudae  ( fi  opus  cft  ) ad  quadratum  addatur 
alia  atque  alia  quantitas  plana.  Summae  fa^ae  reducantur  ad  quai* 
dratum,  & erit  ablblutum  problema. 


iia 


DIOPmJnTI  qnOMETRMi 


Propositio  XXXV. 

« 

Diaidere  quintitMtem  dattm  in  tres , iu  vt  qttnlihet  dun  innEf* 
fidunt  quadrat ATH. 

E Sto  datus  numerus  lo.  & quoniam  quaelibet  duae  partes  fa. 

ciant  quadratum»  erunt  tria  illa  quadrata  aequalia  20,  & quod* 
libet  illorum  minus  xo.  Q^are  diuidcndus  cfl  20  in  tria  quadrata 
quorum  quodiibec  minus fic  lo^  duoautcmquadratai£*&4  faciunt 
20,&4  minor  eftio.  Quare  accipio iam  4 provno  exiliis.  & po- 
no [alterum  IQj^ergo  tertium  erit  16  -.--IQ;^quoniam  autem  10 
& ^faciunt  accipiantur  duo  quadrata  inter  ^&/o,ncmpc9  8e 
64,  quorum  xa^ccsTuor  5 & 8.  oportet  ergo  itf-lQjBquari  qua- 

9 J 

drato.  Fingo  eius  latus  a 4 minus  aliquot  radicibus  talibus  vt  valor 
radicis  fitinter  5 & 8.  Ht  illud  latus  4--12  R ergo  eius  quadratum 

5 ‘ J 

16 1 144  Q^*-  96  R.  aequatur  itf  — IQJk  fic  I R |aequali$  480: 
quare  tria  quadrata  facientia  20  fune  4.  230400.  22^57^.  quae 

183(1  i8j(> 

fi  auferantur  figillatim  i numero  diuidendo  10.  fient  tres  partes 
quaefitar. 

Geometrieb,  fuper  latus  quadrati  dati  diuidendi  fiat  femicirculus, 
in  quo  inferibantur  duae  lineae  vt  libet,  & fuper  vna  illarum  fiat 
iternm  fcmicirculus  in  quo  inferibantur  duae  aliae  linese  quaccum- 
que  duaeiftae  pofieriores  cum  priori  in  feripta,  (upra  quam  hon  fuit 
fiAus  fcmicirculus  exhibebunt  tres  partes  quadrati  diuidcndi  per 
47.  primi.  Haram  duae  quzlibct  iungantur  ad  angulos  (c^os  Qt 

perficiatur  triangulum,  Dccquc quod poRuUtur.  - - - 
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ficorum,  nec  ipfa  quadratorum  a quorum  quolibet  tolle  3,  reftabuntq» 
parces  quxdtx  quinarii. 

Geometrici,  quantitas  plana  data  diuidaturvt  cumque  in  tres  par* 
tes,  & fingulis  adiiciatur  quantitas  ruperficialisdata;fumrax 
reducanrur  ad  quadrata , erit  que  efie^um  problema. 


Propositio  XXXIV. 

D/uidere  vniutem  iHtrUfegmentdt  itdvt  cuilibet  addendo  aliam  ^ 
aliam  quantitatem  datam,  fant  quadrata, 

Extenditur  problema  ad  quemlibet  numerum  , modo  fumma 
diuidendi  & trium  addititiorunr faciat  quadratum,  aut  com- 
poficum  ex  duobus  vel  tribus  quadratis.  Sic  igitur  vnicas  diuiden- 
da  &tres  addiciti|  2.  3 4-  horum  fumma  10.  componitur  ex  duo- 
bus quadratis  i &c  p,  horum  vnumdiuidatur  in  alios  duos  quadra- 
tos. Ita  10  diuifuscric  io  tres  quadratos,  quorum  lacera  nota  erunc. 
Sed  opus  eftdiuiderc  10  in  tria  quadrata  quorum  primum  fupercta, 
fecundum  5,  tertium  4.  adde  cuilibet  ex  iftis  x vnicatis  diuidenda: 

(obtres  quadratos  )fiuntque  2 x.  3 i.  4 1.  tdm  quare  partes  qua<* 

<1  ••  -• 

? 3 5 

draticas  quae  fingulis  additas  faciant  quadratum,  ea  fune  i i 

1196  iS 

X teliquafac  vt  in  ^1  huius  & inuenies  partes  vnitatis  quzfitas 
23975x19.  3x33^6^1. 

S04788.f1  S047S841  8047884L 

Geomecricb  , quantitas  plana  quaelibet  diuidattir  vt  cumque  ia 
ttes partes,  cuilibet  redu6las  ( fi  opus  cft  ) ad  quadratum  addatur 
alia  atque  alia  quantitas  plana.  Summae  fa^z  reducantur  ad  qu»-, 
dratum,  & erit  abfolutum  problema. 


Ui»  DIO PH ANTI  (jEOMETKM^ 


Pkofositio  XXXV. 

Diuidere  quttttiutem  datMt  in  tres  ^ it  a vt  q/tAlibei  dun  innBn' 
faciint  quadratAsn. 

ESw  datus  numerus  lo.  & quoniam  quxlibec  duaj  partes  fa- 
ciant quadratum,  erunt  tria  illa  qua’drata  aqualia  20,  & quod- 
hbcc  illorum  minus  10.  Qiuare  diuidcndus  cft  20  in  tria  quadrata 
quorum  quodlibct  minus  Iit  lo.  duo  autfm  quadrata  Si  4 faciunt 
ap,&4  minor  eftio.  Quare  accipio  iam  4 provno  cx  illis.  Si  po- 
no , alterum  IQ^ergo  tertium  erit  — IC^quoniant  auccm*^io 
& 6 faciunt  16 , accipiantur  dpo  quadrata  inter  6SciOy  nempe  ^ Sc 
64,  quorum  radicesfunr  ^ & 8.  oportet  ergo  i6-lQjcquari  qua- 

9 ) 

drato.  Fingo  eius  latus  34  minus  aliquot  radicibus  talibus  vt  valor 
radicis  fit  inter  5 & 8.  fit  illud  latus  4-.12  R ergo  cius  quadratum 

x^t  144  Q>j~-  R-  aequatur  r<?  — IQjBc  fit  IR  Jasqualis  48©; 

M 5 . 165 

quare  tria  quadrata  facientia  20  fijnt  4.  250400.  22^57<s^.  quae 

; *,  _ 

liyii  ■ 

fi  auferantur  figillatim  4 numero  diuidendo  io«  fient  tres  partes 
quaefiiz.  ^ 

Geometrici,  fuper  latusquadrati  dati diuidendi fiat fcmtcirculus, 
in  quo  inferibantur  duae  lincar  vt  libet,  & fuper  vna  illarum  fiat 
iternm  fcmicirculus  in  quo  inferibantur  duae  ali*  linei  quacum- 
que du*  ifi*  poiicriores  cum  priori  in fcripta,  fupraquam  non  fuit 
failus  fcmicirculus  exhibebunt  tres  partes  quadrati  diuidendi  per 
primi.  Harnm  du*  quxlibet  iungantur  ad  angulos  rc6tos  Sc 

perficiatur  trUDgulum,fietquc quod poftulatur,.  ' 


■»-  . . ' 
h 1. 


1 


iiB.  ih  J^rJEST,  xxxn. 


Propositio  XXXVI. 

Dimdere  dtum  quantitatem  in  quatuer^  ita  vt  tres  qualibet  iun^a 
• faciant  quadratum^ 

Sit  datus  numerus  10.  Ergo  quoniam  quae  libet  pars  ter  repetitur, 
quadrata  aequabuntur  }o^(  triplo  numeri  dati  lo  /igitur  diui. 
dcftous  erit 50.  in  quatuor quadrata,  quorum  quodlibet  minus  fit 
10.  Diuiditur  autem  30  in  quatuor  quadrata  exade,  puta 
1.  quorum  vnum  ad  rem  noftram  nonconfert , nempe  itf,  cum  fit 
maius  10.  ac  proinde  retentis  duobus  ex  iUis  quatuor,  videlicet  9 
tc  4,  fuperefi  vtfuromam  reliquorum  duorum  17  diiiidamusin  duo 
quadrata, quae  funt  minora  10.  Id  autem  fiet  per  2 huius,  ponatur 
enim  latus  vnius  quadrati  I K 1 1 & latus  alterius  7 R-  4.  Horum 

laterum  quadrata  fimul  fumpta  debentaequari  17.  & fit  IR  arqua* 
lis  \ 04^  per  quam  fi  rcfoluas  duo  latera  colucis  fuperioribus  expre^ 

55 

habebis  primum  157.  &fccundum  152.  quorum  quadrata fimt  infra' 

55  53 

10.  nempe  24545»  & 23104.  Quare  fi  haec  duo  quadrata  cum  duo- 

1809  a8o^ 

quadrata  cum  duobus  fupra  retentis  9 & 4 tollas  figillatim  denu»^ 
mero  diuidendo  10  habebunturquatuor  Tegmenta  quaefita  3441. 

4985.  2809.  j5854  nam  illa  quatuor  fadunc  10,  & tria  quaeli* 

x8ii'>9  i8»9  2899 

her  fimul  addita  faciunt  quadratum,  Vt  experienti  conibbir.  Sed 
quia  non  fiatim  confiat  cur  in  fecundo  latere  accipiantur  7 R — 4, 

1 

ideo  dabimus  alceram  methodum  in  fcbolio  eiiifdcm  problematis 
conficiendi. 


Dd  ij 


114^  DlOPHJNTl  GEOMETRyE, 

Geometrici)  datum  quadratum  diuide  io  quatuor  quadrata,  mo- 
do in  pratcedente  propolltione  explicato  : hinc  enim  facile  terna 
quxlibet  quadrata  xquabumur  quadrato  per  47  primi. 

Sehsi/Hm» 

Gafpar  Bachetusadqu.  u.I./.  Diophanti  tradit  methodum  vni- 
uerfalcm  qua  numerus  quadratus  velcoroponcus  ex  duobus  quadra- 
tis diuidi  poilit  in  duo  quadrata  iniec  limites  datos,  & ne  difcedamus 
^ propofito,  eam  exemplo  in  propoficionc  nollra  mox  allato  accom- 
modabimus. Sic  diuidendus  17  compofitus  ex  duobus  quadratis  1 & 
1 in  duo  alia  quadrata  quae  lintinccc  IO  & 7 ( hoc  enim  idem  clf, 
ac  H prxfcribatur  duo  illa  efle  infra  10,  cum  enim  debeant  facere  17» 
fi  vnum  illorum elTet infra  7,  alterum  efTetfupra  10,  quod efl contra 
hypothefim)  cape  fcmUTcm  fummx  duorum  limitum  datorum  17  8c 

1 

quaere  partem  quadraticam  qux  addita  17  faciat  quadratum.  Sic 


illa  pars  quadrata  x.  Igitur  17 1 x aequatur  quadrato.  Finge  latus 

illius  quadrati  x •').  huius  itaque  quadratum  itp--  ^ c(l  zqual^ 

. TF  IQ.  IR 

17 1 I &fic  IR.  zqualis  it.  Ergo  eius  quadratum  diuidens  vniu^ 

^ IQ  . r . 

cem  dabit  partem  quadraticam  quxCtam  x , qux  addita . 17  tacic 

. -- 

144  t 

quadratum  xaa5.  culus  latus cft  5/.  Igitur  latus  illud  55  compono 


*44 


IX 


IZ 


cum  lateribus  notis  quadratorum  conficientium  fummam  diuiden- 
dam  17,  nenpe  x &4  & minus  latus  i tollo  ex  i 5 refiduuitf  cft 


IX 


aj,  «X  maiori  autem  latere  4 tolle  55,  refid«um  eft  13.  horum  duo- 

^ IJ.  u 


mm 


Dk-  , 


IS 


ts 


1 1 B.  Ih  JiyMST.  XXXPl. 


Pro  PosxTfo  XXXVI. 


Diftidere  dtum  ytMtitAtem  in  quAtuor,  it  A vt  tres  quAhhet  tunlfd 

fAcUnt  quAdrAtum, 

Sic  datus  numerus  10.  Ergo  quoniam  quaelibec pars  ter  rcpecitur> 
quadrata  aequabuntur  }Oj(  triplo  numeri  dati  lo  J igitur  diui- 
dcsdus  criejo.  in  quatuor quadrata,  quorum  quodlibet  minus  fic 
10.  Diuiditur  autem  50  in  quatuor  quadrata  cxaAe,puta 
X.  quorum vnum  ad  rem  noftram  nonconfere  > nempe  itf,'cum(Ic 
maius  10.  ac  proinde  retentis  duobus  exiliis  quatuor,  videlicet  fi 
& 4,  Tupered  vclummam  reliquorum  duorum  17  diuidamusin  duo 
quadrata, qux  funt  minora  10.  Id  autem  fiet  per  a huius,  ponatur 
cnimlatusvnius  quadrati  IR  tl  & latus  alterius  7 R-4.  Horum 

1 

laterum  quadrata  fimul  fumpta  debent  xquari  17.  & fit  IR  xqua- 
lis  1 04.  per  quam  fi  refoluas  duo  latera  coiucis  fuperioribus  exprefia 

5J 

habebis  primum  157.  &fecundum  152.  quorum  quadrata  fiint  infra 

ii  Si 

10  . nempe  24^4^  & 25104.  Quare  fi  hxc  duo  quadrata  cum  duo- 

2809  1809 

quadrata  cum  duobus  fupra  retentis  fi  Se  4.  tollas  figillatim  de  nu- 
mero diuidendo  10  habebuntur  quatuor  Tegmenta  quxfita  5441. 

28*9 

498^.  aSop.  1^854  nam  illa  quatuor  faciunt  10,  & tria  quxli- 

2809  2809  ^809 

bet  fimul  addita  faciunt  quadratum,  vc  experienti  conflabit.  Sed 
quia  non  Ratim  conflat  cur  io  fecundo  latere  accipiantur  7R— 4, 

ideo  dabimus  alteram  methodum  in  fcholio  eiufdcm  problematis 
conficiendi.  ‘ 


Dd  ij 


11+  DIOPMJNTI  CEOMETRjE, 

Geometric^3  datum  quadratum' diuidc  in  quacuor  quadrata,  mo- 
do in  praecedente  propofitione  explicato  : hinc  enim  facile  terna 
quziibet  quadrata  aequabuntur  quadraro  per  47  primi. 

Scholittm» 

Gafpar  Bachctusadqu.u.l./.  Diophanti  tradit  methodum  vni- 
uerfalem  qua  numerus  quadratus  velcompofitus  ex  duobus  quadra- 
tis diuidipoflic  in  duo  quadrata  intee  limites  datos,  &nedifcedamus 
^ propofito,  eam  exemplo  in  propofitionc  noftramox  allato  accom- 
modabimus. Sic  diuidendus  17  compoHtus  ex  duobus  quadratis  i.& 

1 in  duo  alia  quadrata  quae  fint  inter  IO  & 7 ( hoc  enim  idem  cft, 
ac  fi  prxfcribatur  duo  illa  efle  infra  10,  cum  enim  debeant  facere  17, 
fivnum illorum elTecinfia  7,  alterum  efTetfupra  10,  quod cft  contra 
hypothefim) cape femiffemfummi duorum  limitum  datoium  17  8c 

1 

quaere  partem  quadraticam  quz  addita  17  faciac  quadratum.  Sic 

2. 

illa  pars  quadrata  i.  Igitur  i/t  i aequatur  quadrato.  Finge  latu» 

ib  T 1Q_ 

illius  quadrati  i - j/Huiusitaque  quadraram  1 1 ^ xqualc 

IQ.  IR 

X7 1 I &fit  IR  aequalis  xz.  Ergo^  cius  quadratum  diuidens  voita^] 

7q 


'tem  dabit  partem  quadraticam  quzfitam  i,  quae  addita  17  facit 

«44  » 

quadratum  laa^.  cuius  latus eft  Igitur  latus  illud  35  compono 


144 


11 


cum  lateribus  notis  quadratortim  conficientium  fummam  diuiden- 
dafn  17,  nenope  1 &4  & minus  latus  1 tollo  cx  ij  refiduum  efl: 


1+ 


aj,  ox  maiori  autem  latere  4 lolU  35»  refiduum  cft  15.  horum  duo- 


IX 


ia 


nun 


4 
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nffnrefiduotum numeratores inf^ruiimtproponto.,  nam  Ifa^R  8e 
' 4-’*  R funclaceraquadratorum  quxHcorum  ( aduerte  numeros 
abfoluios  e(Te  latera  nota  quadratorum  quorum  fumma  eft  numerus 
diutdcnduBiy)  ^uare horum iaterum quadrata  it 52^  QJ  4£R  & 
fimul  addita  xquari debent  xy  & fiblR  xqua- 
L‘s  29.  luxta  quem  valorem  refoluta  quadrata  Tuperiora  erpnc 

349 

10^22^6.  lojSidi.  quorum  vtrumque  eil  inter  limites  datos  IO 
111801.  inSot 

&/.  Sifgiiurhos  quadratos  cum  duobus  9 & 4 tollas  de  10  fient 
iterum  quatuot  Tegmenta  quxfita  numeri  lo. 

Aliud  exemplum.  Sitdiuidendusao  (compofitus  ex  duobus  qua- 
dratis quorum  latera  funt  a & 4 ) in  duos  quadratos  quorum  vnus  fic 
maior  7 Seminor  fiimma  horum  limitum  16  diuidatur  bifariam» 
vt  habeatur  8.  & quxratur  pars  quadratica,  qux  addita  8 faciat  qua- 
dratum» cacR  i & fic  inucnitur  pone  illam  efle  i ergo  ifS 

^ ^ 

xquatur  quadrato.  Multiplica  omnia  per  T vt  vitentur  fradliones) 

igiturit  8 Q^xqu?ntur  quadrato.  Fingelatus  illius  x — huius 
quadratum  xtpQ^d  R eritxquale  ItSQ^Se  fitiR  xqualis  6, 
ac  proinde  eius  quadratum  diuidcnsvnitatem  dabit  partem  quadra- 
cicam,  & quxadditaS  facit  quadratum  389  cuius  latus  efi  17.  Qma 

1«  . 36  - 

vero  detrahendo  8 femiiTcm  limitum  datorum  de  humero  diuiden- 
• do 20  refiat  12;  iterum  quxres partem  quadraticam , qux  addita  it 
faciat  quadratum  ( id  non  Accimus  in  exemplo  prxccdenti  quia  per 

accidens  tollendo  17  icmilTcm  limitum  datorum  de  17  numero  di- 

" »••• 

1 

uidendorefiduumfuifict  17.  8e  proinde 6adem  pjes  quadratica  ia- 

• i 

uenta  foret) ponatur  illa  x-ejgo  i tii.xquatur  quadrato »'8edu. 

cendoomniain  IQj^vt  vitentur  fradioncs)fit  1 tiaQ  atquandu* 
quadrato.  Fingelatus  I- 4 R.  Igitur  cius  quadratum  11  x^Q-8R 

£c 


IIS  DlOPMANTl  ^EOMETRJE 

aequale eft  1 1 la  Q.  fitl  R aequali;  2,  cuius  .quadrature  diuidens 

vnitatem  dac partem  quadraticam  /,  qux  addita  la  facit  quadra- 
tum 4p  cuius  latus  7 feu  (vtreducatur  ad/camdem  denominatio- 
4 i 

nem  cura  fuperiore  parte  quadratica)  ai.  comparo  igitur  duo  illa  Ia- 

6 

tera  cure  lateribus  notis  quadratorum  rqmmx  daiae'20 , nempe  cum 
a & 4 & a tollo  ex  a i refiduum  cft  ex  4 autem  tollo  17  refiduum 

i 6 6 : 

cft  7,  Horum  refiduorum  huraeratores  inferuiunt  propoftio  nam 

J6 

at  '&  4.-  7 R funt  latera  quadratorum  quzfitoruro>  ( aduerte 
numeros  abfolutos  efte  latera  nota  quadratorum  xqualium  ao  nem- 
pe 4 & X ac  proinde  illorum  quadrata  4 1 8 1 Qt  5^  R & irf  t 
4P  Q - 5^  R «mul  iun61a  xquabuntur  ao.  & fit  I*R  xqualis  a & 

qnadratiquxfitifunt  ipjtf  & »444»  quorum  vltimus  cft  inter  limi- 

1^5  i6y 

tesditosyte  9. 

Aducrtcjnon  capi  temerl  numerum  radicum  qui  iungicurlateii 
noto  ad  inueniendam  partem  quadraticam , fcdttalcm  debere  fumi  ve 
valor  radicis  fit  maior  vnitate;  defeftu  enim  huius  conditionis,  non 
fucedere  operatiorin  fecunda  parte  quadratica  przcedentis  exem- 
pli fiponerctur  I.  • ^R  latus  quadrati  zquandi  Itij  Q^Hinc  enim 
valor  radicis  1 miqor  vnitate,  quod^eftxontra  conditionem, 

• « 
t 

Vt  autem  cognofeas  an  numerus  radicum  qui  affumitur,  talis  litvt 
valor  radicis  oriatur  vnitate  maior,  fic  operare  : ft  optas  ne£terc  ra- 
dices per  fignum  plus  in  exemplo  przccdentivbi  SQ^quatur 
quadrato,  inucniatur  quadratus quofublato  a 8 relinquatur  nume- 
rus minor  duplo  lateris  quadrati  inucniendi : ficillc  I C^ergo  8-  iQ 

eft minor  xR.  ac prdindeaRti  0^  maior  8.  &iQjnaior  8-:*^ 


LIB*1L  OyMST,  XXXril  H5 

rom rcGduorum numeratores infcruiunt propofito,  nam  8c 

4--1J  R fune  latera  qua<?  ratorum  quxHtorum  ( aduerte  numeros 
abfolutos  clfc  latera  nota  quadratorum  quorum  fummi  cft  numerus 
diiiidendus  17)  quare  horum  laterum  quadrata  it5»P  QJ  4^^  & 
fimuladdiiaxquari debent  17  & fitIR  xqul* 
iis  2p.  luxta  quem  valocem  refoluta  quadrata  fuperiora  erunt 

iopi^6.  io}8i^l.  quorum  vtrumque  eft  inter  limites  datos  10 
it<8oi.  iiiSot 

&/.  Si  igitur  hos  quadratos  cum  duobus  ^ & 4 tollas  de  lo  fient 
iterum  quatUor  (egmenta  quxfita  numeri  10. 

Aliiid  exemplum  Sitdiuidendusao  ( compofitus  ex  duobus  qua- 
dratis quorum  latera  funt  2 &4  ) in  duos  quadratos  quorum  vnus  fit 
maior  7 &:  minor  p.  fumma  horum  limitum  16  diuidatur  bifariam> 
vt  habcatur’*8.  & quxratur  pars  quadratica,  qu*  addita  8 faciat  qua- 
dratum > ea  cft  i & fic  inucnitur  pone  illam  efle  i ergo  ifS 

. 

xquatur  quadrato.MuItiplica  omnia  per  I vt  vitentur  fraCiioncs) 
igitur  1 1 8 Q^xquantur  quadrato.  Finge  latus  illius  l-r-3  R-  buius 
quadratum  i+  lOcritxquale  It  8 Q^&  fitfR  xqualis  St 

ac  proinde  eius  quadratum  diuidcnsvnitatcm  dabit  partem  quadra- 
ticam,  I qux  addita  8 facit  quadratum  28^  cuius  latus  cft  17.  Quia 

— c“ 

56  f .1  . 

vero  detrahendo  8 feraiflem  limitum  datorum  de  numero  diuiden-' 

do 20  rcftai  12,  iterum  quxrcs partem quadraticam,  qux  addita  12 
faciat  quadratum  ( id  non  fecimus  in  exemplo  prxccdcnti  quia  pcc 
accidens  tollendo  17  fcmilTcin  limitum  datorum  de  17  numero  di^ 

uidendorefiduumfuilTcc  z 7.  & proinde  eadem  paps  quadratica  in- 

a 

uema  foret )3ooacur  illa  i ergo  z tia  xquatur quadrato, &du- 

1q_*  1Q^  j 

Cendo  omnia  in  IQj'  vt  vitentur  fradiones)fit  1 tiaQ  xquandw 
quadrato#  Finge  lattts  I-4R,  Igitur  cius  quadratum  It  1^  Q— 8n 

JSiC 


D 


n6  DlOPMJNn  qEOMETKM  . 

«quale cft '1 1 12  Q.  & fici  R aequalis  2.  cuius  quadratum  diuidens 
vnitatem  dat  partem  quadraticam  /.  qux  addica  X2  facit  qnadra> 

?.  '• 

cum  4P  cuius  latus7  feu  (vtriMlucatuc.  ad  eatndem  denominatio- 


4 i 

nem  cum  fuperiore  pacte  quadratica)  21.  comparo  igitur  duo  illa  la> 

6 

tera  cum  lateribus  notis  quadratorum  fummx  datae  ao , nempe  cum 
2 & 4 & 2 tollo  ex  2 1 refiduum  eil  9.  cx  4 aucem  tollo  17  refiduum 

- — . - • * -4- 

6 5 , ^ \ 

efl  7.  Horum  refiduorum  numeratores  inferuiunt  ^ropofito*  pam 

6 

2t  pR  & 4"  7 R funt  Patera  quadratorum  quziitorum»  ( aduertp 
x]Umeros  abfolutos  efPc  latera  nota  quadratorum  aequalium  20  nem* 
pe  4 & ^ ac  proinde  illorum  quadrata  4 1 8 x Q1 3^  R & Ytf  f 

4P  Q ••  56  R fimul  iuD^a  xquabuntur  zo.  & fit  I R xqualis  2 Sc 


. 

qnadratiquxfitifunt  1936  & H44*  quorOm  vltimns  cR  inter  limi* 

1^51  1651  ■ 

tesdatos7&p. 

Aduertcjnon  capi  teraerb  numerum  radicum  qui  iungitur  lateri 
notoadinueniendam  partem  quadraticam , fedttalcm  deoerefumive 
Yalor  radicis  fit  maior  vnitate;  dcfeftu  enim  huius  condit\pnis,  non 
iucedere  operatior  in  fecunda  parte  quadratica  prxtcdcntis  exem- 
pli  fi  poneretur  I.  *^.R  latus  quadrati  xquandi  It  12  Q^Hinc  enim 
valor  radicis  i miuor  vnitate,  quod^cft  contra  conditionem. 


X' 

Vi  aurem  cognofeas  an  numerus  radicum  qui  afTumitur,  talis  fit  vc 
j|g|br  radicis  orutur  vnitate  maior,  fic  operare  : fi  optas  neftere  ra- 
^cesper  fignum  plus  in  exemplo  prxcedentivbi  x 1 8 Qxqoatur 
quadrato. vinucniatur  quadratus  quo  fublato  a 8 relinquatur  nume- 
rus npnor  dtiplolatcris  quadrati  inueniendi ; fit  ille  I Q;,*rgo  8—  iQ 

^ftminpxiR-  acproindcaRt x O maioc  8.  Qmaioi: 


LlBrlh  QyJESt-  XXXFI.  U7 

cuius  radix  quadrata  eil  a , fupra  qocni  debet  fumi  numerus  radicum, 
talitertamenvt  eius  quadratum  minus  fic  3*  Sumaturit^R.  eius 

X 

quadratum  aequabitur  n SQ^fiet  IR  xqualis  ao.  Sed  0 fumatur 

7, 

1 1 j R vel  1 1 1 R.  Res  non  fuccedcrct.  Quod  fi  velis  netSere  radi- 
ces lateri  noto  per  fignum  minus,  inuepicodus  erit  quidam  quadra- 
tus d qtio auferendo  (fume priorem  partem  quadraticam  in  cuius 
perquifitione  It  uQ^quatur  quadrato  ) izrefiduum  fit  minus  du- 
plo lateris.  Sit  illud  quadratum  1 Q ergo  IQ^-  i*  eft  minus  2 R. 
Igitur  I Qj:ft  minus  2 R 1 12  & fit  1 R aequalis  15 1 1 proxima  au- 
tem & maior  vera  efi  451.  Q^are  numerus  radicum  debet  fumi 

10«  ^ 

infra  numerum  iiluminuentum  , ulicer  tamen  vt  ciu.s  quadratum 
fuperet  12  fumatur  1 -^4  R ( vt  fecimus)  cius  quadratum  xquabitur 
1 1 Ii Q^ fiet valor radicis X.  Si  vero  poneretur  I—  4<fi  R>  valor 

o ' . ..  *oo» 

radicis  foret  pzzoo  vnitate  minor.  Si  ponatur  I—  4^0  R valor  ra- 

ji/ii  106 

dicis  erit  230  vnitate  maior.  En  tibi  terminum  fupra  quem&termi. 

119 

num  infra  quem,.  . ^ 


Propositio  XXXVIL 

Tnuenirdtres  ifuadrdtos  quorum  bini'*d^cifceHtes  iAtxm  qudntilxttm 
, - fdciant  quadratum. 

)r 

E Sto  data  quantitas  I/.  & ponatur  vnusquadracorum^.  quilibet 
ergo  aliorum  duorum  cum  p 8C15  ffeu  cum  24)  debet  facere 
quadratu.  Snmantur  numeri  metientes  24,ncpc8  &;>itc5  &4,& 
fine  latera  circa  rc^  fi  trianguli  re^nguU  fieexduobus  pofterioribus 

E e ij 


III  ruOPHANfX  GEOMETRJE,^ 

fiaDt  duo fcqucntes numeri  4 & Quorum fcmiiresruoc  i&^R.* 

IR  Tr 

Similiter  ex  duobus  prioribus  fiant  3 & 8 R quorum  femifies  fune 

iR 

5 8t4R.  Ponaturque  vnius  quadrati  latus  intcruallum  duarum 

""Ir 

priorum  femiflium  }R — 2.  alterius  vero  quadrati  latus  fit  intcriial- 

7r 

Ium  duarum  poReriorum  remiifium  4R,  3 ( fic  enim  vterque  qua<* 

*Tr 

dratorum  cum  ^4  faciet  quadrarum  ) rcQat  igitur  vt  ambo  iundii 
cum  15  faciant  quadratum ) faciuniautem  25.  ergo  haec 

arquanttir  quadrato.  Sit  HIud  a/Q^fietque  I.R  aequalis  5.  & tres 

6 

quarfiti  quadrati  erunt  x. 

100  iif 

Geometrici , acceptae  tres  quaecumque  liner  exhibebunt  tria 
quadrata  qusfita,  quorum  duo  quaelibet  addentur  more  folito  pec 
angulum  fedbum  cum  quadrato  dato.  Per  47.  primi. 


Propositio  XXXVIII. 

Jnueittre  tres  ^u4tlr4toSf<juorttmbiMifti/npti  detr*{fsi^u*ftfitite  ddtd^ 

ftaant  tpHddrttHM, 

T7  Sto  datas  numerus  15.  fic  ponatur  vnus  quadratorum  25.qux- 
C^rcndi  ergo alij  duo  tales,  vt  vterque  figillatim  cum  12  ( dif- 
^rentia  25  &ij)  faciant  quadratum  : ambo  vero  fimul  additi  dci 
craftis  I/ aequentur  quadrato.  capcj&4  (vt  in  prxcedentc  ) mc- 
tieoies  I2,&quz  fint  latera  circa  rcdlum  trianguli  rc^anguli.  Ergo 
primum  Unis  erit  intcruallum  j R & a alterum  vero  latus  erit 


iR 


iDCeiaallttni 


LIB.  Ih  XXXri  uf 

'cuius  radix  quadrata  cft  2 > fupra  quem  debet  fumi  numerus  radicum, 
calitertamenvt  eius  quadratum  minus  iit  8.  Sumaturx  t^R.  cius 

X ■ 

quadratum  aequabitur  1^8  fiet  I R xqualis  20.  Sed  fi  fumatur 

It^R  vcl  It  I R,  Res  non  fuccederec.  Quod  fi  velis  nediere  radi- 
ces lateri  noto  per  fignum  minus,  inucniendus  erit  quidam  quadra- 
tus i quoaufcrendo  (fume priorem  partem  quadraticam  in  cuius 
pcrquifitionc  It  uQ^quatur  quadrato  ) izrcfiduum  fit  minus  du- 
plo lateris.  Sit  illud  quadratum  I Q ergo  IQ^-  12  eft  minus  a R. 
Igitur  I Qj;ft  minus  2 Rt  11  & fit  1 R xqualis  i^t  i proxima  au- 
tem & maior  vera  efi  451.  ?Q^are  numerus  radicum  debet  fuipi 

100 

infra  numerum  ifiu  m inuentum taliter  tamen  vt  eiu.s  quadratum 
fuperct  12.  Aimatur  l — 4 H ( vt  fecimus ) eius  quadratum  xquabitur 
Ifi^Q^  fiet  valor  radicis  a.  Si  vero  poneretur  I—  4^1  R,  valor 

100, 

radicis  foret  92200  vaiute  minor.  Sipobipur  I—  4^0  R valor  rd- 

JX/It  100 

dicis  erit  230  vnitate  maior.  En  tibi  terminum  fupra  quem&tcrmi- 
num  infra  qucm.  • 


Propos  itio  XXXVII. 

JnHenire  tres  ^ntdr*t»s  quorum  hini  uifcifccHtes  tUfdm  qudntitatem 

fdcitnt  qutdrdtum, 

E Sto  data  quantitas  i/,  & ponatur  v nus  quadratorum  9.  quilibet 
ergo  aliorum  duorum  cum  9 &15  f feu  cum  24)  debet  facere 

Suadratu.  Sumantur  numeri  metientes  24>ncpe8 &5,itc^&4,8c 
oc  latera  circa  rcAu  trianguli  re^nguli  &;  ex  duobus  pofierioribus 

E c ij 


fil  DIOPMJNTI  GEOAdETRJSy' 

fiant  duo requentes  nunacri  4 & ^ H,.  Quorum  fcmiiTcs  funt  z & 3 

1k  Ir 

Similiterez  duobus  prioribus  fiant  3 & 8R  quorum  femifles  fune 

7r 

3 &4R.  Ponaturquc  vnius  quadrati  lacus  imeruallum  duarum 


iR 


priorum  fcmiflium  3R — a.  alterius  vero  quadrati  latus  fic  intcr^alr . 


iR 

■ Ium  duarum  pofteriorumfemiflium  4R-  5 (fic  cnimvterque  qua-. 

iR 

.dratorum  cum  -24  faciet  quadratum  ) rcftat  igitur  vt  ambo  iunfti 
cum  15  faciant  quadratum  j faciuntautem  aj  ^ 25* * 

* * '♦.Q— 

aequantur  quadrato.  Sit  illud  2S  Q^fietque  I,R  aequalis  5.  & tres 

“ 'l 

6 

quaefiti  quadrati  er unti^i.  ^29»  < ' . 


ICO  135 


Geometrici , acceptae  tres  quaecumque  lineae  txhibchunt  tria 
quadrata  quxfiia,  quorum 'duo  quaelibet  addentur  more  folito.per 
angulum  re^um  cum  quadruo  dato.  Per  47.  primi. 


Propositio  -XXXVIII. 

*Jnuenire  tres  /junelrstos^  ejttorkmbini  fumptl  detr*£td  iduant  itMtedkU, 

ftttant  quddnitHf», 

E Sto  datns  numerus  iji  & ponatur  vnus  quadratorum  25 . quae- 
rendi ergo alljdiio tales,  vt  vierque  figillatim  cum  12  f dif- 
ferentia 2 J & 13  ) faciant  quadratum : ambo  vero  fimul  additi  de- 

• traftis  Inaequentur  quadrato.  capc3&4  (vt  in  prxccdente  )_me- 
tientes  12,  & qu*  fint  lafera  circa  redium trianguli rcftanguli.  Ergo 
primum  latus  erit  inter uallum  3 R & 2 alterum  vero  latus  «ic 


tR 


i 

f 


interuallum 


lIB.n:  ^FMST.  XXXIX.  ' Hf 

idterinlluni  2 R & 5.  Si  enim  cuilibet  quadrato  addas  X2,  fiet  qua- 

Tr 

dracum.  Igitur  rellai  vt  ambo  fimul  multati  1$  faciant  quadratum.’ 
Faciuntautem  25 1 ‘^5  Hoc  ergo  lequatur  quadrato.  Sit 

4Q_  4 

illud  25.  &fit  IR  aequalisa.  & tres quaefiti quadrati 7- 

4 Q_  * 

Geometrieb,  cligantu?  tres  quxeumque  linex,  modo  quadrata 
duarum  quarumcumque  unt  maiora  quadrato  dato ; tum  fiat  addi- 
tio per  angulum  rc£lum,  &fubtra«5lio  perinferiptionerain  femicir- 
Culo,per  47  primi.  & 51  cercii. 


Pioro SITIO  XX  XIX. 


Jttueitire  trU  qudJrdtd  t quorum  fummu  fucut  qudJrafum. 

INfliruic  Diophantus  diiierfas  poficiones , 8f  cum  ex  illis  inciderit 
in  irrationales  conclndicquxrcndoscirc  duos  quadratos,  &prx« 
terea  numerum  arbitrarium  4 cuius  quadrato  auferendo  quadratos 
duorum  qux ficorum  quadratorum  , refiduum  ad  duplum  ciufdcra 
tmmerifie  in  ratione  quadrati  ad  quadratum.  Ponantur  ergo  ilU 
duo  quadrati  1 & 4.  & numerus  arbitrarius  fit  I Q1 4.  ab  hu<* 

ius  quadrato  1 Q,Q  1 t 8 Qj^ollantur  quadrata  przdi^orum  qua- 
dratorum : refiduum  8 Q^d  2 Q£  8 ( duplum  videlicet  numeri  ar.- 
bitrarii ) debet  habere  rationem  quadrati  ad  quadratum.  Ergo  fe- 
mifiis  4 Qjid  femiffem  I Qt4  cfi  in  ratione  quadrati  ad  quadra- 
tum. Sed 4 Qefi quadratum.  Ergo  I 4 efi  quadratum.  Fin- 
ge latus  eius  iRt  1.  ErgoIQi^ItzR  xquabitur  1 0^4.  & fit  IR 
xquabs  jquareiuxta  poficiones,  primus  quadratus  erit  9,  fecuo- 


. . . 4 

dus  4.  Sc  QUmerus  arbitrarius  25.  fiue  omnia  ducendo  in  4 crunc 

4 


tres  illi  25. 

Nunc  ad  quxfiionem  nofiram,  ponamus  primum  quadratotn 


DIOPHAMTI  qEOMETKM 

qiueficum  IQ^ fecundum  tertium  \6.  Igitur  fumma  quadrato^ 
rumcric  I & illafumma  xquatur  quadrato.  Finge  la- 

tusIQ^>  25.  fietque  IR  zqualis  la  vndc  tria  quadratorum  latciX: 

fuuc  144.  9.  quadrata  autem  207  St.  25^. 

Geometrice,  res  cft  per  facilis,  nam  accipiantur  tres  line*  qualit 
bcr,  quarum  dux  iungantur  ad  angulos  rc^os,  & perficiatur  trian* 
gulum:  deinde  tertia  fungatur  pcrpendiculariter  ifli  hypotenufx, 
&abfoIuatur  triangulum : quadratum  iflius  pofterioris  hypotenufae 
atquabitur  quadratis  trium  pro  libito  acceptatum. 

Schilium^ 

Diophantus  labyrinthos quxfiuitplurcsinre^r  facili.  Ponatur 
enim  pro  vno  ex  quadratis  quaciitis  quilibet  quadratusputa4,  pro  fe« 
eundo  IQ^Sc  videatur  quis  numerus  cura  lumma  duorum  illorum- 
faciat  quadratum  , certum  eft  effe  4R.  Nam  IQj4t  4^  cft 
quadratusa  latere  I Rt  2.  reflat  ergo  vc  4R  xquetur  quadrato.  Sif 
ille ($'4.  Igitur  IR  erit  16  quare  tres  quxfiii  numeri  erunt.  4.  ^41» 
355.  quorunlfumma5Z4  cfl  quadratus  i latere  18. 

Aliter  fumatur  quilibet  quadratus  puta  100  pro  fumma  omnium: 
hteper  primam  huius  diuidatur  in  duos  quadratos  5^.  54I  tum  vnus 
cx  illis  ptita  5^  iterum  diuidatur  in  duos  quadratos  57^.  J2  4.  Si 

habetur  propofitum. 

Hinc  folucsfcqucns  problem^  ^ inuenire-<ria  quadrara  quorun» 
&minafaciat  qua^atum,  8r  extremorum  digerentia  faciat  cubum, 
inuentis  tribus  quadratis  > quorum  fumma  fit  quadratus , ne&atur 
cfaarafler  quadratorum»  fintquerria  quadrata  quxfua  4 Q.^^4 
aj^  Q.  tollatur  minusi maiore,  refiduum  cfl  .252  Q^xquandum 
cubo,  fit  ille  cubus  I C.  crgolR  eflxqualis  252*' cuius  quadratum 
tfjyo4  fi  ducatur  in  quadratos  4.  64.  habebis  tria  'quadrata 
quxfita  2540^^*  4°^4*5^*  *^*57©24.  horum  enim  fumma  eft- 
205752^^  quadratum  a latere  45J6',  differentia  vero  maioris  3;. 
minoris  eft  rd^opo8.cubus a latere  ajy. 


V 


tlB.lJ.JirMST.XXXlJt.  Ut 

^dCeruallirmft  R & $■  Si  cnkn  cuilibet  <pMdracoaddasit,fictqua« 

dratum.  Igitur reftatvt ambo Hmul multati  13  &ciant  quadratum» 
Faciunt  autem  35 1 -^5  Q^^S*  Hoc  ergo  lequacur  quadrato.  Sic 

^ T 

illud  15.  &£t  IR  xqualisa.  & tres quxfiti quadrati  p.  7* 

Ccomctricb,  eligantur  tres  quxeumque  lineX)  modo  quadrata 
duarum  quarumcumque  fint  maiora  quadrato  dato : cum  fiat  addi- 
tio per  angulum  re^um,  &rubcca«^io  perinicriptionemin  fcmicir-: 
culo,  per  47  primi.  & 51  tertii» 


PaoPosiTio  XXXIX 

iMenire  trU  qusdrdtdi  qMor$m  fumm*  fdtUt  qnddrMtdm, 

INditnit  Diopharttusdiueriaspoficioncs,&cumeic  illis  inciderit 
in  irrationales  concludit  qnxrendos  cfTe  duos  quadratos , & prx- 
cerea  numerum  arbitrarium  i cuius  quadrato  auferendo  quadratos 
duorum  qox  ficorum  quadratorum  * rciiduum  ad  duplum  eiufdeni 
numeri  fir  tn  ratione  quadrari  ad  quadratum.  Ponantur  ergo  illi 
duo  quadrati  1 Q,  & 4.  & numerus  arbitrarius  fic  I Q i 4.  ab  hu- 
ius quadrato  IQ.Q  1 1^  t 8 Qjpllantur  quadrata  prxdidorum  qua- 
dratorum t reiiduumS  Q^d  aQt  8 ( duplum  videlicet  numeri  ar^ 
birrarii ) debet  habere  rationem  quadrati  ad  quadratum.  Ergo  fe- 
midis  4 Qjid  fcmilTcm  I Qt4  eil  in  ratione  quadrati  ad  quadra- 
tum. Sed  4 Qcft  quadratum.  Ergo  1 4 etl  quadratum.  Fin- 

ge latus  eius  iR.  1 1.  ErgoIQn  + aR  xquabiturIQ^4.  & fit  IR 

X qualis  j quare iuxta  poficiones,  peunus  quadratus  erit  p.  fccim- 
**  • 

dus  4.  & aiumenis  arbitrarius  15.  fiuc  omnia  ducendo  in  4 erunc 


trcsilli^.i^. 

Nunc  ad  quasAionennoRram , ponamus  primum  quadratouft 

- - - ff  '' 


no  DlOPMAMTt  qEOMETKM 

quzntum  IQ^fccuodum  9%  tertium  Igitur  fumma  quadrato^ 
tum  erit  I & illa  fumma  zquatur  quadrato.  Finge  la- 

cusIQ^>25.  fietque  IR  zquaiis  la  vode  tria  quadratorum  latera 

• . 5 

fuiit  144.  9.  itf.  quadrata  autem  8r.  256.  ‘ ^ 

aj 

Geometrici,  res  e(l  per  lacilis,  nam  accipiantur  tres  lincz  quziir 
bcr,  quarum  dux  iungantur  ad  angulos  re(^os,  & pcr6datur  trian* 
gulum ; deinde  teroa  iungatur  pcrpendicularitcr  ifli  hypotcnufz, 
Scabfoluatur  triangulum : quadratum  iftius  pofterioris  bypotcnufz: 
atquabitur  quadratis  trium  pro  libito  acceptarum. 

Sclfdliuvf^ 

Diophantus  labyrinthos  quzfiuitplurcsinre per  facili.  Ponatur 
enim  pro  vno  cx  quadratis  quzfitis  quilibet  quadratus  puta  4,  pro  fc» 
cundoIQ^&  videatur  quis  numerus  curo  Aimma  duorum  illorum 
faciat  quadratura  , certum  cft  cfTc  4R.  Nam  IQJ^4t  4^  cR 
quadratus  a latere  I Rta.  rcftat  ergo  vt  4 R zqUetur  quadrato.  Sic 
illc<f4.  Tgitur  IR  erit  16  quare  tres  quzfiti  numeri  erunt  4.  <^4, 
2^6.  quorum  fumma  324  eftr  quadratus  i latere  18. 

Ahtcr  fumatur  quilibet  quadratus  puta  100  pro  fumma  omnium: 
hieper  primam  huius  diuidattir  in  duos  quadratos  }^.  ^4,  tum  vnus 
«xillisputa  3<?  itcrunxdiuidaiurin  duos  quadratos  57^» 

‘ »5  »5 

habetur  propofitum. 

Hinc  foluesfcqucns  problema : inuenire  tria  quadrata  qut^vm 
fumma  faciat  quadratum,  8e  extremorum  differentia  faciat  cubum, 
inuentis  tribus  quadratis  , quorum  fumma  fit  quadratus , neflatur 
^|^ra£ter  quadratorum,  fintquetria  quadrata  quzfita  4 Q.^^4Q.^ 
Q.  tollatur  minus  i maiore,  rcfiduum  cft  xya  Q^zquandum^ 
cubo,  fit  ille  cubus.  IC.  ergolR  eft  zquaiis  252.  cuius  quadraturo 
^3504  fi  ducatur  in  quadratos  4.  64.  2^6.  habebis  tria  quadrata 
quzfita  25401^*  40^425^.  16257024.  horum  enim  fumma  cft 
3057 52^^  quadratum  i latere  453^.  differentia  vero  maioris. ^ 
sainoris  eft  / 00  joo  S cubus  a latere 


LIB.  11  Q,rMST-  Xl> 


m 


Pkopositio  -XL« 


Ittuenire  triangulum  reEl angulum  vt  area  ifjins  iunlla  data  quanti^ 
tatt  y faciat  quadratum. 

Sit  datus  numerus  5 & ponatur  triangulum  datum  fpccic  3R.4  R. 

5R.  crgoarcacft  ^Q^fcmilTisproduaifub  duobus  minoribus 
lateribus  fcmpcrxquaturMca;)  ac  proinde  area  adfeito  dato  nume- 
ro eft<rQj^5.  xquanda  quadrato,  xquetur  p Q;_Fit  IR  xquahs 
rjt  5.  qu^d rem noftram nihil  confert,  quia  5.  non  cft  numerus 

quadratus.  Eo  igitur  dcucncam  cft  vt  iuueniatur  triangulum  rc- 
Aangulum  & numerus  quadratus  talis,  vt  quadratus  area  triangu- 
li multatis,  faciat,  quintam  partem  quadrati  ( quia  datur  5. ) forme- 
tur triangulum  rciaaDguluraab  I R & i.  ( vt  formator  triangulum 


ex  duobus  quibufeumque  numeris,  nam  fumma  quadratorum  ab 
tpfis  ortorum  cft  hypotenufa,  differentia  quadratorum  eorumdem 
cft  perpendiculum,  duplum  produdii  numerorum  eft  bafts,  vt  ex 
duobus  numeris  j & 8 formalis  triangulum  rcdlangulum  75.  55. 
48  ) illius  trianguli  arca  erit  I Q — 1 quadratum  veto  formetur 


a latere  habente  IR  plus  fraflionenumerica,  cuius  numerator  ftt 
duplum  numeri  dati,  cuifupponatur  IR,  fit  igitur  hoc  latuslRf  10. 


huius  quadratus  cft  I loo  1 20.  vnde  fi  tollas  arcam  ,rcil* 


duum  lortao  erit  quinta  pars  quadrati.  Ergo  t 100  xqiiatur 


• IR 


iiz  " DWPHJNTt  GEOMETKM, 

asquabitur/ojtioo  QJ^  fit  IR  aequalis  24.  igitur  1 erit  y,  aC 

T 1r 

proinde  formandum  erit  triangulum  re&angulum  a 24  & 5 ( vtt 

^ *4 

uQox  explicature  eft)  8c  fient  tria  latera  5^2401.  531151.  2. 

14400  114400 

Redintegretur  operatio,  8tiili  numeri  afficiantur  charaftere  radi-’ 
cum,  iintquc  JJ2401R.  351551  R iR.  Igitur /5115 iQ^ft area, 

14400  14400  14400 

acproindeilla  addita /facit quadratam  72000  aequale 

1108849  j(oo 

(hoc  enim  fcquitur  ex  operatione  fuperiori,  in  qua  valor  radicis  rc- 
pctiusfuit  24,  iuxta quem  debet  refolui  quadratum  prius  repertum 

innumeris  cofficis  IQ^ioo  t<^u)  &fitIR  aequalis  600  iuxta 

1Q_  li^s 

quam  refolutitrescoffici  fuperiores dabunt  latera  trianguli  re^an^ 
guliquaefiti  ^^7255.  ^^54/i.  48 

95400  95400  51 

Geometrice,  fiat quodeumque triangulum redangulum.  Dein- 
de inter  baiim  & femiiTcm  perpendiculi  fumatur  media  proportio- 
' nalis,quae  neftatur  ad  angulos  redos  cum  latere  quadrati  dati 
perficiaturque  triangulum  per  hypotenufam;  haec  hypotetiufa  po- 
left  quadratum  datum,  & aeream  trianguli.  Per  47.  primi.  & 
17  fexti. 

Scholium. 

r~^ 

Breuiterfiepoteft  expediri  problema  : accipiatur  aliquod  qua- 
dratum maius  quantitate  data : & ex  eo  quantitas  data  tollatur pu- 
ta/ cx;>  & remanet  4.  Sumatur  ergo  4 pro  bafe,  & 2 pro  per- 
pendiculo; deinde  horum  quadrata  colligantur  in  vnaro  fummam, 
^furemae  huius  radix  quadrata  ^ ao  accipiatur  pio  bypotemifa. 


.5?  -V7* 


: LiB,  iL  xt: 
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pEOPOSITlO  X L. 

2»Henire  trixugulum  re^Mnguhtm  vt  trcM  iffitts  iifttifd  dstd  quanti» 
Uti  j faciat  ^uadrattim. 

Sit  datus  numc rus  5 & ponatur  triao gulum  datum  fpccie  3R.  4 R. 

5 R.  ergo  arca  c(l  6 Q^femidisprodudUrub  duobus  minoribus^ 
lateribus  femperxquatur  area; ) ac  proinde  area  adfeito  dato  nume- 
rocfttf  QJ|^5.  aequanda  quadrato,  aequetur  9 C^Fit  IR  aequalis 
V-  5'  quod  ad  rem  noRram  nihil  confert,  quia  5 non  cR  numerus 

3 ^ } 

quadratus.  Eo  igitur  deuentum  cRvt  iuueniatur  triangulum  rt- 
dangulum  & numerus  quadratus  talis,  vtquadratusareatriango- 
li  multatis,  faciat, quintam  partem  quadrati  ( quia  datur  5. ) forme. 
tur triangulum re^aogulumab  1 R & i.  (ve fotriutnr  triangulum 

Tr 

ex  duobus  quibufeumque  numeris , nam  fumma  quadratorum  ab 
jpRs  ortorum  cR  hypotenufa,  differentia  quadratorum  eorumdem 
eR  perpendiculum,  & duplum  produdi  numerorum  cR  baiis , vr  ex 
duobusnumeris  5 & 8 formalis  triangulum  Tcflangulum  yj.  55, 
48  ) illiustrianguli  area  erit  I Q — x quadratum  vero  formetur 

a latere  habente  I R plus  fradionenumerica,  cuius  numerator  He 
duplum  numeri  dati,  cui  fupponatur  1 R.  fit  igitur  hoc  latus  I R f 10. 

IR 

huius  quadratuscR  I loo  1 20.  vndt  fi  tollas  arcam  , refi- 

1 Q_ 

duum  loitao  esitquintapars quadrati.  Ergo  50/  t 100  aequatur 
IQ_ 

quadrato.  Qujbusduftis  in  IQJicnt  505  t loo  aequales  qua- 
£Ro  latus  cius  zo  R 1 1^,  cius  quadratum  ioo.Qt  25 1 100  R 

. ■ Ff  h 


im’  " VIOPHJNTl  CnoJldErnJSy 

«quabitur /ojtioo  Q&  fit  IR.  aqualis  aq.  igitur  i erit  5.  aC 

T "tR  »4  . . 

proinde  formandum  erit  triangulum  rcftangulum  a 14  & 5 ( vti  • 

/ 14 

moxcxplicatunacft)  & fient  tria  latera  *• 

14409  «14400 

Redintegretur  operatio,  &ifti  numeri  afficiantur  charaflere  radi- 
cum, fimque  3J240IR.  33*55»  ^ area,- 

14400  14400  14400 

te  proinde  illa  addi» /facit  quadratum  72000  gguale 

1108849  3^00 

(hoccnimfequiturcxopcratiotfe  fupcriori,  in  qua  valor  radicis  rc-r 
pertusfuit  24,  iuxea quem  debet  refolui  quadratum  prius  repertum 

in  numeris  cofficis  IQI  loo  t-’o)  &fit  IR  «qualis  ^ iutta 

♦ 1q_  «3*5 

quam  relbluti  tres coffici  fuperiores dabunt  latera  trianguli  redlan* 
guliqu«fiti  ^^7255.  p^34j^-^- 

93400  95400  53  I T\  ' • 

Geometriefc,  fiat qoodeumque triangulum rcdangulum.  Dein- 
de inter  bafim  & refniffem  perpendiculi  fumatur  media  proporuo- 
nalis,  qu«  nedatur  ad  angulos  redos  cum  latere  quadrati  dati 
pcrficiaturquc  triangulum  per  hypotenufam;  h«c  hypotenula  po- 
teft  quadratum  datum,  8c  aeream  trianguli.  Per  47.  primi.  9C 
17  fexti. 

Schitlium, 

''  3feuitirficpotefi  expediri  problema  ; accipiatur  aliquod  qua* 
dratum  maius  quantitate  data : & ex  eo  quantitas  data  tollatur ‘J  pu- 
ta/ cx3>  & remanet  4.  Sumatur  ergo  4 pro  bafe,  & 2 pro  per- 
pendiculo; deinde  horum  quadrata  colligantur  in  vnam  fummam, 
&fumtn*  huius  radix  quadrata  .zo  accipiatur  pto  hypotenufa. 


LW.  Xt.  ^XST.  txx:  < it*. 

fricilhid  triangulum  quaentum.  Nara  huius  trianguli  area  eft  4, 
cui  fi  addas  / quantitatem  datam  > fiet  numerus  quadratus  p. 

V 

, “ 

PaoPosiTXo  XLI. 

hnieniee  trUnguhtmreSlMHgulum  tdle , vt  atek  tre*  multAU  ^utnti- 
t*te  dttA  fdcUt  quadr^fum, 

E Sto  data  quantitas  6.  & ponatur  triangulum  rpccic  jR.  4R. 

jR.  crgorf^Q^ft  eius  arca,  propter  rationem  in  praecedente 
allatam.  Igitur  Q<?  aequatur  quadrato.  Sit  ille  4 Q^.ficr  I R aequa- 
lis 91 quod  pro|^to  noRro  non  fatisfacit,  nam  cius  quadratum  eft 
^ cuius  icrtupliimxS  multatum  6,  facit  n,  qui  non  ^ quadratus. 
Eo  igitur  res  dcdufta  eft  vt  inucniatur  triangulum refl angulum  8c 
numerus  quadratus,  ita  vtfi  quadratus  de  area  trianguli  auferatur 
reftduifextuplumC  propter  datam  quantitatem  6)  ,fiac  quadratus  i. 
formetur  triangulum  rc(ftangulam  ab  IR&  1.  latus  autem  quadra- 

Tr 

drati  fic  I R - ^nirn  quantitatis  datz  dimidium  diu^  |Vr 

ir”  _ . 

I R , vt  fiatfradio numerica  ).crgo  cius  quadratus  ift  I p -r, 

hunc  fi  ab  area  IQ^- 1 tollas  refiduum  tf-io.  eft  fextans  quadra^ 
1q_  IQ_ 

ti.  Quare  cius  fcxtuplum  So  aequatur  quadrau.  8d  dufti* 

Tq_ 

omnibus  ialQ^  fii3<f  Q^-  tfo  xquandus  quadrato.  Finge  l^s 
eiustf  R— ».  ergo  cius  quadratum  ^6  Q^4  — 14R  xquatur3tf 
€0  tc  ficlR  aequalis  8.  quarefi  formetur  triangulum rcdanguluin 

ab  8 & } habebis  tria  latera  4177.  4015.  t,  » . 

Redintegretur  opihntioSc  ifti  numeri  afficiantur  charaaere  ri^ 


11+  DlOPHAhJTl  qnOMETKM 

dicum  > fimque  tria  Utera  trianguli  ab  initio  quaefiti  ^177^ 


576 

401/  R.  xR.  Ergo  arca  cft  4015  Coquae  proinde  multata  *qua- 


576  i7b  , 

tur  quadrato  1369  QJ  hoc  enim  fcquitur  ex  operatione  fuperiori 
57<J 

in  qua  reperta  cft  I R x qualis  S iuxta  quam  refolui  debet  quadra- 

i 

tum  I Qj;  9 - - ) igitur  1^69  Q-ttf  xquantur  4015  & fitIR 

1Q_  57<J  ' - 57^ 

xqualis  72.  iuxta  quam  refoluti  tres  coftici  dabunt  latera triangu- 

li  redanguli  quxHti.  500744.  iSpoSo.  144. 

j<i88  36x88  63 

Geometrieb,  fiat  quodeumqu  e triangulum  reft  angulum,  modo 
media  proportionalis  inter  bafim&  feminem  perpendiculi  linea  ma, 
ior  linea  data  quzpoteftfuperficiem:  fupet  hanc  mediam  propor- 
tionalem fiat  femicirculus , in  quo  ab  extremitate  diametri  inferi- 
batur  linea  data,  qux  conne^batur  cum  altera  diametri  extrcmitatei 
hxc  connexa  erit  latus  quadrati  poftulati.  Per  i7.fexti  31  tertii. 
4j  primi. 

Scholium. 

"^reuiterpoteft  expediri  problema  hocmodo  : CuicumquB  nume- 
ro quadrato  addatUr  quantitas  data,  ve  numero  quadrato  4 addatur 
datus  6 &fomnaaio  accipiaturprobafe.Deindefumatur  apro  per- 
pendiculo. ac  tandem  horum  duorum  quadrata  iungantur  in  vnam 
fummam,  vt  fiant  104,  huius fummx  radix  quadrata  104  acci- 
piatur pro  hy  pote  nu(a , & habebitur  triangulum  quzfitum.  Nana 
huius  trianguli  areaeft  10,  vndefi^  tollatur  numerus  datus  6 1 rcftac 
, numerus  quadratus  4. 


‘ Lmil.  QjrMST,  LXll  «j 

iricillud  triangulum qusfitum.  Nam  huius  trianguli  area  eft  4» 
cui  ii  addas  / quantitatem  datam > fice  numerus  quadratus^. 


PaoPosiTio  XLI.  ; 

• * • 

i • ' . 

Inuenire  triinguhmrellangulumttle , vt  *rca  Artu  multat  a qnAfitt- 
^(e  daiA  f*cUt  qu/uiratum, 

E Sto  data  quantitas  6.  & ponatur  triangulum  fpccic  }R.  4R. 

5 R.  crgo(?Q£.ft  cius  arca,  propter  rationem  in  prxccdcntc 
allatam.  Igitur  aequatur  quadrato.  Sit  illc  4 Q^fict  IR  aequa- 

lis j . quod  propofito  noftro  non  fansfacit,  nam  eius  quadratum  eft 
5 cuius  (cxtuplum  18  multatum  6y  facit  la,  qui  non  eft  quadratus. 
Eo  igitur  res  dcdu(ila  eft  vt  inucniatur  triangulum rc^ angulum  8c 
numerus  quadratus,  ita  vt  fi  quadratus  dc  arca  trianguli  auferatur 
re(iduifcxtuplum(  propter  datam  quantitatem  6)  fiat  quadratur  r. 
formetur  triangulum  redangulum  ab  1R&  i,  latus  autem  quadra- 

Tr 

df  ati  fit  I R - 5.  ( debet  enim  quantitatis  datx  dimidium  diuidi  pix 

...  . • 

IR,  vtfiatfraftionumcrici  ) ergo  cius  quadratus  eft  IQ£  9 

hunc  fi  ab  area  IQj^- 1 tollas  refiduum  lo.  eft  fextans  quadra- 

ti.  Quate  cius  fcxtuplum  ^6 — 60  «quatur  quadrata.  & du(ftis 

IQ_ 

omnibus  ia  IQ^  fit  5^0^- ^o  xquandus  quadrato.  Finge  I^us 
eius  R " a.  ergo  cius  quadratam  OJ^.4  — *4  ^ xquatur  5^  Q^ 
60  8c  fitIR  «qualis  8.  quare  fi  formetur  triangulum  re^angulutn 

ab  8 & 5 habebis  tria  latera  4177.  4015.  a* 

5 * . 57^  57«  ^ . 

Redintegretur  opctatiofic  ifti  numeri  afficwntur  charaaere  ra- 


DlOPHAHTl  gEOMETRjE 

dicum  , fintquc  tria  latera  trianguli  ab  initio  quaefiti  ^177  R. 

57« 

401/R.  xR.  Efgoarcacft  4oiy  Coquat  proinde  multata  acqua- 


$76  J76 

tur  quadrato  hoc  cnith  lequicur  ex  operatione  fuperiori 


$76 

in  qua  reperta  cft  IR  aequalis  S iuxta  quam  rflblui  debet  quadra- 

3 

tum  I Qj;  9 - - ) igitur  1^69  Q + ^ aequantur  4015  Q^,  & fitIR 

IQ_  $76  j?6. 

aequalis  72.  iuxu  quam  refoluti  tres  codici  dabunt  latera triangu* 

li  redanguli  quzfiti.  500744.  28^080.  144. 

)<z88  }fii88  6i 

Geometricb,  hat  quodcumqU'e  triangulum  reAangnlumj  modo 
media  proportionalis  inter  badm  & femiucm  perpendiculi  linea  ma, 
ior  linea  data  quae  potefl  fupcrficiem : fupet  hanc  mediam  propor- 
tionalem fiat  femicirculus , in  quo  ab  extremitate  diametri  inicri- 
batur  linea  data,  quae  conne£latur  cum  altera  diametri  extremitates 
haec  connexa  erit  latus  quadrati  podulati.  Per  i7,fexci  31  tertii. 
^7  primi. 

Scholium, 

Breuicerpoceft  expediri  problema  hoc  modo  : Cuicumque  hume- 
ro quadrato  addatur  quantitas  data,  vc  numero  quadrato  4 addatur 
datus  6 & fumma  i o accipiatur  pro  bafe.  Deinde  fumatur  2 pro  per- 
pendiculo. ac  tandem  horum  duorum  quadrata  iungantur  in  vnam. 
lummam,  vt  fiant  104,  huiusfummae  radix  quadrata  104  acci- 
piatur pro  hypotenufa,  & habebitur  triangulum  quarfitum.  Nam 
huius  trianguli  areacft  zo,vhdefi  tollatur  numerus  datus  6 , rellac 
humerus  quadratus  4. 


1*5 


‘ LIB.  Ih  ClruSST-  XLU. 


P&OPOSITIO  XLll. 

Inuemre  trUn^uUmreUangulum  tMliter^vi  Jmu  quMntitdt  multitA 
trt»nguli  Areiy  ftuut  qH^drAtum. 

E Sto  data  quantitas  lo.  & ponatur  triangulum  ^ R.  4R.  5 R. 

ergo  10  - dQjequantur  quadrato.  Sit  ille  quadratus  4 fit 

IR  asqualis  I.  ScdGvalor  radicis  contingeret  numerus  furdus,  eo 
res  tandem  deuolueretur,  vtinuenireiur  triangulum  rc6iangulum,&: 
numerus  quadratus  ita  vt  quadratus  alTumpto  areae  numero  faceret- 
dextantem  quadrati  ('ob  datam  quantitatem  10.  formetur  triangu- 
lum ab  I & IR.  & quadrati  latus  (it  x R.  erh  Igitur  fumma 

Tr  Tr* 

arex  trianguli  &quadratiz<rQtio>  cuius  decuplum  i6o  Q_t  ico 
xquandum  eilquadrato.  finge  latus  lof  i^R.  eius  quadratus  ioo‘ 
t25^  Qt  JioR  xquabitur  2^0  QJ 100.  & fit  IR.xquabs  8o<  re- 
liqua vt  in  duabus  prxcedentibus. 

Geometrici  fiat  quodeumque  triangulum  reflangnlum,  modi» 
media  proportionalis  inter  bafim  & perpendiculi  feminem  fit  minor 
linea  data.  Super  lineam  datam  fiat  femicirculus,  in  quoinferiba- 
tur  ( pro  more ) media  proportionalis:  connexa  ad  alteram  extremi- 
tatem dabit  latus  quadrati  quxfiti.  PCr  51;  tertii.  47  primi.  & 17 
fexti. 

Scholium, 

Sit  data  quantitas  28  hinc  tollatur  aliquis  quadratus  puta  \6,  rc- 
fiduum  eiliz.  quem  producunt  5&4-  Sumantur  5&8  pro  bafe  & 
perpendiculo,  & radix  quadrata  fummx  quadratorum  ab  illis  or- 
torum, fcu  ^ 72  accipiatur  pro  hypotcnuGi.  & habebitur  triangu- 
lum quxfitum.  nam  arca  huius  triangulire^oguU  erilia  quo  fubla- 
co  ex  2 8,  rcRat  numceus  quadratus  i 

Gg  i) 


l 


DlOPHJNTl  qEOMETKMy 


Pkopositio  LXIlI. 

Inuenlte  tr Ungulum  re£l»ngttlHm , iuvt  acutis  eius  ungulis  bifnrUm 
fetfsis , fecans  angulum  fit  rationalis. 

IN  triangulo  A B C in  quo  A D fccat  bifariam  angulum  B A C, 
ponatur fecans  AD  5 R & AB  perpendiculum 4 R.  &DB  ^ R.. 
CB  autem  baOs  trianguli  Ratuatur 
quotcumque  vnitatum  trientem  ha- 
bentium, vt  vitentur  fradiones,  pu- 
ta ergo  quoniam  B D cft  3 R.  erit 
C D J -*3  R»  Sed  quia  fupponituc 
angulus  CAB  vifariam  fcdlus, 
per  A > erit  vt  B D ad  D C ita 

AB  ad  AC.  Igitur  cum  tresprio  

res  lineae  notae  fint,  quarta  A C * C D B 

nota  erit  4 - 4R  quare  cius  qua-  ' * 

dratus  5iR  4cbct  aequari  fummae  quadratorum  A B 

BcBC  quxfummacR  \6  Qt^.  & fit  1 R xqualis  7.8C  du^isom- 


diophanti 


nibusin^2icrit  A C 100.  CB  $6,  AB  28  & AD  fecans 5^. 

Geometrici,  fiat  triangulum  rciRangulum  habens  bafin^  $6  & 
cathetum  aS.etitilludquodpofcitur. 


m ... 


»v 


..  .. 


/ LIB,  ll  XLIl.  , 
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PnOPOSITXO  XLII. 

' • • 

IttMenirt  triatfgttliimrefttngitlMm  taliter data  quantitas  multata 
trianguli  areayfaeiat  quadratum. 

i ^ Sto  data  quantitas  lo.  & ponatur  triangulum  j R.  4R.  y R, 
JtL  ergo  10  ~ tfQjequamur  quadrato.  Sic  ille  quadratas  4 Q&  fit 
I R xqualis  I.  Scdfivalor  radicis  contingeret  numerus  furdus,  eo 
res  tandcmdcuolucrctur,  vtinueniretur  triangulum  rc<3angulum,8r 
numerus  quadratus  ita  vt  quadratus  afTumpto  arex  numero  faceret 
dextantem  quadrati ^obdatanTquantiraiem  lo.  formetur  triangu- 
lum ab  I & IR.  & quadrati  latus  fit  1 ty  R.  erit  igitur  fiimma 

IR  Tr 

arex  trianguli  &quadratixtf  Qt  10,  cuius  decuplum  2 do  Q^f  loo 
xquandum  efi; quadrato,  finge  latus  lofittR.  eius  quadratus  100 
t QtyaoR  xquabitur  ado  Qt  100.  & fit  IR  atqualis  80.  re- 
liqua vt  in  duabus  prxcedentibus. 

Geometrici  fiat  quodeumque  triangulum  rcdangulum,  modo 
media  proportionalis  interbafim  & perpendiculi  femiUem  fit  minor 
linea  data.  Super  lineam  datam  fiat  femicirculus , in  quoinferiba- 
tur(promore)  media  proportionalis:  connexa ad-altcram  extremi- 
tatem  dabit  latus  quadrati  quxfiti.  Per  5 ij  tertii.  47  primi.  6e  17 
fexti.  ' 

Scholium, 

Sit  data  quantitas  28  hinc  tollatur  aliquis  quadratus  puta  id,  re- 
fiduum  eft  ix.  quem  producunt  5 &:  4.  Sumantur  5 & 8 pro  bafe  & 
perpendiculo,  & radix  quadrata  fummx  quadratorum  ab  illis  or- 
torum, feu  yr  accipiatur  prohypotenuG».  & habebitur  triangu- 
lum quxfitum.  nam  area  huius  trianguliieftanguli  erit  12  quo  fubia- 
co  ex  2 8;  reftac  numerus  quadratus  i d. 


L 


DlOPHANTl  qEOMETKS;.' 


Propositio  LXIIl. 


iHftifiite  triangulum  re^angaUtm , iuvt  aeutis  eius  analis  hiftrUm 
fcifsis,  fetans  angulum  fitratianaln. 


diophanti 


DIOPHANTI 


GEOMETRy^ 

LIBER  SECVNDVS 

IN  QVO  PLVRIM.E  (iV^STIONES 
DioJHiantaeis  ditficiliores  &fublioiiorcs,  tiinipcr 
Algcbram  communem , tum  etiam  per  rpcciofam, 
& quod  Ilie  pixEcrtim  intendimus,  per  Geome- 
triam abfoluuntur  : vnde  merito  Diophanius 
Geometra  Promotus  vocari  poffit. 


Pkopositio  i, 

DaUm  quanfifatem  dittidere  tn  quotUbet  f artes  ^ qua  habeanj  inter 

fe  proportionem  datam. 

STO  datus  numerus  loo  diuidendus  in  tres  parces,' 
uliter  xt  prima  ad  fecundam  (ic  ve  i ad  ^ & fecunda  ad 
tertiam  fic  ve  ^ ad  5.  Ponatur  prima  pars  1 R fiatque  ve 
I ad  p ita  I R ad  aliud , quod  erit  p R.  Deinde  nae  ve 
5 adj  ica  pR.  ad  aliud,  quod  erit  45  R.  Herum  trium 

(umma  75  R affatur  numeeo  diuidendo  io9,  igitur  7 5 R fune 

Hi? 


5 


»8  DlOPHANTl  GEOMETRjE, 

aequales  ^oo.  &c  ficIR  fiue  prima  pars  aequalis  4.  Ergo  fecunda 
crirj^,  Sitertiarf^o,  quae  fimul  «quamur  100.  & habent  rationem 
datam. 

PerAlgcbram  fpeciofamjdctuHB  quantitas diuidenda,&  prima 
ratio  C ad  D,  fecunda  autem  Dad  F.  Ponatur  A prima  pars  ipHus 
Bj  fiatque  vt  C ad  D ita  A ad  aliud  D A.  Deinde  vt  D ad  F ita  fiat 

D A ad  aliud  D A F.  tres  ili*  partes  fimul  addit*  conficiunt 
C CD 

ACtDAtAF  xqualiaB.  igitur  B C *quatur  A C t D A t A F, 
C 

ac  proinde  diuifa  vtraque  parte  zquationis  per  C t D F > fit  A *qua< 
lis.  B C. 

CtDtF 

Hinc  Cmmo/t. 

Terminos  rationum  ita  inter  fc  aptato,  vt  confequens  prim*  fit 
etiam  antecedens  fecundx  :&  cpnfequeDsfecundz,  fitquoquean- 
tecedens  terti*  :&fic deinceps;  tum  fiatvt  fumma  terminorum  ad 
quemlibet»  ita  quantitas  diuidenda  ad  alias,  & habebuntur  partes 
quxfit*. 

Hinc  EjfeHio  CeemetricM. 

Sit  A B quantitas  diuidenda  in  tres  partes,  itavtprima  ad  fecun> 
dam  fit  vt  C D ad  D E : fecunda  vero  ad  tertiam  vt  D E ad  £ F. 
Fiat  vt  C F ad  C D ita  A B ad  A G.  Deinde 
YtCFadDEitaABadGH.  DicoABdi-  ° 

iiifam  cifc  in  tres  fecundum  rationes  datas.  

Nam  quiacft  CF  ad  CD  vt  A Bad  A GjCrit  c d e F 
permutando  CFadABvtCDadAG.  & 
inuerteudo  vt  A B ad  CF  ita  G H ad  D E.  Ergo  vt  A G ad  C D 
ita  G H ad  D E.  Sc  permutando  vt  A G ad  G H ita  C D ad  DE, 
quod  cft  vntim  ex  propofitis. 

Sed  quiaoftenfum  cft  vt  A B ad  C F ita  effe  AGadCD&GH 
ad  D E.  erit  etiam  vt  A B ad  C'F  ita  A H ad  C E ( per  la  quinti ) 
quia  igitur  eft  vttotaAB  ad  totam  C F ita  ablata  A H ad  ablatam 


DIOPHANTI 

GEOMETRA 

LIBER  SECVNDVS 

IN  QVO  PLyRIM.^  dViESTIONES 
Dio^iamxis  difficiliores  &ftibIimiorcs,  timipcr 
Algebram  communem , tiim  etiam  per  rpcciofam, 
& quod  hic  praefertim  intendimus , per  Geome- 
triam abfoluuntur  : vnde  merito  Diophamtfs 
Geometra  Promotus  vocari  poffit. 


Propositio  I, 

DAtam  quAmiutem  dhidere  ia  quotUbet  pArtes,  quA  habetnt  inter 

fe  proportionem  dAtAm. 

STO  datus  numerus  loo  diuidendus  in  tres  partes,’ 
taliterwprima  ad  fecundam  fit  vtiad  fecunda  ad 
tertiam  fit  vt  5 ad  5.  Ponatur  prima  pars  I R fiatmie  re 
lad  p ita  I R ad  aliud,  quod  erit  9 R.  Deinde  nat  ve 
^ ad5  ita  9 Aliud, quod  erit  <45  R.  Horum  trium 

fumma  75 R aequatur  numero  diuidendo  100,  igitur  75R  fuac 
} Hh 


Hh 
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atqualcs  joo,  & fici R fiue  prima  pars  aequalis  4.  Ergo  fecunda 
erirj^,  & tertiabo,  quae  fimul  zquantur  100.  & habent  rationem 
datam. 

PerAIgcbram  Ipeciofam, detur* B quantitas diuidenda,&  prima 
ratio  C ad  D,  fecunda  autem  Dad  F.  Ponatur  A prima  pars  ipfius 
fiatque  vt  C ad  D ita  A ad  aliud  D A.  Deinde  vt  D ad  F ita  fiat 

C 

D A ad  aliud  D A F.  tres  illae  partes  fimul  additae  conficiunt 
^ CD 

ACtDAtAF  aequalia  B,  igitur  BC  aequatur  AC  f D A t AF, 

‘ C 

ac  proinde  diuifavtraqueparte  xquationisper  CtDF>fitA  arqua> 
Iis.  B C. 

ctoTT 

Hinc  Canen.  - - ... 

Terminos  rationum  ita  inter  fc  aptato,  vt  confequens  primae  fit 
^ctiam  antecedens  fecundae  confequens  fecundx,  fit  quoque  an- 
tcccdens  tertix  :&fic deinceps,  tum  fiatvt  fumma  terminorum  ad 
quemlibet»  ita  quantitas  diuidenda  ad  alias,  & habebuntur  partes 
quzficx. 

Hinc  EffelUoCecmetncd. 

Sic  AB  quantitas  diuidenda  in  tres  partes»  itavtprima  ad  fecun- 
dam fitvtC  D adD  E : fecunda  vero  ad  tertiam  vt  D E ad  £F. 
Fiat  vt  C F ad  C D ita  A B ad  A G.  Deinde 
vt  CF  ad  D E ita  AB  ad  GH  DicoABdi-  ^ ..  ° ^ * 

tiifam  effe  in  tres  fecundum  rationes  datas.  

NamquiacftCFad  CD  vt  A Bad  AGjcrit  c d ef 
permutando  C F ad  A B-  vt  C D ad  A G.  8f  ^ . 

inuertendo  vt  A B ad  C F ita  G H ad  D E.  Ergo  vt  A G ad  C D 
ita  G H ad  D E.  & permutando  vt  A G ad  GH  ita  C D ad  DE, 
quod  cft  vnum  ex  propofitis. 

Sed  quia  ofienfumefi  vt  AB  ad  CF  ita  effe  AG  adCD  & GH 
adD  E.  critetiam  vt  A B ad  C-F  ita  AH  ad  C E ( per  12  quinti) 
quia  igittuefivt  tota  AB  ad  totam  CF  ttaablau  A H ad  ablatam 


4.1  J3.  ni  ^MST,  II.  W9 

C E.  erit  & reliqua  H B ad  reliquam  E F vttota  A B ad  totam  C E* 
Sediamprobauimus  effeve  AB  ad  CF  GH  adDE.  Ergo  vtGH 
adDE  itaHB  adEF.  & permutando  vt  GHad  HB  ita  DE  ad 
EF.  quod  erat  alterum  ex  propofitis.  Ergo  diuiFa  eft  AB  in  pungis 
GH  Fecundum  rationes  poftulatas.  Q^dctatdcmonftrandum, 

Scbolium, 

Id  in praxi facillimi  fiet  conneftendo  duas  ^ 
lineas  ad  arg:ili im  quemcumque  in  pundo  A 
redenduF  B , & i putidis  D & £ quae 
iam  habentur  ducendo  H H & G D paral- 
lelas FB  Dcmonftrano  huius  praxeoscon-  - 
(latexaFexti. 


H 


PxOPOsiTZO  II. 

dtiAm  iiuiiere , in  tres  qturum  furtes  f referi fu 
fdcunt  dat  At»  quantitatem, 

E Sto  datus  numerus  xp  diuidendus  intres,  ita  vt  triens  primi  qua.' 

drans  Fecundi  & quintans  tertii  conficiant  7.  Ponatur  primus 
IR,  igitur  reliqui  duo  erunt  a/?  - 1 R.  primi  triens  eftIR.  proinde- 

que  quadrans  fecundi  & quintans  tertii  erunt  7 --IR.  ergo  propter 


conditionem  explicatam  in  Propof.  V.  lib.  i.  necclfe  eftvt  7 —IR 


fuperenturi  quadrante  xp  » I R & Fuperene  eius  qiiihtantcm.  Cer- 
tum eft  autem  7 _«^1  R:Fupcrari  ab  ipfius  quidrante  qui  eft 

i , • 

«9-  IR.  Namredu^opriori  infradiooem  fiunt  ax  — IR  Seduo^ 
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buspoftcrioribus  multiplicatis  in  cruccm,  fitillincSy-jR,  hinc 
vero  84  - 4R.  & ablatis  vtrobique  84.  - 5 R , fit  illinc  j hinc 
autcra  — IR.  igitur  quadrans  2^--IR  przdiftum  numerum  fupe- 
rat.  Nunc  ergooportet  vtpraedi<3us  numerus  fuperet  quintantem 
ap-IR.  Qiiod  fi  pro  certo  fopponaiur  -?i-lR  maior  crita^.-IR. 


ergo  multiplicatis  illis  in  cruccm , fiet  illinc  105 . 5 R,  hinc  vero 
87-3R.  Itaque  10/- 5 R maior  ctt  87-- 5 R.  ac  proinde  fublatis 
vtrinque  87  & additis  5 R.  fiet  18  maior  2 R.  diuififqnc  iS  per  7, 
extat^  pro  termino  ioira  quem  debet  fumi  valor  I R.  Q^rc  fi  ca- 
pias provalorclR  camque  tollas  a 2 v t fiant  2 j.  & aufer  trien- 
tem nempe  i a numero  dato  7,  vt  fiant  5 diuidafqueaj  perPro- 
pof.  V.  Lib.I-  in  duos,  ita  vt  quadrans  primi  & quinrans  fecundi 
f'aciant5.  inuenics.trcsniimcrosquxfitostf  8. 15.  Similiter  fica- 

f)iasj  provalore  IR,  inucnies  tres  numeros  qiixfiros  j.i6.  10,  & 
ic  infinite  foluipotefiquzfiio. 

Per  Algebrara  fpeciofamjdataquantitatc  diuidenda  B & corfi- 
dendaC,  & iifdem  partibus  qux  uipra  darz  funt:  fi  ponas  A pro 
prima  parte,  deprehendes  15  C-^B  maiorem  cflTe  debere  2 A. 
2c  fic  15C-5B  efie  terminum,  infra  quem  debet  iiimi  valor  ra^ 

X ^ 

dicis. 

fJiite  Cdnon. 

Ex  tribus  fractionibus  datis  partes prxfcriptas indicantibus,  eli- 
ge quamcumque  volucris  prqprima  , ac  per  huius  denominatorem 
multiplica  figillatim  numeratorem  & denominatorem  fra^ionis  ex 
fcquentibus  ^ prima  remotioris  : primum  produdtum  duc  in  quanti- 
tatem diuidendam,  fecundum  vero  in  quantitatem  conficiendam» 
minoremtolle  ^maiore,  Strefiduum  ferua.  Deinde  primam  fra- 
dtionem  diuidc  percam,  quzaprima  remotior  cR,  & per  nume- 
ratoris ac  denominatoris  de  nouo  fadti  differentiam  , diuidc  rcfr- 
duumfupra  feruatum,‘habebifquc  terminum,  infra  quem  capies  ve 
volueris  quantitatis  diuidendx  partem  illam  qux  prima  fr^dionc 
cxptiniit^.  Vnde  reliquat  per  Propof.  V,  Lib.  I . non  Uubunr» 
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CE.  Srlc  & rdiqua  H B ad  reliquam  E F vtcoca  A B ad  totam  C E* 
Sediamprobauimus  cUcvc  AB  ad  CF  GHadDE,  Ergo  vtGH 
ad  D E icaH  B adEF,  & permutando  ve  GH  ad  HB  ita  DE  ad 
£F.  quod  erat  alterum  ex  propofitis.  Ergo  diuila  eft  A B in  pungis 
CH  iccundum  rationes  polluiatas.  Q^deratdemondrandum. 

Scholium. 

Id  in  praxi  facillimi  fiet  connediendo  duas  ^ o H b 

lineas  ad  angulum  quomeumque  in  pun^o  A 
& r.edlcndo  F B > & d pundis  D & £ quae 
iam  habentur  ducendo  E H & G D paral- 
lelas F B Demonftratio  huius  praxeos  con- 
fiat ex  a fexti. 


F 


PXOPOAZTXO  II. 

Slusmiutem  datMm  diuidere,  in  tres  querstm  ptrtes  pr^feripu 
ftcunt  dMUm  quMsstitdtem»  f J r 

ESrodatusnumerusi^diuidendusintm,i,a,tmen!priniiqu.^ 

d«ns  fecundi  & qumens  rertii  conficiant  7.  Ponatur  priliu 
a n,  Igitur  reliqui  duo  erunt  ap  - 1 R.  primi  triens  eft  1 R.  proinde. 

que  quadrans  fecundi  St  quintans  tertii  irunt  7 ..  IR,  ergo  propter 

■condiiionero  explicatam  in  Propof.  V.  lib.  i.  neceffe  eft  vt  7 ...  I R 

tum'Ift"*Iut5‘“^“°"  ‘f  &fup«ent  eius  quintametn.  Ce’r- 
™ 7 J^fuperati  ab  ipfius  quadrante  qui  eft 

a#..^.  Naroreduaoprioii  infraflipnem  fiunt  ai--IR- Stdiio- 
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buspofterioribus  multiplicatis  in  cruccm>  fit  illinc  87- jR,  HiniJ 
vero  84  -•  4 R..  & ablatis  vtrobique  84.  - 3 R , fit  «Hinc  3 hinc 
autem  — IR.  igitur  quadrans  2^  - IR  prxdiftum  numerum  fupe- 
rat.  Nunc  ergo  oportet  vt  praedirius  numerus  fuperet  quintanicm 
2p  - IR.  Qiiod  fi  pto  certo  fupponaiur  ai- 1 Rmaior  critap  > IR. 


ergo  multiplicatis  illis  in  crucem,  fiet  illinc  105  • 5R,  hinc  veno 
87--}R.  Itaque  10/. -5  R maior  etl  87- 3K.  ^c  promde  fublatis  . 
vtrinquc87  & additis  5 R.  ficf  iS  maior  2 R.  diutfifque  18  per  y, 
extatp  pro  termino  infra  quem  debet  fumi  valor  I R.  Qwre  fi  ca- 
pias ^ pro  valore  I R camque  tollas  a 2 p,  vt  fiant  2 3,.  &:  aufer  trien- 
tem nempe  z a numero  dato  7,  vt  fiant  5 diuidafquczj  per  Pro- 
pof.  V.  Lib.I.  in  duos,  ita  vt  quadrans  prijni  & qujntans  fecundi 
faciant  5.  inuenies,  tres  numeros quaefitostf  8. 15.  Simihter  fica- 
piasj  pro  valore  IR,  inucniestresmuneros  quaefitos  3.16.  10.  & 
fic  infinite  fblui  potellquarflio. 

Per  Algcbrara  fpcctofam,dataquantitatc  diuidenda  B & confi- 
cienda  e,  & iifdcm  partibus  qusc  iupra  darse  funt:  fi  ponas  A pro 
prima  pane,  deprehendes  15  C- i B maiorem  efic  debere  2 A, 
& fic  15C-3B  effe  terminum,  iufraquem  debet lumi  valcr  ra« 

z . ■ : 

dicis.  , 

HSKCCMOfl'. 

Ex  tribus  fradionibus  datis  panes pratferiptas indicantibus,  eli- 
ge quamcumque  volucris  pro  prima  , ac  per  huius  dcnominatorcm 

fnuRipUea  figillatim  numeratorem  Scdcr.ominatoremfra^ionis  ex 

fcquentibus  a prima  remotioris  : primum  produdlum  duc  in  quanti- 
tatem diuidendam , fecundum  vero  in  quantitatem  conficiendam, 
minorem  tolle  ^ maiore,  Strefiduum  ferua.  Deinde  primam  fra- 
^ionem  diuide  peream,  qu*  a prima  remotior  cft.  Si  per  nume- 
ratoris ac  dcDoroinatoris  de  nouo  fafti  differentiam  , diuide  refi- 
duumfupra  feruatum,  habcbifque  terminum,  infra  quem  capies  vt 
volucris  quantitatis  diuidendiC  partem  illam  quae  prima  fradione 
«xprunitur*  Vnde  reliquae  per  Propof.  V.  Lib.  1.  nou  Ucebuur. 


jiine  Effeci»  Ceometriis/- 


^(lo  data  linea  AB  diuidenda  ia  tres  partes,  itavt  triens  primar/ 


'quadrans fecundae , &quintanstertiz  zquemur  C D.  accipintpr 
AL  tripla  AB  &CE  quin  dc  cupla  C D,  timi  jrefecetur  CF 
qualis  AL  & reliqua  F£  diuidatur  bifariam  in  G.  accipiaturquo 
A H minorFG,  cuius  triens  flcC  I,  &pct  propof.  5.  lib.  i.  huius 
diuidacur  HB  induas  tali  ratione,  vt  quadrans  vnius  &c  quimans 
alterius  zquemur  I D.  Dico  duas  illas  cum  A H fore  tres  quzfitas. 
Nam  cum  quadrans  & quincans  iUarum  duarum  tint  aequales  I D,  & 
CI  triens  A fequiturtocam  Afi  diuifam  effe  intres  partes,  iu 
- 'Vt triensprimx, quadrans feCund je  ,&  quintans  tertiae,  xquentur 


aequalis  ipfinoapofTct  folui  problema,  quod Hc  demonAro.  CI  cA 
triens  AH,  ergo  HB  debet  diuidi  induas,  itavt  quadrans  vniqs 
& quimans  alterius  aequentur  ID.  Igitur  ID  debet  cadere  inter 
quadrantem  quintantem  H B ( vi  probauimus  in  propof.  5.  libro 
I. ) at  AAH  cA  xqualisFG,  non  caderet  I D inter  quadrantem 
& quintantem  H B , fiquidem  cum  C E fit  quindecupla  C D > & 
CF  At  aequalis  AL,  & F E dupla  AH,  erit  AL  plus  dupla  AH 
‘quindecupla  C D.  Ergo  A L plus  dupla  AH  cA  quindecupla  CI, 
■ic  quindecupla  I D.  ac  proinde  cum  A H Ac  tdpla  C I , erit  A L 
quindecupla  ID,  & noncupla  CI.  fedAB  cA  triens  AL,  igitur 
AB  xquacur  triplo  CI,  plus  quincuplo  I D.  AH  autem  .tripla  eA; 
.C  1.  Ergo  reliqua  H B quiqcupla  eA  I D.  ac  propterea  cum  1 D 
Ac  quincans  H B,  non  poterit  I D cadere  inter  quintantem  qua- 
drantem H B.  Ergo  A H non  poteA  fumi  zqualis  F G , & a for. 
ciori  nonpdteric  fuum  maior  FG.  ac  proinde  fumi  debet  minor» 
NondcAoitur  autem  quantitas  AH,  quia  ciufmodi  quxAio  infi. 
oities  folus  poteA. 


B 


L 


C 1 D 


F G 


toti  CD.  quod  erat demonllrandum. 

Dixi  autem  AH  debere  cAe  minorem  F G , A enim  fumerecar 


DlOPftJ^tl  gEOMEXKM- 


adnotauit  Bachetus  adqu.  /.  1. 1.  Diophanti  qoatnlibec 
quantitatem  diuidipofle  in  plura  fegmenta  quorum  partes  pratfcri*> 
pt*  faciant  quantitatem  datam.  Sit  enim  numerus  70  diuidendus  in 
quatuor , ita vt  i primi,  2 fecundi  4jccrtiij  £ quarti fipt aequales 


57.  Ponatur  primus  I R , ergo  re  liqui  funul  erunt  70 -IR,  cft  au- 
tem femiflis  primi  I R , igitur  /7  I R continebit  a fecundi  & 4 

* * } ,5 

tertii  8c  6 quatei.  Oportet  ergo  vt  57  - 1 R cadat  inter  x & tf-de 

i 3 7 

70  — IR»  manifcftumeft autem  c(Tc maiorem  a.  rcftatcrgo  vt  fit 

minor  6 quod  ita  efficiatur.  tf'dc7o  - - I R funt4zo  — 6 R quae 

7 ‘7-  . ? . . 

propeerea  debent  fuperare  57— -IR.*  Ergo  per  multiplicationem 


iqcrucepvS^q— i?-R  fupcr^ibunt  7PS— 7R.  igitur  4a  fupera^ 

5.  . 

1 R.  talis  itaque  efttcrminus  infra  quem  fames  valqrem  radicis.  Ca^ 
piaturad  libitum  a &fubtraharur  i 70,  vt  fiat  68.  fimiliter  femiffis 

2 fubtrahatur  i 57  vt  fiat  56,  6:  per  ea  quxdidaiunt  in  propofitio- 
nc,  diuidatur  68  intres,  itavt  a vniusj  4 alterius,  .&  6 poftremi 

, » 3 1 7 

faciant  56.  infiniti  funt  numeri  foluentes  quxltioncm  en  tibi  tres 
$.  10.  4P.  ergo  quatuor  numeri  fcquentes  fatisfaciunt  quxHjoof 
10.49.  hxc  feri  ex  GafpareBachcto. 


irB.  n.  rji.  >■ 

iSttmetricd. 


EftodatalineaAB  diuidendainrresparres,  icavf  triens  pHmar,'' 
(^adrans  fecundae , Scquincansccrcix  xquentur  C D.  accipiatur 
AL  tripla  AB  &CE  quin  de  cupla  CD,  tiim  rcfccctur  CF  *- 
qualis  AL  & reliqua  F E diuidatur  bifariam  in  G.  accipiarurque 
A'H  minorFG,  cuius  triens  flc  C I,  &pcr  propof,  5.  lib.  x.  huius 
diuidatur -HB  induas  tali  ratione,  vc  quadrans  vnius  & quintans 
alterius  aequentur  I D.  Dico  duas  illas  cum  A H fore  tres  quxfitas. 
Nam  cum  quadrans  & quintans  illatum  duarum  fint  squales  I D,  ^ 
CI  triensAH',  fequitur totam  A B diuilam  elTe  intres  partes,  ita 
IV  triens  primx,  quadrans  fecundae  quintans  tertiz,  aequentur 


A H , ,,B  L . 


C I D F G E 


toti  C D . quod  erat  demonflrandum. 

•Dixi  autem  AH  debere  eife  minorem  FG,  fi  enim  fumerciti^ 
xqualis  ipiinoopofict  folui  problema,  quod fic demonfiro.  CI  eft 
triens  A H , ergo  H B debet  diuidi  in  duas , ita  vt  quadrans  vnius, 
& quintans  alterius  xquemur  I D.  Igitur  I D debet'  cadere  inidt 
quadrantem  & quintantemHB  (vtprobauimus  in  propof.  5.  libro 
I,  ) at  (1 A H eft  zqualis  F G , non  caderet  I D inter  quadrantm^ 
& quintantem  H B , Equidem  cum  C E He  quindecupla  C D , 82 
CF  fit  xqualis  AL,  8c  FE  dupla  A H-,  ent  AL  plus  dupla  AH 
quindccupla  C D.  Ergo  AL.plusdupla  A H cfi  quindecupla  CI, 
& quindccupla  I D.  ac  proinde  cum  A H fit  tripla  C I , erit  A L 
quindccupla  ID,  & noncupla  Ci.  fcdAB  cft  triens  AL,  igtmr 
AB  xquatur  triplo  CI,  plusquintuplo  I D.  AH  autem  .tripla  cfl: 
C I.  Ergo  reliqua  H B quintupla  cft  I D.  ac  propterca  cum  I D 
fit  quintans  H B,  non  poterit  ID  cadere  inter  quintantem  &qua>' 
drantem  HB.  Ergo  AH  nonpoteft  fumi  xqual.s  FG  , 8i  a for- 
tiori non  poterit  fuum  maior  F G . ac  proinde  fumi  debee  minor. 

, Non  definitur  autem  quantitas  A H , quia  ciufmodi  quxftio  infi. 
fiities  folus  poteft. 

11 


V 
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SfholiHoi, 

adnocauic  Bachetus  adqu.  /.  1.  x.  Diophanti  quamlibccr 
quantiutem  diuidipoflc  io  plura  fcgmenca  quorum  partes  prxfcri- 
ptae  faciant  quancicaccm  datam.  Sit  enim  numerus  70  diuidendus  in 
quatuor^itavt  i primi,  2 fecundi  4 tertii,  & 6 quarti fint aequales 

* J 7 ' 

57.  Ponatur  primus  I R , ergoreliquifimul  erunt  70- IR,  eftau-. 
tem  femidis  primi  1 R , igitur /7-- 1 R continebit  2 fecundi  & 4 

tertii  8c  ^ quarti.  Oportet  ergo  vr^z-IR  cadat  inter  x &^de 

7 1 j 7 

70'»IR«  manifeilumcR  autem  ede  maiorem  2.  redatergo  vt  dt 

minor  6 quod  ita  efficiatur.  6 de 70  — — IR  funt4io>—  ^ R quae 

7 ' 7 7 

propterea  debent  fuperarc  5 7 R..  Ergo  per  inulciplicationem 

X 

iACrucem  840 — xxR  fuperabunt  7^8  — 7 R.  igitur  42  fuperat 

)^R.  taKs  itaque  e(l  terminus  infra  quem  fumes  valorem  radicis.  Ca- 
piatur ad  libitum  2 &fubtrahatur  470,  vt  fiat  ^8.  fimiliter  femidis 
2 fubtrahatur  i 57  vt  fiat  56,,  & per  ea  quaedi^afunt  in  propofitio- 
nc,  diutdatur  ^8  intres,  itavt  z vnius,  .^alterius,  & 54>oftrcroi 

faciant  55-.  infiniti  funt  nurncrifbluentcs  quaefiionem  en  tibi  tres., 
9,10.  4P.  ergo  quatuor  numeri  fcquentes  fatisfaciunt  quaedioni; 
4^^. xo.4^.  haeeferbex  GafparcBachcto. 


'Ut 
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LIB.  IL  QTJaST.  llh  - 


Propositio  III. 

J^4ntitatem  dMtdm  diuidere  in  qn4tuor  fegmenu,  itd  vf  quolibet 
ddote  ulteri  imferAtam  fui  partem , ^ infuper  datam  quanti» 
tatem , fiat  aqualitas. 

E Sto  datus  numerus diuidendus  inquatuor  fegniMta,  fic  vc 
n primum  det  fecundo  trientem  fuj  plus  ^,{ccuodum  tertio  de- 
cimam fui  partem  plus  3)  tertium  quarto  fui  feptantem  plus  4,  & 
quartum  primo  tres  fui  nonas  plus  8,  fiat  aequalitas.  Ponatnr  pri> 
nium  regmentum  IR,  &:  quia  debet  fieri  aequalitas  in  24  quadrante 
numeri  diuidendi  96  ( ob  rationem  allatam  io  Propof.  XXXII.  Lib. 
I,  & aliunde  fecundus  fegmentum  plus  accipit  i primo  quam  tri- 
buat tertio » differentu  accepti  4 & dati  a tollatur  de  24  vt  fiant  22. 

tum  quia  fecundum  accipit  a primo  i & retinet  p reducis  illis  ad, 

••• 

5 IO 

camdem  denominationem  10  & 27  & multiplicatis  22  per  deno- 

50  50 

minatorem  communem  50,  produdius  continebit  primum  fe". 

gmentum  decies  ob  primum  numeratorem  10  , & fegmentum  fe- 
cundum vigcfiesfcpties  ob  fecundum  numeratorem  27.  Ergo  quo- 
niam primum  fegmentum  eft  IR,  fi  loR  tollas  ex  6Sd,  refiduum 
<f^o  — IO  R continebit  fecundum  fegmentum  vigefies  fepties 
propterea  fecundum  fegmentum  eft.  tfVo-- 10  R^ 

27 

Similiter  quoniam  fegmentum  tertium  plus  dat  quarto  quam  ac- 
cipiat afecundo,  differentia accepii-&  dati 2 addatur  34  quadranti 
numeri  diuidendi,  vt  fiant  i6,  tum  quia  tertium  fegmentum  tfcci- 

pici  fecundi  & retinet  6 fut,  reducis  tllis  fradiionibus -ad  camdem 
•••  ••• 

denominationem  7 &-tfo,  multiplicentur  atf  per  denominatorem 
76  70 

communem  70,  & fient  1820  in  quibus  fontinebitur  fecundum 
fegmcDcumfepties,  tertium  fexagcfies  C ob  numeratores  7 

Ii  »i 


ijj  DlOPH'jNTt.'gEOMETRJ6; 

go)  quare  fi  rcgtnentum  fecundum  fupra  tnuentum  ducas  in  7 Si; 
produdum  tollas  a i8zo,&  refiduum  diuidas  perVo , fiet  tertium 
fegmemum  4452of7o  R. 

161.0 

Deinde  quartum  fegmentum  dat  primo  plus  quam  primum  fecun> 
do>  & propterca  ft  illorum  differentiam  4 tollas  de  24  quadrant 
aumcci  diuidendi  vc£anc2o,  ineo  contincliuotur  exadte  2 primi 

s 

& ^ quarti,  ac  proinde,  fi  duas  illas  frafliones  reducas  ad  eamdem 

denominatiohem  18  & ip  & per  communem  denomiuatorem  27 

multiplices  to,  produiius  540  continebit  odlodecies  primum  fc- 
gmcntum.&nouies quartum.  Quare  cum  primum  Tegmentum  fit 
iR,  fii8R  tollas  de 540,  Screfiduum diuidas  per  fiet  quartum 
Tegmentum, •540'-*  18  R. 


Hsc  quatuor  Tegmenta  in  vtmn  Tummam  collega  Taciunc 
181J20  — 2150  R «qualia  .ptf.  igitur  IR  eftiz,  & quatuor  fegmen- 

ta  quxfita  figillatim  Tunc  iz  jo  a8  -TatisTacicntjaqaxfiioni. 

Per  Algebram  Tpeciofam,  data  fit  quantitas  diuideuda  B , & 
tporteac  illam  diuidercinqua(uorTcgmtbta  taliter  vt  fi  primum  8i 
fecundo  i plusC,  fecundum  tertio  i plusD,  tertium  quarto  1 plus 

V & quartum  primo  j plusH,  fiat  «qualitas.  Ponatur  primum  fc- 

, . ✓ 

•9 

gmentum  A,  &fitC  maior  D,  ergoC-D  tolli  debet  ex  quadrati- 
te  B>  &fit  refiduum  3.t  4 D«  4 C «quale  i primi  & p fecundi,  & 

4 . . . .‘P  . 

Tcdudisillis  firadifque  fimilibus  multiplicationibus&  diuifionibuserit 

fecundum fegmeutum  ^oBf  120D-  i2oC-‘'4»  A. 


lOg 


SiniiTitec 


■*  '-  LIB.  II..  QVXST.  III.  J3* 

^ ~ ^ ' 

P1.OPOSITIO  III. 

^antiutem  diUm  diuidere  in  quttkor  fegmentd,  its  vt  quolibet 
dtnte  alteri  imperatam  fui  partem , infuper  datam  quanti- 

tatem , fiat  aqualitas. 

E Sto  datus  numerus  p 5 diuidcndus  mquatuor  fegmcnta,  fic  vc 
fi  primum  det  fccundotricntem  fui  plus.^,  fecundum  tertio  de- 
cimam fui  partem  plus  a,. tertium  quarto  fui  ieptantem  plus  4,  •& 
quartum  primo  tres  fui  nonas  plus  8,  fiat  aequalitas.  Ponatur  pri. 
iDum  fegmentum  IR,  & quia  debet  fieri  aequalitas  in  24  quadrante 
numeri  diuidendi  p6  ( ob  rationem  allatam  in  Propof.  XXXII.  Lib. 
I>  & aliunde  fecundus  legmcntum  plus  accipit  i primo  qnam  tri. 
buat  tertio,  differentia  accepti  4 & dati  2 tollatur  dci4  vt  fiant  22, 
tum  quia  fecundum  accipit  a primo  1 & retinet  p reduviis  illis  ad 

3 IO  • 

damdera  denominationem  10  & 27  & multiplicatis  22  per  dencK 

. ' 3»  30  , 

minatorem  communem  70,  producas  6go  continebit  primum  fc- 
gmentum  decies  obprimum  numeratorem  10 , & fegmentum  fe- 
eundum  vigcficsfcpties  ob  fecundum  numeratorem  27.  Ergo  quo- 
•niamprimum  fegmentum  cR  IR,  fi  10  R toUasex.dtfo,  rcfiduutg 
46o  — loR  continebit  fecundum  fegmentum  vigefies  fepties  Si. 
proptcrca  fecundum  fegmentum  eft.  sso-  10  R,. 


17’ 

Similitcrquoniamfcgmentum  tertium  plus  dat  quaao  quam  ac- 
cipiat a fecundo,,  differentia  accepti  S^datia  addatur  24  quadranti 
numeri  diuidendi,  vt  fiant  26,  tum  quiatercium  fegmentum  acci- 

pit  I fecundi  & retinet  6 fui,  rcdudlis  illis  fractionibus  ad  camdem 
***  ^ 

. . 7 

dcnommationcmj^  (30,  multiplicentur  a per  dcnominatoreui 

70  70. 

communem  70,  & fient  1820, in  quibus  continebitur  fcQundum 
legracntqm  fepties , & tertium  Icxagcfies  ( ob;nuniefatores  7 

li  ii 


Ijj-  DlOPHJNTt  qEOMEnJE; 

6o)  quare  fi  fcgmcntum  fecundum  fupra  inuenrum  ducas  in7  & 
produ^umtollas  a 1810,  & refiduum  diuidas  per  60 , fiec  tertium 
fcgmcntum  44520 1 70  R. 

16  <.0 

Deinde  quartum  fcgmcntum  dat  primo  plus  quam  primum  fecun- 
doi  &propterea  fi  illorum  differentiam  4 tollas  de  24  quadrante 
numeri  diuidcndi  vt  fiant 20,  ineo  continebuntur  exadlb  a primi 

/ 

& ^ quarti,  ac  proinde,  fi  duas  illas  fradiones  reducasad  camdem 

• • 

9 

denominationem  18  SC  & pcrcommuncm  denomiuatorem  27 


'* *  * ^ ^ j • ••  r 

muliipliccs  20,  produflus  540  continebit  o<51odccics  primum  fc- 
gracntum,&nouics quartum.  Quare  cum  primum  feomentum  fic 
1 R , fi  1 8 R tollas  de  5 40 , 5c  refiduum  diuidas  per  fiet  quartum 
fegmcDium,54o-*  R. 


Hasc  quatuot  fegmenta  in  vnam  fummam  collci^a  faciunc 
181320  — 2150R  aequalia igitur  IR  cftra>  &quatuorfcgmcn- 

1610 

ta  qtiaefita  figillatim  funt  iz  20  18  5^  fatisfacientiaquaeftioni. 

Per  Algcbram  fpeciofam , data  fit  quantitas  diuidenda  B , 
oporteat  illam  diuidere  io  quatuor  fegmenta  taliter  vt  fi  primum  & 
fecundo  I plusQ  fecundum  tertio  i plusD,  tertium  quarto  i plus 

* * 

I ' . ^ /• 

F & quartum  primo  j ptusH,  fiat  aequalitas.  Ponanir  primum  fe- 

r 

gmentum  A , "&fitC  maior  D,  ergoC  D tolli  debet  ex  quadrau- 
re’B,  & fit  refiduum  Bt4D-  4 C aequale  i primi  & 9 fecundi,  & 


4 '5 

redu^isillis  fradifque  fimilibus  multiplicatiouibiis&  diuifionibuser  ic 
fecundum fegmcuiam  ^oBfnoD- iaoC-40 A. 


Similitec 


r ra.  ir. iw 

^iffliKter  quoniam  tertium  Tegmcncum  plus  dat  quarto  \ vt  fuppo>'  ^ 
iiimus,  quam  accipiat  i fecundo,  difiTerentia  F**D  addatur  quadrati 
B ,&fumma  Bt-4F-'4D  eftxqualisifccuQdi Tegmenti tirti) 

4 • . 7 

txaA^, quare poftfa^aseafdem  multiplicationes  fubtradiones& 
diuifiones  quas  fecimus  in  operatione  Algebrica  communi  > extabie 
terndem  tertium  Tegmentum  1^80  B t 840  C f aSo  A 1 75^^“ 
F»»84ooD,  ~ 

Fari  modo  quoniam  quartum  Tegrnentumdat  primo  plus  quam  pri- 
mum fecundo, ( Tuppono  enim  H majorem  C ) tolli  debet  H— C 
de  quadrante  B,  &reliduum  Bt4C— 4H  continet exadl^  a pci> 


mi  &t  quarti ; ergopoft  fupradiftas  operationes  repetitas, erit  quat- 

i - , . 

tum  Tegmentum  3 BtiaC-ia  H-8  A,  * 


Horum  quatuor  Tegmentorum  Tumma  debet  xquari  quantitati  B 
ergo  A «qualis eft8j4oBtt_jo8o  C-fj^go  F-tfaao8o-- 1^440- 

I ■ a I I MIMI 

H— laoo  D.  8^00 

ffitie  CinoH. 

Formari  potcftvt  fecimus  ad  PropoC  XXXII.  Lib.i.  fed  quoniam 
eft  ad  modum  intricatus,  ideo  illum  omittemus , tum  ne  limus txdio 
' ledlori , tum  etiam  quia  line  illius  ope  poteft  inllkuj. . 

£ffe£l io  G eometricd. 

Sit  linea  A B diuidenda  in  quatuor  fegmenra  taliter , ve  li  primum 
dederit  fecundo  trientem  fui  plus  CD  , fecundum  tertio  fui  dex- 
tandem  plus  C I , tertium  quarto  feptantem  fui  plus  eadem  C D, 
quartum  denique  primo  tres  nonas  Tui  plus  C E , poft  datura  & accc- 
peum  fiat  «qualitas. Diuidatur  primo  linea  AB  quadrifariam  inpun» 
ais  FG  H;  & quoniam  primum  Tegmentum  plus  accipit  i quarto, 
qiwm  trrbuac  Tccuodo.Teuquoniara  CE  major  cft  C D,  capiatur 
FK  «qualis  D E. Deinde  quia  fecundum  fcgmcntumplus  accipit « 
ptitno- quam  tribuat  tertio , Tcuquia  CD  maior  cft 'Cl,  ptopterea 

Kk 


IJO  DlOPHJm^l  GEOAiETRy€, 

buspofterioribus  multiplicatis  in  cruccm^  fit  illinc  87-^  R,  hind 
vero84-  4R.  & ablatis  vtrobiquc  84. -3R  , fit  illinc  3 hinc 
autem— IR.  igiturquadraus  ap  - IR  przdiftum numerum  fupe- 
rat.  Nunc  ergooportet  vtprjedi^us  numerus fuperet  quintantetn 
a^.-IR.  Qiiodfipcoccrtorupponatur  ai- i Rmaior  entap  -IR. 


_ 5 • S 

ergo  multiplicatis  illis  in  crucem,  fiet  illinc  loj  • 5R,  hinc  veru 
• - 3 R.  I taque  loi  - 5 R maior  cU  8 7 - 3 K.  ;ac  proinde  fublads 
vcrinquc87  & additis  5 R.  fiet  18  maior  a R.  diuififque  18  per 
extarp  pro  termino  infra  quem  debet  fumi  valor  I R.  Quare  fi  ca- 
,pTasj5^  provalorelR  camquctollasaa^,  vtfiantaj,  Staufcrtricn* 
tem^  nempe  a a numero  dato  7,  vt  fiant  5 diuidafqucaj  per  Pro* 
pof.  V,  Lib.  1.  in  duos,  ita  vt  quadrans  primi  Sequintans  fecundi 
faciant  3.  inuenies, tres  numeros quxfitostf  8. 15.  Similiter  fica- 
pias3  provalorc  IR,  inucniettrcsniuncros  quaefitos  ^.16.  10.  & 
fic  iufinitcfbluiporeflquarflio. 

Per  Algebram  fpeciofam,  data  quantitate  diuidenda  B & confi* 
cienda  e.  & iifdcm  partibus  qiite  lupra  darje  funt;  fi  ponas  A pro 
prima  parte,  deprehendes  15  C- i B maiorem  tlTc  debere  2 A, 
& fic  15  C- 3 B elTc  ccrmiouxn,  iufiaquem  debet  fumi  valcr  ra< 


dicis. 


Hiiie  CmohI 


Ex  tribus  fra^Honibus  datis  partes  pratferiptas indicantibus,  eli- 
ge quamcumque  volucris  pro  prima  , ac  per  huius  denonunatorem 
multiplica  fipillatim  numeratorem  Se  denominatorem  Frai^ionis  ex 
fcquentibus  a prima  remotioris  : primum  produiftum  duc  in  quanti- 
tatem diuidendam,  fecundum  veto  in  quantitatem  conficicndamt 
minorem  tolle  ^ maiore,  Serefiduum  ferua.  Deinde  primam  fra- 
Bionem  diuide  peream,  quae  a prima  remotior  cft,  & per  nume- 
ratoris ac  denoroinacoris  de  nouo  fafli  difFcrcntiam  , dinide  refi- 
duumfupra  feruatuin,  habebifquetctminum,  infra  quem  capies  vt 
volueris  quantitatis  diuidendje  partem  illam  qu*  prima  fradione 
«xpeunitur*  Vnde  reliquae  per  Propof.  V.  Lib.  1.  dqu  latcbunr. 

: ■ • ■ ' 

-i 


‘i:'» 


tli.  It.  tJLt'  ' " ijd 

\ 

ii ine  Effeci»  Geometriis, 

Edo  data  linea  AB  diuidsnda  intres  partes,  itavt  triens  primar/ 
quadransfecundae , Sequintanstcrtix  aequentur  C D.  accipintuc 
AL  tripla  AB  &CE  quin  dc  cupla  C D,  tum  refecetur  CF  ae- 
qualis A L & reliqua  F£  diuidacur  bifariam  in  G.  accipiaturquo 
A H minor  FG,  cuius  triens  fit  C I,  &pcr  propof.  5.  lib.  i.  huius 
diuidatur  HB  induas  tali  ratione,  vc  quadrans  vnius  quincans  • 
alterius  aequentur  I D.  Dico  duas  illas  cum  A H fore  tres  quarfitas. 
N am  cum  quadrans  & quincans  iUarum  duarum  fint  aequales  I O,  & 
CI  triensAH,  requicurtocam  A fi  diuifam  efie  intres  partes,  iu 
vt triensprimx, quadrans feCundje,  & quincans  tertiae,  aequentur 

. A 'H  B L 

•;  •» — — 

C I D F G fi 


toti  CD.  quod  erat  demonlirandum. 

Dixi  autem  AH  debere  efle  minorem  FG  , Tfi  enim  fumeretur 
aequalis  ipfinon{>ofrec  folui  problema,  quodfic  demonflro.  CI  ed 
triens  A H , ergo  H B debet  diuidi  in  duas , ita  vt  quadrans  vniqs 
&quintans  alterius  aequentur  ID.  Igitur  ID  debet  cadere  inter 
quadrantem  & quintantemHB  ( vt  probauimus  in  propof.  5.  libro 
I.  ) atfiAH  cd  xqualisFG,  non  caderet  I D inter  quadrantem 
& quintantem  H B , fiquidem  cum  C E fit  quindccupla  C D > & 
CF  fit  aequalis  AL,  & F E dupla  AH,  erit  AL  plus  dupla  AH 
■quindccupla  C D.  Ergo  A L plus  dupla  AH  cft  quindccupla  CI, 
& quindecupla  I D.  ac  proinde  cum  A H fit  tripla  C I , erit  A L 
quindccupla  ID,  & noncupla  CI.  fedAB  cft  triens  AL,  igitur 
AB  aequatur  triplo  CI,  plus  quincuplo  I D.  AH  autem  .tripla  ed 
.C  I.  Ergo  reliqua  H B quincupla  cft  I D.  ae  proptcrca  cum  1 D 
fit  quincans  H B,  non  poterit  I D cadere  inter  quintantem  &qua- 
drantcrii  H B.  Ergo  A H nonpotcft  fumi  aequals  F G , & a for- 
tiori non  poterit  fuum  maior  FG.  ac  proinde  fumi  debet  minor» 
Non  definitur  autem  quantitas  A H , quia  eiufmodi  quxftio  infi- 
nities  folus  poteft. 


13;  DlOPMJJsJTl  qEOMETKM 

Redi  adoocauit  Bachetus  adqu.  /.  1. 1.  Diophanti  quamlibet 
quamitacem  diuidipofle  in  plura  fegmenta  quorum  partes  prxfcrU 
ptae  faciant  quantitatem  datam.  Sit  enim  numerus  70  diuidendus  in 
quacuor,itavc  i primi,  2 fecundi  4itcrtii,  £ quarti fipt aequales 

* J 5 7 

57.  Ponatur  primus  I R , ergo  reliqui  fiuiul  erunt  70- IR,  eft  au- 
tem femiflis  primi  1 R , igitur /7  — 1 R continebit  2 fecundi  & 4 

X.  X.  } 5 

C^cii  & g quatti.  Oportet  ergo  vt  57  >-IR  cadat  inter  2 Sc6-q9 

7 1 3 7 

70  — IR.  manifellum cR autem  clTe maiorem  a.  rcftatergo  vt  fit 

5 

minor  quod  ita  efficiatur.  ^dc7o IR  funt4zo  — 6 R quae 

7 -7^  7 ' 

propterca  debent  fuperare  $7 IRt  Ergo  per  multiplicationem 

X 

^crucenv84q  — i^.R  fupcr^ibunt7p8--7R.  igitur  41  fupera^ 

1 R . talis  itaque  eft  terminus  infra  quem  fumes  valorem  radicis.  Cay 
piaturad libitum  2 Scfubtrahatur  i 70,  vt  fiat  68.  fimiliter  femiflis 

2 fubtrahatur  i 57  vt  fiat  56,  & per  ea  quxdidafunt  in  propofitio- 
ne,  diuidatur  68  intres,  itavt  2 vnius,  ^ alterius,  Jk  6 poftrerai 

faciant  56.  infiniti  funt  numeri  folucntes  quxlttonem  en  tibi  tres 
10.  4p.  ergo  quaiuor  numeri  fequentes  fatisfaciunt  qusfiioaf 
4.^.  IO.  4^.  hxc  ferbex  Gafparc  Bacheto.. . 


I. 


tts.  II.  Q_yjE'ST?  tii’ 


Hinc^ffilfio  ^tomttriu. 

Efto  data  linea  A B diuidenda  in  tresparres , ica  vr  triens  prima?,’’ 
quadrans  fecunda? ) Scquincansccrciz  zquentur  C D.  accipiatur 
AL  tripla  AB  &CE  quin  dc  cupla  CD,  tiim  rcfccctur  CF  *- 
qualis  A L & reliqua  F E diuidatuV  bifariam  in  G.  accipiaturque 
A’H  minorFG,  cuius  triens  fic  C I,  &pcr  propof.  5.  lib.  i.  huius 
diuidacur-HB  induas  tali  ratione,  ve  quadrans  vnius  & quintans 
alterius  xquentur  I D.  Dico  duas  illas  cum  A H fore  tres  quzHtas* 
Nam  cum  quadrans  & quincans  illarum  duarum  Cnt  xquales  I D,  & 
C I triens  A H<,  fcquitur  totam  A B diuifam  clTc  in  tres  partes,  ita 
M triens primx, quadrans fecund j? , Bc  quintans  tettix,  aequencue 


A 


H , B L . 


C I D 


F G 


E 


toti  C D.  quod  erat demonflrandum. 

•Dixi  autem  AH  debere  elTc  minorem  FG,  Ii  enim  fumcretuc 
xqualis  ipfinonpolTet  folui  problema,  quod fic demonflro.  CI  eil 
triens  A H , ergo  H B deber  diuidi  in  duas , ita  vt  quadrans  ynius 
& quintans  alterius  zquentur  I D.  Igitur  I D debet  cadere  intdi: 
quadrantem  & quintantemHB  ( vtprobauimus  in  propof.  5.  libro 
1«  ) at  il  A H eft  zqualis  F G , non  caderet  I O inter  quadranten^ 
&quintantem  H B , fiqiiidem  cum  C E (it  quindecupla  C D , 

CF  fit  zqualis  AL,  & FE  dupla  AH,  erit  A L plus  dupla  AH 
quindecupla  C D.  Ergp  AL  plus  dupla  A H eft  quindecupla  CI, 
& quindecupla  I D.  ac  proinde  cum  A H fit  tripla  C I , erit  A L 
quindecupla  ID,  & noncupla  Ci.  fedAB  eft  triens  AL,  igitur 
AB  zquatur triplo  CI,  plus quintuplo  I D.  AH  autem, tripla  c(l 
C I.  Ergo  reliqua  H B quintupla  eft  I D.  ac  propterea  cum  I D 
fit  quintans  H B,  non  poterit  I D cadere  inter  quinta ntem  &qua- ' 
drantem  HB.  Ergo  AH  nonpoteft  fumi  zqual.s  FG  , 8c  a for- 
tiori non  poterit  fuum  maior  F G . ac  proinde  fumi  debet  minor. 

. Non  definitur  autem  quantitas  AH  , quia  eiufmodi  quzftio  infi- 
- JMiics  folus  potefi. 

< Ii 


«1.  mOPHANTl  gEOMETRjE. 

SiholiHm, 

Redj;  adnocauit  Bachetus  adqu.  /.  1.  x.  Diophanti  quamlibet; 
quantiucem  diuidipofTc  io  plura  Tegmenta  quorum  partes  prxfcru 
ptx  faciant  quantitatem  datam.  Sit  enim  numerus  70  diuidendus  in 
quatuor,itavt  i primi,  2 fecundi. 4 tertii,  ^ 6 quarti fintxqualcs 

* J 5 7 ' 

57.  Ponatur  primus  I R , crgorehquifimul  erunt  70-IR,  eftau-. 
lem  femifTis  primi  1 R , igitur /7  11^  continebit  2 fecundi  & 4 

X 2 J 5 

tertii  ii.  6 quarti.  Oportet  ergo  vt  57  - 1 R cadat  inter  2 & ^ de 

7 237 

70*— IR>  manifeRumcR autem  elTc maiorem  a.  reRatergo  vt  fit 

minor  6 quod  ita  edSeiatur.  6 Acyo 1 R.  funt42o  — 6 R qux 

7 • 7 , 7 ^ 

propterea  debent  fuperare  5 7 R.  Ergo  pcrmulciplicationem 

2 

lACrucem  840 — iiR  fuperabunt  7..p8»-7  R.  igitur  41  fuperac 

4 R.  taKs  itaque  e(l  terminus  infra  quem  fumes  valorem  radicis.  Ca- 
piatur ad  libitum  2 &fubtrahatur  ^70,  Vt  fiat  d8.  fimiliter  fcmiiTis 
2 fubtrahatur  357  vtfiatjiS,,  & per  ea  quxdidafunt  in  propofitio- 
Dc,  diuidatiir  ^8  intres,  itavt  2 vnius,  .f. alterius,  & ^'poftreroi 

faciant  55.  infiniti  funt  numeri foluentes  quxRionem  en  tibi  tres. 

10.  4^.  ergo  quacuor  numeri  fequentes  fat^sfaciunt  quxRbni 
4'..?.  10.4^.  hxc  ferlex  GafparcBachcto. 


)3* 


tIB.  II.  QVMST.  III.  - 


PHOPOSITI-O  III. 

SijuntitAtem  dMt*m  diaidere  in  qudtnor  fegmenu,  itd  vt  quolibet 
duale  ulteri  imf  erutum,  fui  furiem , infufer  dutum  quunti. 

tutem , fut  uquulitus. 

E Sco  datus  numerus  ^^diuidcndus  inquatuor  Tegmenta,  Hc  vc 
n primum  det  fecundo  trientem  fuj  plus  fecundum  tertio  de* 
dmam  fui  partem  plus  2,  tertium  quarto  fui  feptantem  plus  4,  & 
quartum  primo  tres  fui  nonas  plus  8,  fiat  aequalitas.  Ponatnr  pri* 
mum  Tegmentum  IR,  & quia  debet  fieri  aequalitas  in  24  quadrante 
numeri  diuidendi  96  ( ob  rationem  allatam  ioPropof.  XXXIl.  Lib. 
I,  & aliunde  fecundus  fegmentum  plus  accipit  i primo  quam  tri- 
buattertio^  differentia  accepti  4 & dati  2 tollatur  de  24  vt  fiant  22. 

tum  quia  fecundum  accipit  a primo  i & retinet  s reducis  illis  ad. 

••• 

J IO 

eamdem  denominationem  10  & 17  & multiplicatis  22  per  deno- 

30  30 

minatorem  communem  5o,'produ61u5  6^q  continebit  primum  fe'^ 
gmentum  decies  ob  primum  numeratorem  10,  & Tegmentum  fe* 
eundum  vigcfiesfeptics  ob  fecundum  numeratorem  27.  Ergo  quo-, 
niam primum  fegmentum  cfl  IR,  fi  10  R tollas  ex  6Si>,  refiduum 
— IO  R continebit  fecundum  Tegmentum  vigefies  fepties  Cc. 
propterca  fecundum  fegmentum  eft.  660-  10  R^ 

27 

Similiter  quoniam  fegmentum  tertium  plus  dat  quarto  quam  ac- 
cipiat afecundo,  differentia acccpik&  ditia  .iddatur  24  quadranti 
numeri  diuidendi,  vt  fiant  26,  tim  quia  tertium  fegmentum  acci- 
pit t fecundi  & recinet  6 fut,  redu(^is  illis  fra^ionibus  ad  catndc:n 

IO  * 'y  \ 

denominationem  7 Sc-tfo,  multiplicentur  a 5 per  denominatorem 
70  7° 

communem  70,  & fienc  1820  in  quibus  Continebitur  fecundum 
Tegmentum  fepties,  tertium  fexagefies  ( ob  numeratores  7 Sf 

li  ii 


ij}  t>lOPH~jtNTl  qEOMETKM; 

go)  quare /ircgmentum  fecundum  fupra  inuentom  ducas  ih  7 ISlS 
producum  tollas  a 1820,  & reliduum  diiiidas  per  tfo , fiec  tertium 
fegmenturo  4452 of  70  R. 

16  LO 

Deinde  quartum  Tegmentum  dat  primoplus  quam  primum  fccun« 
doi  &propterea  ft  illorum  differentiam  4 tollas  de  24  quadranti 
aumeti  diuidendi  vc£anc2o,  ineo  contiuclsuntur  exa^  a primi 

& j quarti,  ac  proinde,  fi  duas  illas  fra^iones  reducas  ad  eamdem 

denominationem  18  & ip  & percomrouoem  denomiuatorem  27 

multiplices  10,  produdius  540  continebit  oftodecies  primum  fc- 

f mentum  ,&  nouies quartum.  Quare  cum  primum  Tegmentum  fic 
R,  fii8  R tollas  de 540,  Scrcfiduum  diuidas  per  fiet  quartum 
l*cgmenwm,340'-- 18  R. 

9 

Hsc  quatuor  Tegmenta  in  vnam  Tummam  colledla  Taciuoc 
181320  — 2150  R «qualia  igitur  IR  cfti2>  & quatuor  fegmen- 

V 1^10 

ta  quxfita  figillatim  Tunt  12  30  28  3<^4atisTacient}aqaaffiibni. 

Per  Algebram  TpecioTam  , data  fit  quantitas  diuidcnda  B , & 
oporteat  illam  diuidere  in  quatuor  TegmeYita  taliter  vt  fi  primum  & 
fecundo  1 plusQ  fecundum  tertio  i plusD,  tertium  quarto  i plus 

5 /o  7 

V & quartum  primo  j |du8H , fiaexqualitas.  Ponatur  primum  Te- 


gmentum A,  &fitC  maior  D,  ergoC-D  tolli  debet  ex  quadran- 
te B,  & fit  refiduum^f  4 D-  4 C «quale  1 primi  & 9 fecundi,  & 


10 


Tedu<^isillis  fira&ifque  fimilibus  multiplicationibusSc  diuifionibuserit 
fecundum  fegmeutum  30  120  D - 120  C -4»  A. 

^ . log  Simifitee 


• L1B.11..  QVMST.  111.  W 

PrOPOslTlO  III. 

J^dMtiutem  datMm  diuidere  i/t  quttuor  fegmenU,  it  A vt  quolibet 
d»nte  alteri  imferatam  fui f artem  y dr  infaper  datam  quanti» 
tatem , fiat  aquulitas. 

EStodatusnumerusp5  diuidendus  in-quatuor  fegmenta,  Hc  vc 
n primum dccfccundotrientcin fui plus^, fecundum  tertio  de* 
cimam  fui  partem  plus  2>. tertium  quarto  fui  Aptantem  plus  4,  •& 
quartum  primo  tres  fui  nonas  plus  8,  fiat  aequalitas.  Ponatur  pri> 
inum  Tegmentum  IR,  & quia  debet  fieri  squalitas  in  24  quadrante 
numeri  diuideudi  ( ob  rationem  allatam  in  Propof.  XXXII,  Lib. 
I,  & aliunde  fecundus  Tegmentum  plus  accipit  i primo  quam  tri. 
buat  tertio  > differentia  accepti  4 & dati  a tollatur  de  24  vtBantza. 
cum  quia  fecundum  accipita  primo  i & retinet  ^ redudtis  illis  ad 

5 10  ■ 

^mdem  denominationem  10  & zy  & multiplicatis  22  per  deno^ 

}o  30  , 

minatorem  communem  50,  produdus  6t!o  continebit  primum  fe. 
gmentum  decies  obprimum  numeratorem  10  , & Tegmentum  Teu 
eundum  vigeflesTcpties  ob  fecundum  numeratorem  27.  Ergo  quo- 
‘niamprimum  Tegmentum  cft  IR,  fi  loR  tollas  ex, d^o,  refidiiut^ 
^60  — IO  R continebit  fecundum  Tegmentum  vigefies  Tepeies  Si 
propterea  fecundum^ Tegmentum  cR.  SSo».  10  R,. 

Z7‘ 

Similiter  quoniam  fegmentiTm  tertium  plus  dat  quano  quam  ac- 
cipiat a fecundo,.  difFercntia  accepti  Sedati  2 addatur  24  quadranti 
numeri diuidendi,  vt  fiant  ^6,  tum  quiatertium  fegmentiim  acef- 
piti  fecundi  & retinet  6 Tui,  redudlis  illis  Tra^ionibus  ad  eamdc.m 

•-  V 

denominationem  7 8c  <fo,  multipllcencur  25^  per  dcnoniinatoreiiv 

70  70. 

commundm  70,  & fient  iSto^in  quibus  continebitur  Tccundiim 
TcgmcntiimTeptics,  & tertium  TexagcTies  ( ob^iiumeCatorcs  7 

Ii  ii 


L TB.  Yj.  ^v^mst.  m:  i» 

SimiUcer  quoniam  tertium  regmentum plus  dac  quand  j vt  (uppo>' 
'hiraus,  quam  accipiat  i fecundo,  differentia  F**D  addatur  quadrati 
B-,&fumma  Bt4F-4D  ellxqualisi  fecundi  Tegmenti  tirti) 

4 • , 7 

txad^, quare poftfadaseafdem  multiplicationes  fubtradlion<»& 
ditiifiones  quas  fecimus  in  operatione  Algebrica  communi  > extabie 
temdem  tertium  Tegmentum  1^80  B t 840  C f 280  A 1 75^0^* 
F-rg^ooD, 

P-af  i modo  quoniam  quartum  Tegmentum  dat  primo  plus  quam  pri* 
imim  fecundo, ( fuppono  enim  H majorem  C ) tolli  debet  H~*C 
de  quadrante  B,  &reOduum  Bt4C-4H  continet exa^i  2 pri- 


mi Sc^quani : ergopoft  fupradidas  operationes  r^ccicas,etic  quac- 

i . 

tum  fegmentum  3 B t la  C-ia  H--8  A.  ^ 


Horum  qnatuor  Tegmentorum  fumma  debet  xquari  quantitati  B 
ergo  A «qualis eft  8340  Bt  13080  F-tfiao 80-1^440- 

‘ - r 

H*-'I200  D.  SpoQ 

fiine  Ctnon> 

Formari  potcftvt  fecimus  ad  PropoC  XXXII.  Lib.i.  fed  quoniam 
eft  ad  modum  intricatus,  ideo  illum  omittemus , tum  ne  limus txdio 
' ledori , tum  etiam  quia  line  illius  ope  poceft  inftkuj. 

Bffe£l io  G eometricM, 

Sit  linea  A B diuidenda  in  quatiior  Tegmenta  taliter , vt  fi  primum 
dederit  fecundo  trientem  fuiplusCD,  fecundum  tertio  fui  dex- 
tandem  plus  C I , tertium  quarto  feptantem  fui  plus  cadem  C D, 
quartum  denique  primo  tros  nonas  fui  plus  C E , poft  datum  & icce- 
^um  fiat  aequalitas. Diuidatur  primo  linea  AB  quadrifariam  inpun- 
«is  FG  H;  8t  quoniam  primum  fegmentum  plus  accipit  i quarto, 
qium  tribuat  fecundo,  feu  quoniam  CE  major  eft  C D,  capiatur 
FK  xqualis  D E.Deindc  quia  Iccundnm  fegmentum  plus  accipita 
primo- quam  tribuat  tertio,  feu  quia  CD  maior  cft'^I,  propterea 


13^)  T>lOPHANn  GEOMETRA, 

ID  tollatur  iterum  FG,  iicque  GL  zqualis  ID.  Tertio  cum  tezv 
tiutn  fcgmcntuiti  minus  accipiat  ^ iccundo , quam  tribuat  quarto» 
hoc  cft,  quoniam  C1  minor  eft  C D , differentia  1 D addatur  qua- 
dranti G H,  fitque  HM  aequalis  I D.  Rurfus  accipiantur quatuor 
uumeri  quicumqpc  habentes  preferiptas partes,  fintque  ^ lo  7 
& quoniam  patfcsrcli(5be  primi  fegmenti  funti  & datac  quarti  3 fu- 

• 

5 9 

mantur  a primi  numeri  & 3 quarti  & Hac  vt  horum  fumma)  ad  Him<' 

H Bi 


J • . A F G 

mam  humerorum  pnmi&  quarti  u jta  , - 

AKad  NO,  Stfccctur  N-O  taliter  in 
P vt  a N P cum  5 P O aequentur  A K q p 

. T '9  • 

( id  autem  fiet  per  Propof.  V Lib.  i,  ) N — : 

deinde  quia  partes  datz  primi  Tegmenti  S 

Tunc  I & partes  relift*  fecundi  p fuma>  ‘ Q ■ ■ — R 

— Z 

X V 


H. 


1 


tur  ^ fecundi  numeri  & 1 primi , & fiac 


B 


10  5 Y 

vc  horum  fumma  lo-  ad  fummam  primi  8c  fecundi  numeri 

ita  FL  ad  QR  > & fbcetur  QR  taliter  in  S,  vt  p QS 

••• 

IO 

& I SR  xquales  fintFL.  Praeterea  quoniam  parces  datae  fecundi 

I — • 

regmentiXunt  i & partes  reli(3aet'a:tij  funt  5"  accipiantur  x fecundi 

. ■■■'  — 

9 ^ 9 

numeri  & terti/,  fiatquevt  horum  fumma  7 ad  fummam  fecundi 

St  iertij  numeri  17  ft;j  GM  ad  T V,  & fccetuc  T V in  Z fic  vt 

7- 

& X Z Vzquecur  GM.' Denique  quia  partes  dat*  tenij  fcg^ 


r m n.  QjrMsr,  m:  jts  * 

'Similicec  quoniam  tentum  fegmeotum  plus  dat  quarto  jvtfuppo* 
ninius,quam  accipiat  i fecundo,  difFcrcDtiaF>*D  addacur  qiiadrSti 
B ,&fum(Qa  Bt4F-4D  eftxqualtsi fecundi fcgmenci&t;  ifcrtij 

4 IO  7 

ex  a£lc , quari:  poft  fa^as  eafdetn  mulciplicatiohes  fubteadiones  & 
diuidones  quas  fecimus  in  operatione  Algebrica  communi , extabic 
cemdem  tertium  fegraentum  iSSo  B t 840  C t aSo  A 
-F>.  SifooD.  -#4W  ' 

Pari  modo  quoniam  quartum  fcgmencumdat  primo  plus  qiiani  pri- 
mum fecundo, ( fuppono  enim  H majorem  C ) tolli  debet  H— 6 
de  quadrante  B,  &rcfiduum  Bt4C.>4H  continet exadli  2 pfi- 

mi  &x  quarti:  ergo  poUfupradiwlasoperaciones  t^eticas,ent  quat- 

<um  fegraentum  i B t la  C--  ra  fi.  -8  A, 


Horum  quatuor  fegmentorumfumma  debet  xquari  quantitati  B . 
ergo  A xqualiscft  8,^40  BtrjoSo  F-ifzao  80-1^440- 

H*-*I2o-o  D,  8^00 


Whc  CtnoH. 

Formari  potpftvt  fecimus  ad  Propof.  XXXII.  Lib.i.fed  quoniam 
eft  ad  modum  intricatus,  ideo  illum  omittemus , tdm  nc  fimuslxdio 
Icdori , tdm  etiam  quia  fine  illius  ope  potell  inftituj. 

io  C temeiricM, 

Sit  linea  A B diuidenda  in  quatuor  fegmenta  talifer , vt  fi  primum 
dederit  fecundo  trientem  fuipIusCD,  fecundum  tertio  fui  dex- 
tandem  plus  C 1 , tertium  quarto  feptantem  fuiplus  eadem  C D» 
quartum  denique  primo  tres  nonas  fui  plus  C E , poft  datum  & aecc- 

2“  J«nca  AB  quadrifariam  in  pun- 

ctis 1^0  H.  5t  quoniam  primum  fcgmcntnm  plus  accipit  i quarto, 
quam  tribuat  fecundo, fcu quoniam  CE  majoreft  C D,  capiator 
f K xquahs  D E.DcindcquijLfccundum  fegraentum  pios  acciplti 
primo  quam  tribuaexertio , feuquia  CD  maior  eft  GI,  propicrett 

Kk 


' ne  DlOPHJNTl  GEOMETRy^, 

ID  tollatur  iterum  FG , ficquc  G L xqualis  ID.-  Tertio  cum  tei»> 
tium  Tegmentum  minus  accipiat  i Tccundo , quam  tribuat  quarto, 
hoc  eft,  quoniam  CI  minor  eft  C D , differentia  I D addatur  qua*- 
dranti  G H,  fitque  HM  xqualis  I D.  Rurfus  accipiantur quatuor 
. numeri  quicumque  habentes  preferiptas  partes,  fintque  5 lo  7 
ic  quoniam  partes  rcliijx  primi  feginenti  funta  &dat*  quarti  3 fu- 

^ 9 

mannir  2 primi  oumeri^c^  quarti  & nat  vt  horum  fumma 5 adl^m- 

J . .9  . A F G H ' Bi 

mam  numerum  primi«  quam  n ft j — - 

A K ad  N O , & fccciur  N O taliter  in  ^ 

P vt  a N P cuna  5 P O «quentur  A K 

i 9 P' 

( id  autem  fiet  per  Propof.  V Lib.  i.  ) N — : O 

deinde  quia  partes  datz  primi  Tegmenti  S 

fune  1 & partes  re  li^xTecundi  9 Tuma-  Q-— — R 

— Z 

J . ^ T V 

fur  p Tccundi  numeri  & i prmir,&fiac  ^ 

T X 


M 


n. 


AW  7 . • ‘ 

ve  horum  Tumma  k>>  ad  Tummam  primi  & Tecundr  numeri' 

ita  FL  adQR,  & Tecetur  C^R  ti^ter  in  S,  vt  p 

* 

lo 

& t SR  aequales  fice  FL.  Pestcrca  quoniam  partes  datx  Tecundi 

legmentifiinc  x & partes  reli^x.tercijfiim  .tf  accipiantur  1 fecundi 
- ■ ■ ■ ■ 

9 ^ - 9 

numeri  & d terti  j,  fiacquevt  horum  Tumma  7 ad  fummam  Tecundi 

• •a* 

f 

terti;  numeri  17  ita  GM  adTV,  & Tecetur  T V in  Z fic  vt  4 

7 

7Z  8t  X Z V zquecur  G M/ Denique  quia  pattes  dat?  tertij  Tegv 


Li  B.  ii:  ^Msr,  u:  ijr 

ninti  funt  i & partes  tcU&x  quarti  6 fiat  vt  7 adfummam  tertij  & 

7 9 

^arti  numeri  tg,  ica  MB  plus  GL  plus  FK  ad  X Y,  & fecetur 
X y in  B taliter  vttf  X B 8c  i BY a;qualisfint  MB  plus  GL  plus  FK. 

9 7 

Dico  N P QS  T Z X B cfTe  Tegmenta quarfita lineae  A B,  ficuti 
etiam  S R Z V.  B Y P O.Nara  quia  A B leda  eft  quadrifariam  in. 
FG  H , erit  A F fcu  F G feu  GH  vel  H B id  in  quo  debet  fieri  ae- 
qualitas quia  dum  vnum  Tegmentum  dat  alteri  aliquid  fui,  & accipit 
ab  altero  aliquid  ipfius , nihil  perditur  ergo  cum  poft  mutuo  datum  & 
acceptum  fiat  squalitas parihim  inter  fc,  & xqualitas  omnium  partiu 
cum  nuniero  diuidendo,  neccflceft  vt  xqualitas  fiat  in  tali  parte 
AB,  quot  requiruntur  Tegmenta,  at  requiruntur  quatuor,  ergo 
oportet  xqualitatem  fieriin quadrante  AB  Tcilicet  in  A F aut  FG 
aut  GH  aut  HB.  Et  quia  ex  quadrante  AF  tollitur  FK  xqualis 
DE,  idem  plane  eflrac  fi  tolleretur  CE  minus  C D , ergo  cum  A- 
F debeat  aequari  2 primi  Tegmenti  8t  5 quarti  plus  C E minus  CD, 

J 9 

hoceft  D E Teu  Fk,  conljcquens  eft  vt  fi  tollatur»  ea  FK,  refidua' 
AlC  xquetur  z primi  Tegmenti pluj^  quarti.Sed  quia  fadum  eft  v& 

. . * 9 

> primi  numeri  plus  ^•qitartiad'fummamnumeriprimi&  quarti, ita 

AK  ad  N O,  erit  N O Tumma  primi  & quarti  Tegmenti  quxfitt 
ipfius  A B.Ergo  cum  NO  fitTetta  in  P tali  ratione  vt  2 N P cum 

I 

3 PO  aequentur  A jK,  fequitur  N P cffcprircd  Tegmentum &P  O 

quartum  ex  quxfitis  i fiquidem  1 N P plus,  3 PO  plus  C E ml- 

' 1 9 1 

aus  C Oxquantur  A F Quod  eft  vnuin,ex  d^pnftrandis. 

• f 

Kkii,  ’ - 


IIS,  DlOPHJNTl  CEOMETKM, 

Praeterea  quoniam  primum  (egmentum  dac  x fui&  CD,  fecuR^ 
dum  autem  recinet  p minus  CI>&  fieri  debee  horum  omnium  cum 

IO 

F G quadrante  ipfius  AB,  fcquitur  i primi 8c  9 fecundi  fegmenti 

} IO 

plus  I D ajquari  FG  ( quia  CD  minus  C I arquatur  D I ) at  ID 
aequalis  cft  GL  ex  conftruAionc , ergo  F L cftzquaKs  9 fecundi 

20 

& I primi.Sedfa(kumeft  ve  1 primi  numeri  plus  9 fecundi  ad  fum- 

J J 10 

raara  primi  & fecundi  numeri  ita  F L ad  QJl.  Igitur  QR  eft  *- 
qualis  fumma:  primi  & fecundi  fegmenti.  Ac  proinde  cum  QR  fcfta 
fit  in  Sjitavt  p QS  & x SR  aequemur  FL,  erit  tondum 

10  j . • 

fcgmcntum,(k  SR  primum: fiquidem  i SR  plus  p QS  plui  CD 

J '10 

minus  C1  aequantur  quadranti  FG.  Quod  eft  alteriim  ex  dc- 
monfirandis. 

Deinde  quia  fecundum  fegmenium  dac  tertio  i fui  plus  Cl  ,& 


10 

tertium  retinet  € dando  CD,  & fieri  debet  «qualitas  in  quadrante 
7 

G H,  differentia  autem  CD  & C I eft  I D,  fisu  ipfis  «qualis  H M, 
fequitur  lineam  qu»  continebit  quadrantem  AB  plus  CD  minus 
C I,  atquari  i fecundi  fegmenti  & 6 tertij  ;fcd  taliscft  linea  GM, 

, .7 

eam  HM  fumpta  eR  «qualis  I D.  Ergo  GM  «quacur  i fecundi 


■<fegmcDti  & 6 terti/.  At  fa^m  eft  vt  x fecundi  numeri  plus  6 tertij 


7. 


«d 


IO 


II B.  iL  n.  ' 

at^ntifunc  i &partcsjeli(5laf  quartis  fiat  vt  7 adrummamrtrtij& 
7 '9 

quarti  numeri  itf,  ita  Mliplus  GL  plus  FK  ad  X Y , & fcc«ur 
A Y in  B taliter  vt  X B & x B Y aequalis  fine  MB  plus  G L plus  FK. 

’ 9 7 t 

Dico  NP  QS  TZ  XB  circfcgmcntaquaefiia linea  AB,  ficuti 
itiam  S R Z V.  B Y P O.Nam  quia  A B (cdla  cft  quadrifariam  in 
F G H , erit  A F fcu  F G.  fisu  G H vel  H B id  in  quo  debet  fieri  *- 
qualitas  quia  dum  vnum  rcgmentiim  dat  alteri  aliquid  fui,&  accipit 
ab  altero  aliquid  ipfius  ,,nihil  perditur  ergo  cum  poft  mutuo  datum  & 
acceptum  fiat  xqualitas  partium  imer  fc,  & xqualicas  omnium  partifi 
cum  numero  diuidendo,  neceflTceft  vt  xqualitas  fiat  in  tali  parte 
AB,  quot  requiruntur  fegmenta,  at  requiruntur  quatuor,  ergo 
oportet  xqualicatem  fieri  in  quadrante  AB  fcilicet  in  A F aut  FG 
aut  Gfiaut  HB.  Et  quia  ex  quadrante  AF  tollitur  FK  xqualis 
D E,  idem  plane  eft  ac  fi  tolleretur  C E minus  C D , ergo  cum  A- 
F debeaexquari  a primifegmcnti&3  quartiplus  G E minus  Cp, 

J 9 • . . 

. hoceft  D E fcu  Fk,  confequens  eft  vt  fi  tollatur  ex  ea  FK,  refidua 
AK  xquetur  2 primi  fegmcntiplus^  quarti.Scd  quia fadum  cft  va. 

2 primi  numeri  plus  j qiiartiadfummam  numeri  primi  & quarti, itx 

’ , ' . 9 

AK  ad  N O,  erit  N O fumma  primi  & quarti  fegmemi  quxfiti 
ipfius  A B.Ergo  cum  N O fitfcfta  in  P laRraiionc  vt  a N P cum 

• J 

j P O xquemur  A A,  fcquiiur  N P cftcprimu  Tegmentum  & P Q 
9 

quartum  ex  quxfitis  » fiquidem  a NP  pliu^  PO  plus  C E nvi- 

39 

nus  C D xquamur  A F Quod  cft  vnum  ex  d^onftrandis..  ^ ' 

Kki/  ^ 


DlOPMJNTl  CEOMETRM, 

PrsterM  quoniam  primum  fermentum  dac  i fui  & CD,  feniriK 

} 

dum  autem  retinet  p minus  CI>&iieri«d#bec  horum  omnium  cum 

IO 

F G quadrante  ipiius  AB,  fequiyir  i primi  & $ fecundi  fegmenti 

J IO 

p!us  ID  aequari  FG  ( quia  CD  minus  CI  arquatur  DI  ) at  ID 
«qualis  e(l  G L cx  conftruftione , ergo  F L eft  «qualis  9 fecundi  . 

TO 

te-i  primi.Sedfaftumeitvc  x primi  numeri  plus  9 fecundiadfum. 

} *° 
mam  primi  & fecundi  numeri  ita  F L ad  QJl.  Igitur  eft«- 

qualis  fumm*  primi  & fecundi  fegmenti.  Ac  proinde  cum  QR  feita 

fit  in  S , ita  vt  9 QS  &ciSK  «qucniur  F L , erit  fecundum 

10  j 

fegmentum,&  S R primum: fiquidem  i S R plus  9 QJ  pluf  CD 

minus  C I zquaotur  quadranti  F G.  Quod  c(l  alteriim  ex  d6> 
roondrandis. 

Deinde  quia  fecundum  fegmentum  4ac  tertio  x fui  plus  C I , & 

10 

tertium  retinet  ^ dando  CD,  & fieri  dcbet«qualitas  in  quadrante 
7 

G H,  differentia  autem  C D & CI  eft  ID,  feuipHsxqualisHM, 
fequitur  lipeam  qu«  continebit  quadrantem  AB  plus  CD  minus 
CI,  «quari  i fecundi  fegmenti  & ^ terti)  :fcd  taliscfi  linea  GM, 

IO  ..  7 ^ 

nam  HM  fumpta  cR  «qualis  ID.  £rgo  GM  «quatur  i fecundi 

10 

'fcgmcnii&  d”  fertij.  AefiuRum  eft  vt  i fecundi  numwiplus  d tcriij 
7 IO  7 «d 


ijB.n.  QfMsT.  Hi:  • I» 

adnjmmamfccundi  & terti)  numeri > ica  GM  ad  TV.  Ergo  TV 
aequatur  fummx  fecundi  & terti)  Tegmenti.  Ac  proinde  cum  Tei^a 
fii^V  in  Z uliter  vt  TZ  plus  i ZV  aequentur  GM>  necclTo 


IO  \ 


tft  T Z efle  oesuum  fegmemum  & Z V (ecuodiira  j fiquidero  i Z.’ 


lO 


V plus  6 TZpIusC  I minus  CP  xquantur  quadranti  G H.  Quod 

— , ^ > 

7 . I 

illtenkimexdcmoDftrandis.  '• 

Denique  quoniam  tres  trientes  primi fegmenti,  plusdcccm  dex 
cantibus  fecundi,  plus  feptem  feptantibus  terti),  plus  noucm  nonis 
quarti)  xquancur  coti  AB)  cumque  AK  xquetur  a primi  fegmenti 

quarti )&'FL  i primi  plus  9 (ccundi.&  GM  i fecundi  plus 

* 5 f . 

€ terti)  neceCTe  cftM  B,  G L F K,  quae  prxdklis  non  comfliilicai|i^. 
7 

ae^ari  i terti) & 6 quarti: at fa£^um  cft  vc  1 terti) numeri  plus  S 

7 9.  7 \ 9- 

quarti  ad  fummam  terti)  & quarti  numeri  ica  NlB  plus  G L plus  r. 
K ad  XY:  ergo  X Y xqualis  eft  tertio  & qiurto  fegmento ; quiai. 
igitur  XY  fe^a^Bin  B ueve  x BY  plus^xB  equcncur  M B plus 

7 9 

GL  plus  FK,  erit  B Y tertium  Tegmentum  & XB  qtiartumifiqiii- 
dem  I B Y plus  £ X B minifs  C E plus  C D zquahtur  ff  B ( natn 

7 9 . 

GL  eft  aequalis  HM)  & FK  zquatur  DE  ) Q]^od  erat  tandem 
dcmonftrandum. 

ScholiMm. 

Quantitas  data  poteft  diuidiinquotlibct  Tegmenta  eodem  pr6f« 
fus  artificio  & fiet  Icmpcr  squalitas  in  tait  parte  quancitacis  diiiidch* 
dx  quotpoftuhntar  fegmeta ; io  quintaparce,  fi  quinque  rc|menti 
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po(l<]lintnr!it)rem,  nfe^tinfcinifre,  Hduo. 

Vndefoluesi/ludproblemi  omilTutna  Diophaoto;  datum  quan- 
titatem diuidcinduo  fegmema  quorum  partes  prxfcriptx  muiu6 
traditx  cum  quantitate  data  , faciant  fummas  xquales.  Omiifis  nu- 
mci is  refie  efficio  Geometrice,  Sic  AB 
diuidendainduaspartesyputain  H ta^  ^ ^ ^ 
liter  vt  fi  A H dederit  duos  fur  trientes  . q ® * 

& prxterea  C D ipfi  H B t h«c  autem  D • . 

H B dederit  quatuor  (Si  feptantes  & C — e 

prxterea  CE  ipfi  AH,  poft  mutuodatumle acceptum, fiat xqua-^ 
litas.  Diuidatur  AB  bifaria  in  F ponatur  FG  qualis  DE.  Tum  , 
per  propof.  5.  lib.  i.  diuidatur  AB  induas  partes  ad  pun^um  H; 
taliter,  ve peimx  AH  ttjcnsit  quatuor  feptantes fecundx  1H  B fine, 
xquales.  A G,  Dico  (Tuo  fegmenta  AH  &HB  efTequxfitd.  Nam 
cum  xqualitas  debeat  fieri  in  femiiTe  AB  ( ve  iam  i nobis  demon- 
firacum  cft  )parsTcUfta  ipfius  A H & partes  datx  H B plus  C E mi^ 
nus  C D xqiliiri  debent  A F fe^lpars  rclida  AH  qux  efieiustri- 
en^  & partes  datx  HB  qux.  funt  quatuor  feptantes  xquantur  AG,^ 
igitur  A G pilis  C E minus  C D debent  xqiiari  A F femifle  totius' 
A B.  Sed  C E minus  C D xqualis  efi  D E , fuit  autem  F G ex. . 
confirudiione  captaxqualisDE.  Ergo  triens  AH  cum  feptantibus., 
H B plus  C E raiuus  CD  xquantur  AF.  Quod  erat  primo  de- . 
Hionfirandum.  . 

l^ciftdeddm  trcstiiCrtties  A H &fc^cm  feotantm  H B xquchtur 
tbd  A B,  Coflfificat  iureth.  A G Vnum  tricmehi  AH  & quatuor 
Ititantes  AB;  tenuit or  G B continere  duds  trientes  A H ^ 
feptantes  HB.  Sed  GB  minus  C E plus.C  D xquantur  GB  mi* 
DHs  D E cft  apjqm  G F fqinptf  xqualis  D^,  ergoGB  minus  G- 

xquatilrciuobp.s  trientibus  AB  plus  tribus  feptantibus  HB  mi- 
nus CE  plus  CD  xquatiir  F B.  Igitur  triens  AH  ci\m  quacuoc 
feptantibus  H B plus  CE  minus  C D,  xquatur  duobus  trientibus 
HA  plds  tribus  feptanti&ns  A B minus  C E C D.  Quod  erae  ^ 
4cmonfirandum. 


LIB,  11.  QV£ST.  lU:  119 

"•a^fimunaiti/ccundi  & tcnij  numeri,  (c;i  G M a<J  T V»  Ergo  T Y 
aequatur  fumrox  fecundi  &tercij  regmenci:  Ac  proinde  cum  (e<^a 
iic  fY  in  Z uliccr  vc  ^ TZ  plus  x Z V x^cncur  G M , ncccflp 


lO 


tft  TZ  elTe  tertium  fcgtnencum  ^ Z V fecundum : fiquidera  i Z^ 


lO 


V plus  6 T Zplus  C I minus C D xquantqr  qpadranti G H.  Quod 

7 " . 

tertium  ex  dcmonftrand is. 

Denique  quoniam  tres  trientes  primi  Tegmenti,  plus  decem  dex 
f antibus (ecundi. plus feptem  feptantibus  ferti), plus  nouem  nonis 
quarti, xquancur toti  AB,' cumque  AK  xquetur  i primifegmeoti 


& j quarti, & FL  x primi  plus  p fechlidi,Be  GM  i fecundi  plus 

4 tertij  necefle  ,c(l  M 5,  Q ^ F , qux  prxdiAis  non  c5municao(, 

— ••  * ' * 

aequari  x tertij  & ^quarti : at  fa^um  eft  vt  t tertij  numeri  plus  4 

7 9 ..  .7  . 3 

Suarciadfummam  tertij  & quarti  numeri iu  ^ 6 plus  GLplus  F- 

^ ad  XY:  ergo  XV  xquuis  eft  tertib  & quarto  Tegmento : quif 


igitur  XY  fe^aelUn  B ficvt  i BY  plus^XB  equentur^Bplus 

7 * 9 

GL  plus  FK,  erit  B Y tertium  f^gmentum  Br  XB  quartum  :(tqui- 
dem  I B Y plus  6 XB  minus  C Epius  CD  xquaqtur  Hfi  ^nam 

7 9 

GL  eft  xqualis  HM,  & FK  xquatur  D,E  ) Qrod  erae  tandem 
dcmonftraudum. 

^ Scholium. 

Quantitas  data  poteft  diuidiinqnotlibet  Tegmenta  eodem.prOr« 
fus  artificio  & fiet  iemper  xquaKtas  in  taliparte  quantitatis  diuiden* 
dx  quotpofiulantur  fegmeta ; in  quintaparce,  u quin^Uc  fe|meata 


r 


f 

t 

I 

\ 

. ’ - 
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Poftulantur^infcxta, fi/cxiinfcmitTc,  fidutf. 

Vodc  folucsiftud  problema  omilTumi  Diophaoco datum  quan- 
titatem diuidcinduo  (cgmenta  quorum  parces  prarferiptx  miuud 
traditx  cum  quantitate  data,  faciant  fummas  xquales.  OmiiTisnu- 
jncii>  tcfic efficio Geometrieb.  Sit  AB  a M 

diuidenda  in  duas  partes;  puta  in  H ta-  ^ 

litet  vt  fi  AH  dederit  duos  fui  trientes  e ’ 

& prxeerea  C D ipfi  H ^ * hxc  autem  D 

H B dederit  quatuor  fui  feptajites  & . ^ E 

pfxterea  CE  ipfi  A H,  poft  mutuo  datum  8c:  acceptum  jfi^ta^ua- 
litas.  Diuidatur  AB  biuria  in  F ponatuc  qualis  D E.  Tun» 
per  propof.  j>  lib.  i.  diuidatur  A d induas  partes  ad  pundium  H 
taliter,  vtprimx  AH.tricns&quatuorfcptantesfccundx  HB  fine 
xquales.  A G.  Dico d^o Tegmenta  A H 8t  HB  cflcquxfita.  Nam 
cum  xqualitas  debeat  fieri  in  femific  AB  (veiaminobisdemon- 
flratumeft)parsrclidaipfius  A H & partes  datx  H B plus  CEm> 
-tius  C D xquari  debent  A F fcdpars  relidla  AH  qux  eft  eius  tri- 
ens & partes  datx  H.B  qux funt quatuor  fcpuntcsxquantur  AG, 
icitur  A G plus  C E minus  C D debent  xquari  A F femiffc  rotiut 
AB.  Sed  CE  minus  CD  xqualis  efrDE,  fuit  autem  fG  ex 
conftrudlionc  captaxqualjsDE.  Ergotriens  AH  cum  feptanubi^s 
HB.plus  CE  minus.CD  xquantut  AF.  Quod  erat  primo  de- 
monfirandum.^ 

Dtinde  cum  tres  efictites/A  H & feptem  feptantes  H B xquentur 
toti  AB,  Conrtncai  autefrr  A G -vnun>  triciucm  A H & quatuor 
■firptan^es  A BVircqiitur  G S continere  duos  trientcrAH‘  & tres 
feptantes  HB.  Sed  Gp  minus’C,E  plus  CD  xqiiantur  GB  mi-- 
juus  DE  cft-autcmG.Fiu^pia.xquaJU.p E,  ergoGE  mmiis  Gy 
F xquatur  dUobus^iricnt^uSj  AB  plus  ttil^s^eptantibus  HB  mr 
nus  CE  plusCD  xquituV  F*B.  Igitur  triens^AH  cum  quatuor 
feptantibos  H B plus  CE  minus  C D,  xquatur  duobus  trientibus 
HA  plus  iribus  Icpuntibua- A«B  minui  C E plus  C D.  Qu^od.erat. 

^^moottrandum,  ^ 


'.VJ, 

sJ  ...  i 


k.  » 1 
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Pkopositxo  IV. 

Dtf/4iw  ^MsntitAt»m  diuiiere  medU  & extrema 
rati  an»  6 e «metricis 


S It  daius  numerus  a diuidcndus& ponatur  pro  maiore  IR.  Ergo 
minor  erit  i IR.  Igitur  cft  vt  a ad  IR  ita  IR  ad  a— IRac 
idcb  prodiidl  us  fub  extremis  4— a R aequabitur  produdio  fub  mediis 
fcu  quadrato  medij  I Q^Et  fit  I R aequalis  5—1  & tres  ihi- 
meriquaeGti  funt  3.  V-  5**i- 

Per  Algcbramfpcciofam, data  quantitate diuidenda  B,  pona- 
tur A maior  pars , ergo  minor  crix  B -A,  Igitur  Bquadr.— BA  as^ 
quabitur  A quadrato. 

f/in»  Cano/f, 

Q^drato  quantitatis  diuidendae  adde  quadratum  quod  Gt  A fe- 
miffeciurdem quantitatis: huius  enim  fummae  radix  quadrata,  ea- 
dem multata  femiffe  , exhibet  roajprem  partem  quaeGtam.  Vnde 
minor  non  latebit. 

Hine  Effe^r»  Gtometrica,  ^ 

■1' 

Eflo  linea  A’B  diuidenda  " * 

in  F ira  vt  Gt  tota  A B'  ad  ma- 

ius  Tegmentum  A F vt  ma-  . . 

ius  Tegmentum  A F ad  mi-  / 

nus  F B.  Ponatur  B e per-  / . 

pcndicularis  & aequalis  BA^  . ■ j i ‘ 

diuiiaqiic  ea  biTariam  in  D - 

dcTcribatur  centro  D.‘  &•  _ / 

in tcrualloD B.  CircuIusSc 

ducatur  A D G Tccanscircu*  ^ 

Ium  in  E,  ponatur  que  A P 

aequalis  A E.  Dico  AB  Te^amefTcin  F media  & extrema  ratione. 
Nam  cum  A B & BC  fint  perpendiculares,  erit  AB  tangens.  Ac 
proinde  quadratum  ABxquatur  redlangulo  G AE.  Ergo  yt  G A 
ad  AB.(hQCcft  EG)ita  ABad  AE('hoccIV  AF  )&diuidcndo 


I4t  DIOPMJNTI  qPOMETXM 
tt  AE  ad  EG  ita  BF  ad  fA.  Seu  vt  AF  ad  AB  ita  BF  ad  fA>' 
Igitur  inucrtcudovc  AB  ad  A F ita  A F ad  Ffi.  Qnod  erat  demon» 
ftrandnm. 


PaoFOfiTioV. 

^MtntitAtem d4tamdtuidertmedU<^ extremi  fAtione 
- h Arment  u, 

DEtur  numerus>^  hoc  modo  diuidcadus*&  ponatur  prO 
maiore  quacfito  ergo  minor  erit  9-I R.  Er  quoniam  ex  tribus 
quantitatibus  harmonici  proportionalibus  e(l  vt  mabr  ad  minorem, 
ita  differentia  roaioris&mediicc  ad  differentiam  medix  & minoris , 
critvt  6 ad  tf"-!  R ita  tf-I  R ad  2 ErgoproduRusfubcxirc. 
misiaR  «quatur producto fub  mcdiis^^flC^-iiR  Acpro- 

inde^l  Q^ft  xqualc  -?4R-72.Etfic  IR  eft  12  - 72.  &trcs  nu- 
meri harmoniefc  proportionales  funt  . i2--^7a.  duo- 

■que  minores  xquancur  maiori. 

Per  Algebram  fpeciofiim , data  quantitate  diuidenda  B ponatur 
maiorparsquxfita  A.ErgominorcritB— A.  Igitur  vt  B adB-A 
ita  B — A ad  a A — B.  Acpropterea  produdus  fub  extremis  a A- 
R — B quadr.  xquatur  produco  fub  mediis  B quadr.  *t  A qua* 
dr. — aBA.  Ergo  poR  redudionem  debitam  A quadr.  aequatur 
4 A B — a B quadr. 

Hinc  CAnen. 

Cape  quadratum  quantitatis  datx,  illudque  duplica ; hUius  toitn 
-dupli  radix  quadrata  mukata  quantitate  data,  exhibet  minorem 
quxHtis.  Vnde  maior  non  latebir. 

H/nc  EffeStio  Ceotjne/ricA, 

Sit  data  linea  A B diuidenda 
in  £ taliter,  vt  AB,  A E,  E B, 
fint  tres  harmonice  proporti* 
onales.  Ponatur  BC  xqualisSc 
perpendicularis  A B Et  centro  A 
intcruallo  A C deferibatur  fe- 
micircuUis  fecans  A B produ61& 
in  punRo  D.  Dico  BD  fore 
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Pi.op'os.iti6  IV. 

• I 

^ • 

X^dtam  qHdHtitatem  JiuiJere  medid  & extremd 
ratione  Geometrici, 

S Ic  datus  numerus  1 diuidcDdus& ponatar  pro  maiore  IR.  Ergo 
minor  erit  x.  - 1 R.  Igitur  eft  vt  a ad  I R ita  IR  ad  a — IR  ac 
ideo  produdusfub  extremis  4 — x R aequabitur  produdofub  mediis 
feu  quadrato  medij  I Q^Et  fit  I R aequalis  i)t  5—1  & tres  nu- 
meri qu:«fiti  funt  2.  5-1. 

Per  Algcbramlpeciofaro, data  quantitate diuidenda  B,  pona- 
tur A maior  pars , ergo  minor  erit  B -A,  Igitur  B quadr.-B  A ae- 
quabitur A quadrato.. 

ffinc  Cano», 

Quadrato  quantitatis  diuidendx  adde  quadratum  quod  fit^fc- 
milTe  eiufdem  quantitatis : huius  enim  fummx  radix  quadfataf^  ea- 
dpti  multata  femiiTe  , exhibet  majorem  partem  quxfitaro.  Vnde. 
minor  non  latebit. 

Hinc  EfeHio  Geometrkn, 

ERo linea  AB  diuidendi^ 
in  F ita  vt  fit  tota  A B ad  ma- 
ius Tegmentum  AF  vt  ma- 
ius  Tegmentum  AF  ad  mi-. 
nusFB.  Ponatur  BC  per-" 
pendicularis  & zqualis  6 A| 
diuiTaque  ca  bifariam  in  D 
deferibatur  centro  D,  & 
in  rcrualloD  B.  Circulus &;• 
ducatur  A D G Tecaos  circu- 
lumin  £,  ponatur  que  A F 
aequalis  A E.  Dico  AB  Te^amefiTein  Rm^iaSt  extrema  ratione. 
Nam  cum  AB&  BC  fint  perpendiculares,  erit  AB  tangens.  Ac 
proinde  quadratum  A B xquatur  redangulo  G A E.  Ereo  vt  G A 
ad  AB  (hoceft  EG)ita  ABad  AEfhoccR  AF  ) Bediuidend^ 

tl-  ij 
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vt  AE  ad  E G ita'BF  ad  F A.  Seu  vt  AF  ad  AB  ita  BF  ad  fA.’ 
Igitur  inucrtcndovt  AB  ad  AF  iia  AF  ad  FB.  Qnod  erat  dernon^ 
Arandum. 


Propositio  V.. 

( 

♦ 

^lunlitAtetn  dAtdmdiuidere  medi*  extremi  ntione 
hermonit}, 

DEtur  numerus  6 hoc  modo  diuidcndus  & ponatur  IR  pr5 
maiore  quatfito  ergo  minor  erit  9-I  R.  Et  quoniam  cx  tribus 
quantitatibus  harmohict  proportionalibus eA  vt  maior  ad  minorem^ 
ita  differentia  maioris  & medix  ad  differentiam  medix  8t  minoris, 
eritvt  6 adtf--IRita  i?-lR  ad  ^K  -6.  FrgoproduAusrubcxtrc. 
misiaR-J^.  xquatur  producto  fub  mediis  Ac  pro. 

inde  iQ^ftxqualc  .^4R-72.Erfic  IR  e A 12  - ^72.  & tres  nu- 
meri harmonice  proportionales  funt  6.  12-9^7^* 
que  miuorbs  «qnantur  maiori.  • ^ 

Per  Algebram  fpcciofam , data  quantitate  diuidenda  B ponatut'^ 

maior  pars  quxfita  A.  Ergo  minorent  B-~“A.  Igitur  vt  B adB  - A 
jjj  g — ad  a A — ^B.  Acpropterca  produAus  fub  extremis 2 A- 
B—  B quadr.  xquatur  produdlo  fub  mediis  B quadr.  i A qua- 
dr.— aBA.  Ergo  poAredu^ionem  debitam  A quadr.  xquatuc 
4 AB — a B quadr. 

Hinc  C*non. 

Cape  quadratum  quarltitatisdatx,  illudque  duplica : huius . bnlm 
dupli  radix  quadrata  mulcata  quantitate  data , exhibec  minorem  ex 

quxfiiis.  Vnde  maior Donlatcbir. 

Hine  £ffe£iio  Geemetric*. 

Sic -data  linea  AB  diuidenda 
in  E taliter, vc  A B,  A E,  EB» 
fint  tres  harmonice  proporti- 
onales. Ponatur  BC  xqualisSc 
perpendicularis  A B Ec  centro  A 
,interuaUo  A C deferibatur  Ce- 
micirculus  fecans  A B produdia 
In  pun6Io  D.  Dico  BD  fore 
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'iniilus  Tegmentum  qusficum , fumpcaque  B E aequali  BD , 1‘ncam 
AB  fore  fe&amin  E vt  pofeitur.  Sutnpta  enim  H H aequali  £B 

* cum  quadratum  AC  fit  aequale  quadrans  AB  & BC,  erit  duplum 
quadrati  A B?  fed quadratum  A D zquatur  quadrato  AC,  igitur 
quadratum  A D duplum eft quadrati  AB.  At  quadratum  A D z- 
quale  c(l  quadratis  AH  & H D & duplo  redangiili  AHD.  Ergo 
duplum  quadratu  AB  zquatur  quadratis  ..A  H & HD  & duplo  rc- 
^auguli  AHD.  Edautc  HD  quadratu lioncupium quadrati  DB, 
feu  BE,  feu  HE,  quia  tres  illziinexex  coh1(ru<fiioncruntzqu«> 
Ics,  & duplum  reAangulum  AHD  zquale  cAfextuplorcAangu* 
li  AH  E..  Igitur  duplum  qu.idratum  A B zquatur  quadrato  AH> 
noncuplo  quadrato  H E & fexruplo  reiAanguli  AH  E.  Sed  per  4 
fecundi  duplum  quadratum  AB  zquatursduplo  quadrato  AH  du- 
plo quadrato  H.B  & quadruplo  rciAangulo  A KB.  EAverodupIu 
quadratum  HB  zquale  oduplo  quadrati  H E,  quadruplum  autem 
rciAanguli  Aii  B zqiiafH:  o3:uplo  reiAanguIi  A H E.  Igitur  du- 
plum quadratum  A H plusoduplo  quadrato  HsE  plus  o^uplore- 
dangulo  AHE,  zquale  cA  quadrato  Afflas  noncuplo  quadra- 
to H E plus  Textuplo  reftangulo  AHE.  Dcmptifquz  communi- 
bus, rcAabit  A H quadratum  plus  duplo  rcAangtito  AHE  zqnalc 
quadrato  HE  feu  EB  fergo  cutn  duplum  rcftangulum  AHE 
zquztur  rcAangulo  AHB  erit  quadratum  AH  plus  -re£fangulo 
A H B zquale  quadrato  E B.  Sed  quadratu  A H plusrcdhngiilo 
A HB  ( per  j fecundi ) zquatur  rc(Aangulo  B A H > igitur  rcdfan* 
giilum  B AH  cA'zquaIc  quadrato  EB.  Acproindc(  per  17  fexti 
vt  A B ad  EB  ita  E B ad  A H;  Sed  EB  eA  di£Fercntu  A B & A E 
& A H differentia  A E & E B ( eAenim  EB  zqualts  HE.  Ergo 
vt  maior  AB  ad  minorem  EB,  iw  differentia  maiqris  & mediz 
ad  differentiam  mcdiz&  minoris.  Igitur  A B diiiifaeAin  E medi» 
CKtrcma  rauoac  harmonice.  Quod  erat  demonArandum. 

Schiliunti 

Sit  fuerint  tres  linez  harmonice  proportionaIes&  maior  fic  zqua- 
'lis  duabus  reliquis,  quadratum  minoris  zquabi*ur  reiAangulo  fub 
'inaioic  in  minorem  differentiam.  * 
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Propositio  VI. 

Datim  quantitatem  deuidere  media  eX t r emo- ~ 

‘ ratione  Arithmeffch 

ESco  numdrus  diuidcndus  6.  ponaturque  maior  quariitus  I Rji, 
ergo  (f— I R erit  minor.  Icitur  differencii  totius  6 .&  maioris, 
IR  crit  arqualisdiiferentix  maioris.  Tegmenti  & minoris  proinde. 
6 — I R xquabitur  a R — & 6t  I R xqualis  4.  erunt  ergo  tres, 

numeri  arithmetice  proponionalcs  e.  4-  a. 

Per  Algebram  fpecioTam»  data  quantitate  diuidenda  B,  ponatuCc 
maior  qiiacfita  A,  ergo  minor  erit  B-A.  Igitur  B — A xquaUs» 
e(l  2 A-B.  &ita.a  B zquabuotur  5 A.  &fit  A zqualis  2 B. 

. I . 

Hinc  Canon, 

Cape  duplum  quantitatis  diutdepdae , & huius  dupli  trientim:  ha-, 
bebiique  maiorem  quantitatem  ex  quxfitis.  Vel  Quantitatis  diui- 
dendx  triens  erit  minor  quziitarum. 

Hinc  EffeSiio  Geemfitrica^ 

Sit  data  linea  A diuidenda  in  duas  partes , talirer  vt  differentia  A' 
8t  maioris  partis  xqiietur  differentiae  partium.  Cape  trientem  linex 
A,  &erit  minor ,qux(itarum.  Hatictokeex  A^&fiet  maior.  Nam 
cum  tollatur  triens  ex  A refta^uht  duotrientes,  ac  duo  trientes  diT< 
ferunt  a triente  per  trientem ; 5t  fimiliter  dup  trientes  differunt  a tri-.. 
buscrientibus  per  trientem.  Igiturcom  dux  minores  lincx  rquen- 
tiirtoti  A,  fequiiur  lineam  A diuifam  effc  media  & extrema  ratio- 
ne arithmetice.  Q^d  erat  dcmonftrandum. 


PlOPO^SlTlO  VII, 

Diuidere^  quantitatem  datam,  in  duas  tali  ratione  vt  quadratum  yniut. 

Jegmenti  ad  planum  fub  altero  fermento  in  quantitatem 

dinidendam  3 habeat  rattontm  datam, 

% 

Sit  datus  numerus  10  diuidendus  in  duos  fieve  quadratum  mino- 
rta  adplanu  Tub  maiore  ic  xo  habeat  rationem  a ad  Ponatur 
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'iminiK regmentum  quxficum,  fumptaque  BE  «quali  BD,  lineam 
AB  fore  fe^amin  E vt  pofcitur.  Sumpta  enim  EH  «quali  £B 
cum  quadratum  AC  fit  xquale  quadratis  A B & BC,  erit  duplum 
quadrati  A B,  fcd quadratum  A D «quatur  quadrato  AC,  igitur 
quadratum  A D duplum cil quadrati  AB.  At  quadratum  AD  «• 
quale  c(l quadratis  AH  & HD  &duplore6f anguli  AHD.  Ergo 
duplum  quadratu  AB  «quatur  quadratis  AH  & HD  & duplo  rc- 
dauguli  AHD.  Eftaute  H D quadratu noncuplum quadrati  DB, 
feu  B E , feu  H E , quia  tres  illx  line«  ex  confiru^ione  fune  «qua- 
les, & duplum  rcftangulum  AHD  «quale  cAfcxtuplorc^angu- 
li  A H £.  Igitur  duphim  quadratum  A B xquatur  quadrato  A H, 
noncuplo  quadrato  H E & fcxtuplo  re^anguli  AH  E»  Sed  per  4 
fecundi  duplum  quadratum  AB  «quatur  duplo  quadrato  A H du- 
plo quadrato  Hfi  & quadruplo  re(^aogulo  A HB.  Eli  vero  duplu 
quadratum  H B «quale  otSluplo  quadrati  H E quadruplum  autem 
ret^anguli  AHB  «quatur  o£luplo  redlanguli  AH  E.  Igitur  du- 
plum quadratum  AH  pluso^uplo  quadrato  HE  plus  odluplore- 
<^angulo  A H E , «quale  cH  quadrato  A H plus  noncuplo  quadra* . 
to  H E plus  fcxtuplo  reftangulo  A H E.  Pcmptifqua;  communi- 
bus, reftabit  A H quadratum  plus  duplo rcAanguIo  AH  E «quale' 
quadrato  HE  feu  EB.  Ergo  ciim  duplum  rc£langulum  AHE 
«quxtur  reftangulo  AHB  erit  quadratum  A rt  plus  rc£langulo 
AHB.  «quale  quadrato  E B.  Sed  quadr;^tu  A H plus  redlangiilo 
A hB  ( p^r  3 fecundi ) «quatur  rcdlangulo  B A H , igitur  reftan- 
gulum  B A H eft  «quale  quadrato  E B.  Ac  proinde  ( per  17  fexti 
vt  A B ad  EB  ita  E B ad  A H.  Sed  EB  ell  differentia  AB  & A E 
& A H differentia  A E & E B ( eft  enim  E B «qualis  H E.  Ergo 
vt  maior  A B ad  minorem  E B , ita  difterchtia  maioris  & medias 
ad  differentiam  medix  & minoris.  Igitur  AB  diuifiteftin  E medui 
extrema  ratione  harmonice.  Quod  erat  demonftrandum. 

ScholiuM»  ' 

Sit  fuerint  tres  line«  harmonice  propottionalo$&  maior  fit  «qua- 
lis duabus  reliquis,  quadratum  minoris  xquabi^ur  rciftangulo  fid> 
maiore  in  minorem  difterentiam. 
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Pkopositio  VI. 

DdtMtH  q»Mntit4tem  deuidere  media  extrema 
ratione  Artthmettce. 


At 

♦ •^..: 

- y I 

fi* 


E Sto  numerus  diuidendus  6^  ponaturque  maior  quariitus  I R? 

ergo  — IR  erit  minor.  Igitur  differentia  totius  ^ & maioris 
IR  erit  aequalis  4t£fcrentix  maioris,  fegme/iii  &minoris  proinde 
6—‘\  R aequabitur  3 R - 5.  & fit  IR  aequalis  <4.  erunt ergotres 
numeri  arithmetice  proportionales  4.  3. 

Per  Algebram  fpeciofam,  data  quantitate  diuidenda  B>  potiatur 
maior  quae.fita  A,  ergo  minor  erit  BvA.  Igirur  B — A aequalis  , 
cft  3 A-B.  &ka  2 B zquabuntur  % A.  ^^t  A zqualis  3 B, 


Bint  Canon, 

Cape  duplum  quantitatis  diuidendac , & huius  dupli  trientem : ba^ 
bcbifque  maiorem  quantitatem  exquzfitis.  Vel  Quantitatis  diui-u 
dendz  triens  erit  minor  quzfitarum- 

Hine  EffeBio  Geometrica, 

Sit  data  linea  A diuidenda  in  duas  partes , taliter  vt  differentia  A'. 
&maioris  partis  xqueturdififerentiz  partium.  Cape  trientem  linex 
A,  & erit  minor,qux(itarum.  Hanc  tolle  ex  A & fiec  maior.  Nam 
cum  tollatur  triens  cx  A reflabunt  duqtrientcs,  at  duo  trientes  dif- 
ferunt a triente  per ‘trientem . & Timilitcr  duo  trientes  differunt  a tri- 
bus trientibus  per  trientem.  Igiturtum  duz  minores  linexxquen- 
tur  toti  A , fcquitur  lineam  A diuifam  cfTc  media  & cxircma  ratio- 
ne- arithmetice.  Quod  erat  demonflrandum. 


■ « fr*v  I- 


Propositio  VII, 


2>iuidere  quantitatem  elatam  in  duas  tali  rationp  vt  quadratum  vniui 
fermenti  ad  planum  fub  altero  fe^ento  in  quantitatem  - 
ditttdendam  y habeat  rHiiodim  datam»  ‘ '■ 

SItdacusnumerusiodiuidendusiaduosficvc  quadratum  mino- 
ris adplanu  fub  maiore  ie  10  habeat  rationem  2 . ad. 5.  Ponatuc; 
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minor  quajfitus  IR,  ctA  maior  erit  iq-IR.  Ac  proiodc  l Q^ad 
1,00-10  R cftvc^  Igitur produ^usfub extremis 5 Q^arqua- 

tur  produdlo  fub  mediis  loo— aoR.  Et  fit  1 R leu  minor  quaefito- 
rum  ^ 44  -a.  maior  autem  iz  -44. 

Per  Algcbramfpeciofam»  data  quantitate diuidenda  B cfto  ratio 
data  D adB,  Seponatur  A minor,ergo  B-- A.maior.Igitur  Aquadr. 
Ad  B quadr. — BA  cR  in  ratione  data  D ad  B & itaprodudius 
fub  extremis  BA  quadr.  eR  xqualis  produco  fub  mediis  DB 
qUadr.  DBa.  £t  proinde  A quadratum  xquatur  DB — DA. 

Htne  Canon. 

Reducito  rationem  datam  taliter  vt  quantitas  diuidenda  fit  pofleri- 
QT  terminus  rationis : tum  prioris  termini  cape  dimidiumj  & eius  di> 
midij  quadrato  adde  pjanum  fub  duobus  terminis  rationis:  huius  ■ 
fummx  radix  quadrata  fupradi(Ro  multata  dimidio  dabit  maius  (cg- 
mentum  quantitatis  diuidendx  ( fi  data  fit  ratiti  quadrati  maioris 
partis  ad  p}anum  fub  tota  in  minorem ) dabit  vero  minus  fegmcntfi. 
(fi  data  fit  ratio  quadrati  minoris  partis  ad  planum  Rib  tota  io  roaio- 
rem  ) 

Hine  Ejfeifio  Geometrie*. 

Sit  data  linea  A B diuidenda  in  duas  taliter  vt  quadratu  vnius.partis 
ad  rcR.ingulum  fub  altera  in  totam  AB  habeat  rationem  datam 
R ad  S.  Fiatvt  S ad  R ita  A B ad  A C qux  ponatur  in  dircftum> 
cum  A B Sefuper  BC  fiat  fcmicirculus  fuper  A C aurem  circulus 
in  leger.  Deinde  ducatur  A D pcrpendicolarisipfi  BC  donec  oc- 
currat peripheri*  in  punfto  D,  & per  centrum  circuli  ducatur  DF 
H fccanscirculumin  G,  fumaturque  GE  xqualfs  AB.  Dico  G D 
& DE  fore  duo  fcgmentaquxfita.  Cum  enim  (per  8 fcxti)trc$ 
illx  linea-  AC  AD  AB  fint  cpntinuc  proportionales,  erit  vt  AC 
a,d  AB  ita  quadraturo  AD  ad  quadraturo  AB.(hoccft  G E)  fcd 
AD  cR tangens, ergo  eius  quadraturo  xquatur  rciRangulo  HD  G 
( per  5<5  tertij  ) igitur  vt  AC  ad  A B itare^anguluro  H DG  ad 
quadratum  G E.  Sed  vt  A C ad  A B ( feu  H G ad  G E ) ita  cR 
propter camdem  altitudiiiem  GD,  rc^ac^ulum  HG  D adre^an- 
gulum  ED  G Ergo  vtrcftangulum  H D G ad  quadratum  G E ita 
HGD  reRangulumad  EGD  rcftaugulum  Quoniam igtcurcRvc 
$Qtum  ict^ogulumH  D G ad  totum  quadratum  G E,  ita  ablatum.: 
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rc(5iangulum  H G D ad  ablatam  ^reftangiAn  E G D » erit  & reli- 
quum quadratum  GD  ad  reliquum reiSan^^i  ^ EO,  vt totum 
adtoium , fcu  vt  A C ad  A B.  Ergo  linea  A fidata,  fcu  ipfi  fumpt^ 
aequalis  G E diuifaedin  D tali- 
terv  vt  quadratum  G D ad  re- 
dangulum  GED  habeat  ratio- 
nem datam  AC  ad  AB  feu  R 
ad  S.  Quod  erat  dcmooftiandu» 


•^cbolium,  • . r ' 

Hic  aduette  lineam  datam  fecari  longb  fubtilius  &c  vmutrfaliii» 
quam  quxfecatur  media  & excrema  ratione  Geometrice:  fiquidc- 
io  ipfa  quadratura  maioirisfcgmentiadredlangulumfubtota&mt- 

norifegraento habet  proportionem  xqualitatisiiniUavcro  quadra- 
tum cuiufcumquc  fegraenti  ad  reaangulumfubtouin  alterum  lcg-( 

mentum  habet  rationem  datam. 


Propositio  VIII. 

DMtdm  qtttntiutem  diuidere  in  dti4Sfdrtes^  iU  vt  fuh  totd  itt 

diprentUmf  Artium  ddflttnum  fub  minore  in  differenttdm 

totius  mdioris  hAhedt  rAttenem  ddtum- 

SIc  'datui  numerus  6 & ratio  j ad  a.  ponatur  autem  1 R pr® 
maiore  parte,  ergo  minor  erit  tf-IR,  acproinde  differentia 
panium  cft  aR-tf  qu*  dufta  in  t,  facitproduaum  la  R — 3^  qm 
ad  planum  fub  minore  in  differentiam  totius 8c maioris, quod  qui- 
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ffiinor  qaxfitus  I R.,  ergo  maior  eric  io~I  R.  Ac  proinde  I Qjid 
xoo— loR  eftvt  2 ad  5.  Igitur produdlusTub extremis 5 Q^ac qua» 
uir  produdo  Tub  mediis  200— .aoR;  Etfit  IR.  leu  minor  quaeuio- 
rum  ^ 44  *2.  maior  autem  12  »44. 

Per  Algcbramfpecioram}  data  quantitate diuidenda  B eRo  ratib 
data  D ad  B,& ponatur  A minor, ergo  B--A  maicr.Igitut  Aquadr. 
Ad  B quadr. — B A cR  in  ratione  data  D ad  B &itaprodu6lus 
fub  extremis  B A quadr.  eR  arqualis  produco  fub  mediis  D B 
^uadr.  DBa<  £t  proinde  A quadratum  xquatur  DB — DA, 

Hi  ne  Canon. 

Reducito  rationem  datam  taliter  vt  quantitas  diuidenda  fit  poncri> 
or  terminus  rationis:  tum  prioris  termini  cape  dimidium,  & cius  di- 
midii quadrato  adde  planum  fub  duobus  terminis  rationis: huius 
fumma;  radix  quadcatailipradidlo  multata  tlimidjo  dabit  maius  fcg- 
mentum  quantfcatis  diuidendz  ( H data  fit  ratio  quadrati  maioris 
partisad  planum  fub  tota  in  minorem } dabit  vero  minus  fegmcntG. 
( R data  fit  ratio  quadrati  minoris  partis  ad  planum  fub  tota  io  maio- 
rem  ) 

Hine  Effit^ie  Ceometrie*.. 

$1t  data  Irnea  A B diuidenda  in  duas  taliter  vt  quadratuvnius  partis 
ad  rcRangulum  fub  altera  in  totam  A B habeat  rationem  datam 
R ad  S.  Fiatvt  S ad  R ita  A B ad  A C qui  ponatur  in  dircRum 
curn  A B Stfuper  BC  fiat  fcmicirculut  fuper  A C aurem  circulus 
in  leger.  Deinde  ducatur  A D perpendicularis  ipfi  B,C  donec  oc: 
currat  peripheriz  in  punRo  D,  & per  centHimcirculi  ducatur 
Hiecans  circulum  in  G,  fumaturque  GE  zqualis  AB.  Dicb  G D 
& D E fore  duo  Tegmenta quzfita.  Cum  cnim(  per  8 Texti)  tres 
illz  linei  AC  AD  AB  fint  continue  proportionales,  criivt 
ad  A B ita  quadratum  A D ad  quadraturo  A B ( hoc  cR  G E ) Tcd 
AD  cRtangcns, ergo  cius  quadrarum  zquatur  reiRanguio  HDQ 
( per  ^6  terti j ) igitur  vt  AC  ad  A B 'ita-rcdangulum  H DG  ad 
quadratum  GE.'  Sed  vt  AG  ad  AB  ( Teu  HG  ad  GE  ) ita  cR 
prpptereamdem altitudinem  GD,  rqiRangulum  HG  D adre^an- 
gulum  E D G.  Ergo  vt  rciRjingulum  H D G ad  quadratum  G E ita- 
HGp  rc&angulumad  BGD  rcRangulum.  Quoniam  igitur  eRve 
totum  re^anguIuiQ  H D G ad  cotum  quadratum  G i»  ablatunu 
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redlangutuni  H G D ad  ablatum  reftangulum  E GD,  erit  & re1i> 
quum qindratum  GD  ad  reliquum redangulum  GED,  vttonim 
adcot(im,rcu  vc  AC  ad  AB.  Ergoline^A B data^ fcu iplifumpi* 
arqualisGE  diiiifarftin  D talu 
ccr,  vt  quadratum  G D ad  rc- 
Aangiilum  GED  habeat  ratio- 
nem datam  A C ad  AB  fcu  R 
ad  S Quod  erat  demonitiandu* 


Scholiut»,  . 

Hic  aduerte  linearo  datam  fccari  longe  fubtiHus  & vniucrfali^ 
quam  qu*  fecatur  media &<xtrema  ratione  Geometrice : bquidc- 

in  ipfa\uadratum  maioris fegmenti ad reaangulumfub  tota  & rni- 

norifesmento  habet  proportionem  aequalitatis  i in  illa  vero  quadra- 
wmcufufcumqucrcgmcnti  ad  r exanguium  lubiouinalcerum  fcg- 

mentum  habet  rationem  datam. 


Protositio  VI II* 

differentiam  parttum  ad  planum  fub  minore  tn  differentiam 

tdttus&  maiorts  habeat  rattonem  datam. 

SIc  datui  numerus  6 & ratio  j ad  a.  ponatur  autem  1 R pro 
maiore  pane,  ergo  minor  erit  6-lK  acpro.ndc  diffcnn»a 
partium  eft  aR-tf  quae  dufta  in^.  facit  produaum  iiK  - 36  qm 

ad  planum  fub  minore  in  diffetentiana  totms^matons, quod  qw- 


5» 


' LiB.  n.  qtj£st,  mit:  h/ 

^'dem  planum eft  t ^ , erit  vc  3 ad  i.  igitur produdus  Aib 

extremis  14  K-  71  xqualis  erit  produ&o  fub  inediis  10  8 1 3 Q- 
Et/ie  IR  (iue  maior  xo**9t4o.  minor  autem  8^40- 4. 

Per  Algebram  fpeciofam)  data  quantitate  diuidenda  B & ratione 
C ad  B ponatur  maior  pars  quxiica  A,  ergo  minor  etit  B A.  Igitur 
differentia  partium  eft  a A-*B  ac  proinde  a AB--B  quadr.  ad  B 
quadr.  t A quadr/ — j A B'  eit vt  C ad  B.  Ergo  produftus  fub  cx> 
tremis  a AB  quadr.  — Bcub.  zquatur  produco  fub  mediis  CB 
quadr.  fCA  quadr.— a ABC  & fit  A quadratam  xqualc  a AB 

quadr.— Bcub.  t a ABC-^CBqoadr. 

C ‘ ^ ^ 

Solidum  fub  quadrato  pofterioris  termini  rationis  datz  in  ptio* 
rem  adde  cubopoderiotis  termini  ,8t  fiimmam  Sediuide  perptio' 
rem  terminum , & auoiicntem  ferua.  Tdm  duplum  quadratum  pb* 
(lerioris  termini  adde  cum  duplo  plano  terminorum  , & aggra* 
gatum  diuide  per  terliainum  priorem  .*  huius  quotientis  capedimi. 
dium,  8t  huius  dimidij  quadrato  detrahe  quotientem  feruatumt  rcTi- 
duj  radix  quadrata  fupradi^odetra^a 'dimidio  ,‘dabitmaiorempir« 
temqutefitam,  podcriqrc  termino  rationis  exidente  numeco  diui- 
deodo. * 

Fe/. 

Ex  quadrato  fumniz  terminorum  rationis  datz  colle  quadratuth 
'prioris  terminij  iunftum  plano  fub  terminis  ircfiduj  radix  quadrata 
fummx  terminorum  detrada  , dabit  maiorem  partem  quxfitani 
"priore  termino  rationis  cxideiue  numero diuideodo, 

EffeBio.  Geometriet, 

Sit  data  linea  diuidenda  AB  induas  A E,  E B taliter  vere^ah^ 
Ium  fub  A B in  differentiam  A E & E B ad  re^ngulumTub  mi- 
nore E B indifferentiam  AB  8c  AE  habeat rationem-datam  M M 
ad  N O.  Fiat  vt  M N ad  N O , ita  A B ad  B C,  tum  fumatur  C G 
tequalis  BC,8ifuper  toram  AG  4«  fcmicirculiis, &eXpundoC 
educatur  C L perpendicularis  ad  AG  donec  occurrat  Peripherie 


kangulutn  fub  minore  E B in 
is  partis  A £ ( cA  enim  H E • 
ABadBC  feuMN  ad 


Sth»Iium\ 


ui\j  tr  ly  I I 

tdtn  fumatur  CE  ae- 
qualis C L.  Dico  A B fe- 
Aam  c(Tc  in  E vt  pofcitur. 

Accipiatur  enim  EH  aequa- 
lis E B.  Quoniam  igitur  C* 

L cll  perpendicularis,  erunt 
(per  8 fexti ) tres  illae  A C> 

CL,  CG  continue  propor- 
tionales. ergo  cum,C  Eae*.  

quefur  C L cxcoftruAionc,  M No. 

& C G fit  etiam  xqualis  CB^rit  vt  A C ad  CE  ita  C E ad  C R^ 
& diuidendo  vt  A E ad  CE,  ira  EBad  BC.  Et  permutando  vt 
A E ad  E B Ita  CE  ad  BC.  3c,d.uidcndb  vt  A H ad  H E ita  E B 
ad  BC.  igitur  (per.  17  rexti)re<a  angulum  fub  AH  & BC  cftae 
quale  rcdangulo  H,£B.  ErgovtrcAangulum  B A an  AH  adre- 
da,ngulum  HEB,  iraerit(per  7 quinti) re£langulum  BA  in  AH  ' 
ad  rcdlangulum  ex  A H &BC.  Sed  vt  rcdangulum  BA  in  AH  • 
ad  rcdaogulum  ex  A H & BC,  itacAy  obeamdem  altitudioem>  * 
A B linea  ad  lineam  B C.  Igitur  cum  A H-fit  diAcrentia  partium , 
A E & E B,. erit  _A  B fc6la  in  E taliter  .ycre&angulumfub.tota  A B 
in  differentiam  partium  AH»  ad  redangulumfubmii 
H„E  differentiam  totius  A BSt  maioris  partis  A £ 
aequalis  E B ) habeat  rationem  datam 
0.  Quod  erat  demonArandum. 


Hic  itcfutn.aducrtc  lineam  quamcumque  huius  propofitionisbe- 
neficio  fecari  longe  fubtilius  ic  vniuerfalius,  quam  illam  quae  fecatur» 
media  & extrema  ratione  harmonice:  riaminiDa  reiAanguIum  fub 
tota  in  differentiam  partium  ad  re£tangulum  fub  minore  in  differe- . 
liam  maioris  partis  8c  totius  habet  rationem  aequalitatis  : in  illavero  , 
pfjus  rcaanguluih  «d  poAcrius  habet  rationem  quamcumque  A- ' 


QyMsf.  VUi:  14/’ 

' dem  planum  cil  t?‘ 0^*1*  R•^  erit  vc  j ad  a.  igitur  produ£tu^dib 

extremis  14  R-yx  xqualis  erit  produAolub  mediis  lo  8 1 3 Q,- 
Etfit  IR  Huc  maior  10-^40  minor  autem  8140-  4. 

Per  Algcbramfpeciofam,  data  quantitate  diuidcodaB&  ratione 
C ad  B ponatur  maior  pars  quxlica  A}  ergo  minor  etit  B A-  Igitur 
differentia  partium  eft  3 A - B ac  proinde  3 A B--B  quadr.  ad  B» 
quadr.  f A quadr.  **>a  A B eflvt  C ad  B.  Ergoproduftusfub  cx- 
crem'is  3 AB  t^uadr. ••  B cub.  xquatur  produco  fub  mediis  CB 
quadr.  quadr.— 3 ABC  Se  fit  A quadraturo  xquale  3 AB 

quadr. -Bcub.  1 1 ABC--C  B quadr. 


Hine  Csnon.  • 

♦* 

Solidum  fub  quadrato  pofieriorls  termini  rationis  dat*  Jn  prio- 
rem adde  cubo pofterioris  tcrmjni  jSe  fummam  Sediuide  perprio- 
rem  terminum , Se  quotientem  ferua.  *Tiim  duplum  quadratum  po” 
fterioris  termini  adde  cum  duplo  plano  terminorum')  Se  aggra* 
gatum  diuide  percerrainum  priore'm.'huius  quotientis  capeduTu- 
dium)  Se  huius  dimidij  quadrato  detrahe  quotientem  (cruatum ; rcfi> 

duj  radix  quadrata  fupradidiodetraAa  dimidio,  dabit  maiorem  par- 
tem quxCtaro,  pbfteriorc  termino  rationis  cxifteqtc  numero  diui- 
dendo. 

% 1 *• 

Vet, 

£x  quadrato  fiimm*  terminorum  rationis  dar*  tolle  quadratum 
‘prioris  terminij  iundtum  plano  fub  rerminis : refiduj  radix  quadrata 
fiimm*  terminorum  (tetra^^a , dabit  maiorem  partem  quxfiti^ 
'Priore  termino  rationis  exiflcntc  numero  diuidendo. 

V 

Effeilio  C tometric», 

S it dau linea diuidenda  ABinduas  AE,  EBtaliter vtrcAangB. 
lum  fub  A B in  differentiam  A E Se  E B ad  re^angulum  lub  riir* 
norc  E B indifferentiam  A B Se  A E habeat  rationem  datam  M N 
ad  N O.  Fiat  vt  M N ad  N O,  ita  A B ad  B C,  tUm  fumatur  C G 
«qualis  B C fuper  totam  AG  fiat  femicirculuS)  Secxpun^oC 
educatur  CL  perpendicularis  ad  AG  donec  occurrat  peripherice 


14»  DIO 

in  L , fuiriatur 

qualis  C L.  Dico 
ftam  c(Te  io  E vc  pofcitur. 
Accipiacur  cnim  EH  aequa* 
lis  E B.  Quoniam  igitur  C* 
L cft  perpendicularis,  crunc 
(per  8 Texti) tres  illae  AC» 
CL,  CG  continue  propor 
cionales , ergo  cum  C E ae 


quetur  CL  excoilrudione,  . HO 

& C G fit  etiam  xqualis  C B erit  vt  A C ad  C E iia  C.  E ad  C B 
& diuidendo  vc  A E ad  CE,  ita  E B ad  BC.  Et  permutando  vc 
A E ad  E B Ita  CE  ad  BC.  &. diuidendo  vc  A H ad  H £ ira  £ B 
ad  BC.  Igitur  (per.  17  Texti  )re(9  angulum  fub  Att  & BC  eAae  • 
quale  rcdangulo  HEB.  Ergo vrVcdlangulum  BA  in  AH  adre- 
dangulum  HEB,  ita  erit  (per  7 quinti)  redlangulum  BA  in  AH 
ad  rciAanguIum  ex  A H & B C.  Sed  vc  re£tangulum  B A in  AH  ^ 
ad  rc^angulum  ex  A H ic  BC,lcacA,  obeamdem  altitudinem « 

A B linea  ad  lineam  B C.  Igitur  cum  A H fit  differentia  partium 
A E Sc  E B,  erit  A B Teda  in  E taliter  vc  rcdangulum  Tub  tota  A B 
in  differentiam  partium  AH^  ad  redangulumfub minore  EB  in 
HE  diffcrentiam^otius  A B&maiocis  parcis  A E (cA  enim  HE 
aequalis  E B ) habeat  rationem  datam  A B.ad  B C fcu  MN  ad 
Q.  Quod  erat  demooArandum. 


SchoHum,' 


Hiciceriim  aduerte  lineam  quatneumque  huius  propofirion  is  be- 
neficio Tecari  longe  Tubtiiius  vuiucrfalius,  quam  illam  quae  Tecatur  • 
media  & extrema  ratione  harmonice-.  naminiAa  rcdlangulum  fub 
tota  in  differentiam  partiumadreAahguiumTubminoreindiifcrc- 
tiam  maioris  partis  & totius  habet  rationem  aequalitatis : in  illa  vero\. 
prius  rcdangulum  ad  poA^ius  habet  rationem  quamcumque 


-A* 


'k- 


-/h- 


* /■/ 


LIB.  IL  IX. 


P&orosiTio  IX. 


XisMidert  qmutthttem  ddtam  />  Jugi  tali  rstione  vt  differtPtU  \ 
tetius  & mtierts  fegmenti  *d  differentum 
PArtiumhMbeutrdtiememdutim, 

^Ic  datus  numerus  2 jo  Stratio  lo  ad^.  ponatur  I R promaio- 
^*re, ergo  zjo — IR  erit  minor.  Igittir  ajo-lR  ad  iR— ajp 
Slivtioad^.  ac  proinde  planus  fub  extremis  R aequatur 

plano  fiib  mediis  20  R-.’2^op.  Si  fit  IR  aequaJisxjo. 

Per  A Igcbrarairpeciofam,  data  quantitate  diuidenda  B & ratione 
Bad  C,  ponatur  pars  maior  A,  minor  erit  B— A.  Igitur  B-- A ad 
2A--B  cft  vt  B pd  C.  Ac  proinde  CB— CA  xquatur  aABr*B. 
quadr.  Sc  fic,  A aequalis  CB  f Bquadr.. 

x9tC. 

, Hine  Cunegt'. 

Quadratum  prioris  termini  rationis  date  iun^um  cuni "plano  texi 
minorum  diuide  per  fummam  terminorum  plus  priore  termino , 8C 
fiet  maior  pars  quxfita,  priore  termino  rationis  exillcnte  numero, 
diuidendo.  li  - 1,!,. ' 

Hine  EffeWe  Gegmetriu.  •>  •ii  .n  .J 

i.  : 

Sit  data  A B bnea  diuidenda  8c  ratio  A B ad  B C.  Oporteat  au. 
teni  diuidere  ABin  duas  taliter  vt  minor  parsad  dilPercmiam  par  » 
tium  fit  vt  AB  ad  BC*.  Fiat  vt  A B plus  AC  ad  AC  ita  AB  ad 
AD.  Dico  duas  partes  quxfitas  cife  AD  & DB.  Nam  curo  fit  vt 
A B plus  A C ad  AC  itaAB  ad  A D,  erit  ^ 

dtuidcndovcABad  ACita  DB  ad  DA.-  E iTXT~~ 

& per  mutando;  yt.AB  ad  DB  ira  AC  ad  DA..  Sumendoque 
DE  xqualcDBerUvt  A<D  ad  DB  fcu  De,  ita  CD  ad  D A,  Et 
iteru  diuidendo  vt  A E ad  E D ita  C D minua  D A ad  D A.  Rur- 
fus quoniam eftyi  A^.pW  AC  ad»  A C ita-ABad  A D,  eiitpir- 
mutando  vt  A B plui  AC  ad  AB,  «a  ACa^A  D.  Et  diuidendo 
u.  A C ad  AB  jtd  .IXiA..  Et,  iccn^aidioidondo^  yt  B G ad 

Nn  ij 


150  DlOPHJNTl  gEOMETR^, 

AB  in  CD  minus  DA  ad  D A.  Ergo  quoniam  iam  oftenfum  cft 
vt  C D minus  D A ad  D Aj^ta  A E ad  E D,  erit  vt  A E ad  E D,’ 
erit  vt  A E ad  E D ita  BC  ad  A £.  Et  inuertendo,  vt  E D fcu  D* 
B ad  A £ ita  A B ad  B C..  Ergo  totius  A B minor  pars  D B ad  dif- 
ferentiam partium  A£  elUa ratione  data  AB  ad  BC.  Quod  crac 
demondrandum. 

' Scholium. 

Hiciterumaduertendum  ediineam per  hanc  praxim  longefecari 
fubtilius&  voiucrfalius^quam  qux  fecatur  media  & extrema  ratio* 
nc  arithmeticb:nquidcro  in  ida  ^lifiFcrentia  fune  x quales  mter  fe» 
iUic  vero  quamcuraque  habeat  proportionein. 


Propositio  X. 

Imtnire  trU  qtiddrMU  proportieutlU  Geemeiric}  , quenim  'Jho  mi- 

•nor  A 0quentMr  maior/, 

E Lige  quemcumque  qu&dratum  pro  maiori  puta  4 cuius  radix 
ed*}  &s  ponatur  niinor  quadratus  1 Q^  ergo  quoniam  ‘dcbcnc 
e(Te in coptinuaproportione,quadrai4i  medium  inucnies  aR  mul* 
tiplicando  Videlicet  latera  maioris  & minoris  igitur  a R t iQ^x-  ‘ 
quantur  4.  & fit  I R xquaiis  ^ 5 —I.  Quo  multiplicato  per  rad^' 
cem  maioris  qux  ed a fic medius  quadratus  qt  20 — 2.  & criaqua- 
'drataquxfitauint  4 ^20 — 2.  d-Jjtzo. 

' Per  Algebram  rpecidfam,  pofito  B quadrato  pro  maiori  efus  radix 
cdB.  Minor  fit  A.  Ergo  BA  cd  medius  quadratus.  IgiturBAi  A 
quadc.xquattic  Bquadr.8c fit  A quadratu  xquale  B quadr.--BA. 

" 'H/ac  Canon.  ‘‘ 

Elige  quemcumquehumerum  quadratum  pro  maiore:  huius  qua* 
draci  radicem  diuide media 8c extrema  ratione  per  quartam  huius: 
maior  pars  erit  radix  minoris  quadrati  quxfiti.  Hac  radicc  du^ 
ja4acus  maioris  dabit  quadratum  medium  quxfitum. 

Hine  EffeHio  Geome/r/ca, 

Pucacurquxcumquelinea  A B diuidaturquepcr4  huius  media  & 
■extrema  ratione  in  C.  Scfadto  fuper  totam  AB  femicirculo,  eriga* 
«UT  CD  perpepdiculacis  ad  AB  ntAanturque  AD8c  DB.  Dicb 


JLIB,.  u.  QrjEST.  IX,  145, 


PaopoiiTio  XX. 

piuUere  gudHtiutem  Jdtdtm  in  duds  tdU  rdthne  <ut  differ iUtU 
tetius  & mdierts  fegmenti  dd  differentum 
Pdrtium  hdbedt  rdtiemem  ddum, 

S It  datus  numerus  a^o  & ratio  le  ad'^.  ponatur  IR  promaio-, 
rc,ergoz_jo — IR  erit  m(nor.  Igitur  ajo  -IRad  aR--i50 
effvt  IO  ad^.  ac  proinde  planus  fub  extremis  6 R xquatur 
plano fub mediis 20 R--2^o6. &fic  IR  aequalis  150. 

Per  Algcbramrpeciofam,  data  quantitate  diuidenda  B &ration» 
B ad  C,  ponatur  pars  maipr  A,  minorerit  B-A.  Igitur  B-- A ad 
aA-Bcft  vt  B ad  C.  Ac  proinde  CB-CA  xquatur  aAB»B 
quadr.  & fit  A aequalis  CB  f Bquaflr,,  ^ 

"Tite. 

Hine,  Cdnon^. 

Quadrarum  peioris  termini  rationis  datx  iunAum  cum  plaUoreri. 
minorum  diuidc  per  fummam  terminorum  plus  priore  termino, 
fiet  maior  pars  quxfua,  priore  termino  rauonis  exiftente  numero- 
diuidendo., 

Nine  EffeSfie  Ceemetricu. 

Sit  data  A B linea  diuidenda  & r^itio  A B ad  B C.  Oporteat  ao- 
diuidere  A B ip  duas  taliter  vc  minor  pars  ad  difFcrcntiam  par« 
tium  lir  vt  A B ad  BC.„  Fiat  vt  A B plus  AjC  ad.  A C iia  A B ad 
A O Dico  duas  partes  quzfitas  clle  A D 8t  D B,  Nam  cum  fit  vc 
A B plus  A C au  A C ita  A B ad  AD,  eru  . a.  , b c 

diuidendo  vt  A B ad  A C ita  D B ad  D A..,  e 
& per  mutando  vt  A B ad  D B.ita  AC  ad.  D A. 
p fc  xqualcO  B cjit  vt  A D ad  DB  fcu  DE,  ita^C 
itetu  diuidendo  vt  A'  E ad  E D ita  C D minus  D A n «ut 
fus  quopiam  vt,  A B plus  A C ad,  A C ira  A B ad  A Dt  cr  iepori 
mutando Yf  AB  plus  A. ? ad  A B,  ita,  A.Gad  A IX  Ecdiuidendo 
tt  AC  adjA^. it^Cp4d.I>A*,  ^t.itcj(pa)duudoidq,  vt  BC  ad^ 

N n i j 


Sumcndoquo 
D.  ad  D-ArEc 

> /4  A 
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AB  ita  CD  minus  D A ad  D A,  Ergo  quoniam  iamoftenfum  ift 
vtCD  minus  D A ad  D A,  ita  A E ad  E D,  eric  vc  A E ad  E D> 
erit  vt  A E ad  E D ita  BC  ad  A B.  Et  inuertendo,  vt  E D fcu  D- 
B ad  A E ita  A B ad  B e.  Ergo  totius  A B minor  pars  D B ad  dif- 
ferentiam partium  A E eft  in  ratione  data  AB  ad  fiC.  Quod  erae 
dcmonflrandum. 

ScholtHm. 

Hic  iterum  aduertcndumcftlineam  per  hanc  praxim  longe  fecari 
fubtilius&vniucrfaliusiquam  quae  feoatur  media 8c  extrema  ratio# 
ne  arithmetice  ifiquidcm  inifta  differentia  fune  aequales  inter  fe> 
illic  vero  quamcuraque  habeat  proportionem. 


P a o r o s I T X o X. 

Jnutnire  trU  froportiontU*  Ge f metrici , quorum  dut  ai* 

nor*  *quenturm*iort, 

Lige  quemcirmque  quadratum  pro  maiori  puta  4 cuius  radix 
. eft  a & ponatur  minor  quadratus  I ergo  quoniam  debent 
fe  in  continua  proportione  j quadratu  roeihum  inucnies  aR  mul- 
tiplicando videUcet  latera- maions  U minoris  igitur  2 R t iQ^ae* 
quantur  4.  & fit  1 R aequalis  ^ 5 - I.  Quo  multiplicato  per  radi- 
cem maioris  quae  cfi  2 fit  medius  quadratus  i)t.  20 — a.'&  tria  qua# 
drataquaefitamnt  4 1^20— a. 

Per  Algcbram  fpcciofam,  pofito  B quadrato  pro  maiori  cius  radhe 
cftB.  Minorfic  A.  Ergo  BA  eff  medius  quadratus  IgiturBA-J  A 
quadr.  aequatur  Bquadr.& fit  A quadratfi  xquale  Bquadr.— B A. 

Hine  Canon. 

Elige  quemcumque  numerum  quadratum  pro  maiore : huius  qua- 
drati radicem  diuide  media  & extrema  ratione  per  quartam  huius; 
maior  pars  erit  radix  minoris  quadrati  quxfiti*  Hac  radice  du^ 
in  lacus  maioris  dabit  quadratum  medium  quxfuum. 

H/ne  E^eHio  Geometrtea, 

Ducatur  quaecumque  linea  A B diuidanirqifeper^huiusmediait 
ixerema  ratione  in  C^Atfado  fuper  totam  AB  (cmicircido,  eriga- 
tur CO  perpendicuhds  ad  AB  nc^amurque  AD&  DB.  Dico 


LiB,n.  X.  m 

tria  quadrata  A B.'AD,  D B cfTft con- 
tinue proportionalia. & quadrata dua» 
rum  minorum  linearum  A D,  B D af- 
quari  quadrato  AB.  Nam  cum  AB 
feda  fle  media  & extrema  ratione  in  C, 
erit  vt  A B ad  AC  ira  AC  ad  CB. 

Ergo  quadratum  A C aequatur  reftan- 
gulo  ABC.  Sed  ( perSfexti ) cftvt  AB^d  BD  ita  BD  ad  BC. 
Igitur  quadratum  BD  e(I  aequale  redangulo  A BD.  Ac  cum  duo 
quadrata  AC&  BD  (igilbtim  fumpta xquentur  eidem reftangu* 
Io  ABC  I erunt  inter  fe  xqualia.  Sed  (per  eamde  8 fexti)  cft  vc 
A B ad  A D ita  A D ad  A C.  Ergo  cum  A C fit  xqualis  B D , erit 
quoque  vt  AB  ad  AD  ita  AD  ad  DB  Igitur  earum  quadrata  c- 
runt  etiam.  Sed  angulus  A.D  B infemicirculoedreftus.ergoqua- 
drata  AD  & DB  xquaniur  quadrato  A B.  Igitur  inuentaujnt  tria 
quadrata  proportionalia  quorum  maius  xquatur  duobus  reliquil 
Quod  erat  demondrandum. 

Schilium, 

Hinc  duo  elegantiflima  problemata  abfolues  \ primum  eft,  Trian- 
gulum re^angulum  efficere  cuius  tria  latera  fint  Comiout  proportio- 
nalia. Secundum  ed.eiufmodi,  diuidere  datam  quantitatem  in  tres 
continub  proportionales , ita  vt  quadratum  maioris  xquerur  qua- 
dratis reliquarum : fi  enim  fiat  vt  fumma  harum  rrium  AB>  AD 
D B adfinguIas,italineadataadaliaSiCfFc6lu  erit  quod  podulatur. 


PaoposiTio  XI. 

Ittuenire  tres  ^uantitttes  qu  arum  iuu  mineres  uquentur  maiori , ita  vt 
differentia  quadratorum  a duabus  matortbus  ad  dt^erentiam  qua-^ 
dratorumfi  duabus  minoribus  habeat  rationem  datam, 

E Sto  ratio  data  ad  5.  & fupto priori  termino  rationis  pro 

minori  trium  numerorum  quxfitorum  pono  medium  ciTe,  I R. 
Ergo  quoniam  duo  minoret  debent  xquari  maiori,  eriti^  t IR. 
Huius  quadratura  eft  j a R,  a quo  fi  tollatur  quadratum 

inediae  ucptl  (pedabit  differentia  aj5  t R qu*  ad  differentia 

Oo 
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mcdij  & minoris  IQ;j-2 5 habet  rationem  datam  ad  y.  acideo, 
produftus  fub  extremis  laSot  i^o  R xquaturprodudolub mediis 
ig  Q^4o^tf'.  & proinde  IQ^  eft arquale  ^^6 1 lo  R,  &fitIR.fc 
qualis  24.  ergo  tres  numeri  quae  fiti  fuftt  itf.  24»  40- 

Per  Algcbramfpeciofam.  C ad  D,  fumatur  C pro  minori,  & po- 
natur A pro  media  quantitate,  ergo  Ct  A eritmaior.  Huiusqua. 
dratumeft  C quadr.  f Aquadr.  t 2 C A. vndefublatomediar  qua- 
drato reRat  Cquadr.t  2 C A quae  ad  Aquadr.— -Cquadr.  habet 
ratione  C ad  D.  Igitur produdus  DC  quadr.tfDCA  aequantur 
CAquadr.-Ccub.  ac poft debitam  redudioncm  fit  A quadratum, 
aequale  DC  + Cquadr.  t ^DA. 

Htne  Canon. 

Quadratum  prioris  termini  rationis  datx  iunge  cum  quadrato  po- 
fterioris&  plano  fub  terminis;  huius  furam*  radix  quadrata  pofte- 
riori  termino  auda  dat  mediam  quantitate  quefitam,  minore  exifte- 
'te  priore  termino  rationis. 

Hinc  EffrSiio  Geometrie^t^ 

Sit  data  ratio  A B ad  B C.  Sumatur  autem  A D xqualis  A B,  & ^ 
fuper totam  DC  fiatfemicirculus , erigaturque  At  perpcdicularis 
ad  AC,  cuiparallela  8^  xqualis  fit  C Tum  centro  R,  interii  a lio 

BC  fiat  circulus,  & ducatur  G BHTecans  circulum  in  I.  Dico  AB  . 
efle  minorem  ex  quxfitis,  GH  mediam,  &compofitam  ex  vtraque 
AB  & GHeffe  maiorem  quxfitam.  Er  enim  (per  8 fexti)  F Aeft 
niidia  proportionalis  inter  A C Se  A D.  Ergo  pius  quadratum  *- 
quaturredangulo  DAC.  Sed  redangulum  D A C xquatui^qua- 
drato  AB  &redangulp  ABC,  quia  A D fumptaeft xqualis  AB. 
Ergo  quadratum  A F ( hoc  e(l  C G ) xquale  eft  quadrato  A B & re*_ 
dangiiio  AB  C.  Sed  G C eft  tangens,  igitur  quadratum  GCx- 
qualc  cft  redangulo  HG 1.  Ac 
proinde  cum  ( per  a fecundi  ) 
quadratu  HG  xquetur  redan- 
gulis  entqu  adrac  HG 

xquale  rcdangulo  GHl  plus 
redangulo  ABC  plus  quadrato 
AB.  Sed  redangulum  GJHII 
xquatur  rcdangulo  G H B du- 
plo Igitur  quadratorum  A B 
H G differeniia  eft  rc^ngulum 
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'tria  quadrata  A A D,  D B c(Te  coa- 
(inuc  proportionalia,&  quadrata dua* 
rum  minorum  linearum  AD,  B D ae> 
quari  quadrato  AB.  Nam  cura  AB 
fcda  iit  media  & ixtreraa  ratione  in  C, 
ejit  vt  AB  ad  AC  ita  A C ad  C B. 

Ergo  quadratum  A C aequatur  rcdan> 
gulo  ABC.  Sed  ( per  8 fcxii ) cft  vt  A B ad  B D ita  B D ad  B C. 
Igitur  quadratum  B D eft  aequale  rcdangulo  A B D.  Ac  cum  duo 
quadrata  AC&  BD  figillatim  fumpta aequentur  eidem redangu* 
Io  ABC,  erunt  inter  fc  aequalia.  Sed  (per  camde  8 fexti)  cft  vt 
A B ad  A D ita  A D ad  AC.  Ergo  cum  AC  fitxqualisBD,  erfc 
quoque  vt  A B ad  A D ita  A D ad  D B.  Igitur  earum  quadrata  c- 
runt  etiam.  Sed  angulus  A D B in  fcmicirculo  cft  redus , ergo  qua- 
drata AD  & D B aequantur  quadrato  AB.  Igitur  inuentafunt  tria 
quadrata  proportionalia  quorum  maius  xquatur  duobus  reliquis. 
Quod  erat  dcmonftrandum. 

Scbtlium, 

Hiuc.duo  clegantilfima  problemata  abfolues  s primum  cft,  Triaq- 
gulum  redangulum  cfficcreouius  tria  latera  Gnt  continui  proportio- 
nalia. Secundum  cft  ciufmodi , diuidere  datam  quantitatem  in  tres 
continue  proportionales,  ita  vt  quadratum  maioris  xquetur  qua* 
dratis  reliquarum  :G  enim  fiat  vt  fumma  harum  trium  AB,  AD 
DB  adlingulas,  ita  linea  data  ad  alias,  clfedu  erit  quod  poftulaiur, 


Propositio  XI* 

Inuenire  tres  qutntitstes  quarum  duu  mineres  uquentur  maiori , itt  vt 
differentia  quadratorum  a duabus  maioribus  ad  differentiam  qifa- 
draterum  a duabus  minoribus  habeat  rationem  datam, 

E Sto  ratio  data  ad  5.  &(upto  priori  termino  rationis  16  pro 
minori  trium  numerorum  quxntorum  pono  medium  cfTc  IR. 
Ergo  quoniam  duo  minores  debent  aequari  maiori,  erit  16  t IR. 
Huius  quadratum  cft  ajtfflR  t 32  R , a quo  fi  tollatur  quadratum 
medix nepei  Qjeftabit dift^erentia  t jaR  qux ad diftercotii 

Oo 
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medij  & minoris  I habet  rationem  datam  ad  5.  ac  ideo 

produftus  fub  extremis  laSotido  R xquaturprodtidolub mediis 
i<jQ^4o9^.  & proinde  IQ,  eftxqualc  lo  R.  8cfitIR* 

qualis  24.  ergo  tres  numeri  t^usfiti  funt  16.  24*  40. 

Per  Algcbramfpeciofam.  C ad  D,  fumatur  C pro  minori, 'Sepo- 
natur A promcdiaquantitate,crgo  Ct  A erit  maior.  Huius  qu»* 
dratumell  C quadr.  t Aquadr.  t 2 C A.vndefublatomcdiarqua- 
dratoreftat  Cqiiadr.t  ^ CA  quatad  Aquadr.  — Cquadr.  habet 
ratione  C ad  D.  Igitur produdus  DC  quadr.tiPCA  aequantur 
CAquadr.-Ccub.  ac  poR  debitam  redu^ionem  £U  A quadratum 
aequale  D C I*  Cquadr.  t aI>A. 

Hinc  Csn«n. 

Quadratum  prioris  termini  rationis  datz  iunge  cum  quadrato  po- 
Acrioris  & plano  fub  terminis ; huius  fummz  radix  quadrata  pofte- 
riori  termino  aufta  dat  mediam  quantitate  qucfitam,  minore  exifte^ 
te  priore  termino  rationis. 

H/ne  EffcHia  Geemetricn.' 

Sit  data  ratio  A B ad  BC.  Sumatur  autem  A D xqualis  AB,& 
fuper  totam  DC  fiatfemicirculus , erigaturque  AF  pcrpedicularis 
ad  AC,  cui  parallela  & xqualis  Iit  C G.  Tum  centro  B,  interuallo 
BC  fiat  circulus,  Seducatur  GBH  fecans  circulum  in  1.  Dico  AB 
cfie  minorem  ex quxfitis,  GH  mediam,  Se  compofitam  ex  vtraque 
AB  Se  G Hc(Tc  maiorem  quxfitam.  Et  enim  (per  8 fexti)  F A eR 
midia  proportionalis  inter  A C Se  A D.  Ergo  cius  quadpatum  x- 
quaturreRangulo  D AC.  Sed  redangulum  DA  C xquatur  qua- 
drato A B Sercftangulo  ABC,  quia  A D fumpta  cR  xqualis  A B. 
Ergo  quadratum  A F ( hoc  cR  C G ) xquale  cR  quadrato  AB  & rc* 
itangulo  ABC.  Sed  G C eft  tangens,  igitur  quadratum  G C x- 
qualc  cR  reftangulo  H G I.  Ac 
proinde  cum  ( per  2 fecundi  ) 
quadratu  HG  xquetur  rc£Ian* 
gulis  HGl  erit  qu  adrat  HG 
xquale  rcftangnlo  GHI  plus 
redangulo  ABC  plus  quadrato 
AB.  Sed  re^angulum  GHI 
xquatur  rcftangulo  GHB  du- 
plo. Igitur  quadratorum  A B 2C 
H G differentia  cR  rcRanguluoa 


% 
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AB  C & duplum  rcdangulum  GHB.  Sed  ifta  duae  redtangula 
propter  camdem  altitudinem  BC  &-HB  aequalia  funt  rcdangulo 
ex  e e in  AB  & duplam  G H..  Igitur  digerentia  quadratorum  A- 
B & H G xquatur  re^angulo  ex  BC  in  AB  plus  dupla  H G.  Eli 
vero  quadratum  compofitx  ex  AB  & GH  xqua^e  quadratis  A B 
& GH  & duplo  rcdangulo  ex  AB  in  GH  (per  4 fecundi  ) ergo 
differentia  quadrati  compofltzex  AB  & GH  a quadrato  G H cft 
quadratum  A B & redangulum  ex  AB  in  duplam  G H.  Igitur  ea 
differentia  xquabitur  ccdangulofub  AB  io compoiitam ex  AB& 
dupla  GH.  iflud  autem  redangulnm  fub  AB  io  compofitam 
ex  A B Se  dupla  G H ad  redfangulum  fub  BC  in  compoiitam  ex 
AB  & dupla  GH  propter  eamdern  altitudinem  cft  ve  AB  ad  BC. 
Ergo  digerentia  quadrati  compofitx  ex  AB  & GH  Se  quadrati  G- 
H ad  differentiam  quadratoru  G H & A B cft  io  ratione  data  A B 
ad  B e.  Qupd  erae  demonftrandum. 

Sthotium^ 

Hinc  folues  iflud  problema : Diuidere  lineam  datam  in  duas  ita  ve 
differentia  quadratorum  totius  Se  maioris  Tegmenti  ad  differentiam) 
quadeatorum  i Tegmentis  ortorum  habeat  rationem  datam  j fi  enim 
nat  vt  Tumma  ex  A B Se  G H ad  quod  libet  Tegmentum  ita  linea  da- 
ta ad  aliud)  abTolutum  erit  problema. 

Potuiffent  poni  maior  vel  minor,  ficutpofuimus  mediam  I R.  Vo* 
de  diuerfl  canones  Se  effeftiones  Geometricx  orirentur : Ted  hoc  in- 
dicaffe  Tatis  efio. 

' — " — - - ■ ■ ■ ■ 

PxOPOSITlO  Xll. 

Inuenire  tres  <jusntitatest*les  vt  fumma  ^ugdr^torum  frime  ^ feeuH- 
tUdd  differentiam  quadratorum  fecundu  tertU, 
habeat  rationem  datam. 


SIc  data  ratio  5 ad  q.  accipiaturque  quilibet  numerus,  puta 
pro  primo  ex  quxfitis  Se  ponatur  fecundus  I R , ergo  horqm  duo- 
rum quadrata  erunt  4fIQ-  Fiatiamvt  5 ad  3 ita  4!  IQ^daliud, 
Siehabebis  12 1 3 prodiffereinia  quadratocunifecuiidisetcrtij] 

f 

’ Ooij 

, ^ 

• ♦ 
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quare  fi  huic  differentii  addas  quadratum  fecundi  I QJict  quadra» 
tum  tertij  la  t 8 Q^Igicur  tertias  numerus  erit  9*  ( la  t 8 

efl  quxftio  foluta  indefinite,  potcftquefumi  quilibet  numerus  pro 
valore  radicis.  Primo  itaque  exiftente  a fumatur  fecundus  ad  libitfi 
4 , tertius  ergo  qui  inuentus  cft  92.  ( la  1 8 Q^)  erit  9^  tf'o . & fatiffa* 


ciuntquatfiioni,  . • 

Per  Algcbram  fpeciofam, detur  ratio  C ad  D , accipiatutque  pro 
prima  quantitate  B &ponatur  A profccunda.  Fiatque  vt  C ad  D 
ita  fumma quadratorum  primae  & fecundz  B quadr.  f A quadr. 
ad  aliud  , fiet  differentia  quadratorum  fecundz  & -tertiz  D B 
■ quadr.  t ^ A quadr.  cui  fi  addas  quadratum  recuodz,  & aggre  gatt 

C 

capias  radicem  quadratam exiftet tertia  quantitas  9t  ( DB  quadr. 
■j  DA  quadr.  tCA  quadr.)&eftfolutaquzftioindefinitc. 

'Hinc  Cnne». 

Cape  ptoduabus  peioribus  quantitatibus,  Quas volueris  ;&  qua- 
dratorurn  abillis  ortorum  fummajn  duc  in  pofferiorem  rationis  tcr- 
ininum ; producum  adde  produdo  qui  fit  ex  quadrato  fecunda,  in 
priorem  terminu  rationis  tfummam  qua  inde  nafeitur  diuidc  per 
priorem  terminu. quoiiehtis radix  quadrata  dabit  tertiam  quantira 
temquzfitam. 

Hinc  Effe^io  Geometrice. 

Sit  data  ratio  AB  ad  BC  & fumatur  EA  zqualis  AB,  & CD 
zqiialis  BC.Tumfupratotam  ED  fiatfemicirculus,&cxpun<:io 

A erigatur  perpendicularis  AF  & ipfixqualis  fumatur  BG  Dico 

E A , A B & B G fore  tres  quifitas , nam  ( per  8 fcxti  ) E A A F 
AD  erunt  continu*  proportionales,  ac  proinde  vt  E A ad  AD, 
ita  quadr.itum  E A ad  quadratum  A F ( hoceft  BG  ) & inuerten- 
^vt  AD  ad  A E ( fcu  A B ) ita  quadratum  B G ad  E A.  & diui-< 
dcndojvt  BD  ad  EA  ita  quadratum  BG  multatum  quadrato  B- 
A fcu  AB  ad  quadratum  E A & duplando  coniequaniia  vt  B D 

ad 
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ABC  & duplum  rcdangulum  GHB  Sed  ifta  dux  re^angula 
propter  camdem  altitudinem  BC  & H B xqualia  funt  redlangulo 
ex  B e in  A B & duplam  G H.  Igitur  differentia  quadratorum  A. 
B & HG  zquatur  redangulo  exBC  in  AB  plus  dupla  H G.  Efl 
vero  quadratum  compofitx  ex  AB  & GH  zquale  quadratis  AB 
& GH  & duplo  rcftangulo  ex  AB  io  GH  (per  4 fecundi  ) ergo 
differentia  quadrati  compofitzcx  AB  & GH  i quadrato  GH  cft 
quadratum  A fi  &redlangplum  ex  AB  in  duplam  G H.  Iguur  ea 
differentia  xquabitur  redangulofub  AB  tn compofitam ex  Afi& 
dupla  G H.  iflud  autem  rcdiangiiltim  fub  A B in  compofitam 
ex  AB  & dupla  GH  ad  re^angulum  fub  BC  in  compofitam  ex 
AB  &dupla  GH  propter eamdem altitudinem  cflvt  AB  ad  BC, 
Ergo  differentia  quadrati  compofitx  ex  AB&  G.H  & quadrati  G* 
H ad  differentiam  quadratoru  GH  & AB  efl  in  ratione  data  AB 
a^  B e.  Q^d  erae  dcmonflrandum. 

Stholtunty 

Hinc  foiues  iflud  problema : Dhiidere  lineam  datam  in  duas  ita  ve 
differentia  quadratorum  totius&  maiorisTegmemi  ad  differentiam, 
quadratorum  i Tegmentis  ortorum  habeat  rationem  datam ; (i  enim 
fiat  vt  fumma  ex  A B & G H ad  quod  libet  fegmrntum  ita  linea  da<» 
ta  ad  aliiid,  abfolutumerit  problema. 

PotuilTcnt  poni  maior  vel  minor,  ficu^pofuimus  mediam  I R;  Vn* 
de  diucrH  canones  & effe^iones  Geomevicx.orircntur : fedhocin- 
dtcaffc  fatis  eflo. 


PxovosiTio  XII. 

Inuenire  tres  (ftuntit^tes  fdles  vt  fummx  $iHd^gtotnm  cf fecuHjf, 

differentiam  quadratorum  fecundae^ tertia» 
habeat  rationem  datam. 

Sit  data  racto  5 ad  accipiaturque  quilibet  numerus,  ptita  a. 

pro  primo  cx  quxfitis  U ponaturfecundus  I R.,  cago  horunii  duo- 
rum quadrata  erunt  4tlQ.  Fiatiamvt  5 ad  5 ita 41  IQ«d aliud. 
Bthabebis  la  t j pro  differentia  quadratorum  fccundT^  terti 
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quare'(i  huic  differenci^  addas  quadracimi  fecundi  l<^ec  quadra* 
tum  tcriij  xa  t 8 Q^Igicur  tertias  numerus  erit  ( la  t 8 

eft  quzftio  foluia  indefiniti,  potcftquc  fumi  quilibet  numerus  pro 
valore  radicis.  Primo  itaque  cxtficntc  a funutur  fecundus  ad  libjtu 
6,  tcrtiuscrgoquiinucntuscft  ^(xat  8 Q^)crit9t  6o.  Si  fatilfa* 

S 

ciitntqiiarftioni. 

Pec  Algcbram  fpccio&m , detur  ratio  C ad  D , accipiaturque  pro 
prima  quantitate  B & ponatur  A pro  fecunda.  Fiatquevt  C ad  D 
ita  fumma  quadratorum  primae  & fecundz  B quadr.  f A quadr. 
ad  aliud,  fiet  differentia  quadratorum  fecundae  & tertix  DB 
quadr  fDA  quadr.  cui  fi  addas  quadratum  fccundz,&  aggregati 

C 

capias  radicem  quadratam exifict tertia  quantitas  ^ ( DB  quadr. 
i DA  quadr. tCA  quadr. )&cftfolut a quxftio indefiniti. 


• 

Cstteit, 

Cape  pro  duabus  prioribus  quantitatibus,  quas  volueris ; & qua- 
dratorum ab  illis  ortorum  fumraam  duc  in  pofteriorem  rationis  ter- 
minum : produftum  adde  produdo  qui  fit  ex  quadrato  fecunda  in 
priorem  terminu  rationis  : fummam  qua  inde  nafciturdiuide  per 
priorem  terminu.  quotientis  radix  quadrata  dabit  tertiam  quantita 
temquxfitam. 

Hinc  EfnHio  CeemetricM. 

Sit  data  ratio  AB  ad  BC  & fumatur  EA  xqualis  AB,  & CD 
'aequalis  BC.  Ttirt fupra totam  E D fiat fcmicircuIus,&cxpun(5to 

A erigatur  p.rf«r-d.ci.laris  A«  &ipfi  «qualis  fumatur  B G Dreo 
EA,  AB&C  feG  fore  tres  qiixfitas,  nam(  per  » Icxti  ) EA  AF 
AD*  erunt  continue  proportionales,  ac  proinde  vr  E A ad  AD, 
yifi quadratum  EA  ad  quadratum  AF  (hoceft  BG)&  inuerten- 
dovt  AD  ad  A E (fcu  AB  ) ita  quadrarum  BG  ad  E A.  & diui- 
«Jcndojvt  BD  ad  EA  ita  quadratum  BG  multatum  quadrato  E- 
A fcu  AB  ad  quadratum  E A & duplando  conXcquantia  vt  B D 

ad 
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adEBitaquadratQ  BG  multatum 
quadrato  E A feu  A B ad  dupifi 
^adratum  EA.  £c  inuertendo 
vc  EB  ad  BD  ita  duplum  qua- 
dratum EA  ad  quadratum  BG 
multatum  quadrato  B A.  Sed  vc 
£ B ad  B D ita  earum  femilTcs  A- 
B ad  BC.  EH;  autem  duplum  qua- 
dratum EA  zqualis  fummx  quadratoru  E A & AB.  &BG.vero 
quadratum  minus  quadrato  AB  cft  differentia  quadratorum  BG 
& AB.  Ergo  vt  fumma  quadratorum  E A & Ab  ad  differentiam 
quadratorum  A B & BG  ita  AB  ad  BC.  Quod  erat  dcmonftran- 
dum. 

Sumantur  deinde  prima  & fecunda  MN  & N P io* quales, & 
duabus  PN  & MN  inueniatur  tertia  proportionalis  N O.  Tum 
fiatvt  A B ad  BC  ( qu*  eft ratio  data ) fic  O P ad  P R , accipia- 
lurqucRS  zqualis  PN.  PrztercafupertotQ  NS  fiatfemicirculus, 
& ex  punfto  P erigatur  P T 
perpendicularis  ad  N S , & ipfi  A ~B  C 
PT  zqualis  abfeindatur  PV. 

Dico  tres  M N,  N P,  P V efle 
quales  pofcuntur.  Cum  enim 
NO  fit  tertia  proportionalis 
duabus  P N & M N erit  repa- 
gulum P N O zquale  quadra- 
to M N.  Igitur  fumma  quadrato  M N 8d  NP  zquatur  rePangn- 
lo  O P N ( per  ^ fecundi ) fed  rePangulu  O P N ad  rePangulum 
N P R,  efl propter eamdem  altitudinem  NP,  vt  OP  ad  PR  ( hoc 
eftexconflruPionevt  AB  ad  BC  feu  io  proportione  data)  eft  vero 
rePangulum  NPR  diflferentia  quadratorum  NP&PV.  Siqui- 
dem P V quadratum  zquatur  quadrato  T P feu  rcftangulo  N PS, 
hoc  cfl  rcftaogulo  PSR,  (quia  RS.  Sumpta  eft  zqualis  N P )re- 
^angdlum  autem  P S R,  ( per  3 fecundi  ) differt  i quadrato  R S, 
feu  N P,  perreftaogulum  PRS  feu  NPR.  Ergo  fumma  quadra*^ 
torum  MN  & NP  ad  differentiam  quadratorum  NP&PV  eft 
in  ratione  data  AB  ad  BC  feu  OP  ad  PR.  Quod  erat  demoa- 
ftrandum.  • ' 


Is6  DlOPHJNtl  GEOMETRjE; 

Scholinm, 

Hincincclleges  quomodo  diuidcrc  oporteat  quantitatem  datam 
meres  ita  vt  quadrata  prims  & fccundx  ad  differentiam  quadrato* 
ruin  fecundx  & tertia;  habeant  rationem  datam.  Fiat  enim  vt  fum- 
ma  trium  inuentarum  ad  quam  libet  ita  quantitas  data  ad  alias,  & ha-' 
bebis  intentum. 

Vt  quoniam  inuenti  funttres  illi  numeri  6.  ^6o.  ita  vt  qua- 
drata duorum  priorum  40  ad  differentiam  quadratorum  a duobus 
pofferioribus  24,  habeant  rationem  5 ad  5.  fiiubeatur  diuidi  20  in 
tres  ira  vt  fumma  quadratorum  i duobus  prioribus  ad  differentiam 
quadratorum  a duobus  poderioribus  fit  ve  / ad  facies  vt  % \ ^60 
fumma  trium  inuentorum  ad  fingulns,  ita  20  ad  alios  6c  inucnies 
80-— ^^■ooo.  240 54000.  91.51^000—300. 


Peopositio  XlII, 

Bdfam  quMtttitdtem  diuiitre  rttione  totius  & ^trtium  iit  freftr^ 

tioae  data.  1 

E Sto  numerus  12  diuidendus  in  taliter  vt  tota  ad  vnam  eius 

partem  fc  habeat  ficut  fecunda  ad  teriam,(itquc  ratio  data  j ad 
1.  Fiat  ve  j ad  i ita  iz  ad  aliud  nempe  4.  ponatur  pars  vna  ex  duo- 
bus, reliquis  I R,  ergo  altera  erit  8— >I  R Igitur  12  ad  4 itafe  ha- 
bet vt  I R.  ad  8-*I  R>  ac  proinde  produ^us  fub  extremfs  $6-12  R 
xquaturprodihffofub  mediis  4 R & fit  IR  aequalis  6. 

PerAlgebram  fpeciofam,dataqHantitatediuidenda  B&ratione 
C ad  D ponarurque  pro  vna  ex  mediis  A tum  fiat  vt  C ad  D ha  B 
ad  aliud  quod  fic  D B tollacurquc  ex  B,  Refiduum  cft  B C — D B. 

C 

inde  fi  collas  A,  reflabit  BC— D B — CA,  Igitur  vt  B ad  DB  fic 

C T 

A ad  B C--D  B-- C A.  Ergo  produiffus  fub  extremis  arcuatur  pr#; 
duiRo  fub  mediis  & fit  A aequalis  CB^-D  B.  ^ 


155 


L1B.1L  Qrj£ST.  Xli:  v 


ad  E B Ita  quadratu  BGmuIracum 
quadrato  EA  fcu  A B ad  duplu 
quadratum  EA.  Et  inucrtcndo 
vc  EB  ad  BD  ita  duplum  qua- 
dratum E A ad  quadratum  B G 
multatum  quadrato  BA.  Sed  vc 


E B ad  B D ita  carum  fcmiffcs  A-  E A B C DG 
D ad  BC.  EU  autem  duplum  qua- 
dratum EA  arqualis  fumm*  quadratoru  EA&AB.  & BG  vero 
quadratum  minus  quadrato  AB  c(l  differentia  quadratorum  BG 
& AB.  Ergo  VI  fumma  quadratorum  E A & A B ad  differentiam 
quadratorum  AD  & BG  ita  A B ad  BC.  Quod  erat  dcmonftran- 
dum. 

Sumantur  deinde  prima  & fecunda  MN  & NP  inatqualcs,& 
duabus  PN  & MNinueniatur  tertia  proportionalis  N O.  Tum 
fiat  vt  A B ad  B C ( quas  cft  ratio  data ) fic  O P ad  P R , accipia- 
turqucRS  asqualis  PN.  Prxtcrcafupcrtotu  NS  fiat fcmicir culus, 
& ex  pundlo  P erigatur  P T 
perpendicularis  ad  NlS',  &ipfi  A B C m 
PT  xqualis  abfcindatur  PV.  ^ 


duabus  P N & M N erit  re^i, 
gulum  P N O xquale  quadra- 
to M N.  Igitur  fumma  quadrato  M N & NP  xquatur  rcdangu- 
lo  O P N ( per  5 fecundi ) fcd  re^angulu  O P N ad  redianguluna 
N P R,  cft  propter  camdem  altitudinem  N P,  vt  O P ad  P R ( hoc 
cftexconftru&ionevt  AB  ad  BC  feu  in  proportione  data  )cft  vero 
rcdiangulum  NPR  differentia  quadratorum  NP  &PV.  Siqui- 
dem P V quadratum  xquapur  quadrato  T P fcu  re£tangulo  N PS, 
hoc  cft  re^angdto  PSR,  (quia  RS.  Sumpta  e ft  xqualis  NP  )'rc- 
^angulum  autem  P S R,  ( per } fecundi  ) differt 4 quadrato  RS, 
fcu  N P,  per redaogulum  PRS  fcu  NPR.  Ergo  fumma quadra-> 
torum  MN  &NP  ad  differentiam  quadratorum  NP  &PV  eft 
in  ratione  data  A B ad  BC  fcu  OP  ad  P R.  X^od  erat  dcpion^ 
ftrandum. 


Dico  tres  M N,  N P,  P V effe 
quales  pofcuntur.  Cum  enim 
NO  fic  tertia  proportionalis 


t/s  diophj^nti  geometk/e; 

Scholium, 

^inc intelleges  quomodo  diutderc  oporteat  quantitatem  datam 
m tres  ita  vt  quadrata  primx&  fccundar  ad  differentiam  quadrato* 
ruin  fecunda;  & tertiae  habeant  rationem  datam.  Fiat  enim  vt  fum- 
ma  trium  inuentarum  ad  quam  libet  ica^quantitas  data  ad  alias,  & ha- 
bebis intentum. 

Vc  quoniam  inuenti  funttres  illi  numeri  2.  6.  ita  vt  qua* 
^‘^oriim  priorum  40  ad  differentiam  quadratorum  a duobus 
pofterioribus  24,  habeant  rationem  5 ad  5.  fiiubeatiir  diuidi  aoin 
tres  ira  vt  fumma  quadratorum  ^ duobus  prioribus  ad  differentiam 
quadratorum  a duobus  pbfleriOribus  fit  vt  / ad  facies  vt  8 t f^6a 

fumma  trium  inuentorum  ad  fingulos,  ita  20  ad  alios  &.inucuies 
80  — ^ttfooo.  240 '-9^^4000.  500. 


Propositio  XIII. 

B»um  qud/inutem  diuidere  ratione  totius  ^ fortium  in  frofor» 

. tione  doto. 

«r 

E Sto  numerus  la  diuidendus  in  j taliter  i/t  tota  ad  vnam  eius 
partem  fe  habeat  ficut  fecunda  ad  teriam,fitque  ratio  data  ^ ad 
I.  Fiatvt  j ad  I ita  12  ad  aliud  nempe  4.  ponatur  pars  vna  ex  duo- 
bus reliquis  1 R,  ei^o  altera  erit  8-*l  R Igkur  la  ad  4 itafe  ha- 
bet vt  I R ad  8-1  R,  ac  proinde  produdus  fub  cxtretnis  st6-\i  R 
atquaturprodudofub  mediis  4 R & fit  IR  cqualis  6, 

Per  Algebram  fpeciolaro,  data  quantitate  diuideoda  B & ratione 
C ad  O ponarurque  pro  vna  ex  mediis  A tumhatvc  C ad  D ita  B 
ad  aliud  quod  Ot  D B tollaturqge  cx^B.  Refidtium  cft  B C — D B. 


inde  n tollas  A,  rcftabitBC— DB— C A.  Igitur  vtB  ad  DB  fic 

C ~C 

A ad  B C-D  B--C  A.  Ergo  produdus  fub  extremis  actjuatur  pr«^ 
C 

duAo  ful> mediis &.6c  A aequalis  CB-DB.  _ . 
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..  * Hine  CdHOH. 

ProHuftumeipoftcriori  termino  rationis  in  quantitatem  diuiden- 
dam  partire  per  ptiorem  rationis  terminum  ‘.quotiens  erit  vna  para 
ex  mediis  quxfitts  Deinde produiSum fub  quantitate  diuidcnda  ia 
priorem  tc^i  minum  rationis  multatum  produiSum  ex  quantitate  diui> 
dcndain  pofteriorem  terminum  diuideper  fummam  terminorum, 
fieique  altera  ex  mediis  vnde  reliqua  non  latebit. 

Htnc  EffeSito  Geometrteg. 

Sit  data  linea  AB  diuidenda  ratione  totius  A G F y 
& partium  fecundum  proportionem  C A ad  q e d 
D H.  Fiat  vt  C D ad  DE  ita  A B ad  BF« 

Deinde  A F perpropof.,11  Lib.  I diuidatur  taliter  in  G vtfit  AG 
ad  GF  ficiiti  AB  ad  BF.  Dico  AB  feaameiTevtpofciturinpun- 
Gii  G St  F.  Nam  cftvt  CD  ad  DE  ita  AB,  ad  BF,  &vt  AB 
ad  B F ita  A G ad  G F.  Ergo  tam  A B ad  B F quam  A G ad  GF 
habet  rationem  CD  ad  D E.  Q^d  cratdemonOrandum. 

CsroUdrfMm. 

Hinc  elicitur  fingulare  illud  theorema  l Si  fuerint  quatuor  qu4tita« 
tes  diferete  proponionales,&  haru  maior  reliquis  tribus jfii  aequalis ! 
minima  omnium  addita  tribus  minoribus,  exhibebit  lurfus  tres 
qu*  cum  maiori  intada  erunt  proportionales. 

Et  ex  theoremate  prodit  illud  problema : datam  .quantitate  diui- 
dere  in  quatuor  proportionales,  ita  vt  minima  omnium  addira  tribus 
minoribus , ad  huc  exhibeantur  quatuor  proportionales.  Etenim  di-r 
uifa  quantitate  quxeumque bifariam,  & eius femiBcdiuifa ratione 
totius  & partium,  habetur  intentum. 


PROPOSItlO  XIV,  , ' I , • 

« 

Ddtis  iuo^HS  pungis  deferibere  circulum  tdli  rdtione  vt  dud  linet  d 
frtdtdis  fun£Usibi£lt  dd  ^uod  libet  pungunt  peripherid 
ddtdm  hdbcdut  rdtienem 

T TQf  problema>  quod  eft  magni  geometrae  Apolloni)  Pergaei,  fic 
abfolucmus.  Eilo  data  ratio  a ad  i*  & capiatur  quilibet  numc- 
Kus  pto  illotum  punftorum  diftafuia.  Tiimpto  intetuaUo  ^lus  puA- 


15»  DlOPMANTl  gPOMETRJE 

ai.  Ad  extremitatem  diametri  ponatur  IR.  Ergo  quoniam  lineae 
dudx  a duobus  pungis  ad  cxtremitaccm  circuli, aeque  ad  aliud  quod- 
cum^ue  pun^um  debet  efTc  in  ratione  data  , erit  vc  ^ t IR  ad 
1 Rica  2 adi.  Et  fici  R aequalis  6.  pro  ea  quantitate  quae  adiun- 
gidcbct  diftami*  duorum  punftoril.  Siverohxc  diftantia  puot2o- 
rum  datorum  fecetur  inrac  ionedata  & minor  addatur  inucccoe,  ha- 
bebitur diameter  circuli. 

Per  Algcbram  rpeciofam , data  ratione  B ad  C fumatur  D pro 
diflantia  punctorum , fic  ponatur  A prointeruallo  vnius  punfti  ad 
extremitatem  diametri.  Efgovt  D f A ad  A ita  B ad  C acproin- 
dc  C D t C A zquabuDtuc  B A.  Igitur  A fit  aequales  C D. 

B-C 

HWC  CMUtft. 

Cape  quemcumque  numerum  pro  diflantia  pun^^orum , eumque 
multiplica  per  poflcriorem  terminum  rationis  datziprodudlum  di- 
uide  per  differentiam  terminorum  rationis  & quotientem  ferua.  De- 
inde diflantiam  pun<3orura  duc  io  minorem  terminum  rationis  & 
produ&ura  diuide  per  fummam  terminorum , fietque  quotiens  fe-. 
eundus  quiprimo  quotienti  feruato  additus,  dabic diametrum  cir- 
culi. 

Hine  Efficffio  Geemetriu, 

Sic  data  ratio  M ad  M & datis  duobus  pungis  A & D oporteae 
deferibere  circulum  ta- 
liter vt  du£lx  linCx  ad 
quodeumque  circum 
ferentix  pundum  cx 
^ prxdidispundis  A & 

D habeant  racionen) 

M ad  N.  Secetur  pti- 
mum  diflanci^  A D in 
C ( per  a lib.  i huius  ) 
tali  ratione  vt  A C ad 

iic  in  ratione  data 
M ad  N.  deinde  CB  accipiatur  xqualis  CD.  Etfiatvc  AB  ad 
A C ita  BD  ad  C E.  Diuidatur  autem  C E bifitrMm  in  F Sdin- 
ccru;^lo  FC  vel  F E dcfccibatur  citculus.  Dico  illufn  elTe  circulurn 

quxlitum 
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Htnc  Canon. 

ProduAiim  ex  pofteriori  cerminoratiooisio  quanciutem  diuiden- 
dam  partire  per  priorem  rationis  terminum : quotiens  erit  vna  pars 
ex  medus  quxHtis.  Deinde  producum  fub  quantitate  diuidenda  in 
priorem  terminum  rationis  multatum  producum  cx  quantitate  diui* 
dendain  polleriorem  terminum  diuideper  fummam  cerroinorum, 
fietque  altera  ex  mediis  vnde  reliqua  non  latebit. 

thne  Effeitto  Geometrica.  ' 

Sit  data  linea  AB  diuidenda  ratione  totius  A G p b 
& partium  fecundum  proportionem  C A ad  q ^ ' 

D H.  Fiat  vt  C D ad  D E ita  A B ad  BF,  

Deinde  A F perpropof.  II  Lib.  I diuidatur  taliter  in  G vtfit  AG 
ad  GF  ficuti  AB  ad  BF.  Dico  AB  fcftameffcvtpofcitur inpun- 
dlis  G 5t  F Nam  cft  vt  C D ad  D E ita  A B , ad  B F,  & vt  A B 
ad  B F ita  A G ad  G F.  Ergo  tam  A B ad  B F quam  A G ad  G F 
habet rataonem  CD  ad  DE.  Q^od  erat detnondrandum.*  ; 

Carollartum. 

Hinc  elicitur  lingulare  illud  theorema  1 Si  fuerint  quatuor  quSt ita* 
tes  difcrctc  proportionales, & haril  maior  reliquis  tribus  fit  aequalis ! 
minima  omnium  addita  tribus  minoribus,  exhibebit  turfus  tres 
quae  cum  maiori  intafta  erunt  proportionales. 

Et  ex  theoremate  prodit  illud  problema : datam  quantitate  diui. 
dere  in  quatuor  proportionales,  ita  vt  minima  omnium  addita  tribus 
minoribus , ad  huc  exhibeantur  quatuor  proportionales.  Etenim  di* 
uifa  quantitate  quxeumque  bifariam , & cius  remifrcdiuifa  ratione 
totius  & partium,  hibetur  intentum. 


Propositio  XIV,  * 

1 


Datis  dnohus  pungis  dejerihere  circulum  tali  ratione  vt  dutt  linens 
prsdiUis  funilis  duUn  ad  quod  Ithet  punitum  peripheria 
datam  habeant  rationem 


TJfOc  problema,  quod  eft  magni  geometra;  ApoIIonij  Pefgjpijfic 
■“^abfolucmus  Efio  dataratio  2 ad  T.  & capiatur  ouilibct  numc- 
ffus  pro  illorum  pun^orum  diltantia.  T um  pro  imeruallo  v nius  pua* 

Ppii  ^ 


ijj  DlOPt4'JNTI  (fEOMETRJE 

fti.  Ad  cxtremiratem  diametri  ponatur  IR.  Ergo  quoniam  lineat 
dudx  a duobus  pundis  ad  extremitatem  circuli, aeque  ad  aliud  quod> 
cum:iue  pund^um  debet  effe  in  ratione  data  , erit  ft  t IR  ad 
1 R ira  3 ad  I.  Ec  Et  I R aequalis  6.  pro  ea  quantitate  quae  adiun« 
gidcbec  diftantiae  duorum  pun^oru.  Sivero hzc  diRancia  pundlo- 
rum  datorum  fec  ctur  in  ratione  data  & minor  addatur  inuentae,  ha- 
bebitur diameter  circuli. 

Per  Algcbram  rpeciofam , data  ratione  B ad  C fumatur  D pr» 
diQantia  pun^orum , 2c  ponatur  A prointeruallo  vnius  pun&i  ad 
extremitatem  diametri.  Ergovt  D f A ad  A ita  B ad  C acproiqr 
dc  C D t C A aequabuntur  B A.  Igitur  A fit  aequales  C D. 

B-C 

Hme  Cmhbh. 

* Cape  quemCumquS  numerum  pro  diftantiapunftorum,  cumque 
multiplica  per  pofteriotem  terminum  rationis  datae  :produdium  di- 
uidc  per  differentiam  terminorum  rationis  & quotientem  ferua.  De- 
inde diRantiam  punflorum  duc  in  minorem  terminum  rationis fic 
produdum  diuide  per  iummam  terminorum,  fietque  quotiens  fe- 
cundus qui  prima  quotienti  feruato  additus,  dabit  diametrum  cir- 
culi. 

Hinc  EffeStio  peemetriu. 

Sit  data  ratio  M ad  N & datis  duobus  punAis  A & D oporteae 
deferibere  circulum  ta- 
liter vt  duftae  lineae  ad 
qtiodeumque  circum 
icrentiae  puncRum  cx 
prxdidispundiis  A & 

D habeant  rationem 
^ ad  N.  Secetur  pii- 
rnAm  diRantii  A D in 
C ( per  a hb.  i huiiSs  ) 
tali  ratione  vt  A C ad 
CD  fit  in  ratione  data 
M ad  N.  deinde  CB  accipiatur  xqualis  CD.  Etfiatvt  AB  ad 
AC  ita  BD  ad  C E.  Diuidatur  autem  C E bifariam  in  F &in- 
teruallo  FC  vcl  F E deferibatur  circulus.  Dico  illum  efle  circufuih 

quae  ficum 
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Sujentum.  Primo  enim  erit  vc  A C ad  C D ita  A E ad  ED  (iqui* 
cm  dufta  tangente  A G erit  G F ad  centrum  perpendicularis  ip(i 
A G quare  demifla  G D perpendiculari  ad  C E , erit  ( per  S 
fexti)  vt  AF  ad  FG  ita  FG  ad  fD.  Sed  quia  fadum  cil  vc  A B 
ad  A C ita  B D ad  CE  erit  etiam  vc  A B ad  AG  ita  BC  ( dimi' 
dia  BD  ) ad  CF  ^dimidiam  CE)  S>c  permutando  vt  AB  ad  BC 
ita  A C ad  C Et  componendo  vc  A C ad  BC  ( hoc  cil  C D ) 
ita  AF  ad  FC  (feu  FG  yfcdiamoftcnfumefteffevt  AF  ad  FG 
itaFG  ad  fD.  Ergo  cum  FE  fiexqualis  F 6,  erit  (per  ii  quinti) 
vc  A C ad  C D ita  A E ad  E D.  (^od  efl  propolitum. 

Deinde  aio  e(Te  vc  A C ad  C D ita  A G ad  G D.  Nam  ( per  52 
ceruj  ) angulus  A G C efl aequalis  angulo  AEG  & (per  8 fexti ) 
angulus  C G D aequalis  angulo  C E G.  Ergo  angulus  A GC  ae- 
quatur angulo  CGD.  Et  ita  angulus  AGD  diuidicur  bifariam 
per  lineam  G C ergo  ( per  5 fexti  ) e(l  vc  A C ad  C D ita  A G 
ad  GD.  Quod  cft  alterum  ex  propoiitis. 

Tcrtiodicofumptoquocumquepun^o  peripheriae^-K  duas  lineas 
d duobus  pun6ris  A & D ad  illud  du^as  AK  & KD  £bre  forcvc 
AC  ad  C D ( hoc  cft  M ad  H. ) Siquidem  produAa  K D vfque  ad 
H &duAa  HF,ericcc<^angulumKDH  aequale  rc<^aneulo  C D £ .v- 
( 35  redangulum  C D E xquatur  quadrato  D G 

(per  8 8c  17  fexti) idem  autem  quadratum  DG  per  cafdem  pro- 
portiones eftx  quale  redangulo  AOF.  Igitur  redangulu  ADF 
xquatur  redlangulo  KDH,  Acproinde  (per  itf  fexti)vt  AD  ad  ' 
K D ita  D H ad  D F-  Sed  anguli  A D K & H D F iftis  lateribus 
comprehenli  funtxquales,  quia  ad  verticem.  Ergo  ( per  6 fexti) 
duo  triangula  A D K & D H F fune  xquiangula.  Igitur  vt  A K ad  ' 
KD  icaita  Hf  (hocell  G F )ad  F D.  Sed  vt  G F ad  FD  icaeftob 
«quiangulcicatem  triangulorum  A G ad  GD,  hoceilvt  iarapro- 
batumfuic  AC  ad  C D.  Ergovt  AK  ad  KD  ita  AC  ad  CD  fcu 
M ad  N,  quod  erat  demonftrandum. 


i6o«  DlOPMANTl  GEO METKJE, 


Propositio  XV. 

InuenireqMgtuor  qMMtiUtes  difcrete  profartiontles  ^iUvt  fumnu  ex^ 
tremtrum  hgoe*t  rsthnem  ddtam  *d  fummtm  ktedUrum, 

E Sto  data  ratio  II  ad  p & fumptis  duobus  quibunibet  numeris 
I & 2 pro  duobus  prioribus  ponatur  duo  poftcriores  I R & a R. 
Urgoruramacxtrcmorm  i f aR  adfummammcdiorum  atiR  eft 
VIII  ad  & jta  produ(2usfub  extremis  9+  i8  R aequatur  produdo 
u tnc  iij  22  II  R ergo  IR  eft  aequalis  15.  & quatuor  numeri, 

7 • * 

requenres  i.  2.  tj.  ad  fatj[flfaciuot  quaedioni. 

7 7 

Per  Algcbram  rpcciofam , data  ratione  D ad  B fumatur  B pro 
prima&  C pro  fecunda,  & ponatur  tertia  A.  Ergo  quarta  erit  C A , 

Igitur  fumma  extremarum  C A t B quadr.  adfiimma  mediarum 

Ct  A eft  inratbne  data  D ad  B.  Et  fic  modulus  fub  extremi*. 
B C A t B cub.  aequatur  ^rodudo  fub  mediis  D Q t D A.  ^ pro-. 

B 

iDdeppftde^amcedudipncm  A fit  aeqtwjlis  DC—B quadr  &fa- 

cITd 

ciendo vc  B aj  c ita  DadZ.  Erititeru  A. aequalis  BZ-.B  quadr. 

C -D 

Whc  Cdtion. 

Quadratum  pofterioris  termini  rationis  datx  tolle  ex  produdo  fub 
priori  termino  ip  quemcumque  numerum  pralibito  acceptum  ( mo- 
do is  fit  maior  priori  termino  rationis ) refiduum  diuide  per  differen-  ‘ 
tiam  iftius  numeri  pro  libito  accepti  & prioris  termini  rationis,  fiq^ 

que  tertia  quantitas , vnde  quarta  non  latebit. 


tiB.  u.  xini.  I» 

iiuaentum.  Primo  cDim  eritvc  A C ad  CD  ita  A E ad  E D Equi* 
dem  duAa  tangente  A G erit  G F ad  centrum  perpendicularis  ipfi 
AG  quare’dcmiiTa  GD  perpendiculari  ad  CE  , erit  ( per  8 
fexti ) vt  A F ad  F G ita  F G ad  F D.  Sed  quia  fa^um  cft  vc  AB 
ad  AC  ita  BD  ad  CE  erit  etiam  vc  AB  ad  AC  ita  BC  ( dimi- 

" dia  B D ) ad  C F ('dimidiam  CE)  Sc  permutando  vc  A B ad  BC 
ita  A C ad  C F.  Et  componendo  vc  A C ad  B C ( hoc  cB  C D ) 
ita  A F ad  F C ( fcu  FG  ) fcd  iain  odenfum  eft  effe  vt  A F ad  F G 
ita  F G ad  F D.  Ergo  cum  F E Et  aequalis  F G , erit  ( per  u quinti) 
vc  A C ad  C D ita  A E ad  E D.  C^od  cft  propofitum. 

Deinde  aioe/Te  vt  A C ad  C D ita  A G ad  G D.  Nam  ^ per  52 
tcrcijf  ) angulus  A G C cft  aequalis  angulcf  A E G & ( per  '8  fexti ) 
angulus  C G D aequalis  angulo  C E G.  Ergo  angulus  A G C ae- 
quatur angulo  CGD.  Et  ita  angulus  AGD  diuiditur  bifariam 
per  lineam  GC  ergo  ( per  5 fexti  ) eft  vt  A C ad  CD  Ita  A G 
ad  GD.  Quod  cft  alterum  cxpropofitis. 

Tertio  dico  fumpto  quocumque  pun<fto  peripheriae  K duas  lineas 
d duobus  pun^  A & D ad  illud  du(ftas  AK  & KD  fore  foreve 
AC  ad  C D ( hoc  eft  M ad  N . ) Siquidem  produfta  K D vfquc  ad 
H & duda  HF,ericrc(ftangulumKDH  aequale  rcdangulo  C D £ 
( 3S  ) fcd  rcftangulum  C D E xquatur  quadrato  D G 
{ per  8 8c  17  fexti ) idem  autem  quadratum  D G per  cafdem  pro- 
pofteiones  eft  «quale  re<fl  angulo  ADF.  Igitur  rcdlanguKi  ADF 
aequatur  rcdangulo  K D H.  Ac  proinde  ( per  itf  fexti ) vc  A D ad 
KO  ita  DN  ad  Df-  Sed  anguli  ADK  & HDF  iftu  lateribus 
comprehcnli  funtzquales,  quia  ad  vcrdccm.  Ergo  ( per  <r  fexti) 
duo  triangula  ADK  & DHF  fnnt  xquiangula.  Igitur  vt  A K ad 
KD  itaita  Hf  ( hoc  cft  G F )ad  F D.  Sed  vt  G F ad  fD  itaeftob 
aequiangulcitacem  triangulorum  A G ad  GD,  hoc  cft  vt  iampro- 
bacumfuic  AC  aci  C D.  Ergo  vc  A K ad  KD  ita  A C ad  CD  fcu 
M ad  N,  quod  erat  demonftrandum. 


i6o  ^lOPMANTl  GEO METKM, 


1 ■ 

Propositio  XV.’ 

//»«»/«  ««;,«„  frcfmhH.Uriiy4vifii.mt  ,x^ 

tremtrum  h*beM  rationem  dttam  ni  fummam  mediarum. 

E Sto  data  ratio  ii  ad  9 & fumptis  duobus  quibuflibct  numeris  ‘ 
I & 2 pro  duobus  prioribus  ponatur  duopofteriores  I R & 2 R. 
lirgorummaextrcmorna  i f >R  ad fummam mediorum  at  iR  cft 
MJi  ad  9.  & Ita  produ(ausfub  extremis  p t i8  R aequatur  produfto 
u me  us  22  II  R ergo  IR  cft  as^alis  ij.  & quatuor numeri, 

r * 7 ^ 

icquentes  i,'a.  ij.  (atliTaciunc  quaeftioni. 

'•77 

. fpcciofan>,data  ratione  D ad  B fumatur  B pro 

prima  & C,  pro  fecunda,  & ponatur  tertia  A.  Ergo  quarta  erit  C A , 

igiturfummaextremarum  c A t B quadr.‘  adfiimma  mediarum 


B 


e t A eft  in  wionc  data  D ad  B.  Et  fic  produfiuj^b  extremi» 

i>c.A  t B cub.  aequatur  produco  fub  mediis  DCt^A.  Ecpro- 
inde poft  debitam rcduftionerm  A fit  aequalis  D C.-B  quadr.  &fa- 


Q-p 


ciendo  vt  B ad  Cira  Dad^.  Hrititerii  A aequalis  B Z-B  quadr. 


C—D 


* Mine  Canon, 

^adratum  pofteritwis  termini  rationis  datx  tolle  ex  produco  fub 
priori  termino  in  qucmcumque  numerum  pro  libito  acceptum  ( mo- 
do is  fit  maior  priori  (crroino  rationis ) refiduum  diuide  per  differen* 
tiam  iftius  numeri  pro  libito  accepti  & prioris  termini  rationis,  fiee^ 
que  tenia  quantitas , vnde  quana  non  latebit. 


I6t 


LIB.  II.  ^VJEST.  XP". 

Hinc  i^e&io  Geonutfict. 

' Sit  data  ratio  CE  ad  AB  fumaturquc  Ab  proprima,  & alia  que* 
cumque  CD  pro  fecunda,  niodo  fit  maior  CE  priore  termino  ra- 
tionis: Tum  fiat  vt  A B ad  C E ita  C D ad  A F.  Deinde  vt  E D ad 
BFita  A BadD  Gjactandcvt  A B ad  CD,ita  DG  ad  BH.  Di- 
co quatuor  iftas  lineas  A B,  CD,  DG&  BH  efle proportionales 
^ujcfitas , & fummam  extremarum  ad  fummam  mediarum  efle  in  ra- 
tione data  C £ ad  A B.  Cum  enim  fit  vt  E D ad  B F,  ita  A B ad- 
D G,.  irem  que  vt  A B ad  C D ita  D G ad  B H,  erit  permutando 
vt  A B ad  D G,  ita  C D ad  BH.  Igitur  vt  E D ad  BF  ita  CD  ad 
BH  Etinuertedovt  BH  ad  C D,ita  BF  ad  ED.Sedvt  BFadE- 
DitacftcxcoflrudlioneDG  ad  A B.  A B F H 

ergo  vt  F H ad  C E ira  D G ad  A B. — — » 

& permuudo  vt  F K ad  D G ita  C E.  r E n r 

ad  A B.  Sed  fadu  efl  vt  A B ad  C D • 

ita  CE  ad  A F.  Ergo  permutando  Sdinuertendovt  CE  ad  AB  ita 
AFadCD.  Igitur  vt  AFad  CD  ita  FH  ad  DG.  Ac  proinde 

( per  12  quinti}  vt  A H ad  CG  ita  CE  ad  A B.  Cum  igitur  ifta: 
quatuorfint  proportionales  Ab,  CD  dG  BH,crit  fumma  extre- 
marum AH  ad  fummamcdiarumCG  in  ratione  data  CE  ad  A B. 
Quod  erat  demonftrandum.  ' • 

Scholium^ 

Mine  folues  iftyd  problema : diuiderequantitem  datam  id  quatuor 
proportionales  taliter  vt  fumma  extremarum  ad  fumma  mediarum 
habeat  rationem  datam.  Fiat  vt  fumma  quatuor inuentarum  ad  fin- 
gulas  fic  quantitas  dataad  alias. 


Propositio  XVI. 

Jttutntrs  t^uatuor  quantitates  froportionales  ita  vt  differentia  extre<- 
marum  ad  differentiam  mediarum  habeat  rationem  flatam.. 

E Sto  data  ratio  7 ad  q.  fumanturqueduohiimeriquicuqueprb 
duobus  prioribus  i tc  2 ponatur  tertius  IR  ergo  qparius 
erit  2 R.  Ac  proinde  differentia  extremoru  aR— i ad  diflxrcntiam 
medioru  i~lR  cflvt  7 ad  5.  igitur  produ^us  fub  extremis  R-j 

Q.q  ij 


\6z  DIOPHJNTTI  qEOMETR^, 

«quaiur  produfta  fub  mcdiil  14-7  R.  Ergo  1 R etl  17.  ^Cocira* 
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dUonibus fient quatuor numeri quxfiti  rj.  jtf.  17.54. 

Per  Algcbram  rpeciofam,  data  ratione  R ad  S,  fumanrur  B St 
C ad  libitum  pro  duabus  prioribus  quantitatibus,  tum  fiat  vt  S ad 
11  ita  B ad  D.  Ergo  D ad  B erit  ratio  data.  Ponatur  A pro  tertia 
quantitate.  Igitur  quarta  erit  CA  ac  proinde  differentia  cxticma- 

”d” 

ru  e A--B  quadr.  ad  differentiam  mediar-C  C-- A erit  vt  Ekad  B. 

~~  ^ I I ■ 

B 

A C id  circo  produdbusfub  extremis  erit  xqualis  produdo  fub  mediis. 
Et  poR  debitam  redudUonem  A xquabhur  D C | Bquadr.  Siau- 

CtD  • 

eemfiatvt  C ad  B ita  B ad  Z ,fict  iterum  A «qualis  DC  t C 2. 

* cTd 

'ttfM  Cmox, 

Quadratu  poRerioris  termini  rationis  dat«  addeprodudoex  priori 
termino  in  quemcumque  numetuifummamin  de  ortam  diuide  pet 
aggregatum  ex  priori  rationis  termino  in  numerum  prolibito  iara 
acceptum,  fietque  tertius  quzfiius,  poReriori  termino  rationis  8c 
numero  ad  libitum  accepto  cxiRentibus  duobus  prioribus.  Vnde 
quartus  non  latebit. 

i 

■Hinc  Effecto  Gecmetricd^ 

Sit  data  ratio  D ad  AB.  Sumatur  qu»Iibcc  A C & ponatur  ad 
angulos  rcftosipfi  AB  & connexa  BC  duidatur  bifariam  in  O cx 
quoducatur  O P perpendicularis  ad  BC,  qu«  fecetin  A C in  P* 
Tum  centro  P interuallo  P B vcl  P C dcfcribacur  fcmicirculus. 
piacqueve  Dplus  AC  ad  AC  ita  D plus  Z A ad  A G.  Deinde 
ad  AC  fic  AG  ad  AL.  Dico  AB,  A C A G,  A L-cffc 

quatuor 


tlB.  Ih  Q_rjBST.  Xr.  161 

^ ^ . Hinc  'E^eSiio  Geomettitn. 

Sit  data  ratio  CE  ad  AB  fumaturque^B  proprima,  & alia  que* 
cumque  CD  pro  fecunda,  modo  fit  maior  CE  priore  termino  ra- 
tionis. Tum  fiat  vt  AB  ad  Ce  ita  CD  ad  AF.  Deinde  vt  ED  ad 
BFita  A BadD  G,at:tandcvt  AB  ad  CD,ita  DG  ad  BH.  Di- 
co quatuor  iftas  lineas  AB,  CD,DG&BH  efle proportionales 
quatfitas , & fummam  extremarum  ad  fummam  mediarum  eflein  ra- 
tione data  CE  ad  AB.  Cum  enim  fit  vt  ED  ad  BF,  ita  AB  ad 
D G,  item  que  vt.  A B‘ad  C D ira  D G ad  B H,  erit  permutando ; 
vt  A B ad  D G,  ita  C D ad  BH.  Igitur  vt  E D ad  BF  ira  CD  ad 
. BH.Etinucrtcdovt  BH.ad  C D,ita  BF  ad  ED.Scd  vt  BFadE- 
D ita  cfi  ex  cofiru^ioncD  G ad  A B.  AB  F H 

ergovt  FH  ad  CE  ita  D G ad  A B.  — ^ - — — — 
& permutadovt  FK  ad  D G ita  CE  c E D G 

ad  A B.  ScdfaAu  eft  vt  AB  ad  CD;  . 

ita  CE  ad  A F.  Ergo  permutando  &inucrtendovt  CE  ad  A B ita 
AFadCD.  Igitur  vt  AFad  CD  ita  FH  ad  DG.  Ac  proinde 
( per  n qui(Jti).vt  A H ad  CG  ita  CE  ad  A B.  Cum  igiturift®  - 
quatuor fint  proportionales  Ab,  CD  dG  BH,erit  fumma  extre- 
marum AH  ad  fumnia  mediarum  CG  io  ratione  data  CE  ad  A B.^ 
Quod  erat  dcmonftrandum. 

Seholium, 

Hinefolues  iftud  problema  :diuid^requantitem  datam  inquatuor 
proportionales  taliter  vt  fumma  extremarum  ad  fumma  mediarum 
habeat  rationem  datam.  Fiat  vt  fummi  quatuor  inucmarura  ad  fin- 
gulas  fic  quantitas  data  ad  alias.  * 


pRopoiiTi.p.  xyi.. 

r 

lanenire  ifvatuor  quantitates  profiortionales  ita  xt^iff  rentia  exttu- 
marum  ad  differentiam  mediarum  habeat  rationem  datam. 

E Sto  data  ratio  7 ad  5.  fumantujque  duo  numeri  quiruqucpjjo. 

duobus  prioribus  r & r&  ponatur  rertius  IR  ergo  quartus 
erit  »R.  Ar  proinde  differentia  extremoru  aR-i  ad  differentiam 
inedioru  a-iR  cll  vt  7 ad  5.  igitur  produdus  fpb  extremis  it 

Q.q  ij  ' 


i6z  DlOPHJNTTl  QEOMETK^,'^ 

xquatur  produfto  fub  mcdiit  14-7  R.  Ergo  I R cft  17.  &finefra* * 

17 

dionibus  fient  quatuornumcrjquxCti  ij.  t6,  17.  34. 

Per  Algebram  rpcciofam;  data  ratione  R ad  S,  fumantur  B & 
e ad  libitum  pro  duabus  prioribus  quantitatibus,  tum  fiat  vt  S ad 
R.ita  B ad  D.  Ergo  D ad  B erit  ratio  data.  Ponatur  A pro  tertia 
quantitate.  Igitur  quarta  erit  CA  ac  proinde  differentia  extrema» 

"F" 

ruC  A— B quadr.  ad  differentiam  mediatu  C»A  erit  vt  D ad  B. 

B 

Ac  id  circo  produdus  fub  extremis  ecitaequalis  produdo  fub  mediis. 
£t  poR  debitam  redudionem  A aequabitur  D C f Bquadr.  Si  au» 

cTd 

temfiat  vt  C ad  B ita  B ad  Z } fiet  iterum  A aequalis  D C -f  C Z. 

* ^ D 


Uine  Cmoh. 

Quadratu  poRerioris  termini  rationis  datae  adde  produdo  ex  priori 
termino  in  quemcumque  numeru  :fummamin  dc  ortam  diuide  per 
aggregatum,  cx  priori  rationis  termino  io  numerum  psolibito  iam 
acceptum,  fictque  cercius  quxficus,  poReriori  termino  rationis  8e  ' 
numero  ad  libitum  accepto  exiRcotibus  duobus  prioribus.  ,Vndc 
quartus  non  latebit. 

Hine  CeametrUs, 


Sit  data  ratio  D ad  AB.  Sumatur  quxlibec  A C & ponatur  ad 
angulos  redos  ipfi  AB  & connexa  BC  duidatur  bifariam  in  O cx 
quo  ducatur  O P -perpendicularis  ad  BC,  quaefecccin  AC  in  P* 
Tum  centro  P intcruallo  P B vcl  P C deferibatur  fcmicirculus. 
piatqueve  Dplus  AC  ad  AC  ita  D plus  Z A ad  AG.  Deinde 
vc  ABadACficAG  ad  AL.  Dico  AB,  AC  AG,  ALcflc 

* quatuoc 


LiB.  II,  xn: 

quacuoif  proportionales  quaedcas^ 

& differentiam  extremarum  L B ad 
difperentiam  mediarum  G C habe- 
re rationem  D ad  AB.  Pr^ni»« 

( per  8 fexti  ) eft  vt 
ita  AB  ad  AZ.  Ergo  redang 
Ium  Z AC  aequatur  quadrato  A 
Deinde  cum  fadum  fit  vt  D 
AC  ad  AC  ita  D plus  ZA.ad 
A G , erit  reftangulum  fub  extre- 
mis ex  G A in  D plus  A C aequa-  ^ a P G " ° 

Ic  rcdangulo  fub  mediis  ex  AC  in  — 

D plus  Z A.  Et  rurfus  quia  fatuum  D 

fte  vc  A-B  ad  AC  ita  AG  ad  erit  rcAanguIum  L AB  ae- 
quale redangulo  G AC.  Ergo  re<^angulum  L A B cum  rcftau- 
gulo  ex  G A in  D plus  A C,  xquaturre^angulo  G A C & jrcifla- 
gulo  ex  A C in  D plus  Z A.  Et  ablato  vtrinqnc  communi  redian- 
gulo  G A C ( cft  enim  per  i fecundi  redlangnlum  ex  G A ip  D 
plus  AC  aequale  refkangulo  GAC&GAD)  rcftabunc  redan-  . 

tula  G A D & L A B aequalii  redangulis  A C in  D.  Ec  AC  in 
iA  At  redangulum  L A B aequatur  quadrato  A B,  Etre£tangU-  ■ 
lo  LBA)  redangulum  vero  C AZ  aequatur  quadrato  AB  : igitur 
fi  vtrinque irerum-auferas  C AZ  reiSangulum, reflabit re6^agulum 
ACO  xquale  reiSangulis  D‘in  G A & LB  A.  Sed  re^angulunt 
AC l>(pcr camdem  I.  fecundi )zquacurreftanguliscx  D in  AG  . 
&D  in  GC.  Ergo  fi  ex refiduis  auferatur  commune  fcdlangulum 
exD  in  G A,  eruDtrcfiduaooua  inter  fc  zqualia  nempe  LB  A re- 
^angulum  xquale  re^angulo  ex  D in  GC.  Ignitur  ( per  1 5 fexti) 
eflvt  LB  ad  GC  ira  D ad  AB.  At  LB  efldincrentiacxtrcmatii 
AB  8cAL  & GCcft  differentii  mediarum  A C & A G*  Et 
funt  iftac  linex  quatuor'A  B , A C,  AG,  AL>  diferetb  proportiona- 
les. Ergo  inuenrz  funt  quatuor  proportionales,  ita  vt  differentia  ex- 
tremarum ad  differentiam  mediarum  habeat  cationem  datam  D 
ad  A B.  Quod  erat  demonflrandum. 

SthoUum, 

Hinc  foluitur  iftud  problema  rdiuidere  quantitatem  datam  in  qua-  , 
tuor  proportionales»  ita  vt  dilFcreocu  cxucmaruna  ad  differentiam 

' R.r 


diophjnti  geometk^, 

racdiarum  habeat  rationem  datam.  Fiat  vc  fumma  <^acuor  inucota^' 
rum  ad  Hngulas , ka  quantitas  data  ad  alias; 


Paoposiripo  XVH.-v  *'  - 

Itutenire  qujUHor  quantitates  frofortiomles  ita  vt  harum  ilifferentijt 
fint  in  proportione  harmonica» 

C Ape  tres  harmonice  proportionales  vt  cumqiie,  Ycrbr  gratii'4 

6 11 , tum  pone  minorem  ex  qnxfiti»  I R , ergo  Arcunda  erit 
xR,t  4>  iR  t lo,  & quarta  iR  t aa.  Et  quia  debent  ciTc 
Gcomcrricti proportionales,  produftusAj.b  extremis  I Q^t  ii  R x- 
qualis erk produfto fub mediis  IQJ  14  R t 40.  Igitur  IR  eft  fSc 
quatuorquajfitifunt  y.  ly.  27.-' 

Per  Algcbramrpccio(am>  captis  tribus  harmonicVproportionali- 
biis  B<C  D,  ponatur  minor.  Quantitas  quziita  A,  ergo. fecunda 
erit  AtB  & tertia  AtBtC  8c  quarta  AtBtC+I).  Et  quoniam 
debent  eife  Geometrice  proportionales , erit  produ<5Iuv  A quadr. 
f AB  t AG  t AD  aqualis  produdlo  A quadr.  taABtACfB 
C t B quadr.  ac  proinde  A A aquatur  B C j:  B quadr^ 

Hinc  Canon. 

Eligepfimum  tres  numeroiS  harmonice  proportionales, 'quorcum- 
que  volucris,  & ex  eorum  maiore  tolle  minorenr:  tum  4>er  rcliduum 
cHuidc  producum  ex  minore  in  lummam  duorutfi  minorum,  habe- 
bifquc  minorem  quaiicu  cx  quatuor  Geometrice  proportiorali- 
bus  quxfitis : cui  k addas  fn^uotcraeie^uns  fiet  fecundus,'^  ita  de» 
inceps  fingulr.  ' ' 

■ ' Hinc  Pjfe^o  (jeemetrica; 

Eligantur  tres  lineae  harmonice  pro-  AC  B 

portionales,  AB , D,  AC.  Tumfiatvt 

CB  ad  A C»  ita  A C plus  D ad  E.  Di. ^ ‘ 

co  E fore  minorem  cx  quatuor  quaefitis  E ' 

Geometrice  proportionalibus,  E plus  — 

AC  fecundam,  E plus  AC  plus  D tertiam, & E plus  AOphis 
D plus*  AB  quarum.  Etenim  quoniam eitvc  CB  ad  A C iu  A C 


'liB.  II.  ' xn:'^ 


qufttuor  proportionales  quzfitas, 

Ic  differentiam  extremarum  L B ad  ‘ 
differentiam  mediarum  G'C  habe- 
re rationem  D ad  AB.  Etenim 
( per  8 fcxti  ) cft  vt  A C ad  A B 
ita  AB  ad  A Z.  Ergo  reftangu- 
lum  Z A C aequatur  quadrato  A B. 

Deinde  cum  faflum  fif  vt  D pliis 
A G ad  AC  ita  D plus  Z A ad 
AC , erit  redangulum  fub  extre- 
mis ex  G A in  D plus  AG  aequa- 
le rccfangulo  fub  mediis  ex  AC  in  _ - 

D plus  Z A.  Et  rurfus  quia  facium  ® 

fte  vc  A Bad  AC  ita  AG  ad  AL,  erit  reftangulum  L AB  ae- 
quale rcftangulo  G A C.  Ergo  rcftangulura.L  A B cum  reftan- 
gulo  ex  G A in  D plus  A C,  xquatur  rcftangulo  G A C & re<fla- 
gulo  ex  A C in  D plfls  Z A.  Ec  ablata  vtrijiquc  communi  rc»2an? 
gulo  G AC  ( eft  enim  per  i fecundj  rpJfcfiVvgalum  ex  G A in  D. 
plus  A C aequale  reftangulo  G A C & cTa  D ) rcHabunc  rc<ftan- 
. gula  G AD  & L A.B  aequalia  rc<3anguUs  A G in  D.  Ec  AC  in 
ZA.  At  rc(ftangu!um  L AB  aequatur  quadrato  AB.  Etreftangu- 
lo  LB  A,  rcftangulum  vero  C AZ  aequatur  quadrato  AB  ; igitur 
fi  vtrinque  iterum  auferas  CAZ  rcdangulum,  reflabit  reftagulum 
AGD  xqualc  reftangulis  D in  G A & LB  A.  Sed  redangulum 
ACD  (pereamdem  i.  fecundi) aequatur re&angulis ex  D in  AG 
&D  in  GC.  Ergofi  ex refiduis  auferatur communc  reflangulum 
exD  in  G Aj erunt refiduanoua  inter fe  xqualia  nfempe  LB  A r^ 
Aangulum  aequale  redangulo  ex  D in  GC.  Igitur  ( per  i6  fcxti) 
cflvc  LB  ad  GC  ha  D ad  A B.  At  LB  cftdin^crcntiiextrcmaru 
AB  St  AL§t  G C cft  differentii  mediarum  AC,  & AG*  Etfaftac 
funt  iftje  lineae  quatuor  A B , A C,  AG,  A L>  difercte  proportiona- 
les. Ergo  inuentat  funt  quatuor  proportionales,  ita  vc  differentia  ex- 
tremarum ad  differentiam  mediarum  habeat  rationem  datam  D 
ad  AB.  Quod  erat  demonflrandum.  . ' 

Scholiuht,  - 

Hinc  foluicur  iflud  problema : diuidere  quantitatem  datam  in  qua- 
tuor prc^ortionales,icavt  differentia  extremarum  ad  diflerentiam 
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iticdiaruro  habeat  rationem  dat^im.  Fiat  vt  futnnaa  quatuor  inuemv 
rum  ad  iingulas , ita  quantitas  data  ad  alias. 


Propositio  XVII. 

Inuenire  nuAtuor  (jUMtitites  fro^orthntUs  it»  vt  hitMm  Hifftrealiit- 
fint  in  proportione  karmonie», 

C Ape  tres  harmoniefc  proportionales  vt  cumque,  verbi  gratii  i|t 
6 11 , tum  pone  minorem  ex  quxHtis  I R , ergo  fecunda  erit 
X R,  t 4»  * R t 8i  quarta  iR  t aa.  Et  quia  debent  effft 

Geometrice  proportionales,  produ^usfub  extremis  I Q^t  ii  R ae- 
qi^alis  erit  produ^^ofub  mediis  i^K  1^40.  Igitur  IR  e(l  5 & 

quatuorqiixfitifunt  5.  15.  ly,' 

Per  Algcbramfpeciofam,  captis  tribus  barmonicb proportionali- 
bus BC  D,  ponatur  minor.  Q^ntitas  quxfita  A,  ergo  fecundar' 
erit  A t B & tertia  A t B^C  & quarta  A t B t C t ]^.  Et  quoniam 
debent  cfCe  Geometrici  proportionales , Ctit  produdius  A quadra 
t AB  t AC  t ad  xquaiis  produco  Aquadr.  t a AB  t AC  t B* 
C t B q^uadr.  ac  proinde  A A xq^uatur  B C f B quadr. 

Hi ne  C»non. 

Elige  primum  tres  numeros  harmonice  proportionales,  quofeum* 
que  volueris  ,&  ex  eorum  maiore  tolle  minorem:  tum  porrefidmrm. 
diuidc  produiiuih  ex  minore  in  fummam  duoruni  minorum,  habe- 
bifque  minprem  quziitu  ex  quatuor  Geometrice  proponiorali- 
bus  quxfitis  :culfl.addas  minorem  elci^um  fiet  fecundus  ,& ita  de. 
inceps  fingitU. 

^Hifte  Bjffctio  CeotmtricM, 

Eligantur  tre^  lincx  harmonijcc  pro-  - A C -Bi; 

portionales»  AB,  D,  AC.  Tiimfiatvt  • 

CB  ad  AC»  ita  A C plus  D^ad  E.  Di.  ~ 

co  E fore  minorem  ex  quatuor  quxfitis  E ' - 

Geomnricc  proportionalibus,  E plus  

A C fecundam , E plus  A C plus  D tertiam , & E plus  A C pluft 
D pUis  AB  quartam.  Etenim  quoniam eftvc  CB  ad  AG  ita  AG. 
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plus  D ad  E , erit  componendo , vt  AB  ad  A C , ita  AC  plus  D 
plus  E ad  £ & permutando  ,.vt  AB  ad  AC  plus  D plus  E ita 
A C ad  E.  Et  componendo  vt  A B plus  A C plus  D pius  E ad  A- 
C plus  D plus  E>  ita  AC  plus  £ ad  E.  Igitur  quatuor  illa*  lineae 
proportionales  di£ferunt  per  tres  harmonide  proportionales  elegas 
AC,  D,  AB.  Qrod  erat  dcmonftrandnna. 

Schotium, 

Hinc  foluesiflud  problema  tdiuidere  quantitatem  datam  in  qua* 
ruor  proportionales,  quarum  difPerentix  unt  io  proportione  harmo- 
nica.  Fmvt  fumma quatuor  inuentarum ad (tngulas,  fic  quantitas 
diuidenda  ad  alias. 

Poteft  etiam  folui  problema  hoc  przcedenti  haud  multum  abiimile : 
quatuor  quantitates  Geometrice  proportionalesinrationedatain- 
uenirc  ita  vt  differentia:  illarum  Iint  harmonice  proportionales  .-fic 
data  ratio  2 ad  4.  fumantur  que  duo  ilii  numeri  pro  duabus  prioribus 
quantitatibus inueniendis,  & fit  tertia  1 R , ergo  quarta  erit  aR. 
Harum  differentia  ell  I R differentia  duarum  mediarum  cfU  R.>  4. 
differenti^  autem  duarum  minorum  cft  2.  ergo  tres  illx  differentix 
funt  in  proportione  harmonica.  Ac  proinde  vt  1 R ad  2 ita  4 ad 
fR— <?.  igitur  produftus  fub  extremis  R xquatur  produftb 
fiib  mediis  8.  & fit  IR  xqualis  5 t ^ 17.  & quatuor  numeri  2.  4. 
3 fimiliter  data  ratione  3 ad  inuenics  quatuoi 

proportionales  5.  5?  108.27 1 91-971. 


Paoaositio  XVIII,  ‘ 

InHenire  quatuor  qutntitAtes  profortionaleS  Geometrici  y iht  vt  diffe- 
renti*  quadratorum  ah  tUis  ortorum  Jfnt  in  harmonica  proportione. 

E Ligantur  tres  numeri  quorum  quadrata  fint  harmonice  propor- 
tionalia , quales  funt  91-  .913  tum  ponatur  minimus  quxfi- 

lorum  IR.  Ergo  eius quadratuumeft  1 Q^J[giiurfi.ponatur  quadra- 
tum fecundi  IC^  Xt  &toriij  IQ.1  / 8r  quarti  IQ^t  11,  habcbil- 
tur  quatuor  quadrata  quorum  difFercntizfuntharmonicb proportio- 
nales. £(  quoniam  illa  quadrata  (febenteffeCeometrieb  proportio- 
nalia (- Dumcrotum-cniBi  Geometrici  proportionalium , quadrata 

Rr  ij 


pcoducacur  CB  donec  C H fit  jequalis  BG , tertiam  fore 
* F H 


\Se  DI gPOJUErUM 

Aint  Geometrice  pro  portionalia)  produdusfitb  extremis  I Q 
N Qjjqualis erit  produftofub mediis  1 0.0;  + -7  lo.  igitur  IK- 

cfix  qualis  ^ '5  vndealij  numeri  non  UtcbnDr,'&  vitando  fra^io>  ’ 
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plus  D ad  E,  erit  componendo,  vc  AB  ad  AC  > ita  AC  plus  D 
plus  £ ad  E & permutando,  vt  AB  ad  AC  plus  D plus  £ ita 
A C ad  E.  Et  componendo  vt  AB  plus  AC  plus  D plus  E ad  A- 
C plus  D plus  Ea  ita  A C plus  E ad  E:  Igitur  quatuor  illx  lincz 
prcmortionalcs  differunt  per  tres  harmonici  proportionales  clepas 
AC,  D,  AB,  Qiuod  eratdemonftrandnm. 

Scholium, 

Hinc  folues  illud  problema : diuidere  quantintcm  datam  in  qua- 
tuor proportionales,  quarum  differentiar  untin  proportione  harmo- 
nica. Fiatvt  fummaquathor  inuentarura  ad  lingulas , Ec  quantitas 
diuidenda  ad  aljasi 

Potefl  etiam  folui  problema  hoc  prxccdcnti  haud  multum  abfimilc : 
quatuor  quantitates  Geometricae  proportionales  in  ratione  data  in- 
ucnirc  ita  vt  differentix  illarum  unt  harmonice  proportionales;  llt 
data  ratio  2 ad  4.  fumantur  que  duo  illi  numeri  pro  duabus  prioribus 
quantitatibus  Inueniendis,  & lic  tertia  IR,  ergo  quarta  erit  2R. 
Harum  differentia  cB  IR  differentia  duarum  mediarum  cBI-R*- 4. 
differentiiautemduarum  minorum  ell  2.  ergo  tres  illx  differentiae 
fum  iu  proportione  harmonica.  Ac  proinde  vt  I R ad  2 ita  4 ad 
IR  -tf.  igitur  produfkus  fub  extremis  R xquatur  produfto 
fub  mediis  8.  &fic  IR  xqualis  5 t ^ 17.  & quatuor  numeri  2.  4. 
j limilitcr  data  ratione  5 ad  ^ inucnies  quatuoi 

proportionales  j ^ t fjt-  108.271  . 

- — *T- ' Ll». 

Propositio  XVIII. 

Inntnirt^atuor  quMtitAtes  frofortioriAles  Geometrici  y ha  TiJ/Jp"-- 
rentie  qu»dritornm  ab  iUrs  ortorum Jtht  in  harmoniia  prefortianc. 

Ligantur  tres  oumerTquorum  quadrata  fint  harmonice  propor- 
r.  tionalia ..  quales  funt  ponatur  minimus  quxfi- 

torumlR.  Ergo  eiusquadratBum  cll  1 Q^Jgitur  fi  ponatur  quadra- 
tum fecundi  I QJ  2,  &icrtij  IQ^t  / & quarti  IC^I  ii,  habebu- 
tur  quaruot 'quadrata  quorum  differ cntix^funt  harmonicb  proportio- 
nales. Ecquoniam  ilia  quadrata  debent  effe  Geometrice  proportio- 
nalia ( numerorum  enim  Geometrici  proportionalium , quadriita 

Rrij 
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funt  Geometrice  pro  portionalia)  produdusfub  extremis  1 Q<^- 
N Qjfqiialis erit  proauftofub  mediis  IQ,QJ  7 Q.l’  lo. -igitur  IR 
eftjequalis  vndealij  numeri  non  latebunt,  & vitando  fragio-. 


nes, quacuor numeri fequentes  fatinfaciunc  quaeftloni-Bt-  ^. 

i5.9t2  7*  ■ , « 

Per  Algcbramfpeciofam.eleftis eribus  B,  C,  D,  quorum  quadfa* 
ca  fint  harmonici  proportion^a,  ponatur  A pro  minori  quxOto' 
Ergo  A quadr.  t ^ quadr.  erit  quadratum’rccundi,&  A quadr.  t. 
Dquadr.  tC  quadr.  erit  quadratum  ttrtijSc  A quadr.  t D quadr. 
t C quadr.  t B quadr.  ericquadratum^^quarri.  Igitur  quoniam  qua- 
drata illa  debent  e(Te  proportionalia,  pr^u^us  fub  extremis  a; qua- 
bitur  produdofub mediis,  ac  undem  poA  debita  redu^ionc  Sediui- 
Ilonc  A quadratu  erit  aequale  Dquadr.  quadr.  t D quadr.  C quadr. 

J B quadr— D quadr. 

Hinc  Csfioti. 

Elige  tres  numeros  quorum  quadrata  fint  harmonici  proportio- 
nalia, & quadrato-quadratum  minorisiunge  cum  produfto  ex  qua- 
dratisduorum  minorumifummamdiuidc  per  quadratu  maioris  mul- 
catum minoris  quadrato,  & fiet  quadratum  miniroi ex  quatuor  quae- 
iitis,  quare  nec  nummus.,  nec  reliqui latabunt. 

Hinc  Geemetrien,  * 

Eligantur  primu  tres  lineat  A ' ' t 

B,  D » B C,  quarum  quadrata  ' 

fint  harmonice  proportionalia,  p-  ■ ■ 

& fuper  AB  omnium  maxima  ^ v ^ 

fiat  Icmicirgulusinquo  inicri-  / 

batur  minima  BC,  connexa* 
turque  CA,  in  qua  ( (i  opus 

eft , produfta  ) accipiatur  F C X /y'  \ \ 1 / 

aequalis  C.  Tdm  Mt  vt  AC  \\i/ 

ad  BC  ita  BF  ad  fe.  Dico  E 
fore  minimam  ex  quatuor  pro- 

..portionalibus  quaeiicis  : fi  au-  • • ’ , 

tem  producatur  AC  donec  C G fit  aequalis  E forefccupdam  BG 
•fi  vero  producatur  CB  donec  C Hi  fit  aequalis  .BG,  tcitiam  for» 
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F H > denique  fi  ponatur  B L aequalis  F H & perpendicularis  ad 
A B , quartam  quxfitam  fore  A Nam  curti  fit  vc  A C ad  B C 
ica  B F ad  £ , erunt  etiam  earum  quadrata  proportionalia : & com- 
ponendo» vc  A C quadratum  pius  quadrato  B C ad  quadratum  B C, 
ita  quadratum  BF  plus  quadrato  E ad  quadratum  E.  Et  permutan- 
do vc  quadratum  A C plus  quadrato  BC  ad  quadratum  B F plus 
quadrato  E,  ica  quadratum  BC  ad  quadratum  E.  Et  componendo 
vc  quadratum  AC  plus  quadrato  B C plus  quadrato  BF  plus  qua* 
drato  E ad  quadratum  B F plus  quadrato  £ , ica  quadratum  B C 
plus  quadrato  E ad  quadratum  E.  Sed  quadratum  B C plus  qua- 
drato E xquarur  quadrato  B G ( quia  C G fumpta  efi  xqualis  E ) 
.quadratum  ver6  F H eft  zquale  quadrato  C H & quadrato  F C 
( cll  autem  CH  xqualis  B G ) feu  quadratis  BF  fic  £.  Et  tandem 
quadratum  AL  ^ xquale  quadratis  AB  & BL  ( quadratum  au- 
tem AB  xquatur  quadratis  AC,  & CB,  quadratum  vero  BL.feu 
FH  cfi  xquale  quadratis  BF  & E )igitur  ifiaquacuor  quadrata  AL, 
F H I B G,  & E fune  proportionalia.  Sed  duo  priora  quadra  A L SC 
F H ( feu  BL  ) differunt  per  quadratum  A B : duo  vero  quadrata 
media  FH  & BG  differunt  per  quadratum  FC  feu  D;&duopo- 
fieriora  quadrata  BG  & E differunt  per  quadratum  BC.  Ergo 
quoniam  tria  illa  quadrata  AB,  D,  BC,  funt  ex  confiruftione  har- 
monice proportionalia , inucnex  funt  quatuor  linex  proportionales 
itavc  difierentix  quadratorum  ab  illis  ortorum  fine  harmonice' pro- 
portionales. Quod  erat  demonflrandum. 

Scholtum,  ' 

Hinc  folui  potefl  ifiud  problema  : diuidere  datam  quantitatem  ia 
quatuor  Geometrice  proportionales , ita  vc  differentia  quadratorum 
fine  in  harmonica  proportione: Fiat vt  fumma quatuor  inucncarum 
ad  fingulas  ica  quantitas  data  ad  alias. 

Hinc  problemati  affine  efi  iflud  : inuenire  quatuor  quantitates 
Geometrice  proportionales  in  data  ratione, ita  vcdi£fcrencix  qua- 
dratorum ab  illis  ortorum  fint  in  proporcine  harmonica.  Detur  ra- 
tio i ad  j Seponantur  dux  alix  IR.  & ^ R.  Horum  quadrata  funt 
I.  9.  Se  differentix  quadratorum  8Q.  8 de- 

bent effein  harmonica  ratione.  Igitur  vc  8Qj»d  Sita  9--7  Q,. 
ad  \ Q^_2^-f7.  Ergo prodiK^asfub extremis  8 ^ ^ Qjsqua- 

tur produdo  fub  mediis  •f%  t / Q^^igitur  H^ft*qu*lis  ( n t* 
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V-  ) quatuor  vero  numeri  funt  i.j.  ^(xa  t 9^155)-  io8fi 
^ ^^393)  etenim  differentiz  quadratorum  ab  illis  lunc  t jye 
9792.  & 9<-  153  & 8 qua?  debent c0e harmonici  proportiona- 

les. Hoc  autem  patet,  quia  prima  p 1 1^  5)792  ad  tertiam  8 eft  ve 
differentia  primae  & fecundae  917497  t 9j.  ad  differentiam  fecua* 
dae  & tertiae 


PxorotiTio  XIX. 

jDiuiJere  d*urn  quMntiutem  in  quMtuor  diferete  proportioHMtes,uUri^ 
tione  vt  qugdrMta  extremarum  ad  quadrata  mediarum 
hohant  proportionem  datam, 

E Sto  data  ratio  tripla  & quantitas  diuidenda  tfo.  accipiaoturqut 
ftatim  duo  priores  numeri  i & 5 in  data  ratione  & ponantur 
duoali;  I R & 5 R.  Ergoquadrata  extremarum  1 1 9 Q adqua* 
drata  mediarum  9 t 1 Q^habcnt  ratione  ^ ad  x.  & fle  produAut 
flib  extremis  1 1 9Qjequatur  produ6lo  fiib  mediis  27  t 5 Ac 
ideo  2 d xquabumur  dQ^fit  IR  aequalis  ^ 15.  ergo  quatuor 

/ 

numeti  i.  ^ 92 ^ 117.  funt  proportionales  & quadrata  extr*> 

, 3 5 

morum  tripla  funt  quadratorum  a mediis.  Quare  fl  flat  vc  fumma 
Wum  ad  ungulos  ita  60  adalios  exident  quatuor  fegmenta  propor- 
tionalia 551-9,  9t5Xi9— 27  39-VJ51  sx7"’^5*5^- 

,,  4»  422  4*  4 

Per  Algebram  fpeciofam , data  ratione  B ad  C,  ponatur  Apr# 
tertia , ergo  quarta  erit  C A igitur  quadraa  cxtrcmaTum  B quadr.  ^ 

..  ~b” 

quadr.  t C quadr.  A quadr.  ad  quadrata  mediarum  C qua^lr.  %A 
;3  quadr. 

quadr.  flintvc  B ad  C.  Ac  ideoprodudus  fub  extremis  erit  aequ^ 

Us  produco  fub  mediis  & pod  debium  reduftioflcm  diuiflonemque» 


Di-„  - 
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FH>  denique  fi  ponatur  BL  aequalis  FH  & perpendicularis  ad 
AB>  quartam  quxficam  fore  A L.  Nam  cum  fit  vt  AC  ad  BG 
ita  B F ad  £ , erunt  etiam  earum  quadrata  proportionalia : & com- 
ponendo, vt  A C quadratum  plus  quadrato  B C ad  quadratum  B C, 
ita  quadratum  BF  plus  quadrato  E ad  quadratum  E.  Etpermutan- 
do  vt  quadratum  A C plus  quadrato  BC  ad  quadratum  BF  plus 
quadrato  E , ita  quadratum  BC  ad  quadratum  E.  Et  componendo 
vt  quadratum  AC  plusquadrato  BC  plus  quadrato  BF  plus  qua- 
drato E ad  quadratum  6 F plus  quadrato  E , ita  quadratum  B C 

5 Ius  quadrato  E ad  quadratum  E.  Sed  quadratum  BC  plus  qua- 
rato  E zquatur quadrato  BG  (quia  CG  fumptaeft  aequalis  E ) 
quadratum  vcr6  F H eft  xquale  quadrato  C H & quadrato  F C 
(cft  autem  CH  xqualis  BG)  feu  quadratis  BF  & E.  Et  tandem 
quadratum  A L eil  aequale  qqadratis  AB  & B L ( quadratum  au- 
tem AB  xquatur  quadratis  AC,  & CB,  quadratum  vero  BL  feu 
FH  eft  xquale  quadratis  BF  8e  E )igituriftaquatuor  quadrata  AL, 
F H , B G,  & E funt  proportionalia.  Sed  duo  priora  quadra  A L & 
F H ( feu  BL  ) differunt  per  quadratum  A b : duo  vcro>quadrata 
media  F H & B G differunt  per  quadratum  F C feu  D •.  & duo  po- 
fteriora  quadrata  BG  & E differunt  per  quadratum  BC.  Ergo 
quoniam  tria  illa  quadrata  AB,  D,  BC,  funt  ex  conftru£tione  har- 
monici proportionalia,  in  ucntx  funt  quacuor  linex  proportionales 
ita  vt  difrerentix  quadratorum  ab  illis  ortorum  fint  harmonice  pro- 
portionales. Quod  erat  demonftrandum. 

Schoiium. 

Hinc  folui  poteft  iftud  problema  ; diuidere  datam  quantitatem  in 

2uatuor  Geometrice.prop0rtiooales,1tavt  differentia  quadratorum 
nt  in  harmonica  proportione:  Fiat  vt  fiunmaquatuor  inuentarum 
ad  fiogulas  ita  quantitas  data  ad  alias. 

Hinc  problemati  affine  eft  iftud  : inuenire  quatuor  quantitates 
Geometrice  proportionales  in  data  ratione, ita  vtdifiPerencix  qua- 
dratorum ab  illis  ortorum  fint  in  proportine  harmonica.  Detur  ra- 
tio t ad  ^ deponantur  dux  atix  IB.  & ^ R.  Horum  quadrata  func 
1.  9.  I Q.  & diffierentue  quadratorum  8Q.  8 de- 

beat cfTein  harmonica  ratione.  Igitur  vt  SQjid  8 ita  ^'-7  Q> 
ad  I Q^-17.  Ergo produ^usfub extremis  ^ Qjequa- 

wrpt^dofub mediis  7a  t Q;^igicur  IR  eft**!**®***  w t- 
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Vr  ) quinior  vero  numeri  fuot  1.5.  i)t(i2  t V *5J)-  9t(io8f-' 
tjf,  11^92)-  etenim  differemix quadratorum  ab  illis  funt  96  i ^ 
9792.  Si  15 j t j & 8 qu*  debent cfTc harmonice  proportiona- 
les. Hoc  autem  patet,  quia  prima  9 f 19.  9792  »d  tertiam  8 eftvc 
differentia  prirnx&fecundx  ^74^7  t 9 ad  differentiam  fccuo* 
dae  & terti* 


PaoposiTio-  XIX, 

Diutdere  dsiam  quMiiutem  in  quutuor  dif crete  profortientleSi  uli  ra- 
tione vt  quadrdtd  extremarum  dd  quadrata  mediarum 
hahant  frofortionem  datam» 

E Sto  data  ratio  trtpla& quantitas  diuidenda  ^o.  accipiahttirque 
flatim  duo  priores  numeri  i & 5 in  data  ratione  & ponantur 
duo  ali  j IR  & j R.  Ergo  quadrata  extremarum  i t pQadqua* 
drata  mediarum  9 t i CJ^habeot  ratione  5 ad  i.  & fle  produ^ut 
fub  extremis  x t ^ Qjequatur  produco  fub  mediis  »7  t j Ac 
ideo  2S  xquabuntur  6C^8cfit  IR  xqualis  ^ 13*  ergo  quatuoc^ 

J 

numeti  i>  3 ^ jq.  ^ 117.  funt  proportionales  & quadrata extre> 

inorum  tripla  funt  quadratorum  a mediis.  Quare  f!  fiat  vt  fumma 
fy>rum  ad  ungulos  ita  60  ad  alios  cxiflentquatuorfegmenta  propor- 
tionalia 551-9.  9151/9—27  59-y  551  Ii7-»5i59. 

A 2 4»,x  4^  4 

Per  Algebram  fpeciofam , data  ratibne  B ad  C,  ponatur  Apro 
tertia,  cr^o  quarta  erit  C A igitur  quadrata  extremarum  Bquadr. 

quadr.  t Cquadr.  A quadr^  ad  quadrata  mediarum  Cquadr.  t A 
Bquadr. 

quadr.  luntvt  B ad  C.  Ac  ideoproduAus  fub  extremis  erit  xqua- 
lis producto  fub  mediis  & poR  debitam  redu^ionem  dii^ionemque. 
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irit  A qaadraium  xquale  CB  quadr.  quadr. — Bcub.  Cquadr. 

' B cub.~cub. 

Hine  C/mon. 

Quadrata  tCTminorum  rationis  datx  duc  viciflim  in  terminos  ra* 
tionis , ac  per  horum  differentiam , diuidc  differentiam  cuboru  qui 
oriuntur  i terminis  prxdii^x  rationis:  fietque  quantitas  cuiusradiV 
quadratain  terminos  fi gillatim  du6^a  exhibebit  tertiam  & quartam 
quantitatem  quaefitam:  prima  & fecunda  exiftentibusipGs  terminis 
rationis,  lam  ver6  fihat  vtfumma  harum  quatuor  ad  fingulas,ita 
quantitas  diuidenda  ad  alias  habebuntur  quatuor  fcgmcnca  quae- 
rna. 

^Hine  EffeSlio  GeemetricM. 

EAo  data  ratio  quadratoru  extremorum  ad  media  AB  ad  A C,  & 
linea  M diuidenda  in  quatuor  difercte  proportionales.  Ponatur  au- 
tem  A B & AC  ad  angulos  redos,&  connexa  CBdiuidatur  bifa- 
riam in  D,  & ducatur  DE  perpendicularis  ipG  BC,  protrahatur- 
que  donec  occurrat  prododz  C A in  pundo  E.  ex  quotanquam 
centro  ad  interuallum  E C vel  EB  deferibatur  femicirculus  F B C. 
Deinde  producatur  B A donec  AG  fit  tertia  perpendicularis  dua. 
bus  AB  & AC(quodGetduccdo  CG  perpendicularem ipH  BC  ) 
ponaturque  GH  xqualis  AG,  &fuper  BH  fado  fcmicirculo du- 
catur GI  perpendicularis  BH  ficncdatur  HI.  Tum  in  produfta 
C F accipiatur  F K zqualis  A B,  & fuper  C K fiat  femicirculus» 
duffaquc  F L perpendiculari  ad  C JiC  nebantur  K L & L C.  Fiat- 
que  vt  fumma  AC, AB, HI, KL  ad  fingulasita  M ad  alias.  Di- 
coabfolutum  fore  problema.  Cum  enim  angulus  B in  fcmicirculo 
fit  redius  & B A fit  perpendicularis  F C,  erunt  ( per, 8 fexti  )trcs 
linez  FA,  AB  A C proportionales.  Etproper  eamdem  rationem 
ArB,  A C,  A G erunt  tres  proportionales.  Ergo  cum  fit  vt  AF  ad- 
A B ita  A B ad  A C,  erit  componendo  vt  A F plus  A B ad  A D ita 
A B plus  A C ad  A C & permutando  vt  A F plus  AB  ad  A B plus 
AC,  ita  Ab  ad  AC.  Seu  A C ad  A G.  Et  permutando compo- 
rendoque  vt  A F plus  A B plus  A C ad  A C ita  A B plus  A C plus 
AG  ad  A G.  Sed  aF  plus  A B pius  A C xquatur  C.K  ( quia;  K F 
fumptaeft  zqualis  AB  j & AB  plus  aC  plus  AG  xquatur  BH 
(quia  G H fumpea  eft  xqualis  A C ) igitur  vc  C K ad  A C » ita  B H 

S f ij 
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ad  A G.  Etpennutandovt  CKad  BH  ita  AC  ad  AG,feu  AB 
ad  A C.  Et  permutando  vc  K C ad  A B ( hoc  eft  K F ) ita  B H ad 
A C ( hoc  cft  G H. ) ^cd  vt  C K ad  K F ita  quadratum  K L ad  qua* 
dratum  KF.  Ecvt  BH  ad  GH  ita  quadratum  H I ad  quadratum 
GH.  Ergo  vt  quadratum  KL  ad  quadratum  KF,  ita  quadratum 
HI  ad  quadratum  GH.  igitur  vc  KL  adKF  ita  HI  ad  G H & 
permutando  vt  KL  ad  HI  ita  KF 
proinde  iam  habetur  quatuor  illas 
proportionales. 


l^robo  iam  quadrata  fcxtrcma  KL  8r  AC  ad  quadrata  raedia  HI 
& AB  ciTe  in  ratione  data  AB  ad  A C.  Nam  reiSangulu  fub  fum- 

iBaAF,AB,AC,AGinAB  ad  refiangulum  fub  eadem  fomma 

in  aC,  eftproptfcreamdc altitudinem  vt  ABad  ACifcdpriuste- 
Aaneulum  xquatur  quadratis  extremarum^  KL  A C pofterius  au- 
tem xquatur quadratis  mediarum  HI,  AB.  Siquidem  re^anguium 
exiftis  quatoorin  AB  (per  i fecundi EucUdis) xquatur reAangulis 
•X  ABin  AG,ex  ABin  AC.ex  ABinAB,&ex  ABin  AF:ae 

primum  reiaangulum  aequatur  quadrato  AC  ( quia  tres  illae  AB, 
A C,  A G funt  continue  prt^ortionales  )tcrtium  aequatur  quadrato 

A B»  fecund&Scquartumaequantutre&anguloKFC,  fcu quadrato 

F L.  Quadratum  autem  KF  & FL  xquantur  quadrato  kL.  IgiuK 
rcaaijtilum  ex  fumma  AF,AB,aC,  AGinAB xquantur  qua- 
^lisKLSc  aC.  Similiter  re^angulumcx  c»dcm  fumma  jn  A 


tlB.  IJ. 
ftrh  A qaa4ratum  zquale 
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CB*qu»dr,  quadr.—Bcub.  Cquadr. 


B cub.-cub. 

Uinc  C»n»n, 

Qnadrata  tcrminoram rationis  datasdacvlciflim  interminos 
tionis  , ac  per  horum  differentiam  ,diuide  differentiam  cuboifi  qui 
oriuntur  i terminis  prxdiifta!  rationis:  fictque  quantitas  cuius  radix 
quadrata  in  terminos  figillatim  du£ta  exhibebit  tertiam  &;  quai  tam 
quantitatem  quzfitam:  prima  & fecunda  exidcntibusipfts  terminis 
rationis.  lam  vero  fi  fiat  vtfumma  harum  quatuor  ad  fingulas,ita 

2uanritas  diuidcnda  ad  alias  habebuntur  quatuor  Tegmenta  quae* 
ta. 

Hinc  Effeiiio  Geometricd. 

Efio  data  ratio  quadratoru  extremorum  ad  media  AB  ad  AC,  & 
linea  M diuidenda  in  quatuor  diferete  proportionales.  Ponatur  au. 
tem  A B & AC  ad  angulos  redos,&  connexa  CBdiuidatur  bifa- 
riam in  D,  & ducatur  DE  perpendicularis  ipC  BC,  protrahatur, 
que  donec  occurrat  produ^z  C A in  punAo  E.  ex  quotanquam 
centro  ad  interuallum  EC  vel  £B  deferibatur  femicirculus  FB  C. 
Deinde  producatur  6 A donec  AG  fit  tertia  perpendicularis  dua. 
bns  A B Se  AC(quodfietduc2do  C G perpendicularem ipfl  BC  ) 
ponaturque  GH  zqualis  AC,  &fuper  BH  fafto  femicirculo du- 
catur GI  perpendicularis  BH  &neftatur  HI.  Tum  in  produfta 
C F accipiatur  FK  aequalis  A B,  & fuper  C K fiat  femicirculus, 
dudfaque  FL  pcrocndiculari  ad  C K neantur  KL  & L C.  Fiat- 
quevt  fumma  AC,  AB, HI,  KL  adfingulasira  M adalias>  Di. 
co  ab folutum  fore  problema.  Cum  enim  angulus  B in  femicirculo 
fit  redus  & BA  fit  perpendicularis  F C,  erunt  ( per  8 fexti  )tres 
lincz  F A,  A B AC  proportionales.  Etproper  eamdem  rationem 
AB,  A C,  A G erunt  tres  proportionales.  Ergo  cum  fit  vt  A F ad 
A B ira  AU  ad  AC,  erit  componendo  vt  AF  plus  AB  ad  A B ita 
A B plus  A C ad  A C & permutando  vt  A F plus  A B ad  A B plus 
AC.  Ita  AB  ad  AC.  Seu  AC  ad  A G.  Et  permutando compo- 
nendoque  vt  A F plus  A B plus  A C ad  A C ita  A B plus-  A C plus 
A G ad  A G.  / Sed  A F plus  A B plus  A C zquatur  C K ( quia  K F 
fumptacfi  zqualis  A B ) & AB  plus  A G plus  A G zquatur  BH 
(quia  G H fumptacft  aequalis  aC  ) igUur  v(  C K ad  A C , ita  BH 
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ad  A Gi  Et  permutando  vt  G K ad  BH  ita  AC  ad  A G>  feu  AB 
ad  A e.  Et  permutando  vt  K C ad  A B ( hoc  eft  K F ) ita  B H ad 
A e ( hoc  cft  G H.  ) ‘'cd  vt  e K ad  K b'  ita  quadratum  K L ad  qua- 
dratum KF.  Ecvt  BH  ad  GH  ita  quadratum  H l ad  quadratum 
GH.  Ergo  vt  quadratum  KL  ad  quadratum  KF,  ita  quadratum 
H I ad  quadratum  G H.  igitur  ve  K L ad  K F ita  H I ad  G H & 
permutando  vt  KL  ad  HI  ita  KF  ad  G H feu  A B ad  A C.  ac 
proinde lam habetur  quatuor  illas  Irneas  KL,  HI,  AB,  AC  , effc 


■ Probo  iam  quadrata  extrema  K L 8^  A C ad  quadrata  media  HI 
& A B eflTc  in  ratione  data  AB  ad  aC.  Nam  redarigulu  fub 
maAF,AB,AC,AGinABad  redUngulum  fub  eadem  fui^a 

in  aC,  cft propter  eamde altitudinem  vt  a b ad  AC-.fcdpnusrc- 
aaneulum  aequatur  quadratis  extremarum,  KLACpoftcriusau- 
remlquatur  quadratis  mediarum  HI,  AB.  Siquidem  redangulum 
iftis  quatuor  in  AB  (per  i fecundi  Euclidis)  aequatur  reAanguIis 
«X  A B in  A G , ex  A B in  A C ^ ex  A B in  A B , & ex  A B in  A F : at 
primum  reftangulum  aequatur  quadrato  AC  ( quia  tres  ilis  AB, 
A C,  A G funt  continue  proportionales  )tertium  squatur  quadrato 
A B>  fecundo  & quartum  xquantur  rcdangulo  K F C,  feu  quadrato 
F L.  Quadratum  autem  KF  & fL  aequantur  quadrato  kL.  Igituc 
tcaa^lum  ex  fumma  AF,  AB,  AC,  AGinABxquantur  qua- 
dratis KL  «c  aC.  Similiter  re^angulumex  eadem  fumma  in  A 
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iecjuatur  quadratis  A B & H l , nam(  per  x fecundi  Euclidis)  hoc 
rcftangulu xquaturrcdanguliscx  AC  in  A G,  ex  AC  in  AC, 
<x  AC  in  AB,&cx  AC  in  AF  : fed quartum idudrci^angiilum 
«quacur  quadrato  A B ( per  8 rcxci)re<5Ungulum  autem  cx  A C 
in  B H aequatur  tribus  aliis  rc6l:angulis  quoniam  B H cx  aliis  tribus 
lineis  componitur : eft  vero  rcdangulu ex  AC  in  BH  aequale  rc- 
^angulo  BHG,(quia  HG  eft  aequalis  A C /&  re^angulu  BHG 
aequatur.quadrato  H I , quoniam  ( per  8 fexti  ) tres  linex  B H , H I 
H G funt  continue  proportionales,  ergo  reftangulu  cx  A C in  A F., 
AB,  A C,  A G aequatur  quadraris  A B & Hl.  Igitur  cum  iam 
oftenderimus  prius  illud  reAangulum  ad  pofterius  e(Te  in  ratione 
data  A B ad  A C ,•  fequitur  ex  quatuor  illis  proportionalibus  K L, 
HI,  AB,  AC  quadrata  extremarum  K L & A C ad  quadrata 
mediarum  Hl  & AB  e(Te  in  ratione  data  AB  ad  AC. 

Sed  fadumeftvtfumma  harum  quatuor  ad  lingulas  $ ita  M linex 
diuideoda  ad  alias , ergo  erunt  quadrata  fegmentonim  in  Hmiti  ra- 
tione ( per  2X  fexti  Euclidis  ) ergo  tendem  diuifa  eft  linea  M in 
quatuor  lineas  diferete  proportionales  itave  quadrata  ixtremarum 
ad  quadrata  mediarum  iintvc  AB  ad  AC.  Quod  erat dcmonftran- 
dum. 


*Schtlium, 

Alio  modo  potuit  edici  idem  problema  capiendo  AO  xqualera 
A G & B P aequalem  A C , & faciendo  vc  A P ad  FO  ita  quadra* 
tum  AB  adahud  quadratum,  quod  erit  KL,  aut  quadratum  AC 
ad  aliud  quadratum  quod  erit  HI.  Enim  vero.  'um 

Sit  fuerint  quatuor  lineae  continue  proportionales  eritvT  differen- 
tia extremarum  ad  difFcrentiam  mediarum,  ita  tres  priores  ad  fecun- 
dam vel  tres  pofferiores’  ad  tertiam. 

Itemlifurint  quatuor  linex continub  proportionales, re.ftangu- 
lumex  furaima  omnium  in  mediam  maiorem  aequabitur  quadratis 
cxtremaru,&  rci^anguluni  ex  fummaomnium  in  mediam  minorctrl 
«quabitur  quadraris  mediarum  de  quatuor  lineis  difcretc  propor* 
cionalibus  quarum  quadrata  extrema  ad  quadrata  media  fune  in  ra- 
tione fccundx  ad  tertiam  ex  prioribus , & quarum  prima  & fecunda 
aequantur  fccwnd*  & terti*  cx  prioribus.  . 

Hinc  quoque  elicitur  poffe  eamdem  quantitatem  in  damcrismtv 
dis  (^uidiinquatiior  decrete  proponion^esjitxvtqu^^awextr®- 
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ma  habeant  datam  proportionem  ad  quadrata  media  lytHiubeator 
6o  diuidiinquatuor  proportionales  quarum  quadrata  extrema  ha* 
beant  rationem  duplam  ad  quadrata  media  numeri  fequentes  Ibl- 
uet  quarflionem  at  2x4-8.  i>t  28— ataa4.  5^-at  8p<S, 

jteque  quatuor  fequentes  fatiffacient  quatfiioni  yio.  50—9^  i8» 
9titf'20-jo.  60  -at  2880. 

Denique  ex  his  folues  duo  alia  problemata  quorum  primum  eft: 
datam  quantitatem  druidere  in  quatuor  quantitates  proportionales 
diferete , ita  vt  quadrata  omnium  ad  quadrata  extremarum  habeant 
rationem  datam!  fecundum  probjema  ell  datam  quantitatem  diui^ 
derein  quatuor  proportionales  diferete»  ita  vt  quadrata  omnium  ad 
quadrata  mediarum  datam  habeant  rationem.  Nam  diuidendo  da* 
bitur  ratio  quadratorum  ab  cxttemis  ad  quadrata  i.  mediis.  Q^od 
indicalTe , fatis  edo. 


2>iuidere  quantitatem  datam  in  quatuor  dif creti  froporthnales  t it/i 
•vt  differentia  quadratorum  ab  extremis  ad  differentiam 
quadratorum  * mediis  habearfroportiouem  datam. 


Sto  data  ratio  4 ad  2,  & quantitas  diuidenda  12  t 9^ 


Ponatur  autem  IK  pto  tertia  quantitate  fumptis  pro  prima  & 
fecunda  duobus  terminis  ratiopis  hoc  ordine  x ad  4.  ergo  a R erit 
quarta.  Differentia  quadratorum  ab  extremis  cft  4Q^— 4»  diffe* 
rentii  quadratoru  i mediis  efi  16--  1 Q^igitur  4(^-4 ad 
efl  vt.4  ad  2.  ideoque  produ£lus  fub  extremis  8 0^*8  arquatur 
produco  fub  mediis  4- 4<^  &fic  IR.  asquaJis  & quatuor  nu- 
meri 2.  4*  V-  6 V-  24.  tales  funt  vt  difrerentja  qua^atorum  ab 
extremis  20  ad  differentiam  quadratoru  a mediis  lo,  habeant  ratio- 
nem datam  4 ad  2.  quarefifiat  vt  fumma  illorum  quatuor  6 t K54 
ad  fingulos  ita  quantitas  data  12  tVn6ad  alias,  inucnientur 
fegmenta  quzfiia  4.  8 ^ 

■ Per  Algcbram  fpeciofiin  , data  ratione  C ad  B ponatur  tertii 
qjaamica^A*  H capias  B 8c  C pro  prima  ScTccunda^  inucnies 
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kqoatur  quadfatis  A B & H I , nam  ( ^er  x fecundi  Euclidis  ) hoc 
rcAangulu zquaturrcd^angulisex  A C in  AG,  cx  AC  in  AC, 
ex  A C in  AB,  & ex  AC  in  AF  :1%d  quartum  i{hidrc<5langulu*m 
«quacur  quadrato  A B ( per  8 rexci)redanguUim  autem  cx  A C 
ki  BH  aequatur  tribus  aliis' re^ngulis  quoniam  BH  cx  aliis  tribus 
lineis  componitur : eft  vero  rcAangulucx  AC  in  BH  aequale  re- 
dangulo  BHG,(quia  HG  cft aequalis  AC^&rcftanguIu  BHG 
aequatur  quadrato  H 1 , quoniam  ( per  8 fexti  ) tres  linex  BH,  Hl 
H G funt  continue  proportionales,  ergo  rcftangulucx  A C in  AF , 
AB,  AC,  AG  xquatur  quadraris  AB  & hI.  Igitur  cum  iam 
dllendcrimus  priqs  illud  re^angulum  ad  poBcrius  clTe  in  ratione 
data  A B ad  AC  , fequitur  ex  quatuor  illis  proportionalibus  KL, 
HI,  AB,  AC  quadrata  extremarum  K L & A Cad quadrata 
mediarum  H I & A B elTe  in  ratione  data  A B ad  AC. 

Sed  fadum  cftvtfumnu  harum  quatuor  ad  fingulas}  ita  M linea 
d illidenda  ad  alias , ergo  erunt  quadrata  fegmentorum  in  fimili  ra- 
tione ( per  2x  fexti  Euclidis  ) ergo  tendem  diuifa  cdlinea  M in 
quatuor  lineas  difcrctc  proportionales  itavt  quadrata  extremarum 
ad  quadrata  mediarum  hni  vt  A B ad  A C.  Quod  erat  demonfiran- 
dum. 

Sch$lium, 

Alio  modo  potuit  effici  idem  problema  capiendo  A O xqualetn 
A G & B P xqualem  A C , & facie ndovt  A P ad  F O ita  quadra* 
tum  AB  ad  aliud  quadratum , quod  eritKL,  aut  quadratum  AC 
ad  aliud  quadratum  quod  erit  HI.  Enim  vero. 

Sit  fuerint  quatuor  linex  continue  proportionales  erit  vtdiffcren«- 
tia  extremarum  ad  differentiam  mediarum,  itatres  priores  ad  fecun* 
dam  vel  tres  pofleriores  ad  tertiam. 

Item  Ci  furine  quatuor  linex  continue  proportionales , reftangu* 
lura  e X fumma  omnium  in  mediam  maiorem  xquabitur  quadratis 
extremaru  & rciSangulum  ex  fumma  omnium  in  mediam  minorent 
arquabitur  quadraris  mediarum  de  quatuor  lineis  difcrctc  propor- 
tionalibus quarum  quadrata  extrema  ad  quadrata  media  funtinTa* 
cione  fccundx  ad  tertiam  ex  prioribus,  & quarum  prima  Sc  fecunda 
xquantur  fccundx  Sc  tertix  cx  prioribus. 

Hinc  quoque  elicitur  pofTc  eamdem  quantitatem  in  numeris  mo^ 
dis  diuicli  in  quatuor  difcrctc  proportionales , ita  vt  quadrata  extre. 

Tt 
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nu  habeant  daeam  proportionem  ad  quadrata  media : vtfi  iubcatut 
go  diuidiinquatuor  proportionales  quarum  quadrata  extrema  ha* 
beant  rationem  duplam  ad  quadrata  media  numeri  fcquentes  fol- 
ucc  quasftionem  ^ 214-8.  v.%96-t\6.  28—^214.  8^<^. 

iteque  quatuor  fequentes  fatiffacient  qna? ftioni  720.  jo-?it8o 

1^20— 50.  6o-~rji  2880. 

Denique  ex  his  folues  duo  alia  problemata  quorum  primum  cft: 
datam  quantitatem  diuidere  in  quatuor  quantitates  proportionales 
difcrctc,  ita  vt  quadrata  omnium  ad  quadrata  extremarum  habeant 
rationem  datam!  fecundum  problema  cft  datam  quantitatem  diui« 
dere  in  quatuor  proportionales  diferete,  ita  vt  quadrata  omnium  ad 
quadrata  mediarum  datam  habeant  rationem.  Namdiuidendoda* 
bitur  ratio  quadratorum  ab  exttemis  ad  quadrata  a mediis.  Quod 
indicafle , fatis  edo. 


pRoroiiTXo  XX. 

J>iHidere  quuntiidtem  daum  io  quatkor  diferete  proportioo«ies,  rto  * 

• vt  dicerent  id  qoddrdtorum  db  extremis  dd  differentum 
ytddrdtorom  i mediis  hdbedtproportionem  dntdm. 

E Sto  data  ratio  4 ad  2,  & quantitas  diuidenda  la  + 

Ponatur  autem  IR  pro  tertia  quantitate  fumptis  pro  prima  Sc 
lecunda  duobus  terminis  rationis  hocoedine  1 ad  4.  ergo  a R erit 
quarta.  Differentia  quadratorum  ab  extremis  eft  4 Q^-4 , diffe- 
rentii  quadracoru  a mediis  eft  i^-  1 Q^igitur  4Q;;;4ad  itf-JQ 
eft  vt  4 ad-  2.  ideoque  produ£ius  fub  extremis  8 8 «quatur 

produco  fub  mediis  ^4*  4 &fit  IR  squalis  v-6.  & quatuor  nu- 

meri 2.  4.  xc.  24.  tales  funt  vt  differentia  quadratorum  ab 
extremis  20  addiffereuriamquadratornamediis  10,  habeant  ratio- 
nem datam  4 ad  2.  quare  fi  fiat  vc  fumma  illorum  quatuor  t 8:^4 
ad  fingulos  ita  quantitas  data  12  t^^i<^ad  alias,  inuenientur 
fegmenta  quapfita4.  ^ 9^. 

Per  Algebram  fpeciofani , data  raciope  C ad  B ponatur  tertii 
quantitas  A>  Ergo  li  capias  S & C pro  prima  Sifecuoda»  inuenies 


l 
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quartam  C A.'  Igitur  differentia  quadratorum  ab  extremis 


B ’ . 

C quadr.'  A quadr.  ~B  qiiadr.  quadr.  ad  dirfcCcntiam  quadratorum 
B quadr. 

a mediis  Cquadr  -A  quadr,  cft  vt  C ad  B.  Ac  proinde produ(5lus 
fub  extremis  xquabicur  produco  fub  mediis.  Et  tandem  poft  debi- 
tam redudionem  fiet  A quadratum  atquale  fra^ioni  fequentj 
B quadr.  Cub.tB  quadr.  cub. 

BCquadt4  t CB  quadr. 

Htnc.Cunon. 

Q^drata  terminorum  rationis  datae  diuidcviciflim  per  ipfos  ter- 
minos :fientquequacuor  quantitates  continue  proportionaies ; fum- 
inam  primx  & tertiae , itemquefummam  fecundx  & quartx  duc  in 
differentiam  mediarum  figiliatim  > habebifque  differentias  quadra- 
torum i mediis  & quadratorum  ab  extremis  ,*dcquatuor  quantitati- 
bus difcrctc  proportionalibus,  quarum  prima  & fecunda (unt  termi- 
ni rationis , ac  proinde  illx  quatuor  non  latebunt  hinc,  fccabis  facile 
mote  cenfueto  quantitatem  diuidendam» 

Hittf  Efieiiio  Geometrhd. 

Sit  data  ratio  diffrentiz  quadratoru  ab  extremis  ad  differentiam 
quadratorum  i mediis  A B ad  A C.  £t  linea  diuidenda  in  quatuor 
proportionales  M.  Ponantur  A B & AC  perpendiculariter  & ne* 
datur  6 C , qua  diuifa  bifariam  in  D,  ducatur  DE  perpendicularis 
ipfi  BC,  fecetque  AC  produdamin  E.  ex  quo  tanquam  centro, 
ad  intcritallum  EC  vel  EB  deferibatur  femicirculus  HBC.  Tum 
fumatur  BF  xqualis  A C>  & H K xqualis  A B,  & duda  CL  per- 
pendiculari ad  BC,  producatur  B A donec  occurrat  CL,  &fupra 
B L , deferibatur  femicirculus , ac  ex  pUndo  F ducatur  F.  G perpen- 
dicularis ipfi  BL,  &ex  pundo  K perpendicularis  KI  ipfi  H C. 
Dcnrique  fiat  vt  fumma  illarum  quatuor  linearum  AC,  A B , F G , 
KI  adfingulasita  M linea  diuidenda  ad  alias.  Dicolincam  M fore 
fedam  vtrpofcitur.  Nam  tres  illx  HA,  AB,  AC,  funt  continue 
proportionales,  (per  8 fcxti)ficut  etiam  tres  iftx  AB,  AC,AL» 
Ergoquatuor  Ah,  AB,  AC,AL,  fuot  continue  proportiona- 
les. Et  permutando.vc  AH  ad  AC  itai  AB  ad  AL.  Et  cotn- 

Trij 


ad  lineam  GB.  Sed  angulus  duabus  iftis  lineis  proportionalibus 
comprehenfus  cft  xqualis,  vt  pote  reftus  , quia  in  fcmigirculo  , 
ergo  ( per  6 Texti ) duo  triangula  H I C 8c  B G L funt  xquiangula. 
Sed  (per  8 Tc^ti  /iftis  triangulis  xquiangola  funt  triangula  Hl  A 
& B G F.  Igitur  vt  X H ad  K l ita  F B ad  F G,  Sed  H K eft  xqualis 
AB  & Bp  xqualis  AC.  Ergo  permutando  &inuertedo  cft  vt  AC 
ad  A B ita  FG  ad  KI.  Igitur  quatuor  ifta:  line*  funt  proportiona- 
les quod  eft  vnum  ex  dcmonftrandis. 

S^  differentia  quadratorum  ab  extremis  A C & It  I aequaturre- 

^kangulo 
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ponendo  vt  AH  plus  A C ad  A C ita  A B plus  A L ad  A L.  Ee 
permutando  vt  H C ad  B L ita  A C ad  A L hoc  eft  A B ad  A C 
leu  AH  ad  A B , fcu  H K ad  B F , (cft  enim  fumpia  H K *qualis 
AB  & B F xqalis  A C.  ) Et  permutando  vt  H C ad  H K ita  B L 
ad  BF.  Scdvt  HC  adHK  ita  quadratum  HC  ad  quadratum 
HI:  Et  ve  BL  ad  BF  ita  quadratum  BL  ad  quadratum  BG. 
Ergo  ve  quadratum  H C ad  quadratum  H I ita  quadratum  B L ad 
quadratum  BG.  Et  permutando,  vt  totum  quadratum  HC  ad 
torum  quadtatum  B L , ita  ablatum  quadratum  H I ad  ablatum 
quadratum  bG.  Ergo  & reliquum  quadratum  atum  I C ad  reli- 
quum quadratum  LG  vt  totum  quadratum  HC  ^ totum  quadra- 
tum B L aut  H I quadratum  ad  quadraturo  B G Ergo  permu- 
tando , vt  quadratum  I C ad  quadratum  I H ita  quadratum  G L 
ad  quadratum  G B.  Igitur  vt  linea  IC  ad  lineam  1h  ita  linea  GE 
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quartam  C A.'  Igitur  diffcreutia  quadratorum  ab  extremis 


Cquadr.  Aquadr.~Bquadr.quadr.  addififcffentiam  quadratorum 

B quadr.  ^ 

a mediis  Cquadr- A quadr.  eftvt  CadB.  Ac  proindeproduBui 
fub  extremis  zquabicur  produco  fub  mediis.  Et  tandem  poft  debi- 
tam redudiionem  fiet  A quadratum  aequale  fra^ioni  fequenti 
B quadr.  Cub..t  B quadr.  cub. 

BC quadr.  t CB quadr. 

Hinc  -Canon. 

' Quadrata  terminorum  rationis  dat*  diuidcviciflira  per  ipfos  ter- 
minos ■ fientque  quatuor  quantitates  continue  proportionales : liim- 
mamprimz&tertix  , itemquefummam  fecundat  & quartae  duc  in 
differentiam  mediarum  figillatim  > habebifque  differentias  quadra- 
torum i medii$&  quadratorum  ab  extremis»  de  quatuor  quantitati- 
bus diferete  proportionalibus , quarum  prima  & fecunda  funt  termi- 
ni rationis,  ac  proinde  illz  quatuor  non  latebant  hinc,  fccabis  facile 
mOre  cenfucto  quantitatem  dfuidcndani. 

Hinc  Effe£iio  Geometrica. 

Sit  data  ratio  diffrentix  quadratoru  ab  extremis  ad  differentiam 
quadratorum  a mediis  A B ad  AC.  Et  linea  diuidenda  in  quatuor 
proportionales  M.  Ponantur  A B & A C perpendiculariter  & nc- 
datur  B C , qua  diuifa  bifariam  in  D , ducatur  D E perpendiculacis 
ipfi  BC,  fecetque  AC  produftamin  E.  exqpo  tanquam  centro, 
ad intcruallum  EC  vel  EB  deferibatur femicirculus  HBC.  Tum 
fumatur  BF  aequalis  A C,  & H K aequalis  A B,  & dtiiffa  CL  per- 
pendiculari ad  BC,  producatur  BA  donec  occurrat ‘CL,  &fupra 
B L , deferibatur  femicirculus , ac  ex  pundlo  F ducatur  F G perpen-, 
dicularis  ipfi  BL,  &ex  pundo  K perpendicularis  KI  ipfi  H C. 
Denique  hat  vt  fumma  illarum  quatuor  linearum  AC,  A B , F G , 
Kl  adfingulas^ita  M hnca  diuidenda  ad  alias.*  Dico  pneam  M fore' 
fcifam  v‘t  pofeitur.  Nam  tres  illx  HA,  AB, AC,  fuut  continue 
proportionales ,( per  8 fcxti)ficut  etiam  tres  ift*  AB,  AC,  A L» 
Ergo  quatuor  AH,  AB,  AC,AL,  funt  continue  proportiona- 
les. Et  permutando  vt  AH  ad  AC  ita  AB  ad  AL.  Et  com- 

'■  Tt  ij  ' 

» » L> 
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ponendo  vt  AH  plus  A C ad  A C ita  A B plus  AL  ad  A L.  Et 
permutando  vt  H C ad  B*L  ita  AC  ad  A L hoc  cft  A B ad  aC 
fcu  AH  ad  AB,  fcu  HK  ad  BF,  (cft  enim  fumpta  HK  atqualis 
AB  & p F xqalis  A C.  ) Et  permutando  ve  H C ad  H K ita  B L 
ad  BF.  Sed  ve  HC  adHK  ita  quadratum  HC  ad  quadrarum 
HI:Ecvt  BL  ad  BF  ica  quadratum  BL  ad  quadratum  BG; 
Ergo  ve  quadratum  H C ad  quadratum  H I ita  quadratum  6 L ad 
quadratum  BG.  Et  periOutando,  vt  cotum  quadratum  hC 
cotum  quadratum  D L , ita  ablatum  quadratum  H I ad  ablatum 
quadratum  bG.  Ergo  & reliquum  quadratum  atiim  I C ad  reli- 
quum quadratum  LG  vt  cotum  quadratum  HC  ad  totum  quadra- 
tum B L aut  H 1 quadratum  ad  quadratum  B G Ergo  permu- 
tando , ve  quadratum  I C ad  quadratum  I H ita  quadratum  G L 
ad  quadratum  Gfi.  Igitur  vt  linea  IC  ad  lineam  Ih  ica  linea  GJ^ 


I ■ ' « ■■  j 

fld  lineam  GB.  Sed  angulus  duabus  iftis  lineis  proportionalibus 
comprehenfus  cft  aequalis,  vt  pote  reftus  , quia  in  icmicirculo , 
ergo  ( per  6 fexti ; duo  triangula  HI  C & B G L funt  acquiangula. 
Sed  (per  8 fcjfti ) iftis  triangulis  aequiane^ula  funt  triangula  Hl  A 
& B G F.  Igitur  vt  K H ad  K I ita  F B ad  F G.  Sed  H K cft  aequalis 
AB  & BF  squalis  AC.  Ergo  petroutaudo&inucrtcdocft ve  AC 
ad  AB  ita  FG  ad  KI.  Igitur quatuor  «mnorrinna-. 

les  quod  eft  vnum  ex  dcmonftrandis. 

•i  Sed  differentia  quadratorum  ab  extrepus  A ^ oc  ki  atquaturre^ 

■ " Aaugul* 
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^angulo  AF  in  HC.  Capiatur  enim  kZ  aequalis  AL  ( nota 
quod  aliquando  pun6lum  Z incbdct  in  centrum  fcmicirculi  HBC, 
vt  dum  AB  dupla ell  AC  ) cum  quadratum  kl  xquctur  rc^an> 
gulo  H kC  , redlangulum  autem  H K C xqueturredangulis  Hk- 
Z&HicinZC,-&  re£langulum  HkZ  aequale  (it  rc^an  gulo  B* 
AL  fcu  quadrato  AC  , cric  rc£tangulum  Hk  in  ZC  differen- 
tia quadratorum  KI  & AC.  £(l  vcrovt  HC  ad  B L fcu  H Z ira 
HfC  ad  BF,  vtmoxprobacumcft,  ergo  cum  HK  (itxqualis  AB, 
erit  permutando  diuidendoquevt  CZ  ad  HZ  ita  AF  ad  FB.  Ec 
inuertendo  componendoqueve  H C ad  OZ  ita  AB  ad  AF,  igi- 
tur rc^angulum  fub  extremis  H C in  A F «quatur  rc(5langulo  fub 
mediis  AB  in  G Z fcu  H k in  Z C.  Sed  iam  probaui  re^angulum 
Hk  in  ZC  xquari  differentia  quadratorum  kl  & AC.  Ergo  re- 
dangulum  fub  AF  in  hC  xqiratur  cWam  differentia  quadratorum 
Kl  & AC.  " 

Similiter  rcAanguIum  AF  io  BL  cft  aequale  differenti»  qua- 
dratorum i mediis  AB  & F G.  Siquidem  quadratum  A B zqua-- 
tur  quadratis  AF  6c  FB  & duplo  rcdfanguli  AFB.  Sed  quadratum 
£ F feu  A C eft  xquale  re^angulo  B A L.  Igitur  quadratum  A B 
zquatiir  quadrato  .A  F,  redfangulo  BAL  & duplo  re^anguli  AF- 
£.  Ac  reftanguluni  BAL  xqdacur  reftaogulis  BF  & in  A L & 
A F in«AL  ( per  i fccandi)reftangula  autem  BFinAL&BFA 
funt  xquali^  re^laogulo  Bp  L.  Ergo  quadratum  AB  xquacur  re- 
dangulo  BFL  plus  BFA  plus  FA  in  AL  plus  quadrato  AF. 
Ergo  cum  quadratum  pG  (Ic xquale  redangulo  BFL  , differentia 
auadratorum  AB  & F G erit  xqualis  re(^angulo  BFA  plus  qua- 
arato  FA  plus  rcAangulo  FAL.  frgo  (ptr  i.  fecundi  ) hxc  ea- 
dem differentia  xquatur  rc^fangulo  fub  F A in  B L. 

Sed  vt  rc^angulum  ex  AF  in  HC  ad  re^angulum  ex  AF  in 
BL,  ita  propter  eamdem  altitudinem  AF,  e(l  hC  ad  BL  (feuvc 
iam  pcpbauimus  AB  ad  AC  ) ergo  cum  oftenderimos  redlangu- 
lum  ex  A F in  hC  xquari  differentix  quadratorum  Kl  & AC» 
S^re^ngulum  ex  AF^in  BL  xquari. mfferentix  quadt^Storum 
AB  & F G , *fequitur  inuenus  efle  quatuoi^  proportionales  A C, 
AB  F G K I ita  vt  differenti^  quadratorum  ab  exfremis  ad  dif- 
crtacia*n)  quadratorum  a mediis  lior  in  ratione  data  AB  ad  AQ 


17^  T>10P‘Hj4NTI  CEOMETRM, 

Cura  ergo  fatura  fit  vt  furama  quatuor  illarum  linearum  ad  fingu- 
las  ita  M ad  alias , erunt  quadrata  iftarum  ( per  22  fexti ) in  fimili 
cum  illis  ratione,  ergo  M diuifa  cft  in  quatuor  difcrctc  proportio- 
nales, ita  vt  difFerentia  quadratorum  ab  extremis  ad  differentiam 
quadratorum  i mediis  fit  in  ratione  data.  Qupd  erat  faciendum  5c 
demonfirandum. 

Scht/lium, 

Hic  aduerte  circa  operationem  Algcbricam  pofTe  incidi  in  aequa- 
tionem impolfibilcm , vt  fi  detur  ratio  2 ad  i & ponatur  I R pro 
tertio  numero  fumptis  1 & 2 pro  duobus  prioribus.  Tunc  enim 
quartus  foret  2 R.  Diffcr^nia  quadratorum  ab  extremis  effec 
40^-1.  & tol  endo4  ^ IQ  differentia  quadratorum  l mediis 
fore  1Q,--4.  Igitur  4 Q- i ad  I Q.-4  effet  vt  a ad  i.  qua:  «. 
quatio-  clt  impoffibilis  , indo  enim  fierent  2 O f 7 arqualii  O 
Quodeftabfiirdum.  Dum  igitur  res  ita  accidit,  non  quadratum  fel 
eundi  tolli  debet  quadrato  tertij,  fcd  contra  quadratum  tertii  de 
lecundi  quadrato. 

Deinde  ex  Effedione  Geometrica  praecedenti  elicitur  hoc  theo- 
rema: fi  fuerint  quatuor  quantitates  continue  proportionales,  rc- 
ctangulum  ex  differentia  mediarum  in  fiimmam  maioris  extrem*  & 
minoris  medi*  j itcmque  in  fummam  minoris  extrem*  & medi» 
maioris,  *quatur  differentiae  quadratorum  ab  extremis,  &difFo- 


'f 


• - 1 

S«aaratorura  ab  extremis 

ad  diftcrenuam  quadratorum  a mediis  efi  in  ratiohe  quatuor  con- 
tinubproponionalium.  ^ ‘uut  cun 

Emfd^n  problematis  io  propofitione  enuntiati  potuit  inftitui  alia 
eftcftio  Geometrici  ex  hoc  Canone.  Quadratum  minoris  termini 
rationis  datae  diuide  per  maiorem  terminum,  quotientis  quadratum 
mnge  cum  plano  fub  terininis  rationis  :h*c  enim  fumma  ad  oua- 

dra;ura  tcni*  quantitatis  fe  habebit  vt  fumma  terminormn  rationis 
ad  rpiorcmjcrminum, duabus  priori^  cxiftcntibus  terminis  ra- 
tionis. Vnde  qvaria  qpaniua^  non  latebit  t 


- 


>> 
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Aangulo  AF  in  HC.  Capiatur  enim  kZ  aequalis  AL  ( nota 
quodaliquando.pun&um  Z incedet  in  centrum  femicirculi  HBC> 
vt  dum  AB  dupla cB  AC  ) cum  quadratura  kl  xquetur  rcif^an- 
gulo  H k C , rcftangulum  auf em  H K C xquetur  reftangulis  H k- 
Z & Hk  inZC,  $rc^angulum  HkZ  xqualcfitrct^angulo  B- 
AL  feu  quadrato  AC  , cric  reftangulum  Hk  in  ZC  differen. 
cia  quadratorum  KI  & AC.-  £(l  verovt  H C ad  B L feu  H Z ita 
HK  ad  BF,  vt  mox  probatum  cft,  ergo  cum  HK  Hcxqualis  AB, 
erit  permutando  diuidendoque  vt  C 2.  ad  H Z ita  Af  ad  F B,  Ec 
inuertendo componendoquevt  HCad  CZitaAB  ad  AF,-igi». 
cur  rcdangulum  fuS  extremis  H C in  A F xquatur  rcdiangulo  mb 
mediis  AB  in  C Z feu  Hk  in  Z C.  Sed  iam  probaui  rcdlangulum 
Hk  in  ZC  xquari  differentia  quadratorum  kl  & AC.  Ergo  re- 
dangulum  fub  AF  in  hC  xquacur  etiam  differentia  quadratorum 
KI&AC.  " 

Similiter  rcdangulum  AF  ip  BL  eft  xquale  differentix  qua- 
dratorum 4 mediis  AB  8c  FG.  Siquidem  quadratum  AB  xqua- 
tur  quadratis  AF  & FB  & duplo  rcdanguli  AFB.  Sed  quadratum 
BF  feu  AC  eft  xqualc  reftangulo  B AL;  Igitur  quadratum  AB 
jcquaeur  quadrato  AF,  redangulo  B AL  & duploredanguli  AF- 
B.  At  rcdangulum  B A L xquatur  rcdangulis  BF  5c  in  A L & 
AF  in  AL  ( per  X fccandi)rcdangula autem  BF  in  AL  &BFA 
funt  xqualia  rcdangulo  BpL.  Ergo  quadratum  AB  xquatur  re- 
dangulo  BFL  plus  BFA  plus  FA  in  AL  plus  quadrato  AF. 
Ergo  cum  qua<lratum'TG  fit  xqualc  rcdangulo  BFL,  differennaf 

Quadratorum  A B & F C erit  xqualis  redangulo  BFA  plus  qua* 
rato  FA  plus  rcdangulo  F A L.  Ergo  (ptr  i.  fecundi)  hxc  cae- 
dem differentia  xquatur  rcdangulo  fub  F A in  B L.  ^ ^ 

Sed  vt  rcdangulum  ex  AF  in  HC  ad xcdangulum*cx  AF  in 
BL,  ita  propter  camdem  altitudinem  AF,  eft  hC  ad  BL  (fcuvt 
iam  probauimus  AB  ad  AC  ) ergo  cum  qftetlderimus  rcdangu- 
lum ex  A F in  hC?  xquari  diffcfdntix  qfladratorum  fCl  & AC> 
B;  rcdanguUmi  ex  in  BL  xquari  differentix  quadratorfini 

AB  & FG,>fcquitur  inucptai'efle  quatubr  prdpottionales  AC, 

A B FG  KI  ita  j/t  differenti Jt  quadratorum  ab  extremi»  ad  d^- 
crcntiam  quadratoruin.a  inediis  firft  in  ratione  data  AB  ad  AC* 

Vu 


.V’ 
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Cura  ergo  faftum  fit  vt  fumraa  quatuor  illarum  linearum  ad  fingir- 
las  ita  M ad  alias , erunt  quadrata  iftarum  ( per  22  fexti ) in  fimili 
cum  illis  ratione,  ergo  M diuifa  eft  in  quatuor  difcrctc  proportio- 
nales, ita  vt  differentia  quadratorum  ab  extremis  ad  differentiam 
quadratorum  i mediis  fit  in  ratione  data.  Qujxf  erat  faciendum  & 
demonfirandum. 

Stholium, 

Hic  aduerte  circa  operationem  Algcbricampoflc  incidi  in  a*qiia- 
tionem  impoffibilem , vt  fi  detur  ratio  2 ad  i & ponatur  I R.  pro 
tertio  numero  fumptis  i & 2 pro  duobus  prioribus.  Vunc  enim 
quartus  foret  a R.  Differentia  quadratorum  ab  extremis  effec 
4(^-1.  &.tolIcndo4  de  IQ  differentia  quadratorum  i mediis 


-...w.v.ui*  quaaratorum  a medus 

fore  1 0,^-4.  Iguur  4Q-1  ad  I Q^.4  effet  vt  2 ad  1.  quar  *- 
quatio  eft  impoffibilis , inde  enim  fierent  2 Q^f  7 «qualii  O ' 
C^iod  eftabfurdum.  Dum  igitur  res  ita  accidit,  non  quadratum  fe^ 
eundi  tolli  debet  quadrato  terti;,  fcd  contra  quadratum  tertii  de 
fecundi  quadrato.  ' 

Deinde  ex  Effe<ftionc  Geometrica  pratcedenti  dicitur  hoc  theo-' 
rema:  fi  fuerint  quatuor  quantitates  continui  proportionales,  re^ 
aangulum  ex  differentia  mtdiarum  in  fummam  maioris  extremx  & 
minoris  medi*  j itemque  in  fummam  minoris  extremx  & medix 
maioris,  xquatur  differentix  quadratorum  ab  extremis,  &diffe- 
rentix  quadratorum  i mediis  de  quatuor  difereti  proportionalibus, 
quarum  prima  & fecunda  funt  fecunda  & tertii  dcqustfucrcontinub 
proportionalibus  , & quarum  differentia  quadratorum  ab  extfemis 
9d  diftcrcntiam  quadratorum  a mediis  eft  m ratione  quatuor  con- 
cjnuc  proportionalium. 

Eiufd^  problemafisinpropofitionc  enuntiarjpotuitinftituialia 

eftcaio  Geometrici  ex  Jiqc  Canone,  Quadratum  minbris  termini 
rationis  datx  dfuidepd- maiorem  terminum,  quotientis quadratura 
lup^c  cum  plano^ub  terminis  rationis  :hxc  enim  fumma  ad  oua- 
dptum  tertix  quantitatn  fe  habebit  vt  fumma  terminorum  rationis 
aimaiprcm  termmum, duabus  prioribus  exi^lcntibus  {crminisra- 
uoqis.  Vnflc  quarta  quagutas  non  lat^ft.  ^ ™ • - 

• tjk  -c 
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Propositio  XXI.  v!  vV 

■f 

Diftidere  quintiwem  datam  in  qaatHcr  difmti  frafortienales ^tali- 
ter vt  quadrata  trium  minorum  habeant  rationem  datam 
ad  quadratum  maioris- 

E Sto  datus  numerus 'diuidcndus  p f 9^405.  & ratio  i ad  a«' 
fumantur  autem  i &.2  pro  duobus  prioribus  nupieris  & pona- 
tur  duo  pofteriores  IR  & aR.  Igitur  5t  iQ^ad  4Q  funtvt  1 ad 
2.  ac  proinde  produ^usfub  extremis  10  + 2 Q^asquatur  ptodudio 
fub  mediis  4Q^  Ergo  iR  cft  Rj  & 2R  eft  ^20.  fiuntquequa- 
tuor  numeri  i.  2.  ^5.  J?izo.  Ii  autem  fiat  ve  fumma  eorum  ad  fin- 
gulos  ita  numerus  datus  9 t 4°5  alios  habebuntur  quautoB 
quaEfiti  numer  5.  d.  191  ^5.  ^ 180.  . ‘ 

Per  Algebram  fpeciofam  ,^ata  ratjohc  B ad  C ponatur  A pro 
tertio  , ergo  acceptis  B & C prj?  primo  ic  /ecundo  erit  quartus 
CA.  Igitur  Bquade.  t Cquadr.+*Aquadr.  iB^^quadr.  Aquadi^ 

^ ^ Bquadr. 

eft  in  ratione  data  B ad  C.  Ac  proprerea  prddudlus  fub  extremi^ 
aequabitur  produdio  fub  mediis.  Et  poft  debitum  redudiionem  & 
diuifionciaj  erit  A quadratum  ae.quale'^CB,quadr.  quadr.  f C cub. 

't—.  • ■ : — 

^Cquadr,  - ,CB 

Bquadr.  fi  autem  fiat  vt  B ad  C ha  C ad  Z-,,  erit  quoque  A qua- 

quadr.  ^ ' J 

dratum  atquaic  C B quadr.  f C cub. 

Z— C **. 

• . Hine  'Canon. 

Q^dratu|npoftqrioris,teEminrra(ionisdatxdiuidc  pcf  priorem  i 
qubiieniis  huius  & defmini  pofteripris  cape  differentiam  ac  per 
hanc  diuidc  folidum  fub  quadrato  prioris  termini  in  pofteriorem, 
audl^umcubopoftpHoris:  netque  quadrarum  tcrtif  qu*fiti,prTmo& 
fccund,o  cxiftcncibus  lerfhinis  rationis  'Vnde  Quartos  non 
latebit^. 

Vuij 


5- 
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fiitte  Efft£iio  Geometrica, 

Sit  data  linea  M diuidenda  in  quatuor  proportionales,  & ratio  data 
fir  A B ad  AC.  Ponantur  iftz  duzad  angulos rc6los,  & connexa 
B e dhiidatur  bifari- 
am in  O , ex  quo  du- 
dta  OP  perpendicu- 
laris ad  A e , produ- 
catur donec  occurrat 
BA  produiitz  in  P. 


in 

tum  centro  P*,  in- 
tcrttal^  P B vel  P e 
deferibatur  femicir- 
culus  D e B , & fu- 
matur Af*E  aequalis  ^ ~r 

A e j & fiat  vt  D E ad  E A ita  quadratum  B C ad  quadratum  F , 
ac  deinde  vt  A B ad  A C ita  F ad  G , & tandem  vt  fuma  AB  AC, 

F & G adfinguIasiiaM  ad  alias.  Difo  M fore  diuifam  vt  pofeitur. 
Cum  enim  fit  vt  D»t  ad  E A ifa  quadratum  B C ad  quadrarum 
F,  erit  componendo  vt  T)  A ad  EA  ( hoc  cfl;  AC)  ita  quadra- 
Jum  BC  dUis  quadrato  F,  ad  quadratu  Sed  faSu  cft  vt  A B ad  A C 
|ta  F ad  G.  Ergo  erit  quoque  vt  quadratum  A B ad  quadratu  C 
ita  quadrat  P ad  r^uadratum  G.  E(l  vero  vt  quadratum  A B ad 
quadratum  A C ita>  A B jineam  ad  A D tertiam  proporoonalem ; 
igitur  vt  A B ad  A C ita  quadratum  B C plus  quadrato  F ad  qua- 
dratum F:  & vt. quadratum  F ad  quadratum  G ita  AB  ad  AD, 
Ergo  pcrturI;}ando,’vt  quadratum  BC  plus  quadrato  F ad  qua- 
dratum G,  ita  AB  ad  AC.  Atqu^tdratum  BC  zquatur quadratis 
B A & A C ( per  47  primi  ) igitur  vt  quadratum  AB  plus  qua- 
draro A C j^fus  quadfato  F ad  qtitldratum  G‘  ita  AB  ad  A C; 
Ergo  inucntxfupcqUatubrproportionales  AB*,  AC , F j Gitalitcr 
vt  quadrata  trium  ipinor,un»  ad\qvadtatum'rtiaibri$  habeant  ratio- 
nem daura^  Gum  itaque  fa^ntr  fit -VeTumma  harum  quatuor  ad 
fingulasjita  M ad  alias , erunt  ( per  az  fcxii  ) quadraca  in  firoill',. 
ratipne.  Q^odjcrai  dcmoDftrandum,  4.  . • ^ 


• « 


i 
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P»OPOS1TIO  'XXI. 

Siuidtre  quatit itttetn  datam  i»  quatuar  difcret}  profertionales 
ter  vt  quadrata  trium  minorum  habeant  rationem  datam 
ad  quadratum  maioris. 

E Sto  datus  numerus  diuidcndus  p f ^405.  & ratio  i ad  2, 
fumantur  autem  i & 2 produobus  prioribus  numeris  &pot)a. 
tur  duo  pofteriores  IR  & aR.  Igitur  5tiQj!id  4Q^funtvt  i ad 
2.  ac  ptoinde  produftusfub  extremis  10  t 2 Q^aE.quatur  produtJlo 
fub  mediis  4 Ergo  i R eft  R 5 & 2 R cR  ^lo.  fiuniquc  qua- 
tuor  numeri  1.  2.  ^5.  ^zo.  H autem  fiat vc  fumma eorum  ad  fin- 
gulos  ita  numerus  datus  9 t ¥ 4<^5  ^d  alios  habebuntur  quatuor 
quaeflti  numer  5.  ^ 5.  ^ 180. 

Per  Algebram  rpeciofam  , data  ratione  6 ad  C ponatur  A pro 
tertio  , ergo  acceptis  B & C pro  primo  & fecundo  erit  quartus 
C A.  Igitur  Bquadr.  t Gquadr.  + Aquadr.  ad  Cquadr.  Aqiladr. 

B ' . Bquadr. 

c(l  in  ratione  data  B ad  C.  Ac  propterea  produAus  fub  extremis, 
fequabitur  produdfo  fub  mediis.  Et  poR  debitum  redu^onem  & 
diuinonem,erit  A quadratum  aequale  C Bquadr.  quadr.  t C cub^ 

B C quadr.  - C B 

Bquadr.  fl  autem  Hat  vt  B ad  C ita  C ad  Z,  ccit  quoque  A qua* 

quadr.  ' , ‘ . 

dratum  »qiialc.  C B quadr.  t C ci/b.  . • ‘ 

Z — ■ c ‘ ■ »• 

Hine,  Canon.  ' . • ^ ^ ^ 

Q^dratum^oReriotii.tcrminj  ratioqis  datz  diurde*perJ)riorc"m : 
qudticntis  hniuS  & termini «-poRcrioris  cape  differentiam  ac*per 
hdnediuide  (olidum  fub  qJadraco  prioris  termini  io  poReriorem, 
au^um  ctibopoflerioris  j Hetque  quadratum  tertij  quarfiti . prjmo& 
fecundo  cxiRentibus . terminis  rationis  datat.  Vude  quartus  non 
latebit.  ' 

Vu  ij 


1 gEOMETRM, 

Hinc  EfftSlio  CeometricM, 

Sit  data;linca  M diuidcnda  in  qiiatuor  proportionales,  Stratio  data 
Hc  AB  ad  AC.  Ponantur  iftae  dux  ad  angulos  rcAos,  & connexa 
B C duiidatur  bifari- 
am in  O,  ex  quo  du- 
dta  OP  perpendicu- 
laris ad  A C , produ- 
catur donec  pccurrat 
BA  prodiirtx  in  P. 
tum  centro  P , irrv 
tcruallo  P B vel  P C 

dcfcribatur  fenncir-  ^ 

culus  D C B , & fu-  ^ ^ ~ 

■fnatur  A E xqualis  ■ 

A C , &'fiat  vt  D E ad  E A ita  quadratum  B C ad  quadratum  F , 
ac  deinde  vt  A B ad  A C ita  F ad  G , & tandem  vt  fuma  AB  A C, 
F '8c  G adfingulasiu  M ad  alias.  Dico  M forediuifam  vi  polcitur, 
Gum  enim  fit  vt  D E ad  E A ita-quadratum  B C ad  quadrarum 
F,  erit  componendo  vt  D A ad  E A (hoc  cft  A C ) ita  quadra- 
tum BC  plus  quadiiato  P.  ad  quadratu  Sed  fa£lp  eft  vt  A B ad  A C 
ita  F adG.  Ergo  erit  quqqucvt  quadratum  AB  ad  quadratu  AC 
ita  quadrat  F ad  quadratum  G.'  Eft  vero  vt  quadratum  AB  ad 
quadratum  A C ira  A B lineam  ad  A D tcrtiam-proportionalero : 
igitur  vt  AB  ad  A Cita  quadratum  BC  plus  quadrato  F ad  qua- 
dratum F;  & Vt  quadratum  F ad  quadratum  G ita  AB  ad  AD. 
Ergo  perturbando,  vt  quadratum  |BC  plus  ^adrato  F ad  Qua- 
dratum G,  ita  AB  ad  AC.  At  quadratum  BC  atquatur  quadratis 
B A & A C ( per  47  primi  ) igitur  vt  quadratum  AB  plus, qua- 
drato AC  plus  quadrartJ  F ad". quadratum  G ita  AB  ad  AC. 
Ergo  inuentx  funiquoxuorpropOruonales  AB,  A C , F , G taliter 
yt  quadrata  trium  minorum  ad  quadratum  maioris  habeant  ratio- 
ncfti  datam.  Gum  itaque  faikiim-fit  vt  fumma  harum  quatitor  ad 
fingulas,ica  M ad  alias, erunt  ( pe;  12.  fcKci  ) quadrata  in  fimili 
rqponc,*Quod  erat  dcmonftrandum. 
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PROPOIITIO  XXII. 

Diuidere  quantitatem  datam  in  quatuor  difcrete  proportionales  tali- 
ter vt  quadrata  trium  maiorum  ad  quadratum  minoris 
datam  habeat  rationem^ 

SIc  ratio  data>a9  ad  i , &Dun^erus  diuidendus  8 f 128.  ca- 
piantur autem  vc  libuerit  5 & i pro  duobus  & pollcrioribus  Sc 
line  du£  priores  5 R.  & IR.  Igitur  loQ^  ^ ad  i fune  ve  2^  ad 
I.  & ita  produftus  fub  extremis  I O QJ  9 sequatur  produAo  fub 
mediis  Ergo  10  QjEqualia  fune  ao  8i  fie  IR  zqualis  ^2.  ac 
proinde  quatuor  numeri  qiiS.  9:  2.  5.  i fune  proportionales,  & 

auadrata  trium  maiorum  ad  quadratum  minoris  habent  rationem 
atam  Quare  fi  fiat  vt  fiimma  horum  quatuor  ad  fingiilos,  itanu> 
merus  datus  ad  alios,  habebis  quatuor  quxfitos  \.6.  9^8.  9^72. 

Per  Algebram  fpcciofani , data  ratione  F ad  G fumanrur  duo 
vt  cunque  pro  pofierioribus  B & C.  Ergo  pofito  A pro  vno  ex  prio- 
ribus, erit  alter  BA  igitur  quadratum  Bquadr.  A quadr.  t Aqua- 

C C quadr. 

dr.  t Bquadr.  ad  C quadr.  cfi^fF  ad  G.  Ac  proinefe  produdius 
fub  extremis  xquabitur  produfio  lub  mediis.  Igitur  pod  varias 
redudiiones  & diuifionem  confuetam,  erit  A quadratum  sequale 
F C quadr.  quadr. — GC  quadr.  B quadr.  fi  autem  fiac  vc^  ad  C 

G Bquadr.  t G Cquadr. 

ira  C ad  Z & vt  G ad  F ira  B ad  Y.  erit  iterum  Aquadratum  x- 
qualc  Y Z quadr.  — Z B quadr. 

B t Z 

Hinc  Canon. 

Cape  duos  numeros  vt  libuerit  & quadratum  minoris  diuidep^r 
maiorem , deinde  produdium  prioris  termini  rationis  in  maiorem  ex 
acceptis,  diuide  per  poderiorem  terminum  rationis.  Tumexlblido 
fub  pofleriori  quotiente  in  quadratu  prioris  quotientis , tolle  Iblidum 
fub  priori  quotiente  in  quadratum  maioris  accepti  :refiduumdiuide 

Xx 
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180  DlOPHANTl  gEOMETRyE, 

per  maiorem  acceptum  priori  quoticnce  aii6ium,  & habebis  quadra* 
tum  tertij  quxfiti.,  duobus  acceptis  exiftentibus  primo  fecundo. 
Vnde  quartus  non  latebit. 

Hinc  EfftHio  Geometrica. 

EHo  data  linea  diuidenda  M>  & ratio  C A ad  A B,  fuper  A B 
pofteriori  termino  rationis»  dat  fcmicirculus  in  quo  infctibacur  AD 
ad  libitum,  & ponatur  DE  perpendicularis  ad  AB.  Tum  fuper 
CE  fiat  femicirculus  ad  cuius  peripheriam  erigatur  AG  perpen. 
dicularis  ad  C A , & fuper  A G dclCTipto  fcmicircslo , infcribatur 
AF  asqualis  AB,  nedatur  FG.  Deinde  fiatvt  BA  plus  A E ad 
A E , ita  quadratum  F G ad  quadratum  R.  ( Aduerte  ita  res  debere 
difponivt  R fit  maior  AD  ) denique  fiatvt  A D ad  AB  ita  R.  ad 
S,  Dicoquatuor  iftas  pdllremas  proportionales  effe  lineas  quorum 
quadrata  habent  proponionem  datam , fi  fiat  vt  fiimma  illarum  ad 
ungulas,  ita  M ad  alias,  fedam  illam  fore vt pofeitur.  Hamcum 
fitvt  AB  plus  A E ad  A E ita  quadratum  FQ  ad  quadratum 
K » erit  diuidendo  vc  A B ad  A E ita  quadratura  F G minus 
quadrato  minus  quadrato  R ad  quadratum  R.  Sed  eR  vt  B A ad 
A E ita  quadratum  AB  ad  quadratum  A E ( per  8 & ijr  fexti  ) 
ergo  eft  vc  quadratum  AB  ad  quadratum  AD  ita  quadratum  FG 


i 
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Propositio  XXII. 

Diuidere  quatuitatem  d4t4m  in  qndtncr  difcrete  prc^ortieatlei  uU- 
ter  vt  qtudrMU  trium  mutorum  ud  quadratum  minoris 
dfitam  ijakeat  rationem, 

Sit  ratio  data  29  ad  i>  & numerus  diuidendus  8 f ^ 128.  ca- 
piamur autem  vc  libuerit  5 & i pro  duobus  8c  podcrioribus  Se 
fint  dux  priores  5 R.  & IR.  Igitur  loQjl'  9 ad  i fum  vc  29  ad 
I.  & ita  produftus  (ub  extremis  lO  QJ  9 aequatur  produ»ao  fub 
mediis  29.  Ergo  10  Qjequalia  funt  ao  & Et  IR  xqualis  ac 
proinde  quatuor  numeri  9^18.  i.  j.  i funt  proportionales,  & 
quadrata  trium  maiorum  ad  quadratum  minoris  habent  tationem 
datam  Q^rcfifiatvt  fumma  horum  quacuoradiingulos,  ita  nu- 
merus datus  ad  alios,  habebis  quatuor  quaifitos  a.  8.  «£72. 

per  Algcbram  fpcciofam  , data  ratione  F ad  G lumantur  duo 
vf  cunque  pro  pofterioribus  B 8d  C.  Ergo  pofito  A pro  vno  cfc  prio- 
tlbui}crlc  alter  BA  igitur  quadrarum  Bquadr.  A quadr.  i Aqua- 

’ C C quadr. 

dr.  t B quadr.  ad  Cquadr.  cEvt  F ad  G.  Ac  proinde  produdius 
fub  extremis  xquabicur  produdo  fub  mediis.  Igitur  poft  varias 
reduftioncs  & diuifionem  confuctam , erit  A quadratum  xquale 
F C quadr.  quadr. — GC  quadr.  B quadr.  fi  autem  fiat  vt  B ad  C 

G B quadr . t G C quadr. 

ira  C ad  Z 5c  vt  G ad  F ita  B ad  Y.  erit  iterum  Aquadratum  x- 
quale  YZquadr.  — ZBquadr. 

' B t Z 

Hine  Canon, 

Cape  duos  numeros  vt  libuerit  & quadratum  minoris  diuideper 
maiorem  > deinde. produ6ium  prioris  termini  rationis  in  maiorem  ex 
acceptisjdiuide per pofleriorem terminum  rationis.  Tiimexfolido 
fub  poflcriori  quoticnce  in  quadratu  prioris  quotientis , tolle  fblidum 
fub  priori  quotiente  in  quadratum  maioris  accepti : reflduum  diuide 
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per  maiorem  acceptum  priori  quotiente  aurium,  8(  habebis  quadra- 
tum tertij  qoatfiti,  duobus,  acceptis  exiftentibus  primo  Se  fecundo, 
Vnde  quartus  non  latebit. 

Hinc  EffelHo  Ceometriet, 

' Efto  data  linea  diuidenda  M,  & ratio  G A ad  A B , fuper  A B 

pofteriori termino  rationisjfiatfemicirculusinqudinfcribatuj  AD 
ad  libitum,  & ponatur  DE  perpendicularis  ad  AB.  Tdm Tuper 
CE  Hac  femicirculus  ad  cuius  pecipheriam  erigatur  A G perpen- 
dicularis ad  e A,  & fuper  A G delcripto  fcmicirculO}  (nHrribatur 
AF  aequalis  AB,  nedatur  FG.  Deinde  fiat  vt  BA  plus  A E ad 

A E > ita  quadratum  F G ad  quadratum  R.  ( Aduerte  ita  res  debere 
difponivc  R fit  maior  AD  ) deniquefiaevt  A D ad  AB  ita  R ad 
S,  Dicoquatudr  iftas  poftrcqaas  proportionales  clTc  lineas  quorum 
quadrata  habent  proportionem  datam , & fi  fiat  vt  fumma  illarum  ad 
‘ ' fingulas,  ita  M ad  alias,  fedam  illam  fore  vt  pofeitur.  Nam  cum 

' fit  ve  A B plus  A E ad  A E ita  quadratum  F G ad  quadratum 

R , erit  diuidendo  ve  A B ad  A E ita*  quadratum  F G minus 
quadrato  minus  quadrato  R ad  quadratum  R.  SedeR  vt  BA  ad 
A E ita  quadratum  AB  ad  quadratum  A E ( per  8 & fexti  ) 

: ergo  eft  ve  quadratum  A B ad  quadratum  A D ita  quadratum  F G 


«■ 
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minus  quadrato  R ad  quadrarim  R'.  Q^niamvcrb  fafli.mcft  vt 
AD  ad  Ab  ita  R ad  S,  erit  quoque  vt  quadratuni  A D'ad  qua- 
dratum AB  ita  quadratum  R ad  quadratum  S,  & inucnendo  ve 
quadratum  A B ad  quadratum  A D ita  quadratum  S ad  quadra- 
rum R,  igitur  qui4  iam  ofienfum  c(l  cfTc  vt  quadrauim  AB  ad 
quadratum  AD  ita  quadratum  F.G  minus  quadrato  R ad  quadra- 
tum R,  erit  q^uadratum  F G minus  quadrato  R aequale  quadrato 
S , & ita  quadratum  F G xquabitur  quadratis  R & S.  Sed  cR  ve 
B A ad  AC  ita  (propter  camdem  altitudinem  AE  ) rc<5}angulum 
BAE  adTCiflangulum  E AC  cft  autem  (per  8 fcxti)rc(Sanguluni 
BAE  zqualc  quadrato  AD,  & rcftangulum  E AC  arqualc 
quadrato  AG  ergovt  AB  ad  AC  ita  quadratum  AD  ad  quadra- 
tum AG.  Et  ihucrtcndo  vt  A C ad  B A ita  quadratum  A G ad 
quadratum  AD,  Sed  quadratum  AG  per  31  tertij  & 47  primi) 
sequatur  quldratis  A F & FG,  igitur  quoniam  iam  probatum  eR 
quadratum  F G aequari  quadratis  R & S , & cR  F A aequalis  A B, 
erunt  tria  quadrata  R ^ S , A B ad  quadratum  A D in  ratione  data 
CA  ad  AB.  Ac  proinde  cum  fadumritvtfumma  illarum  ad  Hn- 
gulosita  M ad  alias,  erit  per  22  fexti , vt  quadrata  trium  maiorum 
ad  quadratum  minus  ita  AC  ad  AB.  Quod  erat  dcmonftrandum. 

Scholium. 

Ex  duabus  ppflcrioribus  propoiitionibus  folui  poteR  iRud  proble- 
ma: data  ratione  fummae  quadratorum  ex  quatuor  diferete  propor- 
tionalibus , ad  quadratum  maioris  vel  minoris  velad  quadrata  trium 
maiorum  vel  trium  minorum  inucnire  quatuor  proportionales : nam 
dKiidendo)  dabitur  eadem  ratio,  quz  hic  data  fuit. 


Propositio  XXIII, 

Inuentre  tres  quMntitttes  preportie»M/es  ivtc^uales  , c^ux  cum  «Via 
quacumque iidta  factant  quadriltterum  femt-circulo  tnfcriptibtle, 

ESto  datus  numerus  \6  pro  diametro  cirCuli  AC  B,& oporteat 
inucnire  alios  tres  numeros  proportionales  qui  cum  priori  faci- 
ant latera  quadrilateri  fcmicirculo  infcirptibilcs.  Cape  pro  medio 
^orum  tiium  4 (poiTent  alij  numeri  eligi,  ve  facile  quilil^ct  perfe 

X X ij 


nz  DlOPMANTl  GE  O AdETRJE, 

inuenirc  poterit  ^ fi  cipiatur  fenii/ns-diaiDctri  tria  latera  cjtiarfira 
erunt  arejualia  fcd  hunc  cafum  cxclufimus  pofiulando  ircs^lineas  in 
atquales , quarum  media  propter  hoc  debebit  efic  minor  femifie  dia* 
metri ) & pofito  minori  I R fiat  vt  I R ad  4 ita  4 ad  aliud  habe- 
biturquemaipr  trium  numerorum  ig.  fit  itaque  in  figura  infra  pofi- 

TiT 

taBD  & AC  ig.  ergo  fi  de  quadrato  A B quod 

t R 

eft  tfg  tollasquadratum  BD  itJ,  rcftabit quadratum  A D 240  & 
linea  A D Rt  240.  fimiliter  & propter  eamdem  rationem  , fi  de 
quadrato  AB  25^  tollas  quadratum  AC  2^ g fi^ linea  BC 

(2i<fQ^-25tf)  At  ex  ptolemxo  l.i.c.9.  almag.  fi  quadrilatcrum 

. ^ « qT"  . 

infcripium  fuerit  circulo  reftangulufub  cius  diagonalibus,  jeqiulc 
eftduobusrc<aangulis,  qux  fiunt  fub  oppofitis  quadrilat<ri  inferi- 
pti lateribus , ergo prodiuflus  BCin  AD  (^i44oQj^--^i44o  ) 

aequabitur  i^Q  t ^4.  ( talis ctl enim fumajrcftanguloru  ex  AB  in 

CD,  8dcx  AC  in  BD)  igitur  eorum  quadrata  gj^f/f-oQ^gx^-^o 

~‘QI 

& 40^^  t 204$  Q^runt  aequalia.  Ac  proinde  poft  de. 

^ rr. 

bitam  metathefim  Se  dinifiionem,  IQC^ffet  arquale 
ergo  IR  fcu  minima  omnium  linearum  CD  erit  ^g6-^^o» 
maxima  autem  AC  eft  9«. 50,  media  BD  4,&  diameter 
AB  i<r. 

Per  Algebram  fpeciofam,  dato  maximo  latere  quadrilatere  B, 
& afiurapto  medio  latere  C,  ponatur  pro  minimo  latere  A,  ergo 
maximum.laius  inferiptum  erit  C quadr.  rcftangulum  ex  B in  A 

eft 


A 
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minus  quadrato  R ad  quadratum  R.  Q^niamvcrb  fa£Vumcfl  vc 
A D ad  A b ita  R.  ad  S,  erit  quoque  vt  quadratum  A D nd  qua- 
dratum AB  ira  quadratum  R ad  quadratum  S,  & inucriendo  ve 
quadratura  A B ad  quadratum  A D ita  quadratum  S ad  quadra- 
tum R,  igitur  quii  iam  oftenfum  cR  cue  vt  quadratum  AB  ad 
quadratum  AD  ita  quadratum  FG  minus  quadrato  R ad  quadra- 
tum R,  erit  quadratum  F G minus  quadrato  R xquale  quadrato 
S,  & ita  quadratum  F G xquabitur  quadratis  R & S.  Sed  eR  vt 
B A ad  AC  ita ( propter camdem altitudinem  AE  ) rcdlangulum 
BAE  ad  rcdangulum  E AC  cRautcm(pcr  8 fexti)  refla  ngulum 
BAE  xquale  quadrato  AD,  & rcflangulum  E AC  xquale 
quadrato  A G ergo  vt  A B ad  A C ita  quadratum  A D ad  quadra- 
tum AG.  Et  inuertendo  vt  A C ad  B A ita  quadratum  A G ad 
quadratum  AD.  Sed  quadratum  AG  per  tertij  & 47  primi) 
xquatur  quadratis  A F & FG,  igitur  quoniam  iam  probarum  cR 
quadratum  FG  xquari  quadratis  R & S , &cR  FA  xqualis  A B, 
erunt  tria  quadrata  R,  S,  A B ad  quadratum  A D in  ratione  data 
CA  ad  AB.  Ac  proinde  cum  fafluin  fit  vtAimma  illarum  ad  fin- 
gulosita  M ad  alias,  erit  per  la  fexti , vt  quadrata  trium  maiorum 
adquadratum  minus  ita  AC  ad  AB.  Q^odcratdemouRrandum. 

SthoitHm, 

Exduabus  poRerioribui  propofitionibusfoluipotdR  iRud  proble- 
ma*, data  ratione  fummx  quadratorum  ex  quatuor  difcrctc  propor- 
tionalibus, ad  quadratum  maiorisvcl  minoris vclad  quadrata  trium 
maiorum  vel  trium  minorum  inucnire  quatuor  proportionales : nam. 
diuidendo)  dabitur  eadem  ratio,  qux  hic  data  fuit. 


P,XOPOSIT10  XXIII» 

Intienire  tref  quAntitMtes  propertiontles  in^qualrs  , qua  cum  alia- 
quacumque  data  faciant  quadrilaterum  fetni-circulo  infcripubtU, 

E Sto  datus  numerus  pro  dia  metro  circuli  ACB  ,&  oporteat 

inuenire  alios  tres  numeros  proportionales  qui  cum  priori  faci? 
ane  latera  quadrilateri  femicirculo  infcirptibiles.  Cape  pro  medio 
illorum  trium  4 (poifene  alij  numeri  eligi,  vt  facile  quilibet  perfe 

Xx  ij 
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inucnirc  poterit ) ti  capiatur  fcmiflis  diametri  tria  hxera  (^usedta 
erunt  atqualiafcd  hunc  cafum  cxcludmus  podulatido  tres  lineas  in 
aequales , quarum  media  propter  hoc  debebit  efle  minor  femiffe  dia* 
metri ) & pofito  minori  IR  datvc  IR  ad  4 ita  4 ad  aliud  habe- 
biturquc  maior  trium  numerorum  16. • fit  itaque  inii  gura  infra  pofi- 

taBD  4,CDIR,&  AC  \6.  ergo  fi  dc  quadrato  AB  qiiod 

I R 

cft  tollas  quadratum  BD  16,  reflabit  quadratum  A D 240  fSc 
linea  A D ^ 240.  fimiliter  & propter  eamdem  rationem  > fi  de 
quadrato  AB  x^6  collas  quadratum  AC  2^6  fiet  linea  BC  41 

"ia 

(2;^Q^25^)  Atex  ptolemafo  l.i.c.  9.  almag.  fi  quadrilatcruin 

. ■'  ' 

inferiptum  fuerit  circulo  re^fangOinfiib  cius  diagonalibus,  aequjic 

eflduobusre^angulis,  qux  fiunt  fub  oppofitis  quadrilatcri  inferi* 

pti  lateribus', ergo produdus  BCiifAD  ^|^di44oQ^--^i44o  ) 

'Tq!  ^ 

aequabitur  x^Q  t ^4*  ( talis  cft  enim  fumareclanguloru  cx  A B in 

'TqI 

CD,  &cxACin  BD)  igitur  eorum  quadrata  Si44oQ;-tf’i44o 

~CL 

&25<JQ^1  4optf  t 2048  Q^runt  aqualia.  Ac  proinde  poft  dc. 

bitam  metaihcfiin  & diuifiioncro  , IQC^ffct  aquale  252Q^-25tf', 
ergo  IR  fcu  minima  omnium  linearum  CD  erit  ^ ^6-^50» 
maxima  autem  ACeft  media  B D 4 , & diameter 

AB  iiJ. 

Per  Algcbram  fpeciofam,  dato  maximo  latere  quadrilatcrc  R, 
Zl  affumpto  me  Jio  latere  C,  ponatur  pro  minimo  laccre  A,  ergo 
maximum  latus  inferiptum  cric  C quadr.  rcdlangulum  cx  B in  A 


A 
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eft  AB.  Redangulum  ex  aliis  Duobus  lateribus  eft  Ccub.  h«G 

- - A 

duo  cquaci  debent  re<51anguIo  fub  diagonalibus  feu  ( Aquadr. 
Bquadr.  quadr.  t Cquadr.  quadr.  quadr.-B  quadr.  Cquadc 
quadr.— Aquadr.  Bquadr.  Cquadr. ) diuifibilibus  per  A quadr.  i 
igitur  erit  xquacio  inter  horum  duorum  xqualium  quadrata.  Ec 

Suia  ille  quadrata  habent  eundem  denominatorem  nempe  A Q. 

lorum  numeratores  erunt  inter  fe  xquales.  Et  tandem  poil  redu* 
dionem  acdiuilionem  het  Aquadr.  quadratum  xquale  Aquadr.^ 
Bquadr.  quadr.  t Cquadr.  quadr.  quadr..— Bquadr.  Cquadr. 
quadr. -- A quadr.  Bquadr,  C qiiadr.  — C cub.  cub.  •— aBA- 
quadr.  C cub.  diuiGbilibus  per  B quadr. 

* Httte  Canon. 

Ex  quadracp  diametri  datx  tolle  quadratum  quadratis  diametri, 
reHduum  multiplica  perquadratum  diametri  j atque  ex  hoc  produ- 
cto aufer  duplum  produdum  ex  cubo  quadrantis  diametri  in  diame- 
trum : hocToliquum  diuide  per  quadratum  diametri  : quotientis 
cape  demidium,  & huius  dimidij  quadrato  detrahe  quadrato  qua-, 
dratum  quadra Dtisdumctri,rendui  radix  quadrata  fupradido  detra- 
da  & addiu  dimidiq,  'dabit  quadrata  minoris  & maioris  Uteris  inferi- 
bendi.  Q^od  dixi  dc  quadrante  diametri  dici  poteft  de  innumeris 
aliis  partibus,  vt  fpcculantt  patebit. 

H$nc  BffeStio  Geometrien. 

Sit  femicirculus  A CB  in  quo  oporteat  inferibere  tres  lineas 
AC,  B D , D C continue  proportionales,  Lubet  in  folutione  ifti- 
us  problematis  vti  methodo  aiialyticaiqux  Pappo  A Icxandrinb  fa- 
miliaris ell.  Faduraiam  fit  dehabeantur  tres  ilixlinex  AC,  BD, 
DC  pro  continue  proportionalibus  :&  producatur  AC,  cadatque 
DF  perpendiculariterinipram.  Ergoredangulum  A*C  p xqua- 
tur quadrato  BD.Scdredangulum  AC  D adredangulutn  A 
propter  eamdem  altitudinem  AC  efi  vt  CD  ad  C F.  Ergo  qua- 
dratum BD  adredangulum  ACF  eritvt  CD  ad  CF.  Artrian- 
gula  D CF  & ABD  mntxquiangula,  fiquidem  quadtilatcri  AC^ 
DB  anguli  oppofiti  C & B uiot  xquales  duobus redi^  Cf^ 
ti))iicque  duo  anguli  A C D & F C p duobus  rcfti  l^at  xqualc'  (pc^ 
14  primi)  ergo  angulo  conunum  A CD  .cefiabit  angulus  ABO 
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aequalis  angulo  DCF*  Sed  angulus  F rcduseft,  ficut  & angulus 
D,  qui  e(l  in  rcmtcirculo.  Igitur  reliquiis  angulus  CDF  reliquo 
anguloBAD  eftxqualis.  Ecpropterea  triangula  ABD  & DCF 
fune  xquiangula.  vc  D C ad  C F ita  AB  ad  BD  fed  iam 

f>robacum  cft  e(Te  vc  C D ad  D F ita  quadratum  6 D ad  redangu- 
um  ACF.  Igitur vt  AB  ad  BD  ita  quadratum  BD  ad  redangu; 
Ium  ACF.  At  redan- 
gulum  A CF  eft  femiflis 
intcrualli  quo  quadra- 
tum A B fuperac  trii 
quadrata  B D , D C , 

C D,  etenim  quadratum 
A B ( per  47  primi  ) x- 

Suatur  quadratis  AD  & 

^B,  quadratum  autem 
A D ( per  11  fecundi ) eft 
aequale  quadratis  AC 
& CD  & duplo  redan- 
guli  ACF.  Ergo  quadratum  A B fuperat  quadrata  A C , C D, 
BD  duplo  redanguii  ACF  ac  proinde redangulum  ACF  eftfe- 
miftis  intcrualli  quo  quadratum  AB  fuperat  triil  quadrata  BD» 
DC , CA.  Igitur  vc  A B ad  BD,  ita  quadratum  BD  ad  femif- 
fem  iftius  intcrualli. 

Itaque  per  analyftm  fiat  vc  AB^ad  BO,f  qux  accipiatur  prome- 
dia  ad  libitum  ^ modo  fit  minor  femiffe  diametri  ) ita  quadratum 
BD  ad  E quadratum , erirque  E quadratum  xqualc  fcmifllinter- 
•lalliquo  AB  fuperat  quadrata  infcripcarumtriumproportionalium. 
Deinde  fumatur  AG  poteftate  dupla  £ & in  femicirculo  fupec 
A D defcripjto  inferibatur , nedaturque  G D : cum  A D quadra 
tum  xqnetur  nuadratisk  minoris  & maioris  inferiptz  cum  duplo 
prafdidi intcrualli, cumqueidem quadratum  AD  xquetur  quadra- 
tis A G & G D , cumque  A G quadratum  fit  aequale  duplo  prae- 
didi  intcrualli , erit  quadratum  G D xqualc  quadratis  minoris  Sc 
maioris  inicript*.  Prxtcrea  fumatur  GH  poteftate  dupla  BD^dC 
nedatur  HD»  erit  HD  zqualis  fummz  minoris  & maioris  iofcri« 
ptas.'*Hf^**  fummz 'iftius  ex  maiori  & minori  inferiptz  quadratum 
aeqtiaiut  ( per  4 fecundi ) quadratis  a mupri  & maiori  inferipta 
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eft  AB.  Rtaangulam  ex  aliis  Duobus  lacitibus  eft  Cciib.  h«e 

A 

doo  «quari  debent  reflangulo  fub  diagon^ibus  feu  ^ ( A quadr» 
Bquadr.  quadr.  t Cquadr.  quadr.  quadr.-,Bquadt.  Cqua  t 
quadr,—  A quadr.  B quadr.  C quadf.  ) diuifibil.bus  per  A quadr. 
ieitur  erit  xquatio  inter  horum  duorum  aequalium  quadrata,  tc 
quia  ille  quadrata  habent  eundem  denominatorem  nempe  ACJ. 
Illorum  numeratores  erunt  inter  fe  aequales.  Et  tandem  poft  redu- 
abnem  aediuifionem  fiet  A quadr.  quadratuin  aequale  A quadr. 
Bquadr.  quadr.  t Cquadr.  quadr.  quadr^- Bquadr.  Cquadr. 
quadr.  — A quadr.  Bquadr.  Cquadr.  ***Ccub.  cub.  — aBA- 
quadr.  Ccub.  diuifibilibus  per  Bquadr. 

Hime  Cmho».  V 

Ex  quadrato  diametri  datae  tolle  quadratum  quadratis  diametri» 
refiduum  multiplica  per  quadratum  diametri , atque  ex  hoc  produ- 
fto  aufer  duplum  producum  cx  cubo  quadrantis  diametri  in  diame- 
trum ; hoc  reliquum  diuide  per  quadratum  diametri  : quotientis 
cape  demidium,  & huius  dimidij  quadrato  denahe  quadrato  qua- 
dratum  quadrantis  diametri,refidui  radix  quadrata  fupradi(2o  detra-  ^ 
^a  & addita  dimidio,  dabit  quadrata  minoris  & maioris  latens  infcri- 
bendi.  Quod  dixi  dc  quadrante  diametri  dici  poteft  de  innumeris 

aliis  pattibtis,  vt  fpeculanti  patebit. 

Hiite  Effeltio  Geometrie4. 

Sit  femicirculus  ACB  in  quo  oporteat  inferibere  tres  lineas 
AC,  BD,  D C continue  proportionales»  ^bet in folutionc im- 
us problematis vti methodo analytica, quae  Pappo  Alexandrin6^- 
miliaris  eft.  Padum  iam  fit  & habeamur  tres  iftae  lineae  A C,  B D, 

DC  pro  continue  proportionalibus  producatur  AC,Mdatquc 

D F perpendicularitcr  in  ipfam.  Ergoredangului  A C D 
tur  quadrato  B D.  Sed  redangulum  A C D ad  redangulum  A C F, 
propter  eamdem  altitudinem  AC  eft  vt  CD  ad  CF.  Ergo  qua- 
dratum BD  ad redangulum  ACF  eritvt  CD  ad  CF.  Attri^ 
«ula  D CF  & AB  D luntxquiangula,  fiquidem  quadtilatcri  A C 
D B anguli  oppofiti  C & B (uot  xquales  duobus  redis  (per  w ter- 
tii )itcque  duo  anguli  AC  D & F C D duobusrcfti  fiint  xqua 
14  primi)  ergo  angulo  communi  AC D.*reftabitangu^^ABD 


X 
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xt^uatis  angulo  DC  F.  Sed  angulus  F re£tuscft)  ficuc  8^  angulus 
D,  qui  cft  in  fcmicirculo.  Igitur  reliquus  angulus  CDF  reliquo 
angiiloBAD  edxqualis.  Ecproptcrea  triangula  ABD  & D^GfJ 
funt  xquiangula.  E^o  vt  D C ad  C F ita  A B ad  B D fed  iam 

}>robatuiVi  cft  eftc  vt  CD  ad  DF  ita  quadratum  BD  ad  rcftangu- 
um  A C F.  Igitur  vc  A B ad  B D ita  quadratum  B D ad  rcftargu* 
Ium  A C F.  At  reftan-  . - ' 

gulum  A CF  cft  fcmiflis  ^ 

interualli  quo  quadra- 
tum A B fupcrat  tria 
quadrata  B D,  D C, 

C D,  etenim  quadratum 
A B ( per  47  primi  ) x-  ■(  ^ 

quatur^adracis  AD  & 

JD;Z>7^uadrarum  autem 
"AD  (per  la  rccundi)cft 
squale  quadratis  A C 
& *CD  & duplo  rc(ftan- 

fuli  A CF.  Ergo  quadratum  A B fupcrat  quadrata  AC,  C D-, 
D duplo  rc(ftanguli  ACF  ac  proinde rcftangulum  ACF  cft  fc. 
miilis  interualli  quo  quadratura  AB  fuperat  trii  quadrata  BD, 
DC,  CA.  Igitur  vt  A B ad  BD,  ita  quadratum  BDad  femif- 
fem  iftius  interualli.  ; 

Itaque  per  analyfim  fiat  vt  AB  ad  BD,  (qusaccipiaturprome- 
dia  adbibitum*,  modo  fit  minor  femifle  diametri  ) ita  quadratam 
B D ad  E quadratom,  critque  E quadratum  «quale  femiffiinter- 
nalllquo  A B fuperat  quadrata  infcriptarumtriumproportionalium. 
Dtinde  fumatur  A Ca  poteftatc  dupla  E & in  fcmicirculo  ftipec 
AD  deferipto  ioferibatur,  nc(ftaturqne  GD:  cum  AD  quadra 
ttim  «quetur  quadratis,  minoris  & maioris  inferiptx  cum  duplo 
prxdidli  interualli,  cumque  idem  quadratum  A D xquetur  quadra- 
tis  AG  & G D,  cumque  AG  quadrarum  &t  «quale  duplo  pr«- 
difti  interualli,  erit  ejuadratum  GD  «quale  quadratis  minoris  & 
maioris  infcripix.  Prxtcrca  fumatur  GH  poceftatc.dupla  BD  ,& 
neftatiir  H D , erit  H D «qualis  fummz  minoris  & maioris  inferu 
pr« , quia  fummz  iftius  ex  maiori  & minori  inferiptz  quadratum 
«quatur  ( per  4 fecundi ) quadratis  a minoci  Se  maiori  infexipta  & 
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daplo  reftanguli  fub  maiori  Cc  minori  infcripta : fcd  duplum  illius 
rcftangulii^pcr  17  fcxtixquaiurduplo  quadrato  mediae  BD.  Ergo 
cum  G D quadratum  iit  aequale  quadratis  duarum  illarum  infcripta- 
rum,  cumque  GH  poteftatc  fit  dupla  BD,  erit  HD  fumma  ma- 
ioris & minoris  inferiprae.  Tum  (per  27  primi  huius)  fecetur  HD 
in  I taliter  HI  & ID  quadrata  fine  aequalii  quadrato  GD,  cric 
maior  infcripta  H I & minor  ID,  nam  quadratum  H D fiimmae 
maioris  & minoris  inferiptx  aequatur  quadratis  maioris  & minoris 
inferiptx  6r  duplo  rcdanguli  fub  illis  duabus  inferiptis:  fcd  qua- 
dratum GD  xquatur  quadratis  illarum  duarum  inferiptarum,  & 
aliunde  quadrata  HI,  & IO  zquatur quadratis  GD,crgorc£ban- 
gulum  H I D aequatur  quadrato  B D.  Denique  Infcribatur  A C 
zqualis  H I & nedatur  CD , rc^langulum  H I D aequatur  redan- 
gulo  fub  inferiptis,  fcd  inferiptx  fune  AC&CDj&HI  xqualis 
cft  AC;  ergo  CD  xqualis  ID.  Ac  proinde  cum  BD  fit  medii 
proportionalis  inter  KI  & ID  erit  quoque  media  proportionalis 
inter  A C & C D.  Q^d  erat  dcmonftrandum. 

CorolUrium, 

Sit  fuerint  tres  lint* *  fcmi-circulo  eaad*  inferiptx , cubusmedias^ 
diuifus  per  diametrum,  ex  hibebit  femiflcminterualli  quo  quadra- 
tum diametri  fuperattrii  quadrata  inferiptarum.  Quod  n tres  inferi- 
ptx proportionales  non  fuerint,  folidum  fub  illis  diuifura  per  eam* 
dem  diametrum , dabit  camdem  interualli  femiffem. 


Propositio  XXIIII. 

Jnferibere  fcmieirculo  quadrilaterum  , ct$in's  qHStuor  Uttra  fint 
diferete  proportiotidUa  in  dtt»  ntione. 

• 

SI^  data  ratio  7 ad  oporteat  inucuire  quatuor  numeros 
diferete  proportionales,  qui  fcprxfentent  lineas  quadrilatcn 
femicirculo  infcripribilis.  Sumatur  maior  terminus  rationis  datx 
7 pro  diametro  & alter  terminus  j provnoex  altcribus,ponatur- 
que  njjihimum  latus  ex  quxfitis  I R.  Ergo  fi  IR  multiplices  perma- 
ximum  latus  7,  fint  7R  xquales  produfto  fub  duobus  aliis  lateri* 
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bus.  Igitur  cutnvnumex  his  lateribus  fit  5,  erit  alterum  7R.  Ac 


proinde  (i  pd:  corollarium  praecedens  ex  49  quadrato  diametri  7, 
tollamur  quadrata  trium  laterum  inuentorum  rclldui  dimidium 
i8o-«-2^C^arquatur  quotieoti  qui  fit  diuidendo  (olidum  fiib  tri- 


bus lateribus  infcriptis  per  diametrum : hic  autem  quotiens  cfi  I Q. 
Igitur  cfi  aequatio  inter  illa  duo  i&  fit  1 R aequalis  ^o.  & alte- 

rum  latus  erit  ^ ^90.  Probatur  slutemefie  latera  quadrilateri  fe'- 

micirculo  infcriptibilis , quia  productus  fub diagonalibus  17^40 

19 

aequatur  duobus  produ£Iis  fub  oppofitis  lateribus. 

Per  Algcbramfpeciofamydataracionc  6 ad  C,  ponatur  A pro 
quarto  latere  & fumantur  BC  pro  duobus  prioribus  lateribus,  fit- 
que  B diameter.  Ergo  tertium  latus  erit  A B.  Si  igitur  ex  quadra- 

to  B tollantur  reliquo  tria  latera , refidui  dimidium  Cquadr. 
Bquadr. — Cquadr.  quadr. — Cquadr.  Aquadr. — -Aquadr. 
B quadr.  .diuifibilia  per  2 C quadr.  zquabitur  A quadr.  quod  cR 
folidum  fub  tribus  lateribus  inicriptis.  Diuifum  per  diametrum  B. 
Ac  tandem  pofi  debitam  reduRionem  A quadratum  aequale  eft 
Cquadr.  Bquadr.— Cquadr.  quadr. 

B quadr.  t ^ C quadr. 

Hinc  CantH. 

Differentiam  quadratorum  a duobus  terminis  rationis  datx  duc 
in  quadratum  minoris  termini;  hoc  plano-planum  diuide  per  qua- 
dratum maioris  termini  audtum  triplo  minoris  termini  quadrato, 
fietque  quadratum  quartx  quantitatis  quzfitx  , prima  & fecunda 
exifientibus , duobus  terminis  rationis  datae.  Vnde  tertia  non 
latebit. 


Hinc 


■ >v’if 
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dupla  re^nguU  fub  maiori  & minori  infcripta  '.fcd  duplum  illius 
rc^angulif^pcr  17  fcxtizquatur  duplo  quadrato  mediae  BD.  Ergo 
cum  G b quadratum  fit  zquale  quadratis  duarum  illarum  infcripta- 
rum , cumque  G H potcftate  fit  dupla  B D , erit  H D fumma  ma-  j 

ioris&  minoris  infcript».  Tum  (per  17  primi  huius  ) fecciur  HD 
in  1 taliter  HI  & ID^quadratzfinc  zqualii  quadrato  GD,  efie 
maior  infcripta  H I & minor  1 D , nam  quadratum  H D fummae 
maioris  & minoris  inferiptz  zquatur  quadratis  maioris  minoris 
inferiptz  & duplo  redanguli  fub  illis  duabus  inferiptis : fcd  qua- 
dratum GD  zquatur  quadratis  illarum  duarum  inferiptarum.  Se  ■'  [ 

aliunde  quadrata  HI,  & 1 D zquatur  quadratis  GD,ergorc£lan- 
gulum  H I D zquatur  quadrato  B D.  Denique  Inferibatur  AC  ^ 

zqualis  HI  & neftatur  CD,  rcAangulum  HID  zquatur  reftan- 
gulo  fub  inferiptis,  fed  inferiptz  fune  ACScCDy&HI  zqualis 
cfi  AC:  ergo  Cb  zqualis  ID.  Ac  proinde  cum  BD  fit  medid 
proportionalis  inter  H I 8c  I D erit  quoque  media  proportionalis 
mter  A e & e D.  Quod  erat  demonftrandum. 

CofolUrium, 

Sit  fuerim  tres  linez  fcmi-circulo  exadz  inferiptz , cubus  mediz 
diuifus  per  diametrum,  ex  hibebit  (emilTem intcrualli quoquadra- 
tum  diametri  fuperat  trid  quadrata  inferiptarum.  Quod  u tres  inferi- 
ptz  proportionales  non  fuerint,  folidum  fub  iliis  diuifura  per  eam* 
dem  diametrum , dabit  camdem  interualli  femifiem. 

.1 


Propositio  XXIIII.  ^ 

Infcnhere  femicirculo  qutdriUterum  > cuius  quttuor  later 4 Jt/jt 

difereti  froportionalis  in  data  rstione.  ; 

SIt  data  ratio  7 ad  j & oporteat  inucnire  quatuor  numeros 

difcretc  proportionales,  qui  rcprzfcutent  lineas  quadrilatcri  ^ ' 

femicirculo  inferipribilis.  Sumatur  maior  terminus  rationis  datz 
7 pro  diametro  & alter  terminus  5 provnoex  alteribus, ponatur- 
que  minimum  latus  ex  quzfitis  I R.  Ergo  fi  I R multiplices  perroa- 
ximum  latus  7,  fint  7R  zquales produco  fub  duobus  aliis  lateri* 

Vyij 


m 
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bus.  Igitur  cumvnutncx  his  lateribus  fit  5,  erit  alterum  7R,  Ac 


proinde  (t  per  corollarium  praecedens  ex  49  quadrato  diametri  7, 
tollantur  quadrata  trium  laterum  inuenrorum  rcHdui  dimidium 
iSo— apQ^xquatur  quotienti  qui  fit  diuidendo  folidum  fub  tei- 

9 

bus  lateribus  inferiptis  per  diametrum:  hic  autem  quotiens  eft  I Q. 
Igitur  e(l  aequatio  inter  illa  duo >& fit  1 R aequalis  ijL  90.  & altc- 

»9 

rum  latus  'erit  tjt  490.  Probatur  autem  eiTe  latera  quadrilaterlfe- 

tnicirculo  inferiptibilis , quia  produ^us  lub diagonalibus  fft  IJS40 

«9 

aequatur  duobus  produdis  fub  oppofitis  lateribus. 

Per  Algcbrararpcciofam^datarationc  B ad  C > ponatur  A pro 
quarto  latere  & fumantur  B C pro  duobus  prioribus  lateribus » fit« 
que  fi  diameter.  Ergo  tertium  latus  erit  AB.  Si  igitur  cx  quadra* 

co  B tollantur  reliquo  tria  latera , refidui  dimidium  Cquadr. 
Bquadr. — Cquadr.  quadr. — Cquadr.  Aquadr.  — Aquadr. 
B quadr.  diuifibilia  per  2 C quadr.  zquabitur  A quadr.  quod  eft 
folidum  fub  tribus  lateribus  inferiptis.  Diuifum  per  diametrum  B. 
Ac  tandem  pofl  debitam  redudionem  A quadratum  arqualc  cft 
Cquadr.  Bquadr.— C quadr.  quadr. 

Bquadr.  t 5 C quadr. 

Hinc  Canen. 

Differentiam  quadratorum  ^duobUs  terminis  rationis  datz  duc 
in  quadratum  minoris  termini:  hoc  plano-planum  diuide  per  qua- 
dratum maioris  termini  audum  triplo  minoris  termini  quadrato, 
ifietque  qUadratiim  quartae  quantitatis  quarfitae , prima  & fecunda 
cxiflentibus , duobus  terminis  rationis  datae.  Vnde  tertia  non 
latebit. 


Hinc 


tiB.  n.'j§.r^sr.  xx/m.  wr. 

Hinc  Effelih  Geometrien, 

' Sic  data  ratio  ABad  BD«  & dcrcripco  fuper  maiore  A 6 fcmi' 
circulo,  infcribatur  BD  , accipiaturque  BE  potens  triplum  qua* 
dratum  BD,  &fic  BE  perpendicula- 
ris AB,' ncftanturquc  AD  & A'E.  ^ 

Tum  fiat  vc  A E ad  B D ita  A D ad 
D C & ducatur  AC.  Dico  quadrila- 
terum  quaefitum  ABDC,  foreque 
AC  ad  CD  vc  AB  ad  BD.  Noa 
enim  eft  aliud  puo6ttim  in  peripheria 
circuli  prxter  C ad  quod  dudlx  dua: 
linez  cx  A & D fint  in  ratione  A B ad  B D : nam  fit  ( fi  fieri  po« 
cefi  ) pun^um  F & A F ad  F D habeat  rationem  AB  ad  B D , & 
protrahatur  A F .&  ducatur  D G ipfi  A F protraftx  perpendicula* 
ris.  Quoniam  ergo  A BDF  (per  aa  certi))  anguli  oppofiti  F & B 
aequantur  duobus  redis,  itcmquc(pcr  14  primi)  anguli  AFD  & 
P F G fune  duobus  redis  xquales : dempto  communi  angulo  AFD. 
refiabit  angulus  A B D x qualis  angulo  DFG.  Igitur' triangula 
ABD  & r G D funtxquiangula(  lunt  eniminduobus  illis  trian- 
gulis G & D anguli  redi  ) ergo  vt  AB  ad  BD  ita  DF  ad  F G, 
igitur  fi  fit  vt  A B ad  B D ita  A F ad  F D,  erit  vc  A F ad  P D , ita 
F D'  ad  F G , & obid  ( per  17  fexti ) redangulura  A F G xquabi- 
tur  quadrato  F D.  Ac  proinde  ( per  9 quinti  ) vt  quadratum  A F 
ad  quadratum  F D,  ita  quadratum  A F ad  rcdangulum  AFG. 
Cum  Itaque  fit  vt  A B ad  B D ita  A F ad  F D , erit  etiam  ( per  a» 
Texti)  vc  quadratum  AB  ad  quadratum  BD  ita  quadratum  AF  ad 
quadeatura  E D>  Ergo  componendo  ter  .vt  A B quadratuni  plus 
triplo  quadrato  BD  ( hoc cfi ex confirudionevt quadratum  A£  ) 
ad  quadratum  B D ita  quadratum  A F pius  triplo  quadrato  F Q 
Sed  quadratum  AF  plus  triplo  quadrato  FD  xquatur  AF  quadra- 
to, FD  quadrato  & duplo  re^angulo  AFG.  AF  autemquadra- 
tum  plu&quadrato  F D plus  duplo  re^angulo  A F G , efi  xquale 
( per  la  fecundi)  quadrato  AD.  Ergo  vt  quadratum  A E ad  qua- 
dratum BD  ita  quadratum  AD  ad  quadratum  DF.Sedfadumeft 
ex  con(lru£lione,vc  A E ad  BD  ita  AD  ad  D,  proindcqueeritvc 
A E quadratum  ad  BD  quadratum  ita  A D qu;idratumad  DC 
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3uadratum.  Igitur  vc  quadratum  AD  ad  quadratum  D C:itaqua« 
ratum  A D ad  quadratum  D‘F.  Et  ita  (per  p quinti)  quadraturft ' 
DC  arquabitur  quadrato  DF.  Pars  toti , quod  cuabfurdum.  Non 
Igitur  uimi  poteft  punAum  inter  A & C itavtdua;  linea;  adillud» 
dudlar  fint  in  ratione  A B ad  B D.  Sed  neque  etiam  poteft  forni  inter 
e & D : quia  ilmili  plane  dircurfu^Tequeretur  totum  e(Te  xquale 
parti.  Igitur  vnicum  cil  punctum  e ad  quod  dux  lineae  dndlx  AC 
& CD  une  in  ratione  A B ad  BD  quod  erae  dcmonUrandum. 

■ ScboUutn, 

Occaiione  eorum  qux. di^a, fu nt  de  quadrilatcro  lubct  hic  fol- 
uerc  tria  non  inelegantU  problemata  qux  circa  illud  proponi 
pofTunc. 

Pcrblcma  Primum.  Daiis  lateribus  quadrilateri  & proportione 
diagonalium,  inuenireipra's  diagonales  & diametrum  circuli  in  qup 
quadrilatcrum  inferibipoteft.  Sint  latera  AB  54oao,^BC  aaiij, 
e D 1417$  , A D 29484,  ratio  vero  diagonalium  8 ad  9,  pona- 
vna  diagonalis  I K ergo  altera  cric  9F.  horum  produAus 

8 ”«  i 

xquari  debet  fummx  produ<5Iorum exoppofitis  latetlbus, per  fupra> 

didum  Ptolemxi  theorema.  Hxc  autem  fummaeft 

ac  proinde  illa  erit  xqualis  9Q;_  ergo  1 R (iuc  vna  diagonalis  cric 

8 ' ■ 

BD  jiyp  8: altera  55721  A C.  *' 
l^hisdiametru  circuli  E B (ic  inuqnies  ponatur  E B I R,  du^tif. 
que  A E & H C erit  quadratum  6 E.  xquale  quadratis  A B 6i'A  E, 
autc  AB  nota  34020.  igitur  Ap  erit  ijt ^IQ^  115 75^^0400  ) 
{imiliter  & propter  eamdem  rationem  quia  quadratum  BE  eitx-  . 
quale  quadratis  BC  8e  EC,  &iamnoracR  BC  22115, 

19.  (lQ“-4889847eT9  ) e^o  in  quadrilatero  ABC  E produ&us 
«X diagonalibus  55721R  cricxqualisiummx  productorum  ex  A E 

• . * 


\ 
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Mine  EffelUh  Geemetric». 

Sit  data  r^tio  ABad  BD^  & dcfcripto  fupcr  maiore  A*B  femt> 
cirpulo,  infcribacur  BD  , accipiaturquc  B£  potens  triplqna  qua* 
dratum  B D , & fic  B E perpendicula- 
ris AB,  ncdanti/rquc  AD  & A E. 

Tum  fiacvc  A£  ad  BD  ita  A D ad 
D C & ducatur  A C.  Dico  quadrila- 
tcrum  quz(itum  ABDC,  foreque 
AC  ad  CD  vt  AB  ad  BD.  Non 
enim  cB  aliud  punftum  in  peripheria 
circuli  przter  C ad  quod  du^x  dux 
linex  cx  A & D fine  in  ratione  A B ad  B D : namfit  ( fi  fieri  po- 
tefi  ) pun£tum  F fic  A F ad  F D habeat  rationem  A B ad  B D , fic 
protrahatur  AF  & ducatur  DG  ipfi  AF  protraftx  perpendicula- 
ris. Quoniam  ergo  ABDF  (per  a z terti j ) anguli oppofiti  F & B- 
xquantur  duobus reftis,  itelTiquc  ( per  14  primi) anguli  A FD  fic 
vD  F G funt  duobus  reftis  xqualcs : dempto  communi  angulo  A F D, 
refiabit  angulus  A BD  xqualis  angulo  DPG.  Igitur  triangula 
ABD  & r GD  funcxquiangulaC  &nt  enim  in  duobus  illis  trian- 
gulis G & D anguli  redi  ) ergo  vt  A B ad  B D ita  D F ad  F G, 
igitur  fi  fit  vf  A B ad  B D ita  A F ad  F Dj  erit  vt  A F ad  F D , ita 
F D ad  F G,  & obid  ( per  17  fexti)  re£Iangulum  A F G xquabi-  . 
cur  quadrato  F D.  Ac  proinde  ( per  p quinti ) vt  quadratum  A F 
ad  quadratum  F D,  ita  quadratum  AF  ad  rc(^angulum  A F G. 
Cum  itaque  fit  vt  A B ad  B D ita  A F ad  F D , erit  etiam  ( per 
fexti ) vt  quadratum  AB  ad  quadratura  BD  ita  quadratum  AF  ad 
quadeatura  ED>  Ergo  componendo  ter  vc  Aj^  quadratum  plus 
triplo  quadrato  B D ( hoc  eft  ex  confirudlionevt  quadratum  A E .) 
ad  quadratum  B t>  ita  quadratum  A F plus  triplo  quadratd  F Ct 
Sed  quadratum  AF  plus  triplo  quadrato  F D zquatur  AF  quadra- 
to, F D quadrato  & duplo  reftangufo  AF  G.  AF  aiitcm  quadra- 
tum plus  quadrato  FD  plus  duplo  rc(fIangulo  AF  G,  eftxqualp 
( per  la  fecundi ) quadrato  AD.  Ergo  vt  quadratum  A E ad  qua- 
dratum BD  ita  quadratum  AD  ad  quadratum  D F.  Sed  fadium  cft 
exconftruftionejVt  A E ad  BD  ita  AD  ad  D,  proindcquccritvt 
A £ quadratum  ad  B D quadratum  ita  A D quadratum  ad  D Q 


■rV' 
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3ua3ratum.  Igitarvt  quadratum  AD  ad  quadratum  D C:itaqua- 
ratum  A D ad  quadratum  D F.  Et  ita  (per  9 quinti ) quadratura 
DC  atquabitur  quadrato  DF.  Pars  toti , quod  eftabfurdura.  Non 
Igitur  fumi  poteft  punfhjm  inter  A & C itavtdua;  lincseadillud 
du<aaefint  in  ratione  AB  ad  BD.  Sed  neque  etiam  poteft  fumi  inter 
C & D : quia  fimili  plane  difcurfuafequeretur  totum  effe  xquale 
parti.  Igitur vnicum  eftpunftum  C adquodduxlinexdua*  AC  - 
& C D fint  in  ratione  A B ad  B D quod  erat  demonftraodum* 

Scholium. 

Occafione  iorum  qux  di6tz  funt  de  quadrilatero  lubet  hic  fol-  * 
uere  tria  non  inelegantii  problemata  qux  circa  illud  proponi 
poftunt. 

Pcrblcma  Primum.  Datis  laretibus  quadrilateri  & proportione 
diagonalium,  inuenireipfas  diapnalfs,&  diametrum  circuli  in  quo 
quadrilaterum  inferibi  poteft.  Sint  mera  AB  34020,  BC  aaiij, 

C D 14175 , A D 29484»  ratio  vero  diagonalium  8 ad  9.  pomi- 
Yna  diagonalis  I R ergo  altera  erit  9 R horum  produAus  9 

xquari  debet fummx  produftorumexoppofitis  lateribus, per fupra- 
didum  Ptolemxi  theorema.  Hxc  autem  fummaeft  1134213192. 
ac  proin(|6  illa  erit  xqualis  ergo  IR  fiub  vnadiagonahserit' 

8 

B D 317«  & altira  3^  7 2 1 A C 
Exhisdiametru  circuli  E B fic  inuenies  ponatur  £ B I R,  du^if- 
que  AE  & E C erit  quadratum  B E.  xquale  quadratis  A B & A E, 
cft  auce  AB  nota  34020.  igitur  AE  erit  ^cl  0-11573^0400  > 
ftmiliter  & propter  eamdem  rationemrquia  quadratum  BE  eftx> 
quale  quadratis  BC  & EC,  Briam notacft  BC  2 21 13,  erit  EC 
^ (10^-4889847^^9  ) ergo  in  quadrilatero  ABG£  produftus 
ex  diagonalibus  3J7axR  critxqualis  fummx  produiloium  ex  A E 


i 


inBC& 

E C igicur  poli  varias 
mfccachefes  I R feu  £ B 
erit  5^855.E  Aautc  ell 
14175  & EC  1^484. 

Problema  fecundum. 
Dacis  lateribus  quadri- 
lateri  circulo  infcripti, 
&funima  dia  gonalium, 
iouenire  ligillatim  dia- 
gonales & infuper  dia- 
metrum circuli.  Dcn 


lib.  XI  st.  xxiin: 

ex  AB  in 


tur  lareravt  in  primo  problemata,  & fumma  diagonalium  ^747^. 
Ponatur  autem  vna  diagonalis  IR  ergo  altera  erit  tf747j--IR. 
Harum  produdus  eft  ^7475R— I Q^aequalis  duobus  reAaogulis 
lacerum  oppolicocum  11541151^1.  ergo  I Q erit  atquale  ^7475- 
^1-1154115192.  &fit  IR  aequalis 51751  vel  55721.  talcfque  erue 
diagonales.  lam  autem  d^tis  diagonalibus, diameter inuenietur  ve 
fupra  5^85/, 

Problema  Tirtium,  Dacis  lateribus  quadrilateri  circulo  in  feripti 
& differentia  diagonalium  Jnuenirefigtllatim  diagonales  & circuli 
diametrum.  Dentur  latera  vt  in  problemate  primo , & differentia 


diagonalium  39^9 , ponatur  vero  I R pro  minori  diagonali,  ergo 
naior  erit  I R f 3969  ac  proinde  I Q^t  39^9^  aequabitur  1154- 

9T9TOX.  iotriir  T R (lii)*  minnr  4iacmnalie  nbiint. 


215191.  igitur  I R fiub  minor  diagon;dis  efl  51751  , maior  vero 
55711.  lam  vero  datis  diagonalibusinuenietur  eadem  diameter  quq 
fupri. 


Paoposifio  XXV. 

r' 


Dttis  triengHli  Uteribus  , inuenire  latus  quadrati  triangula  infaU 
fttbilis  c^  tllud  inferibere^ 

Clnt  data  trianguli  laterf  AB  15,  BC  14,  C A 15  , inquiredaeft 
pri  mu  perpendicularis : nota  aute  quod  fi  perpendicularis  ab  vno 
angulo  demiffi  in  bafim  cadac  extra , non  poterit  (iiper  hanc  bafin» 

Zz  i; 


% 


t 
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impony  latus  quadrati , qutwi  clarius  eft  qoam  vt  probari  debear.’ 
ponamus  igitur  perpendicularem  A D cadere  intra  triangulum  & 
Iit  fegmemum  bafis  BD  IR.  Igitur  DC  erit  14—IR  Eft  autem 
quadratum  AB  aequale  quadratis  BD  ^ 
quadrato  AB  tollatur 
IQ^quadra  tum  B D ‘ 
teftabit  --I Q pro 
,quadcato  A D.  Simili- 
ter quadratum  AC  ae- 
quatur quadratis  AD 
& DC.  crgoficxaay 
quadrato  AC  tollan- 
tur 19^  + i8  R 
dratu  D C > relir 
tur  quadratum  . 

-ICL 

proiiiQc  ioy'-*lQ  xquabuntur 
qualis  5 QcDC.  Erit  9.  Hinc  duobus  modis  inucnies 
Icndo  2^  quadratum  5 de  quadrato  169 , vel  tollendo 
cum  9 de  quadrato  225 , verobique  enim  fient  144 
erit  AD. 

Inuenta  perpendiculari  AD  ficinuenietur.  Latus  quadrati.  Pona- 
tur enim  illud  btus  FG  feu  AE  IR.  ergo  A E erit  eius  dimidium  * 
i>'l  R igitur  ducendo  illud  dimidium  in  bafim.  F G,  habebitur 


1 

areatrianguli  AFG  1 2 R-IQJiinili  ratione  ducendo  dimidium 


AD  in  bafim  BC,  habebitur  arca  trianguli  ABC  84..  Qu_oniam 
autem  triangula  AfG  & A BC  fune  aequiangula,  erit  vt  triangu- 
lum ABC  ad  triangulum  AFG  ita  quadratum  BCadquadra* 
tum  fG  quadratum  vero  RC  cil  196 , & quadratum  FG  cll  IQ. 
Ergo  296  ad  1 Q^efi  vt  84  ad  12R-I  Qt-  Ergoprodud^usfiibcx- 


I • 

tremis  2552  R— i ptf  Q aequabitur  produfto  Aib  mediis  84  8c 


f LiB,  u.  fiirMsr:  xxiizj: 


in  BC  & ex  AB  in 
£ C igicur  poft  varias 
mctathcfcs  I R feu  £ B 
«rit  3^855. 

S417;  & EC  39^184. 

Problema  fecundum. 

Datis  lateribus  quadri- 
lateri  circulo  interipti, 

&riimma  diagonalium,  *. 
inucnirc  ftgillarim  dia* 

^ooalcs  & infuper  dia- 
metrum circuli.  Den- 
tur latera vt  in  primo  problemata,  S^fumma  diagonalium  ^7475. 
Ponatur  autem  vna  diagonalis  IR  ergo  altera  erit  <S'747j-— 1 R. 
Harum  produAus  eft  tf747jR— -I  Q^acqualis  duobus  re^angulis 
laterum  oppofitorum  1154x151512.  ergo  I Q erit  aequale  67475- 
^””93.  &fit  IR  a:qualis5i752  vel  55721.  talcfquc  erfic 
lam  autem  datis  diagonalibus, diameter inuenictur  vc 

rroDicma  1 titium,  Datis  lateribus  quadrilatcri  circulo  in  feripti 
& differentia  diagonalium  ,inuenire  figillatim  diagonales  & circuli 
diametnim.  Dentur  latera  vt  in  problemate  primo , & diffeteniia 
diagonalium  39^9,  ponatur  vero  I R pro  ininori  diagonali,  ergo 
naior  erit  1 R f ac  proinde  I 3969^  aequabitur  1154. 
215191.  igirur  I R fiuc  minor  diagonalis  eft  51752  , maior  vero 
53711.  lam  vero  datis  diagonalibusinuenictur  eadem  diameter  qu? 

fapri. 


— ~ ^ 

Propositio  XXV.  " 


Datis  trieHgmli  Itttrihus  , inuenirt  latus  quadrati  triartgult  inftri- 
fttbilis  illud  tuferibere, 

gint  data  trianguli  latera  AB  15,  BC  14,  C A 15  , inquiredaeft 
pri  mu  perpendicularis : nota  auic  quod  ft  perpendicularis  ab  vnd 
angulo  demiffi  in  badni  cadat  extra  , non  poterit  fuper  haoc  baftrii> 


. 'n 


A- 


V. 


'i'  ' 


?<  ‘^<  ■.  % 

>jc . I^i.  • ■ .-<  ’ 

iftt'  '^  i- 


^A,TS  l'! 
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itnpony  latus  quadrati , quod  clarius  eft  quatn  vt  probari  debear, 
ponamus  igitur  perpendicularem  A D cadere  intra  triangulum  8e 
fit  fegraenium  bafis  BD  IR.  Igitur  D C erit  14-I R Eft  autem 
quadratum  AB  aequale  quadratis  BD,  & DA.  Igiur  fi  ex  169 
quadrato  AB  tollatur 
IQ^quadra  tum  B D ‘ 
rcftabit  169  --IQpro 
quadrato  A D.  Simili- 
terquadratum  AC  ae- 
quatur quadratis  AD 
& D C.  ergofieaaa^ 
quadrato  A C tollan- 
tur 196  i8  R qua- 
dratu D C , relinque- 
tur quadratum  A D 
19  t aSR— IQ.  Ac 


proinde  I Q aquabuntur  ap  t aSR— I Q..  Igitur  I R fit  ae- 
qualis 5 & DC.  Erit  9.  Hinc  duobus  modis  inuenies  AD  vcltol- 
lendo  35  quadratum  5 de  quadrato  169  ^ vel  tollendo  81  quadra- 
tum 9 de  quadrato  335 , vtrobique  enim  fient  144  cuius  radix  i.a 
erit  AD. 

Inuentaperpendicolari  AD  ficinuenietur.  Latus  quadrati.  Potia- 
tur enim  illud  latus  F G feu  AE  IR.  ergo  A E erit  eius  dimidium 
ia-*IR  igitur  ducendo  illud  dimidium  in  bafim  FG,  habebitur 


t 

area  trianguli  AFG  izR-IQJiinilirationcducendo  ^dimidium 

_ t 

X 

A D in  bafim  B C . habebitur  area  trianguli  ABC  84.  C^oniam 
autem  triangula  AfG  & ABC  funt  aequiangula,  erit  vt  triangu- 
lum ABC  ad  triangulum  AFG  ita  quadratum  BC  ad  quadra- 
tum fG  quadratum  vero  RC  eft  ipi^,  & quadratum  FG  eft  IQ. 
prgo  aptf  ad  I Q^eft  vt  84  ad  12R-I  Q.  Ergoproduftusfubex- 

• e-  i 

eremis  2552  R— sequabitur  produfto  fub  mediis  840;^  & 
* . 
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poft  debitam  redu&ionemfic  IR>  aequalis  6f, 


Per  Algebram  rpefiofam datis  B,  C,  D pro  eribus  lateribus >& 
F perpendiculare,  ponatur  Aprolatterc  quadrati,  ergo  A E ‘erit 
FA>  & eius  dimidium  F— A du^um  in  A,  dat  F— A A quadr. 


1 a 

pro  triangulo  A FG.  fimiliter  trangulum  ABC  erit  FE,  igitur 
vt  FA — A quadr.  adFC,  ita  A quadr.  ad  C quadr.  ac  ideo 
produftus  fub  estremis  F A Cquadr.“—C  quadr.  A quadr.  xqua* 
tur  produdlo  fub  mediis  F CA  quadr.  ergo  A aequatur.  FC. 


•FfC 


Hine  Canon. 

perpendiculari  in  bafim  per  fummiperpendicu 
~^ue  latus  quadrati  quxiiti. 

Hine  Ejfeffio  Geometrica. 

~ quo  oporteat  inferibere  quadratum 


Diuide  planum  ex  perpendic 

laris &bafeos, habeo ifque  lat 

i ^ 

Efto  triangulum  A B C io  ^ , 

fiatvtba(ii  BC  plus  perpendiculari  AD  ad  BC  ita  AD.  Ad  K. 
Deindevt  BC  ad  K ita  AC  ad  AG.  Tum  ducatur  GF  paraUe* 
la  BC.  Demittanturque  GI  & GI&FL  perpendiculares  ad 
BC.  Dico  FG  IL  effe  quadratum  inferiptum.  Cum  enim  fit  vc 
BC  ad  AG  , ex  conftruaionc,  cumque  fitob  aequianguleitatem 
triangulorum  ABC&AFG,vtAC  ad  IG  ita  BC  ad  FG, 
exit  quoquevt  BC  ad  K ita 


tj,z  DlPH^rri  GEOMETRue. 

ad  A E ita  AD,  ad  AD  minus  K,  Ac  proinde  AD  minus  K x 
quatur  A E.  Sed  A D minus  D E asquator  A E.  Igitur  D E «qua- 
uscft  K.  Sed  K iamoftenfatftxqualis  FG,  & DE  sequatur  FL 
& G I , quia  parallclse  funt  inter  parallelas,  ficut  FG  «quatur  LI 
propter camdem  rationem.  Ergo  quadrilateri  FG  I L quatuor  la- 
tera FG,  GI,  IL,  LF  funt  «qualia.  Sed  anguli  re(fli  funt,  tum 
cxconftru(aione,tum  ex  primaria  proprietate  parallelarum , ergo 

3uadrilatcrum  F G IL  eft  quadratum,  quod  erae  & faciendum  & 
emonilrandum. 

Seholiunt,  S 

In  triangulo  xquilatero  femiinslateristrianguIieiHatusquadrati 
inferipti.  ^ 


P&o POSITIO  xxyi, 

Tritngulo  dtto  iuferihere  reitangulum  , cuius  Uter* *  haheent 
frofortionem  datam, 

E Sto  triangulum  ABC.  cuius  latera  fint  i^,  14, 15,  oporteat 
autem  ipfi  infcriherercaangulumfuprabafim  BC,  cuius  Ute- 
ra circa  reftum  fint  vt  55  ad  la.  Ponatnr  IR  pro  latere  FE  Tum 
fiatvc  j/  ^ xa  iu  IR  ad  aliud,  quod  erit  uR.  tale  igitur  erit  li- 
tus F G.  eft  vero  vt  B C 14  ad  F E 1 R iu  A C 15  ad  A F.  Erga 
AF  eriti5R  quxfublata  ab  AC  15, relinquit  fC  aio-x5R.  fcdW 

*4  ^ ,14 

AC  ad  f C ita  AD.  ad  F G.  Igitur  cum  datis  lateribus  detur  per- 
pendicularis A, D 1 a,,  erit  FG  3530— 180R.  proinde  cum  eadem 

FG  fitiatninuenta  ijR,'  erit  «quatio  inter  illa  duo.  Etpofldcbi- 

tem  redudionem  diuifionemque,  IR  fiuc  latus  FE  lo.  R autem 
vt  SS  12  ita  xo  ad  aliud,  crUF  G 


7 


• 1 


LIB.  11  OyMST:  XXF. 

jpoft  debitam  reduftionemfic  IR.  asqualis 


I9X 


«/ 


Per  Algebram  rpefiofam datis  B , C,  D pro  cribu$  laceribastSc 
F perpendicalare»  ponatur  A oro  latcere  quadrati , ergo  A E erit ' 
FA,  & eius  dimidium  F—A  du<Sum  in  A,  dat  F—A  A quadr. 


X X ^ 

pro  triangulo  AF  G.  iimiliter  tratigulum  ABC  erit  F E , igitur 
vt  FA — A quadr.  adFC,  iu  A quadr.  ad  C quadr.  ac  ideo 
produfius  fub  extremis  F A C quadr. — Cquadr.  A quadr.  asqua* 
cur pcodudlofub  mediis  F CA  quadr.  ergo  A aequatur.  F C. 


H/jfc  CAnen. 


FtC 


Diuide  planum  ex  perpendiculari  in  baiim  per  fummiperpeudicu- 
‘ ebifque  latus  quadrati  quxfiti. 


latis  & bafeos , habet 

Hinc  Effedio  GetmeihcA. 

Edo  triangulum  A B C in  quo  oporteat  inferibere  quadratum. 
Eatvtbaiis  BC  plus  perpendiculari  AD  ad  BC  iu  AD.  AdlL 
Deindevt  BC  ad  K ita  A C ad  AG.  Tum  ducatur  G F paralie* 
la  BC.  Demittanturque  GI  & GI  & FL  peroendiculares  ad 
BC.  Dico  FG  IL  dTe  quadratum  inferiptum.  Cum  enim  fit  ve 
BC  ad  AG  , ex  conftru^ione>  cumque  ntob  xquiangulcitateni 
triangulorum  ABC&AFG,vcAC  ad  IG  itaBCad  FG> 
erit  quoque  vt  BC  ad  K ita  . -7 


B C ad  F G , ergo  K «qua* 
tur  F G ( per  9 quinti ) dcin* 
de  fadum  e(l  vt  BC  plus 
AD  ad  BC,  ita  AD  ad  K 
igitur  diuidendo  vt  AD  ad 
B C ita  A D minus  Z ad  K 
Zc  permutando  , vt  AD  ad 
A D minus  K,  ita  B C ad  K 
fed  iam  probauinus  efle  vc 
BC  ad  K iuACadAG. 
Ed  vero  vt  A C ad  A G ita 
AD  ad  A E : ergo  yc  AD 


Aaa 


* 


4 


i'?.'.: 
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ad  A E ita  A D , ad  A D mbas  K.  Ac  proinde  A D mioas  K »2 
. quatur  A E.  Sed  AD  minus  DE  «quator  AE.  Igitur  DE  sequa* 
med  K.  Sed  K iam oftenfa eft zqualis  FG,  & DE  «quatur  FL* 
& G I , quia  parallelx  fune  inter  parallelas,  ficut  F G aequatur  L I . 
‘ propter  camdem  rationem.  Ergo  quadrilatcri  F G I L quatuor  la- 
tera F G , G I , I L , L F font  xqualia  Sed  anguli  redi  funt,  tum 
cxcondrudione,  tum  ex  primaria  proprietate  parallelarum,  ergo 

3uadrilaterum  F G IL  eft  quadratum,  quod  erae  & faciendum  Sc 
cmonftranduffl. 

Stholinm, 

In  triangulo  xquilatero  femi^s  lateris  criangulieft  lacus  quadrati 
inferipti. 

' 1 ,»-  > 

^ / 

Pao POSITIO  XXVI. 

Thm^hIo  d*io  iufcHbere  reBtngulMm , cui»s  Uter*  hebeant  . ^ 
frefortitnem  datam» 

V.  ' 

ESco  triangulum  ABC.  cuius  latera  Hnt  14^  15,  oporteat' 
autem  ipfi  infcribereredangulumTuprabaiim  BC,  cuius  late- 
ra circa  redum  fine  vc  55  ad  la.  Pooatnr  IK  pro  latere  FE  Tdm 
fiatvt  ad  la  ita  IR  ad  aliud,  quod  erit  ixR.  tale  igitur  erit  la« 


15 


tus  FG.  eft  vero  vt  B C 14  ad  F E I R ita  A C 15  ad  A F.  Ergo 
AF  crici5R  quzfublata  ab  AC  15,  relinquit  fC  2 10*13  R.  fed  vt 

*4  ; \ 14 

A C ad  F C ita  A D ad  F G.  Igitur  cum  dach  lateribus  detur  per* 
pcndicularis^D  iijerit  FG  25ao--i8oR.  proinde  cumeadem. 


V 


110 


FG  fitiaminuibota  xaR,  eric  aequatio  inter  illa  duo.  Etpoildebx- 


'•A 


cem  redudionem  diuiGonemque,  IR  Gue  lacus  F£  xo.  fi  autem 
vc  5$  ad  ia  ita  jb  ad  aliud,  ccicFG 


m 


fi 


Lmur(^^sT.  xxn^  1^5 

Per  A%cbrarpecio£un,  datis  lateribus  YtHipra  B,  QD  &perpe> 
diculari  F,  fuprabaGmC}  & ratione laccrurcdanguliinfcriptibilis 
Gid  H , ponatur  A pro  latere  redangulis  quod  eft  parallelum  bafi 
C > ergo  alteru  rcftaoguli  latus  perpendiculare  ad  C,  erit  H A.  I gi* 

tur  latus  D fecabitur  per  latus  re^anguli taliter»  vt  parsfupcrius 
emiuensfit  DA.  Pars  vero  vergens  interius  Gc  DC-D  A.  Ergo 

C c" 

latus  reftanguli  perpendiculare  bafi  Cerit  F AC-^  DA.  Sed  hoc 

idem  latus  iam  repertum  fuit  H A.  ergo  erit  aequatio  inter  illa  duo. 

“g 

Ac  proinde  poft  debitam  teduftionem»^diuiGonem  A aequabitur 
G F C, 

' 

HC+GF  ^ ^ ^ 

Hine  Cgnen. 

SoUdum  ex  baG » perpendiculari  & primo  termino  rationis  diuide 
per  fummam  produAorum  ex  perpendiculari  in  primum  terminum 
rationis  datae , & ex  baG  io  fecandum  terminum » & Gct  latus  rcdan> 
guli  inferiptibilis  parallelum  baG. 

Hinc  Efc£iio  Geometricd, 

Sit  triangulum  ABC  cuioporteat  inG-ibcre  aliquod  reAangulum,’ 
puta  EFGH  , taliter  vt  EF  ad  fG  habeat  rationem  M ad  N, 
jiat  vt  BC  ad  AD  ita  M ad  L.  Deinde  vt  N plus  L ad  M ita 
AD  ad  O.  Poftrcmo  vt  BC  ad  O ita  AC  ad>AF.  Ducaturque. 
FE  parallela  CB,  & demittantur  fG  & EH  perpendicularis  ipG 
JE.  Dico  rcdanguli  EFGH,  triangulo  ABC  inferipti  latera 
EF  & FG  cfTe  in  ratione  data  M ad  N,  Nam  cum  Gt  BC  ad  O \c 
A C ad  A F , & vt  A C ad  A F ira  B C ad  F E , erit  vt  B C ad  O, 
ita  BC  ad  FE.  Ergo(  per  9 quinti)  O & FE  erunt  aequales. 

Eft  autem  faAum  vt  BC  ad  A D ita  M ad  L.  Igitur  leftaogu* 
Ium  ex  B C in  L eG  aequale  redan  gulo  ex  AD  in  M.  Gmili  ratione 
Eidum cGvt  N plus  JL  ad  M ita  AD  ad  O hoccG  FE.  Ergo  re* 
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dangulu  N plui  L in  f£«.  • ' 

quatur  ADinM.lgicurre(3&'  A , 

guluBC  in  L xquale  cA  re«  ' / \ 

Sagulo  fubN  plus  L in  FE.er*  /a 

goCpec  i6  fcxti)crit  N plus  L / \ 

ad  L ita  BCadFE.  Sed  vc  . / r \ 

BC  ad  FE  ita  AC  ad  AF,vc  ^ 

autem  AC  ad  A F ita  AD  ad 

A I.  Ergo  vc  N plus  L ad  L,  H D o C 

ica  A D ad  AI  & diuidendo  ^ , 

vc  N ad  L ita  DI  ad  AI.  - ^ 

EA  vero  vc  BC  ad  £F  nz  L—  . — ■ 

AC  ad  AF  & DA  ad  AI.  ^ 

Ergo  permutando  , vc  B C ad 

Z>  A ita  E F ad  AI.  Ec  inuertendo  j vc  Az>  ad  BC  ira  AI  ad 
EF.  ea  autem  faftum  vc  Ad  ad  BC  ita  L ad  M.  Igitur  vt  AI 
ad  E F ita  L ad  M.  Cum  ergo  Ac  vc  L ad  M ita  A I ad  £ F,  cum- 
que iam  oAcnderimus  effe  vt  N ad  L ita  D I ad  A I , erit  ex  x> 
quo  vt  N ad  M,  ita  DI  ad  FE.  Et  inuertendo  vt  FE  ad  Dl(hoc 
cA  F G ita  M ad  N.  Ergo  lacera  redlangulMDrcripti  funt  in  data 
ratione.  Quod  erat  demonArandum. 


PaorosiYxo  XXVIL  * < ' 

I»  dat»  triangu!»  infcribert  reSangnlHm  dato  quadrato  aquahi 

E Sto  data  bafis  alicuius  trianguli  14  cura  autem  & 15 , & 
oporteat  i Ai  triangulo  mferibere  redangulum  atquale  xia. 


ponatur  lacns  vnum  rcAangnli  huius  IR.  ergo  alterum  lacus  erit 
xi2.  Tum  inuenta  ex  lateribus  dacis  perpendiculari  la  AatvtbaAs 

Ia 

14  ad  I R latus  parallelam  biA  ita  crus  15  ad  aliud,  habebitur»' 
que  cruris  iAiasparsvna  15R  quae  li  auferatur  i 15 , reAabic.  altera 


LiB.it.  QrMsr.  xxrr*  ]9i 

Per  Algebra rpeciofam,  datis  lateribus vt  fupra  B,  C,  D & perpc» 
diculari  fupra bafimCi  & ratione latcruredanguliinfcriptibilis 

Gad  H y ponatur  A pro  latere  re^an^uli»  quodeft  parallelum  bafi 
C « ergo  alterii  red^anguU  latus  pcipeadiculare  ad  C,  erit  H A . Igi* 

.tur  latus  D fecabitur  per  latus  rc^anguli  taliter,  vt  parsfupcrius 
eminens  (it  DA.  Pars  vero  vergens  interius  iit  DC-D  A.  Ergo . 

C c" 

latus  reftanguli  perpendiculare  bafi  C erit  F AC-i^DA.  Sed  hoc' 

C D 

idem  latus  iam  repertuiti  fuit  H A.  ergo  erit  asquatio  inter  illa  duo. 

G ’ 

Ac  proinde  poft  debitam  tedu£^ionCm,£cdiuifionem  A aequabitur 
GFC. 

HCtGF  \ ; 

ff/jTf  CdMO». 

Solidum  ex  bafi } perpendiculari  & primo  termino  rationis  diuide 
per  fummam  produftorum  ex  perpendiculari  in  primum  terminum 
rationis  datat,  & ex  bafi  in  fecundum  termioum,&fietlatusrcdlan> 
guli  infcriptibilis  parallelum  bafi. 

Htne  Efftdio  Geometried, 

Sittriangulum  ABC  cuioportcatinfriberealiquodredangulum, 
puta  EFG  H , taliter  vt  EF  ad  fG  habeat  rationem  M ad  N. 
JFiat  vt  B C ad  A D ita  M ad  L.  Deinde  vt  N plus  L ad  M ita 
AD  ad  O.  Poftremo  vt  BC  ad  O ira  AC  ad  AF.  Ducaturqac 
/E  parallela  CB,  & demittantur  fG  & EH  perpendicularis ipfi 
/■£.  Dico  rcdanguli  EFGH,  triangulo  AB C inferipti  latera 
E F & F G effe  in  ratione  data  M ad  N.  Nam  cum  fit  B C ad  O vt 
A C ad  AF,  8tvt  AC  ad  A F ira  BC  ad  FE,  erit  vt  BC  ad  O, 
ita  BC  ad  F£.  Ergo( per  p quinti)  O & FE  eiunt aequales. 

EA  autem  faiAum  vt  BC  ad  A D ita  M ad  L.  Igitur  rc6tangu« 
lumcx  BC  in  L efi aequale rcdiangulo ex  AD  in  M.  fimili ratione 
fa^umeA  vt  N plus  JL,  ad  M ita  AD  a4.0  hoc  cA  FE.  Ergo  rc* 

Aaaij 
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dangulu  N plus  L in  fE  af. 
quatur  ADinM.lgicurrcdIa*  ^ 
gulu  BC  in  L aequale  cfl  re< 
^gulo  fub  N plus  L in  F E.er* 
go(pcr  i6  fcxti)eric  N plus  L 
ad  L ita  BCadFE.  Sed  vt 
B e ad  F E ita  A C ad  A F,  ve 
autem  A C ad  A F ita  A D ad 
A I.  Ergo  vt  N plus  L ad  L, 
ita  A D ad  A 1 8e  diuideodo 
ve  N ad  L ita  01  ad  AI. 

verovt  BC  ad  EF  ita 
AC  ad  AF  &DA  ad  AI. 

Ergo  permutando  . vt  B C ad 


qEOA^ETKM, 


Z>  A ita  E F ad  AI.  Ee  inuertendo  , vt  Az>  ad  BC  ita  AI  ad 
£F.  Eft  autem  fadium  ve  A o ad  B C ita  L ad  M.  Igitur  vt  A I 
ad  EF  ita  L ad  M.  Cum  ergo  fitvt  L ad  M ita  AI  ad  £F,  cum- 
que iam  oAenderimus  cfTe  vt  N ad  L ita  DI  ad  AI.  erit  ex  x- 
quo  vt  N ad  M,  ita  DI  ad  FE.  Etinuertendo vt  FE  ad  DI(hoc 
cA  FG  ita  M ad  N.  Ergo  latera  rc^anguli  inferipti  fune  in  data 
ratione.  Q^d  erat  demonftrandum. 


PaorosxTio  XXVII. 


Jn  date  triangulo  inferibere  relf angulum  dato  quadrato  aquale.' 

E Sto  data  ba/is  alicuius  trianguli  14  cura  autem  & 15 , & 
oporteat  iAi  triangulo  inferibere  re^angulum  aequale  xia^ 

ponatur  latus  vnum  rcdangoli  huius  IR.  ergo  alterum  latus  erit 
112.  Tum  inuenta  ex  lateribus  datis  perpendiculari  za  fiaevtbalis 

14  ad  I R latus  parallelam  bili  ita  crus  15  ad  aliud , habebitur* 
que  cruris  iAiasparsvna  15R  qu%  G auferatur  i 15,  reAabic  altera 
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pars  eiufclem  cruris  I5"i5  !(•  cft  auccmvc  ij  ad  hauc  pofterio- 

>4 

rem  partem  ita  perpendicularis  13  ad  fecundum  latus  re£tangulf, 
quod  iam  inucntu  eil  nz.  igitur  produ^usfub mediis  180-180R 

jR-  * 14. 

aequabitur  produco.  Sub  extremis  5^0  ac  undem  poH  debitam 

TrT 

redudlionemfic  diuiHonem  fit  IQ^aequale  14R-J92.  & latus 


parallelum  bafi  fiue  I R xqualis  14  alterum  vero  lacus  8. 


Per  Algcbrara  fpeciofam  , dentur  latera  trianguli  B,  C,  D, 
& perpendicularis  F 5c  rcdtangulum  inferibenduen  H.  Ponatur 
autem  A prolatere  reftanguli  parallelo bafi&rupponatut  bafis  B. 
Ergo  alterum  latus  rcdlanguli  erit  H.  Deinde  fiat  vt  bafis  B ad . 

A 

latus  A ita  C ad  aliud,  quod  fic  C A.  Habebiturque  vna  pars  Ia> 

B 

ceris  C.  Ac  proinde  altera  erit  BC-CA.  Igitur  ericvc  perpendi^ 

B 

cularis  F ad  H ita  C ad  BC.-CA.  Ergo  produAus  fub  extremis 

ir  B~ 

F B C--F  c A.  eft  aequalis  produco  fub  mediis  H C.  Ac  tandeni 

B A 

A quadratum  aequabitur  B A — H B. 

Cmho». 

Solidum  es  redangulo  dato  in  bafim  diuid6  perpendicularem: 
quotientem  tolle  dequadrato  demidix  bafis  Screudui  radicem  qua- 
dratam dimidix  bafi  deccahe,  fiecque  lacus  cc^aoguli  infecibendi 
parallelum  bafi.  Bbb 


19«  DIOPMJNTI  ceometkm. 

Hine  EffelUo  Geometricd,  , 

Efto  triangulum  A B C , cui  oporteat  iorcribere  rcAanguIiim 
aequale  quadrato  L.  fiat  vc  AD  perpendicularis  trianguli,  ad  ba> 
fim  AC,  ita  quadratum  L ad  quadratum  CE.  Et  ponatur  CE 
perpendicularis  ad  B C , ducaturque  E F parallela  C B donec  oc- 
currar periphcrlx  in  F ( n non  occurreret,  problema  foret  itimof- 
ftbile  ) ex  Educatur  FG  perpendicularis-  BC,  Hatquevt  6C  ad 
GC  ira  CA  ad  AM,  & ducatur  M N parallela  BC,  demitan- 
ttirque  MP  & NO  perpendiculares  MN.  Dico  rc^languluna 
NMPO  xquari  quadrato  L.  Nam 
cum  iit  vc  C A ad  A M ita  B C ad 
GC)  cumque  Hc  iterum  vc  CA  ad 

M ita  B C ad  “M  N , erit  vc  B C ad 
G C ira  BC  ad  M N.  Igitur  ( per  9 
quinti ) G C aequabitur  M N.  Dein- 
de quia  M N eft  parallela  CB  erieve 
C A ad  M A ira  A D ad  AI.  Sedeft 
etiam  vc  C A ad  M A ita  B C ad 
M N.  Ergo  vc  B C ad  M N ita  A D 
ad  AI.  Et  permutando, vc  BC  ad 
A D ita  M N ad  A I.  Qimniam  ergo 
c(l  vc  tota  BC  ad  totam  AD  ita 
ablata  N M ( hoc  eft  G C ad  ablatam  AI,  erit  & reliqua  B G dd 
reliquam  I D vttota  B C ad  totam  AD,  feu  vc  B G ad  I D ( hoc 
cll  MP  (fedvt  BG  ad  MP  ita  cft  ( propter eamdem altitudinem 
G C ( rc£Iangulum  BG  C ad  rc6langulum  NMPO.  Igitur  vc 
BC  ad  AD  ira  re^angulum  BG  C (hoc  eft  quadratum  GF  auc 
CE  ) ad  redangulum  P M NO.  Sed  fadlum  cft  vt  A D ad  BC 
ita qua'dratum  L adquadratum  CE.  Ergoinuercendo, vt  BC  ad 
A D ita  quadrarum  C E ad  quadratum  E.  Cum  itaque  (it  etiam 
iic  BC  ad  AD  ita  quadratum  C E ad  rciflangulum  PMNO 
ericper  9 quinti  redangulum  PMNO  xquale  quadrato  L.  Er- 
go dato  triangulo  ABC  inferiptum cd rc^angulum  9equa|c.qiia^ 
drato  dato,  quod  eci^cdemondr^^pduiii. 


A' 
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pars  ciufdcm  cruris  15-15  R.  cft  autem  vc  15  ad  hanc  pollerio- 

*4  ^ 

rem  partem  ita  perpendicularis  12  ad  fecundum  latus  reftanguli  , 
quod  iom  inuentueft  112.  igitur  produftusfub mediis  x8o-.i8oR 


^ >4 

atquabitur  produdo.  Sub  extremis  5^0  ac  tandem  poft  debitam 
redu«Sionem  & diuifionem  fit  IQ^atquale  X4R-5P2.  & latus 


parallelum  bafi  fiue  I R xqualis  14  alterum  vero  latus  8. 


Per  Algebram  fpcciofam  , dentur  latera  trianguli  B,  G,  D, 
& perpendicularis  F & rcftangulum  inferibendum  H.  Ponatur 
aucem  A prolatcre  rcdlangulrparallelobafi&fupponatur  bafis  B. 
Ergo  alterum  latus  reftanguli  erit  H.  Deinde  fiat  vt  bafis  B ad 

iatus  A ita  C ad  aliud,  quod  fic  C A.  Habebiturque  vna  pars  la» 

B 

teris  C-  Ac  proinde  altera  erit  BC-CA.  Igitur  eritvt  perpendi^ 

■ B 

cularis  F ad  H ita  C ad  BC— CA.  Ergo  produAus  fiib  extremis 
A B 

FBC-F  CA.  eft  atqualis  produifto  fub  mediis  rfC.  Ac  tandem 

B*  ~ 

A quadratum  aequabitur  B A — H B. 

F ' ’ 

\ ^ • * ' ’ 

Hinc  CdHOM. 

Solidum  ex  re^ngulo  dato  in  bafina  diuidc  perpendicularem  1 
quotientem  tolle  dequadrato  demidix  bafis  & rcudui  radicem  qua-  » 
dratam  dimidix  bafi  detrahe,  fietque  lacus  re^anguli  infetibendi 
parallelum  bafi.  ' Bbb 


196  diophjnti  geometrae. 

Hinc  EffeSiio  Ceometritd,  » 

Efto  triangulum  ABC,  cui  oporteat  infcribere  redangulum 
aequale  quadrato  L.  fiat  vt  AD  perpendicularis  trianguli,  ad  ba> 
fim  AC,  ira  quadratum  L ad  quadratum  CE.  Er  ponatur  CE 
perpendicularis  ad  B C , ducaturque  E F parallela  C B donec  oc* 
currat  periphenx  in  F ( fi  non  occurreret,  problema  foret  inmoC* 
fibilc  ) ex  F ducatur  FG  perpendicularis  oC,  fiatqnevt  6C  ad 
G C Ita  C A ad  A M , & ducatur  M N parallela  BC,  demitan> 
turqiic  MP  & NO  perpendiculares  MN.  Dico  rc£lang«luro 
NMPO  aequari  quadrato  I.  Nam 
cum  fit  vt  C A ad  A M ita  B C ad 
G C ) cumque  fit  iterum  vt  C A ad 
A M ita  B C ad  M N , erit  vt  B C ad 
GC  ita  BC  ad  MN,  Igitur  ( pcc  a 
quinti  ) G C aequabitur  M N,  Dein- 
de quia  M N cfi  parallela  C B eritvt 
C A ad  M A ita  A D ad  AI.  Sedeft 
etiam  vt  CA  ad  MA  ita  BC  ad 
M N.  Ergo  vt  B C ad  M N ita  A D 
ad  AI.  Er  permutando, vt  BC  ad' 

A D ita  M N ad  A I Quoniam  ergo 
c(l  vt  tota  BC  ad  totam  AD  ita 
ablata  N M ( hoc  efi  G C ad  ablatam  A I , erit  & reliqua  B G atf 
reliquam  ID  vttota  BC  ad  totam  A D,  fcuvt  BG  ad  I D (hoc 
eft  M P ( fed  vt  B G ad  M P ita  eft  ( propter  eamdem  altitudincnn- 
GC  ( rcdangulum  BG  C ad  redangulum  N M P Q.  Igitur  yc 
B C ad  A D Ita  redangulum  B G C f hoc  eft  quadratum  G F auc 
CE  ),ad  rCdtangulum  PMNO.  Sed  fa^um  eft  vt  A D ad  BC 
ita  quadratum  L ad  quadratum  CE.  Ergoinuertendo,  vt  B C ad 
A D ita  quadratum  C E ad  quadratum  L.  Cum  itaque  fit  etiam 
ut  BC  ad  AD  ita  quadratum  C E ad  re^angulum  PMNO 
erit  per  9 quinti  reiftangulum  PMNO  aequale  quadrato  L.  Er- 
go dato  triangplo  ABC  inferiptum  eft  rcAangulum  aequale  qua*} 
^ato  dato,  quod  erat demonftraDdud}, 


A 
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Propositio  XXyill. 

Tr Ungulo  'doto  inferibere  reBdngulum  taliter  vt  triangulum 
ad  rtSangulum  habeat  rationem  datam. 

E Sto  data  ratio  ^ ad  4 , Sc  reliqua  omoia  data(intvtinpropo>. 

fitioncprxcedcnti.  Fiatvt  p ad  4 ita  produ^us  fub  bafc  14  in 
dimidiem  perpendicularem  6 (quiquidem  produdus  eft  84  ) ad 
aliud  & inucnictur  112.  ponatur  iam  latus  rcdanguli  inferibendi 

parallelum  bafi  IR.  Ergo  alterum  latus  erit  112  & abfolutis  caeteris 

vtin  prxcedente  propoucioDe>  fiet  1 R «qualis  14.  tale  erit  larus 

3 

parallelum  bafi , alterum  vero  erit  8".  . 

Per  A Igebramrpeciofam,  detur  ratio  R ad  S.  Et  reliqua  vtprius 
& inucniacur  planum  trianguli  G , per  mulciplicationcnri  balis  in 
mediam  perpendicularem,  natquevt  R ad  S ita  G ad  H,  Ergo  H 
xqualc  rediangulo  inferibendo.  TOm  per  praecedentem  canonem 
inicribatur  triangulo re^langulum  aequale  H‘>  Vcl  iane  ponatur  A 

latus  parallelum  ba(i,critquc  H aUcrum latus,  & tandem  A qua- 

> 

A 

dratum  aequale  fiet  B A " H 6. 


Hinc  Canon. 

Arcam,  trianguli  multiplica  per  fecundum  rationis  termi- 
num > &folidum  indenatum  dtuidc  per  primum  terminum  > habe- 
bifquc  rc(flangulum  inferibendum.  Q^re  per  Canonem  prioretn 
inuerjetui  latus  rcAanguli , qAiod  ctk  paraJiclum  bali. 

* ‘ ^ ■ Bbb  ii 
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Hinc  Effellh  CeemetricM. 

Sit  data  ratio  R ad  S.  Et  datum  fit 
triangulu  prpofitionis  prxcedcncis  ABC  R — — — — 
iiiucniatur  aiiicna  inter  R & S media  ^ ^ 

proportionalis  T,  & etiam  fit  H media  ^ T 

proportionalis  interbafimSe  mediam  per  

perpendicularem.  Fiatquevt  R ad  T ita 

.H  ad  L.  Turaperpropofitionem  pratee-  

dentem  infcr*batur  reitafTguIu  M N O P 
xqiulc  quadrato  L in  triangulo  ABC.  Dico  triangulum  ABC 
ad  rcclangulum  MNOP  efic  in  ratione  R ad  S.  Nam  cum  T 
fit  media  proportionalis  inter  R & S.  Erit  vt  R ad  S ita  quadra* 
tum  R ad  quadratum  T.  Sed  quoniam  eft  vt  R ad  T ita  H ad  L 
erit  quoque  vt  quadratum  R ad  quadratum  T itaquadratum  H ad 
quadratum  L.  Ergo  ve  R ad  S ita  quadratum  H ad  quadratum  L, 
Sed  quadratum  H xquatur  triangulo  ABC,  quia  H eft  medio 
proportionalis  inter  bafim  & mediam  perpendicularem.  Igitur  qua- 
dratum I.  xquaturreclanguloinfcribendo.  Ergovt  R ad  S ita  arca 
trianguli  ABC  ad  aream  red^anguli  MNOP-  Quod  erat  de- 
monftrandum. 


Propositio  XXlX. 

Jn  d4t$  femidrcuU  tb  extrtmiiAubus  diametri  inferibere  duas  //- 
neas  ad  idem  f eri f heri*  fundum  coeuntes  italitervt triangulum 
inde  fadum  id  quadratum  femidiametri  habeat  rationem  ^arn, 

E Sto  data  ratio  4 ad  5.  accipiaturque  prior  terminus  rationis 
pro  vna  ex  lineis  inferibendis  & ponatur  altera  1 R-  Ergo 
quoniam  angulus  infcmicirculorcil^us  cfi,erit  area  trianguli  xR, 
Et  quoniam  quadrataduarum  linearum  inferiptaru  aequantur  qua- 
drato diametri,  erit  quadratum  diametri  quadrans 

quadrati  a diametro  deferipti  cR  xquale  quadrato  feitiidiametri* 

Igiti^j^^piiudiainctti  quadratum  eft  i6  f iQ;^  Ac  proinde  aR 


•4 


ad. 


■V 
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TriMHgHlo  dito  infcrihere  reBgngulum  taliter  vt  t^ia»gulur» . 
j ad  re^tangalam  habeat  rationem  datam, 

E Sto  data  ratio  ^ ad  4 , & reliqua  omoia  datafintvt  bpropo* 
IGtione  prxcedcnti.  Fiatvt  9 ad  4 ita  produAus  Tub  bafe  14  in 
dimidiem  perpendicularem  6 (quiquidem  produdlus  eft  84  ) ad 
aliud  & inuenietur  112.  ponatur  iam  latus  rcdlanguli  ioferibendi 

■ 3 . - 

parallelum  bali  IR.  Ergo  alterum  latus  erit  112  &abfolutis  exteris 

vtin  pexcedente  propofitione»  fiet  I R «qualis  14.  tale  erit  latus 

5 

parallelum  bafi, alterum  veto  irit  Sii 
Per  Algebramfpeciofam,  detur  ratio  R ad  S.  EtreHqiiavtprii»' 
& inucniacur  planum  trianguli  G , pet  multiplicationem  baiis  in 
meSiam  perpendicularem,  naiquevt  R ad  S ita  G ad  H.  ErgoH 
xquale  redlangulo  infctibendo.  Tum  per  praecedentem  canonem 
inicribatur  triangulo refiangulum  xquale  H.  Vel  fane  ponatur  A 
latus  parallelum  baft,eritque  H alterumlatus>  SerandeMi  A qua-' 


dratum  xquale  fiet  B A - H B.  . 


Hinc  Canppp. 


• » ■ 
I'.-  t;*,  > J 


Aream  rriangul.i  multiplica  pet  fecundum*  rationis  tcrnii-.  - 
num>&foUdum  indenaitum  diuidc  per  peimum  terminum)  habe- 
bifquct:e^ngulum  ioferibebdum.  Quare.pccCanonem  priorci»  * 
inuqcictur  latus  co$aoguIi>  quod  <^ritipac:dlclum1>afi;' 

* ‘ ' ' Bbb  ii 


f 
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Hinc  Effelfio  CeometricM. 

Sit  data  ratio  R ad  S.  Et  datum  fit 
* trianguluprpofitionis  praecedentis  ABC  R— — — . 
iuueniatur  autena  inter  R & S media 
proportionalis  T,  & etiam  fit  H media  ^ ’ ' “ T 

proportionaliwnter  bafim  & mediam  per-  ,, 
perpendicularem.  Fiatquevt  R ad  T ita  " ” 

H ad  L.  Tumperpropofitionem  praecc-  ^ 

dentem  infer  batur  rcftangulu  M N .0  P 

aequale  quadrato  L in  triangulo  ABC.  Dico  triangulum  ABC 
ad  rc(flangulum  MNOP  efie  in  ratione  R ad  S.  Nam  cum  T 
fit  media  proportionalis  inter  R & 5.  Erit  vt  R ad  S ita  quadra» 
tum  R ad  quadratum  T.  Sed  quoniam  c(l  vc  R ad  T ita  H ad  L 
erit  quoque  vc  quadratum  R ad  quadratum  T itaquadratum  H ad 
quadratum  L.  Ergovc  R ad  S ita  quadratum  H ad  quadratum  L. 

' Sed  quadratum  H aequatur  triangulo  ABC,  quia  H cfi  medio 
proportionalis  inter  bafim  & mediani  perpendicularem.  Igitur  qua> 
oratum  I.  xquaturre^anguloinfcribendo  Ergovt  R ad  S ita  arca 
trianguli  ABC  ad  aream  re£linguii  MN  OP.  Qnpd  crat  dc- 
monltrandum.  - ' F .i  • 


P jio?6si.tio  XXIX^' 

„•  '-i'  ^ ' ■ '■ 

In  det»  femkircult,  ib  exfremitetibus ^diemetri  infcribtr*  du et 
ncMS  dd  idem  peripherU p»n£Jum  cceuntts itdlitervt triinguium 
inde  ftlf/m  dd  qHddrdtnm  femididmetri  habcft  rdtionem  dntera» 

E Sto  data  ratio  4 ad  5.  accipiaturque  prior  terminus  rationis 
pro  vna  cx  lineis  inferibendis  & ponatur  altera  I R.  Ergo 
quoniam  angulus  infemicirculoreftus  cft,erit  area  trianguli  aR, 
Et  quoniam  quadrata  doarttm  linearum  infcriptaiu  aequantur  qua- 
drato diametrii  erit  quadratqm  diametri  i^txQ^ac  quadrans 

?[uadratiadiamctto  dcfcripu  eft  aequale  quadrato  femidiamccri* 
gitur^i^wn^'*^»  qwdratiim  eft  15  f iQ:j  Ac  proinde  aR. 


ad 


tiB.u:  xxix.  jp9 

adi^^  iQcftinratioda»  4 ad  5.  Ergo  productus  fub  extremis  10 


R aequatur  pcodufto  fub  mediis  iS  f iQ^  Ideoque  I aquale 
eric  Etfit  IR  aqualis  8.  igitur  dua  inferipta  erunt 

4 & 8 & diameter  8 & Icmidiamctct  9«.  ao. 

Per  Algebram  fpcciofam,  data  ratione  B ad  C, fumatur  B pro 
vna  ex  inferiptis  Si  ponatur  A pro  altera.  Ergo  5 A elt  trianguli 

X 

aret.  Et  quadratum  diametri  Bqiiadr.  f Aquadr.  & huius  qua-’ 
drans  B quadr.  t A quadr.  erit  quadratum  fcmidiamctrl  Ac  pro- 


inde haec  duo  erunt  in  ratione  data.  B ad  C.  Tgiur  produ£los 
C6A  aequalis  eft  produdo  B cub.  t B A quadr.  ergo  4CBA 


'aequabuntur  iBcub.  t a BAquadr.  & diuidendo omnia  per  B,’ 
fiunt  4C  A aequalia  a B quadr.  t a Aquadr.  ergo  A quadratum 
eft  iquale  X C A — B quadr. 

H/mc  tdno/r. 

Quadratum  prioris  termini  rationis  datx  tolle  ex  quadrato  po- 
fterioiris  termini  trefidni  radix  quadrata  pofteriori  termino  addita 
exhibet  vnam  exlineisinfcribendis,  altera  eXiftente  priore  termino 
rationis. 

H/;rc  Effectio  Geometria, 

Sit  data  ratio  A D ad  A B , & oporteat  fcmicirculo  infcribCre 
duas  lineas  cum  diametro  facientes  triangulum  quod  ad  quadra- 
tum femidiametri  fit  vt  AD  ad  AB.  Ponantur  illae  du*  lineas 
A D & A B angulosreaos.  Et  centro  B interuallo  B A delcriba- 
tar  femicirculus  AEC,  ducaturque  D E paralela  AC  donec  oc- 
currat circonfcrentiz  in  E ( fi  non  occurreret  problema  foret  ira- 
polfibile,  & inuenercndaclTec  ratio  data)  demittaturque  EF  per- 
pcdicularisad  AB.  Et  fuper connexa  EC  fiat  femicirculus  CF  E, 
Dico  duas  lineas  quxfitas  eife  CF  & F E,  triangulum  FE  C ad 
quadratum  dimidi*  EC,  foteindata  ratione  AP  ad  AB.  Coa- 
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nexis  enim  centris  duorum  femicirculorum  per  lineam  BG , iric 
illa  perpendicularis  ad  E C (per  5 tertij ) ergo  cum  duo  tria  n gula' 
£ FC  & G EC  habeant  aneulum  C communem, trunt  xquien* 

fulai  Igitur  vt  EC  ad  CF  ita 
C ad  CG  Ac  proinde redian* 
gulum  fub  extremis  E C G zqua- 
lur  redtangulo  fub  mediis  FCB. 

Sed  rci^angulum  E C G efl  aequa» 
le  duplo  quadrato  CG  igitur  ei* 
dem  duplo  aequatur  rcdangulum  A 
FCB.  At  redlangulum  FC  B ad 
xediangulum  EFC  eft  ( propter 
eamdem  altitudinem  FC  ) vt  BC  ad  EF.  ( Hoc  eft  vt  AB  ad" 
€D  ergo  vr  A B ad  A D ira  duplum  quadratum  G C ad  redtan- 
gulum  EFC.  At  rcftangulum  EFC  duplum  eft  trianguli  EFC, 
igitur  vt  AB  ad  AD  ita  duplum  quadratum  G C ad  duplum  tiian'*^ 
gulum  EFC.  5cd  vt  duplum  quadratum  G C ad  duplum  triangu*  * 
Ium.  EF  C iu  eft  quadratum  G C ad  triangulum  EFC.  Ergo  vc 
A B ad  A t)  ita  quadratum  GC  ad  triangulum  EFC.  Et  inuer- 
tendo,  vt  A D ad  A B ita  triangulum  EEc  ad  quadratum  G C. 
Igitur  ab  extremitatibus  diametri  E & C inferiptae  funt  duae  lineae 
adpundlum  F cceuntes  taliter  vt  triangulum  EFC  ad  quadratum  * 
femidiametri  G C habeant  rationem  datam  A D ad  A B.  Quod 
etat  demonftrandum. 

Schelium^ 

•Kon  poteft  hic  dari  ratio  maioris  inxquahtatis , quia  maximum 
triangulum  quod  poftit fieri  in  femicirculojcft  quando lincz ab  ex> 
tremitatibus  diametri  cteunt  ad  medietatem  peripherix : tunc  au- 
rem triangulum  eft  xquale  quadrato  femidiametri.  Ergo  fi  datur 
ratio  maior  quam  zqualuatis.  problema  erit  impolfibilc. 


tlB.lll  Jtf^y£sT.  XXlX; 

adi<f  ^ iQcft  in  ratio  data  4 ad  5.  Ergoproduausfub€xtrcmi$  10. 


R xquatur  produ£ko  fub  mcdiisi  jS  + Ideoque  IQ^afqualc 
erit  ioR--i^.  Et  fit  IR  aequalis  8.  igitur  du«  inferiptae  erunt 
4 & 8 & diameter  ^ 8 & femidiameter  20. 

Pet  Algcbram  rpeciofam  > data  ratione  B ad  C , fumatur  B pro 
vna  ex  inferiptis  8c  ponatur  A pro  altera.  Ergo  B A eft  trianguli 

X 

arca.  Et  quadratam  diametri  B quadr.  t A quadr.  & huius  quai 
drans  B quadr.  t A quad^.  erit  quadratum  femidiametri.  Ac  pro- 

4 

inde  haec  duo  erunt  in  ratione  data.  B ad  C.  Igtur  produAus 
e B A aequalis  eft  ptodudo  B cub.  t B A quadr.  ergo  4 C B A 


aequabuntur  iBcub.  t a BAquadr.  & diuidendo omnifer  B,’ 
fiunt  4CA  xqualia  a Bquadr.  t *“A quadr.  ergo  A qdlaratum 
cft  zquale  zC  A — • Bquadr. 

Hii$e  CMon. 

Quadrarunt  prioris  termini  rationis  datz  tolle  ex  quadrato  po- 
fierioris  termini : refidui  radix  quadrata  pofteriori  termino  addita 
exhibet  vnam  exlineisinfcribendis,  altera  exiftente priore  termino 
rationis. 

Hinc  Ejfe^io  Geometricd, 

Sit  data  ratio  A D ad  A B , & oporteat  fcmicirculp  inferibere 
duas  lineas  cum  diametro  facientes  triangulum  quod  ad  quadra- 
tum femidiametri  fit  vt  A D ad  A B.  Ponantur  illx  dux  linex 
A D & A B angulosreftos.  Et  centro  B interuallo  B A deferiba- 
tur  femicirculus  AEC,  ducacurque  DE  paralela  AC  donec  oc- 
currar circonferouciz  in  E ( fi  non  occurrerer  problema  foret  ira- 
polIibiIe,&  inucncrcnda eflet  ratio  data)  demittaturque  EF  per- 
pcdicularisad  AB.  Et fuper connexa  EC  fiat  femicirculus  CF  E, 
Dico  duas  lineas  quxfitas  cfTc  CF  & FE,  Se  triangulum  FEC  ad 
quadratum  dimidix  EC,  fote  in  data  ratione  AD  ad  A B.  Coa- 


*0®  DlOPMANTl  qEO-MUTK 

Bcxis  enim  centris  duorum  fcmicirculorum  per  lincim  BG  , erit* 
illa  perpendicularis  ad  E C (per  5 terejj  )ergo  cum  duo  triangula 
EFC  & GEC  habeant  angulum  C communem, erunt  atquien- 
ulai  Igitur  vt  EC  ad  Cr  ita 
C ad  CG.  Ac  proinde rc(SIan- 
gulum  fub  extremis  E C G xqua- 
tur  reftangulo  fub  mediis  F C 
Sed  rc£tangulum  E C G efl  xqua- 
le- duplo  quadrato  CG  igitur  ei- 
dem duplo  xquatur  rcftangulum 
FCB.  At  reftangulum  FCB  ad. 
re(Vangulum  EFC  eft  ( propter 
camdem  altitudinem  FG  ) vt  BC  ad  £F.  ( Hoc  eft  vt  AB  ad 
CD  ) ergo  vr  A B ad  A D ira  duplum  quadratum  G C ad  rcftan- 
gulum  EFC.  AtreftangulumEF  C duplum  eft  trianguli  EFC, 
igitur  vt  AB  ad  AD  ita  duplum  quadratum  GC  ad  duplum  tiian- 
gulum  E F C.  Sed  vt  duplum  quadratura  G C ad  duplum  triangu- 
lum EFC  ita  eft  quadratum  GC  ad  triangulum  EFC.  Ergo  vr 
A B ad  A Dita  quadratum  GC  ad  triangulum  EFC.  Et  hnicr- 
tendo,  vt  A D ad  A B ita  triangulum  Ef  C ad  quadratura  GC, 
Igitur  ab  extremitatibus  diametri  E Se  C inferiptx  funt  dtkx  linex 
adpunftum  F coeuntes  taliter  vt  triangulum  EFC  ad  quadratum 
ftmidiametri  G C habeant  rationem  datam  A D ad  AB,  Q^od‘ 
erat  demonftrandum. 

Non  poteft  hic  dari  ratio  maioris  inxqualitatis,  quia  maximum 
triangulum  quod  poflit  fieri  in  Tcmicirculo , eft  quando  linex  ab  ex- 
tremitatibus diametri  coeunt  ad  medietatem  periphcfix  : tunc  au- 
tem triangulum  eft  xoualc  quadraro  Icmidiamctri.  Ergo  fi  dator* 
ratio  maior  quam  xqualitatis.  proWema  erit  impolfibilc. 


ri5.  II.  Q^rMST.  XXK, 
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Propositio  XXX. 

Jnfttnicirtulo  itto  tnfcribere  ab  extremitatibus  diametri  duas  lixeaf 
ad  vnum  periphena  pun£lnm  cteuutesy  ita  vt  quadratum  diametri 
ad  reiiangulum  fub  iufcriptis  datam  habeant  rationem» 

Slcdota  ratio  5 ad  2.  & fumpto  poftcriori  termiQo  ratidois  2 pro 
vna  linea  inferibenda , ponatur  altera  I R.  £rgo  quadrata  illa- 
4 1 1 qux  xquantur  quadrato  diametri  ad  a R funtin  ratione  5 
'ad  2.  ac  ideo  produ(Sius  fub  extremis  81  xQ^xquatur  produco 
fub  mediis  loR.  Igitur  IR  eft  arqualc  5R--4.  &fit  IR  xqualis 
4.  dux  ergo linex  infer ibcndxfunt  2 & 4 diameter  autem  t^io. 

Per  Algebrain  fpcciofam)  data  ratione  b ad  C,  ponatur  A pro 
^na  inferibenda  8r  fumatur  C pro  altera.  Ergo  Cquadr-t  Aquadr, 
acTC  A eftvt  B ad  C.  Igitur  produ^us  fub  extremis  C eub.  1 C 
Aquadr.  xquatur  produco  fub  mediis  BCA.  Et  diuidcndo  om- 
nia-per  C,  fit  Cqptdr.  t A quadrt  xquale  BA,  Ergo  Aquadraj 
tum  xquatur  B A -—Cquadr,  * 

Jiine  Canoni. 

Ex  quadrato  dimidii  termini  prioris  rationis  datx,  tolle  quadra>' 
tUm  poflcrioris  termini  :refidui  radix  quadrata  eidem  dimidio  ter- 
mino addita,  exhibet  vnam  quantitatem  inferibendem , altera  exi- 
ftente  pofteriorc  termino  rationis.  , 

Ftinc EffbSiit  Geometrica»- 

Sit  data  ratio'  A C ad  A D.  Ponatupquc  illas  linex  ad  angulos,- 
re<Jlos,&fupcr 'A  C fadofemi  eireulodueatiir  DE  parallela  AC, 
donec  oeeurrat,  peripherix  in  E ( fi  non  oceurat , impoflibilc  cric 
problema ) & cx  punfto  E demittatuur  E F perpendicularis  ad 
A C.  Dico  duas  lineas  quxfitas  cfTc  E F & F C.  Fiant  enim  femi-  , 
circulos  CFE  fuper  diametrum  EC,  crunc  duo  illa  triangula  , 
. Ccc  ij/ 


JOS  DIOPMJNTI  geometras 
A E c & C E F «qoianguU.  (P  “ 

fcxti)ergovc  A C ad  C E.ita  CE 
CF  Pronidequc  tcftanguumi  lub 
extremis  AC  F arquatur  quadrato 
EC.  Sed  vt  ACF  rcikangulum  ad 
rcftangulum  EFCf  ita  cft 

camdem  altitudinem  FC  ) AC  ad  ^ 

F E ?hoc  cft  A D ) igit«  V' A C ad 

ad  ita  quadratum  e c ad  rccMo- 
fiulum  EFC.  Et  ita  infeript*  fune 

dux  line*  EF  & FC  io  femicirculo  tali  ratione  vt  quadratum 
diametri  EC  ad  rcftangulum  inferiptarura  EF  & F ^ ‘ 

portione  dati  AC  ad  A D.  Quod  erat  demonftnodum. 

Scholium, 

Non  poteft  ratiodatiminordupla,  quiareaaogulum  maxiinuin  ^ 
ttt  cura  do*  linex  carant  ad  jnedietatem  petiphetix  ; illatum  au;  ' 
tem  rcftangulum  cft  fcniiffis  quadrati  k diametro  faai. 


Pl(.0POSlTl,O  XXXI. 


Ah  extremiutihs  dUmetrt  fcmntnuU  tnfcrtbere  duus  UneAs  U 
^num  pnnaum  carunt  es  taliter,  vt  qurdratnm  dumetrt  tunsum 
quadrL  vtttus  tnftriiU  hdbeat  datam  rationem  ad  >fuaratum 

alterius, 

Sit  data  ratio  a ad  a.  fumatutque  poftmior  terminus  tationit 
1 prTvna  InLiptadt ponatur^  pto  alra.  «6° 

diametri  erit  4 t t^^xqual»^'»  ,..’ac  pro- 

X icitur  produdus  fub  extremis  » ^ 4 q aiamerer 

)nd?  IR.  ett  r.  du*  «go  line*  mtript*  funt  i & a.  diameter 

”p«  ^gebram  rpeeiofam,  data  tetione  B ad  C fumatur  C pro 
mn,  mftripca:,  &'ponatuc  A pro  altera,  ^guur  quadratura  diamc- 
•^Cquadr.  t Aquadr.  cui fi  addas  Cquadr.  fient  2 ^quadr. 
i / jiadl  ad  Aquadr.  vt  & ad  C.  Ac  proinde  i C cub.  1 CA. 


Xi 


LIB.' 11.  (IrMST.  xxx;'  -jol 


Propositio  XXX. 

Jnfemicircnlo  isto  i» feri  here  dh  extremitdtihus  dUmetri  dnas  linedi 
dd  vnum  peripherU  pun^um  ceeuntest  itd  vt  qdddrdtum  diametri 
dd  reS angulum  fub  inferiptis  datam  h aveant  rationem, 

SIc  data  ratio  ^ ad  x & fumptopoftoriori  termino  rationis  a pro 
vna  linea  inferibenda,  ponatur  altera  IR.  Ergo  quadrata  illa- 
4 1 1 Q,  qux  sequantur  quadrato  diametri  ad  a R funt in  ratione  5 
ad  2.  ac  ideo  produd^us  fub  extremis  81  iQ^xquatur  produdlo 
fub  mediis  loR.  Igitur  IR  eft  zqualc  5R->4.  &fit  IR  zqualis 
4.  d(i2  ergolinez  inferibendz  funt  2 & 4 diameter  autem  ^20. 

Per  Algebratn  rpcciofami  data  ratione  B ad  Opponatur  A pro 
vna  inferibendaSt  fumatur  C pro  altera.  Ergo  Cquadr.  t Aquadr, 
ad  C A eft  vc  B ad  C.  Igitur  produi^us  fub  extremis  C cub.  t C 
Aquadr.  zquatur  produco  fub  mediis  BCA.  Et  diuidendo  om- 
nia per  C,  fit  Cquadr.  fAquadrt  zquale  B A.  Ergo  A quadra- 
tum aequatur  B A— Cquadtr 

* » 

Hine  Canon.  - V 

Ex  quadrato  dimidii  termini  prioris  rationis  datat,  tolle  quadra- 
tum poflerioris  termini  :rcfidui  radix  quadrata  eidem  dimidio  ter- 
mino addita,  exhibetvnam  quantitatem  infcribendem , altera  exi- 
ilcme  pofteriorc  termino  rationis.  ^ 

JJincZffeBio  Geometrica^ 

Sit  data  ratio  A C ad  A D.  Ponaturque  illz  lineae  ad  angulos 
rc(Sos,&ruper  ACfa<51ofemi  circulo  ducatur  DE  parallela  AC, 
donec  occurrat,  periphciizin  E ( fi  non  occurac , impolTibile  eric 
problema ) & cx  pun^o  £ demittatuur  E F perpendicularis  ad 
A C.  .Dico  duas  lineas  quz  litas  effe  E F & F C.  Fiant  enim  femi- 
circulas  CI^E  Aipet  diametrum  £C>  ciuuc  duo  illa  triangula 

“ Ccc  ij 


DlOPMJNTl  G-EOM 

A E C & C E F aeqaiafigula.  (P  cr  8 
fcxti)crgovc  AC  ad  C E iu  C E ad 
CF.  Pronidcquc  rcaanguhim  Iut> 
cxrvmis  ACF  xquauit  quadrato 
EC.  Sed  ve  ACF  rcaangulum  ad 
reaingulum  EFC . ita  cft  (pi6pter 
camdetn  altitudinem  rt-)A^aa^  ^ 

PE  (hoceft  AD)  igiiurvt  AC  ad 

AD  ita  quadratum  EC  ad  rcAan- 
pulum  EFC.  Et  ita  inlcript*  fune 

loi  linea:  EF  & fC  in  femicirculo  tal.  ’ 'J*? * 

diametri  EC  ad  rc£i:angulum  infcriptarura  EF.S:  F C ut  in  pro- 
portione data  AC  ad  A D.  Quod  erat  dcmonftiandum. 

* Stholium, 

Non  poteft  tatiotiatiminordupla,  quiareaangtilura  maxiinuin 
eft  eum  dua:  line*  cocum  ad  tncdictatcm  petiphet.a: : .lUtum  aU: 
«m  rcftangulum  eft  fem.flis  quadrati  i dtatnetto  fafli. 


Propositio  XXXI. 

jh  ex  tremit  At  ibus  dUmetri  femicirculo  inferibere  duAS  lineus  U 
vnumfunilum  coeuntes  tulitor,  vt  jurdratum  dtumelrs 
^usdrL  vnius  tiferifU  hubeAt  datum  rnttonem  ud  quudrutum^ 

ulterius. 


It  data  ratio  , — 


data  ratio  s »d  a.  furaaturque  poftetior  terminus  rationis 

SI  pr“vnTUrip.adc  ponatur;  IR  pro  alm.  «6» 

diametri  erit  4 t >'i-"'®'‘'‘^’V?-'n“«nuali^ft^ta’  ac  pro- 
. igitur  proAus  fub  cxrrem.s  8 J > ' f “d  al«r 


Sur.rPin«  S'  *• 

“ Per^gebram  rpeciofam.  data  retione  B ad  C fumatur  C pro 
una  inferipta,  (Seponatur  A pro  altera.  Igitur  quadratura  diame- 
itietit  Cquadr.  1 Aquadt.  cuili  addas  Cquadr.  fient  a C q“»  f- 
f A quadt.  ad  Aquadt.  vt  B ad  C.  Ac  proinde  a C cub.  1 CA- 


LiB.n.  QrMsT.  xxxi: 

quadr.  aequales  B A quadr*  ergo  Aquadr«  cftzquale  C cub. 


B~C 

Hinc  Ctnfyt, 

Duplam  cubum  poflerioris  termiui  rationis  datae  diuide  perdiP; 
ferenciam  terminorum,  & habebis  quadratum |vnius  lineae  infcrC 
bendz,  altera  exiftentepofteriore  termino  rationis. 

Hinc  EffeSiio  CetmetricMm 
Efto  data  ratio  AB  ad  AC,  & fiat  vt 
B C ad  A C ita  duplum  quadratum  A C ad 
quadratum  CD;  ponacurque  CD  ad  an* 
gulos  rcAos  ipfi  A B & nebatur  A D , qua 
diuifa  bifariam  in  F , centro  F interuallo 
F A aut  F D , deferibatur  femicirculus , 
tranfibic  ille  per  punAum  C(pcr  jt  terti  j) 

Dico  duas  inlcriptas  A C & CD  fore  qua- 
les pofeuntur.  Cum  enim  fit  vt  B C ad  AC 
ita  duplum  quadratum  A C ad  quadratum 
C D , erit  componendo  vc  AB  ad  AC  ita 
duplum  quadratum  A C plus  quadrato  C D ad  quadratum  CD. 
Sed  duplum  quadratum  A C plus  quadrato  A C , quia  ( per  47 
primi)  quadrata  AC  & C D aequantur  quadrato  A D,  Igitur  qua- 
dratum AD  plus  quadrata  vnius inferiptae  AC  ad quadratuni  al- 
terius infcripia:  CD  eft  io  ratione  data  AB  ad  AC.  Quod  erat 
dcmonllrandum. 


Propositio  XXXH.  1 

In  quadrdto  inferibere  rcStangnlum  cuius  UterdduUm  htbcMt 

ratsottem. 

Sit  data  ratio  5 ad  ^ fumatur  5 pro  latere  quadrati  circum- 
Icribentis  .ponatur  autem  I R.  pro  vna  parte  illius  lateris,  ergo 
altera  pars  erit  ^ — I R , harum,  partium  quadrata  funt  I Q & 
9 t IQ^-tfR.  Et  quia  fi  reflangulum  inferibatur  quadrato,  late- 
ra redlanguIipolTunt  duplum  quadratoru  i partibus  lateris,  quadrati 

Ddd 


it 


4S4  DIOPHjfNn  CEOJfrBTnMi 

ortorum  , erit  vnum  latus  redanculi  a & laterum  ift 
( 18  taQ-—  itR  ) igitur  h*c  duo  Ic  habent  in  ratione  data  5 ad 
5.  ergoprodu^usfub  extremis  ijt  5oC^xquaIiserit  produdofub, 
mediis  i)t  ( t 18  Q^-'*o8R  ) proinde  horum  quadrata  50 Q 

t i8C^>io8Riuacaequalia^poftdebuaredu^ioneinfic  IR. 

arqualis  9^  <. 



Per  Algcbrararpeciofam*  dau  ratione  B ad  C,  fumatur  C pro- 
latere  quadrati  circumferibeniis,  & ponatur  A vna  eius  pars.  Ergo 
altera  erit  C-A.  horum  quadrata  funt  A qiiadr.  & C quadf.  t A- 
quadr. — aCA.  capiantur  radices  horum  quadratorum  duplicato» 
runi  ijt  t Aquadr.  ^ ( aCquadr.  t 2 Aquadr. — 4C  A ) qud 
funt  vt  £ ad  C.  Ergo  tandem  abfolutis  omnibus  operationibus  vc 
fbpra,  fiet  A quadratum xqiule  aCquadt.  quadr.  4 AC  C cub; . 


9>  2B‘qu’adr.--2G  quadr. 

H/ffc  Ca/mh. 

Cape  quamlibet  quantitatem  pro  latere  quadrati,  eam  quediuidir ' 
in  duo  fegmenta,  qux  habeant  proportionem  datam, per  can.  z . libi • 
1.  habebisque  pun6^a , ad  qux  ducentur  latera  rcftanguli. 

Hi»e  Effeliio  Gecmetries, 

Sit  quadratum  A BCD  ,«&  oporteat  in 
eo  ir.lcribere  rc6langulum  , cuius  latera 
habeant  rationem  R ad  S.  Diutdatur  A D 
in  £ per  can.  a.  1.  i.  taliter  vt  DE  ad^ 

EA  habeat  ratione  R.  ad  S.  Et  fumantur 
D H , B G , £ F aequales  £ D.  N edantur* 
que  punda  per  lineas  facientes  quadrilare- 
rum  EFGH.  D.icoilludcfTqre^ngulum  „ 

quxfitum'.  Nam  cum  ED  & DH  func^ — 

aequales  triangulum  EDH  erit  ifofeles  s*  — - 
cuius  anguli  ad  bafim  erunt  femire^i. 
idemque  dicendum  de  triangulo  E AF.  Ergo  angulus  F E H re- 
luserit & triangula  prxdida  erunt xquiangula.  exprimo  fcquitur. 
C^drilaterum  EFGH  ciTcrcdangulum.  ex  fecundo  fcquitur  effe 
£D  ad  EH  vt  Ad  EF  & permutando  vt  ED  ad  ATE  ita- 


< 


tiB.  II.  Qyj^sT,  xKxr.  toj 

quzds.  «qtules  B A qiudr.  ergo  A qvudr.  cft  zquale  C ctib.  ^ ‘ 

B-C 

Hiife  Cgnon, 

m ^ 

Duplum  cubum  poderiorii  termini  rationis  datae  diuide  pdrdil^ 
ferentiam  terminorum , ic  habebis  quadratum  vnius  lineas  inCcr^ 
bendx,aftera  exiftentepofteriore  termino  rw^ionis. 

HtHt  EffeSii»  Geametricdrn 
Edo  data  ratio  AB  ad  AC,  Bcfiatrc 
BC  ad  AC  ita <iuplum quadratum  AC  ad 
quadratum  CD;  ponaiurqucCD  ad  an» 
gulos  rc(51os  ipti  A B & ne^atut  A D , qua 
diuifa  bifariam  in  F , centro  F inccruallo 
FA  aut  FD,  deferibatur  femicirculus , 
tranfibit  ille  per  j>utK^um  C(pcr  jx  terti j) 

Dico  duas infcri^tas  A.G  & CD  fore  qua- 
les pofeuntur.  Cum  enim  fit  vc  B C ad  AG 
ita  duplum  quadratum  A C ad  quadrat^im 
C D , erit  componendo  vc  A B ad  A C ica 
duplum  quadratum  AC  plus  quadrato  CD  ad  quadratum  CD. 
Sed  duplum  quadratum  AC  plus  quadrato  A C , quia  ( pcr  47 
primi)  quadrata  AC  & C D aequantur  quadrato  A D.  Igitur  qua- 
dratum AD  plus  quadrata  vnius  infcriptac  AC  ad  quadratum  al-. 
icrius  infeript*  CD  cft io  ratione  data  AB  ad  AC.  Quod  erat 
demondrandum. 


Prop^ositio  XXXII. 

J»  quidrMto  inferibere  reSlangulum  ^uius  ItUtn  AnUm  habem 

rattonem. 

Sit  data  ratio  5 ad  j.  ^ fum:uur  5 pro  latere  quadrati  circum- 
icribentis , ponatur  autem  IK  pro  vna  parte  illius  lateris,  ergo 
altera  pars  erit  5 -- 1 R , hafbm  partium  quadrata  funt  I Q 8c . 
9 t IQ^-^R.  Etquia  fi  rcftaneulum  inferibatur  quadrato, late- 
ra rcdlanguli  poATunt  duplum  quadrator u k partibus  lateris,  quadrati 

Ddd  . 


ao4  DlOPHJ^^Tl  GEOMETKM. 

ortorum , erit  vniim  btus  redanguU  a Q;^  & laterum 
( i8  taQ — liR  ) igitur  haec  duo  Ic  habent  in  ratione  data  j ad 
5.  ergo produdus fub  extremis  ^ 5oQ^xqualiscrit  produdofub^ 
medii»  ijt  ( i6t  t 18  Q^-  ro8  R ) proinde  horum  quadrata  50 Q 
1 1 1 18  • IO  8 R (une  jequalia  & poft  debiti  reduftionem  fic  i R 

tequalis  9- 

__  ■■  - • 

8 . ^ , 

Per  Algebramfpcclofam,  data  ratronc  B ad  C,  Airnatur  C pro' 
latere  quadrati circumfcribentis,&  ponatur  A vnaeius  pars.  Ergo^ 
altera  erit  C— A.  horum  quadrata  funt  Aqu^ili.  St  C quadr.  t A- 
quaBr. — aCA.  capiantur  radices  hortun  quadratorum  duplicato» 
runj  2 A quadr.  & ( aCquadr.  t a Aquadtj. — 4C  A ) quar 

funt  vt  B ad  C.  Ergo  tand«m  ab&luti»  omnibus  operationibus  ve 
Aipra^fiet  A quadratum  aquale  aCquadt,  quadr.  4 AC  C cub. 

, 1 B quadr.— 2 C quadr. 

Hinc  Canan. 

Cape  quamlibet  quantitatem  pro  latere  quadrari,  eam  qqe  diuidc 
in  diio  Tegmenta,  quae  habeant  proportionem  datam, per  can.  2.  libi- 
Z-.  habebisque  pundta , ad  qux  ducentur  latera  re^anguTi. 

Hinc  EffeHio  Ceometriitt. 

Sit  quadratum  ABCD,  & oporteat  in 
f!0  inferibere  rediangulum  , cuius  latera  A 
habeant  rationem  R ad  S.  Diuidatur  A D 
in  E per  can.  £ 1.  i.  taliter  vt  DE  ad  ^ 

£ A habeat  ratione  R ad  S.  Ec  iumantuc 
DH,  Btv.BF  xquales  £D.  Nebantur» 
que  pundiaper  lineas  facientes quadrilate- 
rum  E F G H.  Dico  illud  effe  re£f angulum  ^ 

quxdhim.  Nam  cum  ED  & DH  funt  

equales  triangulum  EDH  erit  ifofelcs  s ■■■■ 

cuius  anguli  ad  bafim  erunt  femirofti. 

idemque  dicenduin  de  triangulo  E A F.  Ergo  angulus  F E H re^ 

dius  erit  & triangula  prxdi^a  erunt  x quia  ngula.  ex  primo  fcquitur,. 

Quadrilatcrum  EFGK  elTerc^anguIum.  ex  fecundo  fcquitur  cfTc 

]^ad  £H  Vt  A£.  Ad  EF  & permutando  vc  £D  ad  AE  ita> 
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C H ad  EF.  Sed  E D ad  A E eftvt  R ad  S exconftrb^iione.  Er. 
go  £ H ad  £ F cft  vt  R ad  S-  Quod  erat  dcmonftrandum. 


Pap POSITIO  XXXIII. 


J»  d*to  qusdr/Uo  inferibere  reUMgulum  data  fg$tra  rtHi  * 
Une*  quMdo  fieri  foteit, 

E Sto  datum  latus  quadrati  8 & oporteat  in  eo  inferibere  rcftan- 
gulum  aequale  50.  Ponatur  I R prbvna  parte  lateris  quadrati. 
Ergo  altera  pars  erit  8 -iR.  Hprum  quadrata  fimul  iunaa  fune 
<f4taQ^— i^R.  Qua  fublata  ^4  a quadrato  lateris  g,  relinquunt 
XiS" R — aQ^aequalia  re_aanguloinfcribendo  ^o.  igitur  IQ aequa* 
tur  8R-15.  &fit  IR  aequalis  j;  vel  5.  talia  erunt  latera  AE  & 
E IX  Larera  autem  F E & E H erunt  18.  & Vf.  jo.  quorum  pro« 
ductus  eft  ^ 900  fcu  ^o.  ^ 

Per  Algcbram  fpecio&m,  dato  B latere  quadrati,  in  quo  oportet 
inferibere  rdangulum  p , ponatur  A pro  vno  fegmento  lateris  B- 
Igitur  alterum  fegmemum  erit  B— A.  Hprum  quadrata  fimul  iun- 
dla  Bquadr.  f 2 A quadr.  - 2 B A.  Tollantur  a quadrato  B,  refidu- 
um  erit  2 B A -a  Aquadr.  quod  erit  x quale  C.  ergo  A quadratum 
aequatur  BA-C. 


X- 

TJtne  Cdrttti'. 


i» 


Diniidium  rcdionguli  dati  tolle  a quadrato  femiflis  lateris ; refidui 
radix  quadrata  fupradifto  dimidio  addita  & detradia  dabit  fegmen-. 
ta  lateris.  VclRcdangulum  datum  tolle  a quadrato  lateris  dati) 
reflabit  fumma  quadratorum  apartibus  lateris  genitorum, 

Hinc  ifieHio  CeometricM,- 

Sit  data  potens  figuram  rediilineam  lineam  cui  aequalercdlan- 

lum  inferibendum  cft  quadrato  dato  ABCD. 

( vide  figuram  prateodentis  propofitionis,  & M 

aduette  non  debere  dari  figuram  maioremfe- 

miffe  quadrati  (tum per  i6  ilb.  i.data  AB  fccetur  in  F taliter  vr 

^ Ddd  ij. 


*o6  VlQPnjNTl  gEOMETHX: 

A F B rciSanguIum  quccur  dimidio  quadrato  M.  fumanturquS 
paitcs  B G , H D DE  aequales  BF,  ducanturque  lineae adpunAa 
inucota  FGHE.  Dico quadrilatcrum illud clTc reflantium quaeii* 
tum.  Nam  A B quadratum  aequatur  quadratis  BF.&  FA  & duplo 
reflanguli  BF  A.  Sed  quadratum  BF  aequale  cft  duobus  rrianmiUs 
6 F G.  Quadratum  vero  F A aequatur  duobus  triangulis  A EF  ^ 
G (f  H.  Igitur  reflangulum  F EHG  aequatur  dup^  re^an^^ 
BFA.  Sed  fai^umeil  reflarigolum  BF  A aequale  femilli  quadrati 
M.  Ergo  duplum  rediangulum  BF  A zquatur  quadrato  M.  Igitur 
quadratum  M cft  aequale  rcftan gulo.  FEHG  inferipto.  C^d 
erat  demonftrandum. 

Aliter  idem  inufcniri  poteft  ex  fecundo  canone  per  47  lib.  i.  fi 
enim  toUas  quadratum  M dc^qa^ato,  AB,  refiabit  fumma  qua- 
dra^pr^i**  A F & F B.  * 


• «'te 

PltoposiTio  XXXIIII.  ' 

J»  d4to  fnadrkto  inferibere  aliud  quadratum  quod  habeat  datam- 

rationem  ad  quadratum  ffrcumfcrtptum. 

^ • 

ADuerce  proportbnem  quadrati  circumfcripci  ad  quadratum 
inferiptutn  non  pofie  elTe  maiorem  dupla : quia  nimirum  qua* 
dratum  inferiptum  ad  medietates  laterum  quadrati  circumferibentis 
ell  minimum  omnium  , &^femi/Tis  quadrliti  circumferibentiv  er- 
go fidalrecut  ra^  maior  duplum,  praxis  foret  impoilibilis.  Detur 
iuque  ratio  4 ad  5 & oporteat  inferibere  quadratum  in  quadrato 
habente  5 pro  laccrc.  Fiat  yt  4 ad  5 ita  a/  ad  aliu4#  nempe  75. 

" * ..  ■ - 

cale  igitur  de^et  elte  quadatum  inferiptum  Ponacnr  ergo  lateri  dati 

5 vnapars  IR.  erit  itaque  altera  j— IR»  Horum  quadrata  fimid 
iunda  a5taQ^dcbcnt  xquari  75.  Igitur  duo  fegmenta  quaefita , 

dunt  5 f ^ aj.  & ^ 


» « -1  ■ 8 ^ -.4 

Per  Algcbram  fpeciofa.dato  latere  B detur  cacio  C ad.  D Tun» 

fiat 
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BH  ad  EF.  Sed  E D ad  A E eftvt  R ad  S ex  conftrudionc.  Er- 
go  £ H ad  £ F cft  vc  R.  ad  S.  Quod  erat  dtmonftrandum. 


Pao POSITIO  XXXlUi 


Ipid4to  qugdfdto  infcribere  reSlingulum  dqutU  tUtA^fgurd rtSi 
lined  quMdo  feri  foteii, 

I 

E Sto  datum  latus  quadrati  8 & oporteat  iu  io  iofcribCTC  rcaah- 
gulumxqualc  jo.  Ponatur  I R pro  vna  parte  lateris  quadrati» 
Ergo  altera  pars  erit  8 -iR.  Horum  quadrata  fimul  iunda  funi 
d4taQ£--itfR.  Qua  fublata  ^4  a quadrato  lateris  g,  relinquunt 
16  R — 2 Qj^af qualia  rcaangulo  inferibendo  j o.  igitur  I Q aqua- 
tur 8R-15.  «cfitlR  aqualis  j vel  5.  talia  erunt  latera  AE  & 
E D.  Latera  aatena  E E 8e  £ H erunt  18.  & ^ jo.  quorum  pro- 
ductus eft  ^ 900  fcu  50»  ^ 

Per  Algebram  fpeciofam,  dajo  B latere  quadrari,  in  quo  oportet 
infcnbcrc  rfiangulunT-C , ponatur  A pro  vno  fegmcnto  lateris  B- 
Igitur  alterum  fegmentum  erit  B-A.  Horum  quaerta  fimul  iun- 
Bquadr.  t a A quadr.  - 2 B A.  Tollantur  a quadrato  B,  refidu- 
um  erit  1 B A -2  Aquadr.  quod  erit  aquale  C.  ergo  A quadratum 
»quatur  BA— C,  „ ^ 


Uine  (CdHen. 

Dimidium  redlonguli  dati  toilc  a quadrato  fcmilfislatcris : refidui- 
radix  quadrata  fupradifto  dimidio  addita  &dctrada  dabit  fegmen- 
la  lateris.  VcIRc^anguIum  datum  tolle  i quadrato  latcrisdati,& 
reflabit  fiunma  quadratorum  apartibus  lateris  genitorum. 

Hirte  Effiellio  Geemetrict, 

Sit  dau  M potens  figuram  reai  lineam  lineam  cui  aequ  ale redan- 
lum  inlcribcndum  eft  quadrato  dato  ABCD. 

( vide  figuram  pratcedchtis  propofitionis , & M 

aduertenon  debere  dari  figuram  maiorem  fe- 

miffe  quadrati  (tumper  lib.  i^dau  AB  fecetur  in  F taliter  vi 

^ ' Vddii 


10«  BlOPMJNTl  gEOMEtn,^: 

A FB  reftangulum  «quctur  dimidio  quadrato  M.  fumanturquS  ’ 
partes  BG>  HD  DE  atqualcs  BF,  ducanturque  linea: ad pun£ta 
inucnta  FGHE.  Dico quadrilatcrum illud cflercdaD^Ium quacli- 
tum.  Nam  AB  quadratum  xquaiur  quadratis  BF  & FA  & duplo 
rcdanguli  BF  A.  Sed  quadratum  BF  xqualc  cft  duobutfft  iangulis 
BF  G° Quadratum  vero  F A xquatur  duobus  triangulis  A Er  & 
GCH.  Igitur  rcftangulum  FEHG  xquatur  duplo  rcAarigulo 
BF  A.  Sed  fadumcft  reflangulum  B FA  x quale  fcmilfi  quadrati 
M.  Ergo  duplum  rcdlangulum  B.F  A xquaiur  quadrato  M.  Igitur 
quadratum  M cft  x quale  rcftan gulo.  FEHG  inferipto.  Quod 
erat  dcmonftrandum. 

Aliter  idem  inucniri  poteft  ex  fecundo  canone  per  27  lib.  i,  fi 
fenim  tollas  quadratum  M de  quadrato  A^,  reflabit  fumma  qu;^- 
dratoruin  A F F B.  ' • 


PxoposiTio  XXXlIII. 

m dato  q/iM/lrato  inferibere  *lind  qu^drttum  quod  hftbUt  dsUm 
rtt tonem  tid  qnadrttum  cireumfertptum. 

i 

ADuetce  proportionem  quadrati  circumferipti  ad  quadratum 
inferiptum  non  pofle  effe  maiorem  dupla ; quia  nimirum  qua- 
dratum inferiptum  ad  medietates  laterum  quadrati  circumferibentis 
eft  minimum  omnium  ,&eftfcmflfis  quadrati  circumferibentis.  er- 
go fi  daretur  ratio  maior  duplum,  praxis  foret  impoflibilis.  Detur 
itaque  ratio  4 ad  5 & oporteat  inferibere  quadratum  in  quadrato 
habente  5 pro  latere.  Fiat  vt  4 ad  ^ ita,  a/  ad  aliud,  nempe  75. 

w 

4 

tale  igitur  debet  efle  quadatum  inferiptum  Ponatnrcrgolatcridati 
5 vna  pars  I R.  erit  itaque  altera  5- 1 R.  Horum  quadrata  fimul 
iunfta  25  taQ^debent  xqyari  75-  fegmenta  quxfita 

funt5ti}ta5.  & 5 — »»  ‘ " " *-*- 

T 'T  X ^ ^ 

Per  Aigebram  fpeciola,  dato  latere  B detur  ratio  C gd,  D Tum 

Eat 


"V 


LiB.n:  siyj^sr.  xxxiv.  2o> 

fiacvt  C ad  D ita  Bquadr.  adaliudnempe  DBquadr.dcmdepo 

C - 

natur  rna  pars  Uteris  dati  A.  ergo  altera  erit  B-A  horu  quadrata 
(iiBul  addita  Bquadr.  t aAquadr. -aBA  Aquantur  D Bquadr. 

' . 

crg6  A quMr.  sequatur  a GB  A t DBquadr.»C  Bquadr. 

' IF 


Hine  Cunon, 


Quadratum  Ureris  dati  multiplica  per  minorim  terminum  rationis 
datx^  produt^um  diuideper  maiorem’:  deinde  diuidatur  latusda- 
^um  in  duas  partes  quaruQi quadrata  xquaniur  quotienti  fadio.Bc 
habebitSrpun(^aquxlica.  Ia  vero  efficietur  per  propof  27.  lib.  b 
huius  ^ 


Hine  BffeSih  Ceometricdrn 

Sit  datum  quadratum  ABCD,  in  quo  oporteat  inferibere  aliud 
quadratum  EF  G H in  ratiobe  E ad  S.  inter  R & S inueniatuc 
' media  proportionalis  T.  Tdmfiat  vt  R ad  T ita  AB  ad  V.  Dein- 
de per.  27.  lib.  i.  diuidatur  AB  in  E taliter  vt  quadrata  A E & 
EB  xquentur  quadrato  V.  Praeterea  fumantur  AF  & CG  dc 
DH  xqiialcs  E B,  conneftanturque  pun^  inuenta,  vt  Hatqua- 
drilaterufll  EFGH.  Dico  illud  qi^driUterum  cfTc  quadratum 
quxiitum  Nam  cum  E B fit  zquaUs  AF,  CG,  DH , eru  A E 
zqualis  C Z*,  GD,  ^B,  qui  enim  ab  «qualibus  demit. zqualia, 
quz  remanent  funt  «qualia.  Cumque  anguli  his  lineis  erit  interce* 
pu,fintre^i:critquadratinh  F^(per  47  primi)  aequale  quadratis 


I 


s 


*o8  T)lOP»j4NTl 

tisf  A-&  A E Idemque  dicen- 
dum de  reliquis  lateribus  quadri- 
latei  inferipei  : ergo  cum  EB& 

B H fintxquales  A f & AE  erit 
quadratum  E H zquale  quadrato 
jE.  Et  ficdcalus.  Igitur  quadri- 
laterum  illud  eft  zquilatcrum.  fed 
omnes  anguli  illius  quadrilateri 
fune  redii: liquide  angulus  A/* E 
aequatur  angulo  BEH,  & angu- 
lus A E 5 angulo  E H B , ( per  4 
primi  ( ergo  anguli  AEf  & 

BEH  limul  aequales funt  angulis 
A E f & A / E limul.  Sed  anguli 
AEF  & AfL  limul  zquantur 
rcdlo  : igitur  idem  dicendum  de 
angulis  AEF  & BEH.  acproin* 
de  angulus  FEH  redbuscric.  Ea- 
dem ratio  probat  exteros  angulos 
F,'G, H redos  efle.  Ergo  quadrilaterum  EF C?H  eft  quadratum. 

Hoc  autem  quadratum  EFGH  eft  zquale  quadrato  V>  fiqui-  ~ 
dem  quadratum  EFGH  zquatur  quadratis  A E & E B ex  con- 
ftrudlione.  Sed  linea  E B eft  zqualis  AF.  Igitur  quadratum  V 
aequatur  quadratis  A F & AE.  Sed iifdcm  quadratis  A F & A E 
zquatur  quadratum  FE.  Ergoquadratsm  FE  zquale  eft  quadrato 
V.  Sed  vt  K ad  T ita  A B ad  V.  Igitur  quadratum  R ad  quadra- 
tum T eftvtquadratum  A Bf  ad  quadratura  V.  Ergovt  quadratum 
R ad  quadratum  T ita  quadratum  ABC  D ad  quadratu  EFGH, 
Eft  autem  vc  quadratum  R ad  quadratum  T ita  linez  R ad  S ter- 
tiam proportionalem.  Igitur  vt  Rad  Sita  quadrarum  AB  C D ad 
quadratum  infcriptum  EFGH.  <^iodcratdcmonftrandum. 

Scholium, 

Clauius  iioc  problema  aggreditur  I.  6.  in  Euclidem  in  fcholio 

propof.  55.  '^aftuftrajnamprzfupponitibiquadraturamcitculi* 

quod  lamsn  nondura  Geometricis  rationibus  eft  efferum. 


t 


s 

V 
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fiacvtC  ad  D ic;^Bquadr.  ad  aliud  nempe  DBquadr.  deinde  po 

C 

natur  vna  pars  latdfis  dati  A.  ergo  altera  erit  B^-A  horfi'quadrata 
fimul  addita  Bquadr.  t lAquadr.-aBA  arquantur  DBquadr. 

ergo  A quadr.  aequatur  a G B A t D Bquadr.» C B quadr. 

"[c  ‘ "* 

Hhe  C4H0H,  " * • 

Quadratum  lateris  dati  multiplica  per  minorSm  terminum  rationfe 
dacz  & producum  diuide  per  maiorem:  deinde  diuidatur  latus da« 
tum  in  duas  partes  quarum  quadrata  zquantur  quotienti  fa<^o.8c 
habebitur  pun^a  quzfita.  Id  vero  efficietur  per  propof.  zj  , iffi. 
huiuc 

.1 

Uine  EffeSi»  Geometriu, 

Sit  datum  quadratum  ABCD,  in  qup oporteat inferibere  aliud 
quadratum  EFGH  in  ratione  R ad  S.  inter  R.  & S inueniatuc 
media  proportionalis  T.  Tdmfiat  vt  R.  ad  T ita  AB  ad  V.  Dein- 
de per.  x-j.  lib.  1.  diuidatur  AB  in  E taliter  vt  quadrata  AE  & 
EB  xquentur  quadrato  V.  Przterca  fumantur  AF  & CG  6c 
DH  zquales  E B,  conneftanturque  punda  inuenta , vtfiatqua- 
drilaterum  EFGH.  Dico  illud  quadrilatcrum  efle  quadratum 
quxiitum  N am  cum  E B (it  zqualis  AF,CG.DH,  erit  A E 
zqualis  C 7,  GD,  HB,  qui  enim  ab  zqualibus  demit  zqualia, 
qux  remanent  funcxqualia.  Cumque  anguli  his  lineis  erit  interce- 
ptijfinucfti;  erit  quadratum  i^E(pct  47  primi  )«qualc  quadratis 


10«  ’ DlOPHJNTl  gEOMETKJ^, 


tisfA  & A E.  Idcmquc  dicen- 
dum dc  reliquis  lateribus  quadri- 
lacci  ioferipti  : ergo  cum  E B & 

B H iint  xquales  A / & A E erit 
quadrarum  E H xquale  quadraro 
/•E.  Ec  ricdcaliis.  Igitqr  quadri - 
lacerum  illud  cil  zquilatcrum.  fed 
omnes  anguli  illius  quadrilateri 
fune  rcifli  (iquide  angulus  A /^E 
aequarur  angulo  BEH  * &angu- 
lus  A E f angulo  £ H B>  ( per  4 
primi  ( creo  anguli  AEj  & 

BEH  Hmufaf  quales  fune  angulis  R 

A E f & A FE  Cmul.  Scdanguli  ^ ^ 

AEF  Si  AfL  (imui  aequantur  ^ 

rtffto  : igirur  idem  dicendum  dc  « 

angulis  AEF  & BEH.  acproin*  **• 

dc  angulus  FEH  reftus  erit.  Ea-  v --  - 

dem  ratio  probat  exteros  angulos 

E G , H rcAos  efle.  Ergo  quadrilatcrum  E F G H cft  quadratum. 
^Hoc  autem, quadratum  EFGH  efl  xqualc  quadrato  V>  (iqui-irC 
dem  quadratum  EFGH  aequatur  quadratis  AE  & EB  excon-  ' 
ftrudionc.  Sed  linea  E B cft  aequalis  A F.  Igitur  quadratum  V 
aequatur  quadratis,  A F & A E.  Sed  iifdcm  quadratis  AF  & A E 
jquatur  quadratum  F E.  Ergo  quadratum  EE  xqualceft  quadrato  , 
^ ^ E aJ  -V.  Iguur  quadratum  R ad  quadra- 

tum T cft  vtquadracum  ^ ad  quadratum  V.  Ergovt  quadratum 
R ad  quadratum  T «aquaBratum  A B C D ad  quadrati?  EFGH. 
Bft  autem  yt  quadratum  R ad  quadratum  T ita  lineae  R a 
tiam  proportionalem.  Jgiturvt  Rad  S ita  quadratum  AB 
quadratum  inferiptum  cFGH.  Qiiodcratdcmohflrap'^- 

Stbiltum, 

Clauius  j^qc  problema  aggreditur  1. 
pro|^  jy.  fcd  fruftra,namprxfupponit  ibi  quadraturam  circuli 

Geometricis jrationibus cft  efferum. 
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' .9  ■ 

■ " — — — » 

Propositio  XXXV.  ^ 

J}mU  futnm*  crurum  trunculi  & ultitudine  ipjtus , cum  different U 
fermentorum  bsfees  a perpendtcuUri  funerum , inuenire 
triangulum  fpeeie, 

Sit  fumma  crurum  a 8 , perpendicularis  la , & differentia  feg* 
mentorum bafis  4.  Ponatur  autem  minus fcgmentumbafis  IR 
Er I R 1 4 erit  maius  fegmentum.  Et  quoniam  cft  vt  fumma  ad 
banm  ( dum.  Bafis  fecatur  i perpendiculari ) ita  differentia  fegmen* 
Corum  bafeos  ad  differentiam  crurum:  fiat  vt  28  ad  aR  t 4>  4 

ad  aliud  ,&  habebitur  aRf  4,  pro  differentia  crurum.  Igitur  per 

7 

canouem  propof.  x.  lib.  i.  maius  crus  xoo  t xR  & minus  ^5-iR. 


quadratum  igitur  minoris  cruris  t JQ^*  l?»  R atquabiturfum- 


mx  qux  fit  ex  quadrato  minoris  fegmenti  bafeos  SC  quadratb 
perpendicularis,  qux  quidem  fumma  cft  IQ  *t  144.  Quare 
45  QJ’  yojtf  erunt  xqualia  9216  R.  Igitur  I Q^cric 

xquale.  45 4R.  & Ht  1 R asqualis  5.  vnde  icliqua  non  latcbunc. 
Bafis  erit  14,  crura  autem  15  ii  15. 

Per  Algcbramfpcciofim,  data  B fumma  crurum,  perpendiculari 
C & differentia  fegmentorum  bafeos  D.  Ponatur  minus  fegmen* 
tum  bafis  A,  Ergo  maius  erit  D t A,  & bafis  D | a A.  quoniam 
vero  cft  vt  B ad  D + a A ita  D ad  differentiam  crurum,  erit  dif- 
ferentia eurum  Dquadr.  t 2 AD.  H*c  fi  addatur  & detrahatur 

' B 

fummx  cruru  B,&aggi‘egarumfcmifnrqucdiuidatutbifari^mfienc 
ura  Bquadr.fDquadr.  t 2 AD  8c  B quadr.-- Dquadr.-a  AD 

2 B iB 

minons  quadratum  Bquadr.  quadr.  t Dquadr  quadr.* 

Eecij[ 
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+ 4 AD  cub.t  4 Aquadr.Dquadr.-*4ADBquadr.--aDquad* 
Bquadr.  dimfibilia  per  4Bquadr.  aequabitur  Aquadr.  t Cquadr* 
Ac  proinde  numerator  fradionis  prxccdemiscft  aequalis  4 A quadr. 
Bquadr.  t 4Cquadr.  Bquadr.  ergo  4 Bquadr.  A quadr. .r- 4 D- 
quadra  A quadr.  aequatur  B quadr.  quadr.  t D quadr.  quadr.  1 4r 
ADcub.-  -4Cquadr.  Bquadr.  — 4 A D Bquadr.-*i  Dquadr. 
B quadr.  vnde  fi  diuidas  pofteriorcm  iftum  numerum  per  4 B quadr.- 
4 D quadr,  fiet  quotiens  xqualis  A quadr.  , 

Hinc  Cano», 


Quadraro-quadratum  fummae  cnirum  nefte  cum  quadraeo-qua<^ 
dr^  difFerenti*  fegmentorum  bafis  : fimilitec  plano-  planum  cx 
quadrato  perpendicularis  in  quadratum  fummx  crurum  quadruplum 
adde  duplo  plano,plano  ex  quadrato  fumm*  crurum  in  quadratum,, 
differentiae  fegmentorum  bafeos  : poftetius  aggregatum  toUc  cx 
priore,  & refiduum  dinidc  per  quadruplum  diffcrcmiam  quadraa 
fummx  crurum  & quadrati  differenti*  fegmentorum  bafis.  Quo- 
tientem  adde  quadrato  quod  fit  i fcmilTc  differenti*  eorumd«n 
fcementoruum , huius  fumm*  radix  quadrata  fi  multetur  fupradiai 

femiffe , exhibebit  minus  fegmentum  bafeos.  V ndc  reliqua  non  Uic- 
bnne. 

Vel. 

Quadratum  fumm*  crurum  multiplica  per  quadratum  fummae 
crurum  multatum  quadruplo  quadrato  perpendicularis  & qua  rata 
differenti*  fegmentorum  bafis : Producum  dimde  per  differentiam 
quadrati  fumm*  crurum  8£  quadrati  differenti*  fegmentotum  ba^ 
•fis,  habcbifquc  quadratum  bafeos  trianguli qu*fiii. 


Hint  BffeSUo  Geometrica, 

Etto  dau  AB  arquilis  fiimm*  crurum  alicuius  trianguli, & BD 
differentia  fegmentorum  “T 

^upl^  AcVinfcribatur^ 

BE  *qualis  BG,  & accipiatur  AE,  ducaturque  HF  perpen- 
dicularis AD,  Dico  AF  fore  bafim  trianguli  qu*fiu  fuinptacum 
■MO  *quali  AF  . & MN  «quali  BD . diuidatur  N O bifarimnix» 
I,  crigaturqucpcrpcndicuUiitcr  IP  «qualis  AC»&ConneCtan- 
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Propositio  XXXV. 

DdU  fummd  trurum  trUnguli  ^ gltitudine  ipfifts , tum  differentia 
fegj^entorum  bufeos  i perpendteuUri  fulitrum , muentre 
trUngulum  fpecie. 

SIc  fumma  crurum  a8 , perpendicularis  la  > & differentia  feg* 
mencorumbaiis  4.  Ponatur  autem  minus fcgmeniumbafis  IR 
Ergo  I R 1 4 erit  maius  Tegmentum.  Et  quoniam  cft  vt  fumma  ad 
baum  ( dum.  Bafis  fecatur  i perpendiculari ) ita  differentia  Tegmen* 
Corum  bafeos  ad  differentiam  crurum : fiat  vt  28  ad  2 R t 4)  4 

ad  aliud,  dehabebitur  aRf  4>  pro  differentia  crurum.  Igitur  per 

7 

canohem  propof.  i>  lib.  z.  maius  crus  100  t iR  deminus  ^tf-iR. 


quadratum  igitur  minoris  cruris  iC^-  i^a  R sequabiturTum^ 

mae  quae  Hc  ex  quadrato  minoris  Tegmenti  bafeos  & quadratb 
perpendicularis  , quae  quidem  fumma  eff  1 Q i 144.  Quare 
49  Qjt  7055  erunt  aequalia  9216  t lQ-*i9a  R.  Igitur  I Q^eric 
aequale.  45  ••  4 R.  & fit  1 R aequalis  vnde  reliqua  non  latebunt. 
Eafis  erit  14,  crura  autem  IJ  & 15. 

Per  Algebramfpeciofaro,  data  B fumma  crurum,  perpendiculari 
C & differentia  Tegmentorum  bafeos  D.  Ponatur  minus  Tegmen* 
tum  baiis  A.  Ergo  maius  erit  D f A.  & bafis  D f x A.  quoniam 
Tero  eft  vt  B ad  D + 2 A ita  D ad  differentiam  crurum,  erit  dif- 
ferentia eurum  D quadr.  t 2 A D.  Haec  fi  addatur  & detrahatur 

B 

fummx  cruru  B,  & aggregatum  femiffifque  diuidatur  bifariam  fiene 
crura’Bquadr.tDquadr.  t a AD  £c  Bquadr..-Dquadr.-x,.AD 

xB  jB 

ergo  huius  minon^^quadratura  Bquadr.  quadr.  1 P qua^t  quadr. 

Eceij 
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1 4 A D cub.  t 4 A quadr.  D quadr.  • • 4 A D B quadr.  - a D quad» 
B quadr.  diuifibilia  per  4 B quadr.  aequabitur  A quadr.  t C quadr* 
Ac  proinde  numerator  fractionis  praecedentis  cft  aequalis  ‘4  A quadr. 
B quadr.  + 4 C quadr.  B quadr.  ergo  4 B quadr.  A quadw- 4 D- 
«juadra  A quadr.  xquatur  B quadr.  quadr.  t D quadr.  ouadr.  t 4 
A Deub.--  4 C quadr.  B quadr.  — 4 A D B quadr.  •*—»D quadr. 
B quadr.  vnde  li  diuidas  pofteriorcm  iftum  numerum  per  4 B quadr^ 
4 D quadr.  fiet  quotiens  xqualis  A quadr. 

Hinc 

• 

Quadraro-quadratum  fummx  crurum  nefte  cum  quadrato-qua- 
draro  differentix  fegr^entorum  bafis : fimifiter  plano-  planum  ex 
quadrato  perpendicularis  in  quadratum/ummx  crurum  quadruplunj 
adde  duplo  plano,plano  ex  quadrato  Uimmx  crurum  in  quadratum 
diffcrentix  Tegmentorum  bafeos  ; pofterius  aggregatum  tolle  ex' 
priore,  refiduum  dinide  per  quadruplum  differentiam  quadrati 
lummx  crurum  & quadrati  diffcrentix  fegmentorura  bafis.  Quo- 
tientem  adde  quadrato  quod  fit  a femilTe  differentis^  eot.umdem 
Tegmentoruum , huius  fummx  radix  quadrata  fi  multetur  fupradida 
femiffe , exhibebit  minus  Icgmentum  bafeos.  V ndc  reliqua  non  late^ 
boat. 

Vel. 

Quadrimum  fummx  crurum  multiplica  per  quadratura  furamas 
crurum  multatum  quadruplo  quadrato  perpendicularis  & quadrato 
differentix  fcgmentorutft  bafis:  ProduClumdiuidc  per  differentiam 
quadrati  fummx  crurum  & quadrati  differentix  Tegmentorum  ba^ 
fis , habebifque  quadratum  bafeos  trianguli  quzfiti. 

Hinc  EffeSiio  Geometrica. 

Efto  data  AB  xqualis  fummx  crurum  alicuius  trianguli, & BD 
differentia  Tegmentorum  bafeos fadorum  a perpendiculari . & A ^ 
perpendicularis.  Super  AB  fiat  fcmicirculus  in  quo  infcribatur 
BD , & in  connexa  D A fumatur  D G dupla  AC,&  inlcnbatuc 
BE  xqualis  BG,  8c  accipiatur  A E,  ducaturque  HF  perpen- 
dicularis AD,  Dico  AF  fore  bafrm  trianguli  quxfiti  fumpta  cum 
MO  xq-iali  AF.&  MN  xquali  BD , diuidatur  NO  bifariair 
I , erigaturque  pcrpcndicuUtitct  1 P xqualis  A C > Se  connefian- 
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tur  P O & P M , 8c  centro.  P inttruallo  P O ( minori  nimpe  ex 
duabus  P O 8c  P M ) dcfcribacur  fcmicirculus  VOS  , tranlibit  ille 
per  punctum  N (ob,  j terti)  Euclidis)  linea  VM  sequatur  lineis 
rM  & PO,  fed  quadratum  linea:  MV  eft  xquale  quadruplo  qua< 
drato  V S q^drato  SM  & duplo  rcAs^gulo  VS M ^per  4 fe- 
cundi e quadratum  autem  VS  cll  quadruplum  quadrati  PO,  & 
quadratum  P O aequatur  quadratis  P I fic  1 0.  Ergo  quadratum 
V S e(l  aequale  quadruplo  quadrato  P 1 & quadruplo  quadrato  1 O» 
cum  vero  ON  dupla  fit  IO  erit  quadratum  ON  quadruplum  qua- 
drati 01.  Igitur  quadratum  VM  aequatur  quadrato  P I quater 
quadrato  ON  quadrato  OS  & duplo  re^anguli  VSM.  Ac  re- 
Aangulum  VSM  cum  quadrato  S cfl  aequale  rcdiangulo  VMS 

hpc  ert  ( per  57'  tertij  ) re^angulo  O MN,  ergo  quadratum 
VM  zquatur  quadrato  Pl  quater,  quadrato  NO  rcilangulo 
OMN  &redangulo  VSM.  tflver6rc6langulum  OMN  zqua- 
le  quadrato  MN  &rcdangulo  OMM,  quodquidemre^langulum 
cum  quadrato  ON  aequatur  [c<^angulo  MON*  Igiiur  quadra^ 


itt  DiOPflJNTi  CEOMETRM. 

cum  M V ell  aequale  quadrato  PI  quater  quadrato  MN  redan^ 
gulo  MON  Sc  rci^angulo  VSM.  Cum  autem  rc^angulum 
VMS  aequetur rcdlangulo  OM  N,  fcquitur  rcdangulum  VSM 
fuperare  tali  lutcruallo  re^anguum  ONM>  quali  quadratum 
MN  iuperat  quadratu  MS  (quia  VSM  redangulum  plus  quadra- 
to SM  erit  aequale  re^^angulo  ON  M pipr  quadrato  N M > ergo 
quatuor  illae  quantitales  VSM  rcdlangulum,  ONM  reAargu- 
lam,  N M quadratum  >&  S M quadratum  > funt  arithmetice  pro- 
portionales ) ac  proinde  redaogulum  VSM  aequatur  re£languIo 
OMN  & diiferentix  quadrati  MN  a quadrato  SM  ergo  cum  qua* 
dratum  O M aequale  Iit  rei^angulis  M N O & OMN  erit  qua- 
dratum V M aequale  quadrato  Pl  quater,  quadrata  OM  fcmcl  & 
quadrato  NM  minus  quadrato  SM.  Proiodeqiie quadratum  V M 
multatum  quadrato  Pl  quater  & quadrato  M N ell  xquale  quadra- 
to OM  minus  quadrato  S M.  Sedvt  V M ad  O M ita  N M ad 
SM.  IgiturSc  harum  quadrata  funt  proportionalia.  Quoniamergo 
vt  totum  quadratum  V M ad  totum  quadratum  OM,  ita  ablatum 
quadratum  M N ad  ablatum  quadratum  S M , erit  & reliqunmad 
reliquem  ad  reliquum  vt  totum  ad  totum.  Sed  ex  AB  quadrato  lii- 
blatum  ell  quadratum  B D feu  M N , & reliquum  ell  quadratum 
A D : limiliter  ex  eodem  quadrato  A B fublatum  ell  quadratum  B£, 
quod  xquippollec  quadruplo  quadrato,  perpendicularis  AC,  & 
quadrato.  BDfeu  MN,  ergo  reliquum  qoadrarum  A E feu  AH 
zquatur  quadrato  balis  mipus  quadrato  MS.  Ac  proinde  erit  vc 
quadratum  AD  ad  quadratum  AH,  ita  quadratum  ad  qua- 
dratum balis.  Scdellvt  AD  ad  AH  ita  AB  ad  AF.  Ergo  AF  cft 
bafis.  & A B «qualis  V M , & H F iquali^  SM.  Et  triangulum 
P O M rpecie  quxlitum.  Quod  erat  demoHratidum. 

CorolUrium» 

Tn  quocumque  triangulacuius  perpendicularis  cadit  intra,  ell  vt 
fumma  crurum  adbaGm,  ita  differentia  fegmentorum  balis  ad  dif- 
ferentiam crurum.  Item  vt  quadratum  fummx  crurum  ad  quadra- 
tum bafeos , ita  differentia  quadrati  fummx  crurum  & quadrati  dif 
ferentix  fegmentorum  bafeos  ad  quadratum  fummx  crurum  mulca- 
tum quadrato  differentix  fegmcucorum  bafis  Sc  quadruplo  per- 
pendicularis quadrato. 

Si  vero  perpendicularis  cadit  extra, erit  vt  fumma  crurum  ad  balii% 
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lur  P O & P M , & centro.  P ioteruallo  P O ( minori  n^mpS  ex 
duabus  P O & P M ) deferibacur  fcmicirculus  VOS , craniibic  ille 
per  punftum  N (ob,  ^ terti;  Euclidis)  linea  VM  aequatur  lineis 
PM  & PO,  fcd  quadratum  lineae  MV  eft  aequale  quadruplo  qua. 
drato  VS  quadrato  SM  & duplo  rc^angulo  V S M ( per  4 fe- 
cundi ( quadratum  autem  VS  eft  quadruplum  quadrati  PO,  & 
quadratum  PO  aeouatur  quadratis  PI  &c  IO.  Ergo  quadratum 
VS  eft  aequale  quadruplo  quadrato  PI  8c  quadruplo  quadrato  IO, 
cum  vero  ON  dupla  fit  IO  erit  quadratum  ON  quadruplum  qua- 
drati 01.  Igitur  quadratum  VM  aequatur  quadrato  PI  quater 
quadrato  ON  quadrato  OS  & duplo  re^anguli  VSM.  At  re- 
aangulum  VSM  cum  quadrato  S M eft  aequale  redlangulo  VMS 
hoc  eft  ( per  57  tertij  ) re^angulo  O MN,  ergo  quadratum 
VM  aequatur  quadrato  Pl  quater,  quadrato  NO  redlangulo 
OMN  &recIanguIo  VSM.  Eft  vero  rcdangulum  OMN  aequa- 
le quadrato  M N & rcdangulo'  O N M,  quod  quidem  rcftangulum 
cum  quadrato  ON  aequatur  rctftangulo  MON»  igitur  quadra- 

Fff 
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cum  M V cft  aequale  quadrato  PI  quater  quadrato  MN  redan^ 
gulo  MON&  rcdangulo  VSM.  Cum  autem  rcdangulum 
y M S aequetur  redangulo  O M N , fcquitur  rcaangulum  VSM 
fiipcrare  tali  iuterualTo  rei^anguum  ONM,  quali  quadratum 
M N fuperat  quadratu  MS  ( quia  VSM  rcdiangulum  plus  quadra* 
to  SM  erit  xquale  rc61:angulo  ONM  plus  quadrato  N M , ergo 
quatuor  iftae  quantiralcs  VSM  rcdangulum,  ONM  redangu- 
lum,  N M quadtatum,6c  S M quadratum,  funt  arithmetice  pro- 
portionales ) ac  proinde  tcdaogulum  VSM  aequatur  redangulo 
OMN  & differenti*  quadrati  MN  aqiiadl-ato  SM.ergocum  qua- 
dratum O M *quale  fit  rcdangulis  M N O & O M N , erit  qua- 
dratum V M *quale quadrato  PI  quater,  quadrata  OM  feraci  & 
quadrato  NM  minui  quadrato  SM,  Proindeque quadratum  VM 
multatum  quadrato  Pl  quater  & quadrato  M N cfi  zquale  quadra- 
to OM  minus  quadrato  S M.  Scdvt  V M ad  O M ita  N M ad 
SM.  Igitur  & harum  quadrata  funi  proportionalia.  Quoniam  ergo 
vt  totum  quadratum  V M ad  totum  quadratum  OM,  ita  ablatum 
quadratum  M N ad  ablatum  quadratum  S M , erit  & reliquum  ad 
reliquem  ad  reliquum  vt  totum  ad  totum.  Sed  ex  AB  quadrato  fu- 
blatum  cfi  quadratum  BD  fcu  MN,  & reliquum  eft  quadratum 
A D : fimiliter  ex  eodem  quadrato  A B fublatum  cft  quadratum  BE, 
quod  zquippollec  quadruplo  quadrato,  perpendicularis  AC,*& 
quadrato.  BD  fcu  MN,  ergo  reliquum  quadratum  A E fcu  AH 
zquatur  quadrato  bafis  minus  quadrato  M S.  Ac  proinde  erit  vc 
quadratum  AD  ad  quadratum  AH,  ita  quadratum  A B adqiia- 
dratumbafis.  Scdcftvt  ADad  AH  ita  AB  ad  AF.  Ergo  A F cft 
bafis.  & AB  «qualis  VM,  & HF  xqualis  SM.  £c  triangulum 
P O M fpccie  quzfitum.  Quod  erat  demoftrandum. 

CorolUriumm 

fn  quocumque  triangulo  cuius  perpendicularis  cadit  intra , cft  vt 
fumma  crurum,  ad  bafim , ita  differentia  fegmentorum  bafis  ad  dif- 
ferentiam crurum.  Item  vt  quadratum  fummx  crurum  ad  quadra- 
tum bafeos, ita  differentia  quadrati  fumm*  crurum  & quadrati  dif- 
ferenti* fegmentorum  bafeos  ad  quadratum  fummx  crurum  multa- 
tum quadrato  differenti*  fegmentorum  bafis  & quadruplo  per- 
pendicularis quadrato. 

Si  vero  perpendicularis  cadit  cxtra,crit  vi  fumma  crurum  ad  bafim^ 
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itt  baliis  plus  dupla  diftancia  propinquioris  extremitatis  bafis  aper* 
pendiculari  ad  differentiam  crurum.  Item  vt  quadratum  fummae 
crurum  ad  quadratum  fummae  exbafi  & dupla  diftentia  propinquio- 
ris extremitatis  bafeos  a perpendiculari,  ita  differentia  quadratifum- 
Diae  crurum  & quadrati  bafeos.  Ad  quadratum  fummae  crurum  niul: 
taium  quadruplo  perpendicularis  quadrato  & quadrato  bafeos. 

Cognefees  autem  vtrum perpendicularis  cadat  intra  an  extra, ex 
data  bafi,fumma  crucum  & perpendiculari } hoc  modo:  ex  quadra- 
to fummz  crurum  tolle  quadruplum  quadratum  perpendicularis  & 
quadratum  bafeos:  fi  refiduum  , maius  fit  quadrato  bafeos,  cadit 
perpendicularis  extra  triangulum : fin  minus  cadit  intra. 


Propositio  XXXVI. 

♦ • 

DmU  differentis  ernrum  siienius  irisngnli  ^ differentis  fegmento\ 
rum  bsfevs , cnm  sltitndine  innenire  trisngMlnm  ffecie, 

E Sto  data  differentia  crurum  a , differentia  fegmentorum  bafis 
4,  & perpendicularis  %2.  Ponatur  bafis  IK  ergo  per  cano- 
nem  propof.  i lib.  i.  fegmentum  minus  erit  lR*-4.  cuius  qua- 


dratum additum  quadrato  perpendicularis  Hat  593 1 iQj:-  8R.  pro 

4 

quadrato  minoris  cruris.  Et  qui^  vt  diff  erctia  cruru  2 ad  differehti.im 
Tegmentorum  bafeos  4 ita  bafis  ad  fummam  crurum  j erit  hxefum- 
ma  2 R.  Ergo  cum  habeamus  differentiam  crurum  2 , facit  pes 
canonem  fupradidum  minus  latus  iR — x,  cuius  quadratum 
xQ^t  1---2  R cum  ergo  idem  quadratum  iam  fuprafkinucntuin^ 
fiet  xquatio  inter  illa  duo,  & tandem  IR  erit  14. 

Per  Algcbramfpeciofam,  data  differentia  crurum  B & differentia 
fegmentorum bafeos  C,  perpendiculari  D, ponatur  A bafis  ergo 
A— C erit  minus  fegmentum,  cuius  quadratum  cum  quadrato  per- 

1 

pedicularis  «quabitur  quadrato  minoris  crurlst  S ed  iflud  minus  crus 


•14  diophanti  qeometrs. 

tCtaiiC  A.Bqualt.  etgo  poftdebiias  «quationet  A quadiaifi  eiit 


1 B 

aquale  4D  qua* *.  Equadr.  1 Bqnadc.  CquaJ.-Bquadrqoafc' 
diu.(ibilibu5  per  Cquadt. -Bquadr.  & jaciendo  n BadCitaU 

ad  Z erit  itcram  A quadtacutn  xcjualc  4 B D quadr.  t ^ B- 


quadfa-~  Bcub. 

Hifte  C4H90. 


Quadratum  differentiae  Tegmentorum  baTeos  diuidc  per  ditferen* 
tiamerurum  quotientem  duc  in  quadratum  differentiae  crurum , & 
producum  adde  folido  ex  quadruplo  quadrato  perpendiculdris  in 
differemiam  crurum ; ex  fumma  confcfta  tolle  cubum  eiufdem  cru- 
rum differentiae , & refiduum  diuidc  per  interuallum  quoiientis  fu- 
pradiaiSc  differeniix' crurum  , habcbifque  , quadratum  bafco* 
trianguli  quxAci. 

Hiue  Effe£tU  Ceemetriea, 

• 

Sit  data  differentia  crurum  AB  & differentia  fegmentorumballs 
AC,  perpendicularis  Y.  Duae  differenti*  dat*  ponatur  ad  angu- 
los reftos , & nc<aatur  B C , diuidaturque  bifariam  in  F , & ducatur 
F G perpendicularis  ad  BC,  protrahaturque  donec  occurrat  B A 
produdxin  pundo  G.  Tiim  centro  G interuallo  GB  vel  GC, 
deferibatur  femicirculus  BCD  & accipiatur  A E *qualis  AB, 
deinde  fumatur  A H dupla  perpendicularis  V , & fuper  connexa 
CH  fiat  femicirculus  in  quo  inferibatur  HI  «qualis  AB  dif- 
ferenti* crurum,  &conneftatur  CI.  Poftcafiat  vtp  E ad  A E ita  i. 
quadratum  CI  ad  quadratum  LM,  fumptaque  MR  x quali  AC, 
diuidatur  LR  bifariim  in  N , & cx  punfto  N erigatur  perpendi- 
cularis  NO  «qualis  linex  dat*  V , lungamurque  LO  & OM. 
Dico  triangulum  LOM  eflc  fpccie  quxfitum.  Nam  centro  O 
interuallo  Ot  fiat  femicirculus  1 tranfibit  ille  per  R,  eriiquc. 


5p'vC5t:  xxxv;  w 

Ita  ba(iis  plus  dupla  diftantia  propinquioris  extremitatis  balts  a per* 
pendiculari  ad  differentiam  crurum.  Item  vc  quadratum  fummae 
crurum  ad  quadratum  fummxexbafi  & dupla  diltcntiapropinquio* 
ris  extremitatis  bafeos  a perpendiculari^  ita  differentia  quadrati  fum* 
mx  crurum  & quadrati  bafeos.  Ad  quadratum  fummae  crurum  mul* 
Catum  quadruplo  perpendicularis  quadrato  & quadraro  bafeos. 

Cognefccs  autem  vtrum  perpendicularis  cadat  intra  an  extra, ex 
data  baH,  fumma  crurum  tc  perpendiculari , hoc  modo : ex  quadra- 
to fummx  crurum  tolle  quadruplum  quadratum  perpendicularis  8c 
.quadratum  bafeos:  fi  refiduum  , maius  fit  quadrato  bafeos,  cadit 
perpendicularis  pztra  triangulum : fin  minus  cadit  intra. 


^ PioposiTio  XXXVI. 

Ddtd  differentid  crurum  dlituius  triduguli  ^ difftrentid  fegmento\ 
rum  hdfeos,  cum  dUUudtne  inuenire  tridngnlum  fpeeie, 

ESro  data  differentia  crurum  a , differentia  fegmentorum  bafis 
4,  & perpendicularis  la.  Ponatur  bafis  IR  ergo  per  cano- 
ncra  propof.  i lib.  x.  fegmemum  minus  erit  IR-4.  cuius  qua^ 

1 

dratum  additum  quadrato  perpendicularis  fiat  5Pat  pro 


quadrato  minoris  cruris.  Et  quiJ  vt  differctia  crurQ  a ad  differehtiana 
fegmentorum  bafeos  4 ira  bafis  ad  fu  mmam  crurum,  erit  hxc  fum- 
ma a R.  Ergo  cum  habeamus  differentiam  crurum  a,  facit  per 
canonem  fupradi^um  minus  latus  iR — i,  cuius  quadratum 
iCJ^ti-:aR  cum  ergo  idem  quadrarum  iam  fupra  fit  inuentum, 
fiet  xquatio  inter  illa  duo,  & tandem  IR  erit  14. 

Per  Algcbramfpeciofam,  data  differentia  crurum  B & differentia 
fegmentorum  bafeos  C,  & perpendiculari  D, ponatur  A bafis  ergo 
A— C erit  minus  fegmentum,  cuius  quadratum  cum  quadrato  per- 

X 

pedicularis  xquabitur  quadrato  minoris  cruris.  S cd  iilud  minus  cru| 

Fffij 


JI4  DIOPMANTI  QEOMETRS'. 
cllctia  CA-Bquadr.  ergo  poftdebiia*  *quacione»  Aquadntfierit 

«quale  4D  qua*.  Bquadr.  ♦ Bquadr.^Cquad.-BqnadrqMd^ 
diuifibilibus  per  Cquadr.  - Bquadr.  & Jaciendo  « B adC  itlC 
ad  Z erit  iterum  A quadratum  «quale  4 B D quadr.  t 


Z—B 


quadr. B cub. 


Hirte  Canon. 


Quadratum  differentiae  fegmentorum  bafeos  diu*dc  per  ditferen- 
tiam  crurum  quotientem  duc  in  quadratum  digerenti*  crurum,& 
produftum  adde  folido  ex  quadruplo  quadrato  pcrpcodicul^is  in 
differentiam  crurum;  ex fumma confefta  tolle  cubum ciufd em  cru- 
rum differenti* , & rcfiduum  diuidcperintetuallum  quotientis  fu- 
pradidi  & differentix  crurum , habebifque  , quadratum  bafeos 
trianguliquxfiti. 

Hine  Eiffeiiio  Geemetriea, 

Sit  data  differentia  crurum  AB  &a'ffcreotia  fegmentorum  baCs 
AC,  perpendicularis  V.  Duae  differcntix  datae  ponatur  ad  angu- 
los rcftos,&  ne  dlatur  BC,  diuidaturque  bifariam  in  F,&  ducatur 
FG  perpendicularis  ad  BC,  protrahaturque  donec  occurrat  BA 
produiftx  in  punfto  G.  Tum  centro  G interuallo  GB  vel  GC, 
deferibatur  femicirculus  BCD  & accipiatur  A E aequalis  AB, 
deinde  fumatur  A H ‘dupla  perpendicularis  V , & fuper  conqe^ 
CH  fiat  femicirculus,  in  quo  inferibatur  HI  aequalis  AJ^dif- 
ferentixerurum,  Bcconneflratur  CI.  Poftcafiat  vt  DE  ad  A E ita 
quadratum  CI  ad  quadratum  LM,  fumptaque  MR  x quali  AC, 
diuidacur  LR  bifariira  in  N , &cx  punfto  N erigatur  perpendi- 
cularis  NQ  xqualis  linex  dat*  V , iunganturque  LO  & OM, 
Dico  triangulam  L O M effe  fpccie  quxfitum.  Nam  centro  O 
interuallo  OL  fiat  fcraicircblus » tranfibit  ille  per  R|  eritque. 


PM  fumma  crurum  LO  & OM.  Eft  autem  niri procedente 
propdfitionc  P M ad  LM  ita  RM  ad  SM.  Qiipniamvcrd  fadum 
. eft  vt  D E ad  E A ica  CI  quadratu  ad  quadratu  L M,erit  coponedo, 
vt  D A ad  E A fcu  AB,  ita  quadratum  CI  plus  quadrato  LM  ad 
quadratum  LM.  Sed  quadratum  CH  zquatur  quadratis  AH  ic 
AC,  hoc  eft  RM  eft  autem  AH  dupla  V ( feu  NO  ) ergo^^cum 
H I xquetur  A B , & quadratum  C H Quadratis  C I & H 1«  erunt 
duo  quadrata  C 1 & HI  aequalia  quadrato  RM  differentiae  Teg- 
mentorum bafis,  & quadruplo  quadrato.  N O perpendicularis  datae. 
Ac  proinde  CI  quadratum  aequatur  quadra  RM  & quadruplo 
qnadrato  N O , & quadrato  LM  minus  quadrato  difterentio  cru- 
rum. Sed  cxpraecedentcpropofitioneiftaomniazquanturquadra-. 
tofumm*  crurum  lergovc  DA  ad  A B fic quadratum  P M ad  qua- 
’ ■ . Ggg  ; 


4 
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dratum  LM.  Sed  vt  quadratum  PM  ad  quadratum  LM  , ita  qua- 
dratum RM  ad  quadratum  SM.  Igitur  vt  DA  ad  AB  ita  qua- 
draturo R M ad  quadratum  S M.  Scdvt  D A aci  AB  ita  quadra- 
tum AC  adquadratum  AB.  Ergovt  quadratum  AC  adquadra- 
tum  AB,  ita  quadratum  RM  adquadratum  SM.  Sed  AC  cft 
xqualisR  M , igitur  AB  critasqualis  SM,  Ac  proinde  triangulum 
L O M , cum  habeat  perpendicularem  N O datam , differentiam 
fegmentorumbafis  RM  datam>  & differentiam  erutum  SM  datam, 
erit  fpecie  quzhtura.  quod  erat  demonRrauduro. 


Pro»  osxTioXXXViI» 

Dau  hfe,altitaditie,dr  fnmmd  eturum  alkuius  trianguli y inuettirr 
triangulum  fpectcy  quanti»  perpendicularis  cadtt  intra. 

EStobafis  14,  perpendicularis  iz,  &fummacrurum  aS.  expe- 
rire primum  per  corollar.  Prop.  35  an  perpendicularis  cadat 
intra,  ex  quadrato  fummx  crurum  784  tollendo  quadratum  bafis^ 
& quadruplum  quadratum  perpcndicularis.(quz  duo  fimul  faciunt 
772  ) refiduum  la  minus  efl:  quadrato.bafeos,  ergo  perpendicula- 
ris cadit  intra.  Fiat  itaque  per  idem  corollat.  vt  quadratu  furam* 
crurum  784  ad  quadraturo bafeos , 196»  ita  ( ponendo  prius  IR 
pro  differendi  fegmefitorum  bafis  i perpendeculari  faftorum)  dif- 
ferentia quadrati  fumm*  crurum  & quadrati  differendi  fegmento- 
rumbafis  784— iQ  ad  aliud  .&  habebitur  quadratuna  fummae 
crurum  multatum  quadrato  differendi  fegmcntoruro  bafis  & qua- 
druplo perpendicularis  quadrato  fedilludidcn> 


kft  aog-.-iQ,  «rgc>eff  «quatio  intep  illa  duo,  acproptferca  IQjft 

«quale  & I R cft  4-  «tr 

Per  Algebram  fpcciofam  , data  B bafi , C perpendiculari, & 

fumma crurum  D, 'ponatur  A pro  diffcrcntiifcgmentorum  bafeos. 
E^o  erit  vt  Dqudr.  ad  Bquadr.  ita  Dquadr.  ---  A quadr. 
ad  D quadr.  A quadr.—  4 C quadr,  igitur  multiplicando  pri- 
^tim  per  vlunium  erit  pcoduftus  D quadr.  quadr.';  P quadr. 


784 


liyjisri  xxxvii 


PM  fumma  crurum  LO  & OM.  tft  autSm  vc  in  prxcedentS' 
propofiiionc  P M ad  L M ita  R M ad  S M.  Quoniam  vero  faftum 
cR  vc  D E ad  E A ica  C I quadratu  ad  quadratu  L M,eric  cdponcdo, 
vc  D A ad  E A fcu  AB>  ita  quadrarum  CI  plus  quadrato  LM  ad 
quadratum  LM.  Sed  quadratum  CH  xquacur  quadratis  AH  ic 
A C , hoc  cft  R M cft  autem  A H dupla  V ( feu  NO)  creo  ciim 
H 1 zquetur  A B , & quadratum  C H quadraris  C I & H 1>  erunc 
duo  quadrata  CI  & HI  xqualia  quadrato  RM  differcutix  feg- 
mentorum  baiis,  & quadruplo  quadrato  N O perpendicularisdatx. 
Ac  proinde  CI  quadratum  xquatur  quadra  RM  & quadruplo 
quadrato  N O , & quadrato  LM  minus  quadrato  differentix  cru^ 
ruin.  Sed  exprxccdcntepropofitione  iRaomniaxquantur  quadra- 
to fumme  crurum : ergo  vc  D A ad  A B Rc  quadratum  P M ad  qua- 

Ggg  ■ 
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dratum  LM-  Sed  vt  quadratum  PM  ad  quadratum  LM,  ita  qua-' 
dratum  RM  ad  quadratum  SM.  Igitur  vt  DA  ad  AB  ita  qua- 
draturo RM  ad  quadratum  S M.  Sed.vt  DA  ad  AB  ira  quadra- 
tum AC  ad  quadratum  AB.  Ergovt  quadratum  AC  ad  quadra- 
tum AB,  ita  quadratum  RM  ad  quadratum  SM.  Sed  AC  eft 
zqualis  R M j igitur  A B erit  xqualis  S M.  Acproiode  triangulum 
L O M,  cum  habeat  perpendicularem  NO  datam,  difiperentiam 
fegmentorumbafis  R M datam»  & differentiam  crurum  SM  dataro, 
ccic fpecie  quzfitum.  quod  erat  demonftrandum. 


PROPosiTioXXXVIIr 

2>JU  bufe,  altitudine,  & fumma  crurum  alicuius  trianguli,  inuenhe 
triangulum  fpeeie , quando  ferpendicularis  cadit  intra. 

EStobafis  14,  perpendicularis  n.',  & fumma  crurum  aS.  expe- 
rire primum  per  corollar.  Prop.  55  an  perpendicularis  cadac. 
intra,  ex  quadrato  fummz  crurum  784  tollendo  quadratum  bafis^ 
& quadruplum  quadratum  perpendicularis  ( quz  duo' fimelfaciunc 
772  ) refiduum  12  minus  eft  quadrato  bafebs  , ergo  perpendicula* 
ris  cadit  intra.  Fiat  itaque  per  idem  corollar.  vt  quadratu  fummae' 
crurum  784  ad  quadritumbafeos , \^6 , ita  ( ponendo  prius  IR 
pro  differentii  fegmentorumbafis  a pcrpcndccularifaftorum)  dif- 
ferentia quadrati  fbmm*  crurum  & quadrati  differentid  Tegmento- 
rum bafis  784 — iQ  ad  aliud,  & habebitur  quadratum  fummas 
crurum  multatum  quadrato  differentia  fegmentorum  bafis  &qua- 
druplopcrpendicularis quadrato  fcd illud idem> 


cft  208— iQ.  ergo  eft  «quatio  inter  illa  duo,  acpropteira  IQ^ft 
«quale  16.  bt  I R eft  4. 

Per  Algebttm  fpeciofam  , data  B bafi  , C perpendiculari, 8c 
fumma  crurum  D,  ponatur  A pro  differentid  fegmentorum  bafcoj. 
Ergo  erit  vt  Dqudr.  ad  Bquadr.  ita  Dquadr. — • A quadr» 
ad  Dquadr.  Aquadr.— 4 C quadr.  igitur  multiplicando  pri-- 
roum  pec  vltirauro  erit  produftus  Dquadr.  quadr»— -Dquadr. 


LIB.  11.  Q^r^ST.  XXXVII.  tif 

A qindr.  >•  4 C quadr.  D quadr.  aqualis  produd^o  fecundi  per  ter- 
tium Bquadr.  D quadr.  ?'B  quadr.  Aquadr.&Hc  A quadr.  xqua- 
Ic  D quadr.  quadr,- 4Cquadr.  D quadr.-- Bquadr,  D quadr. 

. ■ I,.—  II-.».  . ; 

D quadr, --Bquadr,  ' * 

Hi/fc  Cano», 

Fiat  vc  quadraram  fumma  crurum  multatum  quadrato  Bafeos  ad 
quadratum  fummz  crurum , ita  quadraturo  fumma  crurum  multa- 
tum quadrato  bafeos  & quadruplo  quadrato  perpendicularis  ad  aliud> 
& habebitur  quadratum  differentia  fegmentorum  baHs.  Vnde  reli- 
qua non  latebunt. 

. Hiffc  Bffellio  CeometricM. 

Sit  in  figura  propof.  ^5,  OM  bafis,  PI  perpendicularis  & VM 
fmuma  laterum  & tollatur  more  folito  quadratum  OM  de  quadra- 
to V M & relinquatur  quadratum  Z 
deinde  ex  eodem  quadrato  VM  tol-  Z 
ktur  quadratum  PI  quadruplum 
plus  quadraro  OM  Strefict  quadra-  ^ T 

tum  X tum  fiat  vt  Z ad  V M ita  X - — — - 

ad  T, fumaturque  MN  aqualis  T 

&diuifa  N O bifariam  in  erigatur  IP  perpendicularis atf  OM  & 
aqualis  perpendiculari  data  ,nc61anturque  OP  & MP,  Dico  tri- 
angulum POM  effefpcciequafitum.  Namcxcoroll.  propof.  55 
efivt fumma  laterum  ad  bafimj  ita  difierentia  fegmeotorum  bafis 
ad  differentiam  laterum.  Ergo  vt  quadratum  fummz  laterum  ad 
quadratum  bafis  ita  quadratum  differentix  fegmentorum  bafis  ad 
quadratum  differentix  lacerum.  Et  diuidendo , vt  Z ad  quadrarum 
bafis  ita  quadratum  differentix  fegmentorum  bafis  multatum  qua* 
drato  differentix  laterum  ad  quadratum  differentix  laterum  Et  per 
conuctfioncm  rationis  vt  Z ad  V M,  ita  quadratum  differentix  fcg- ' 
mentorum  bafis  multatum  quadrato  differentix  lacerum  ad  quadra- 
tum differentix  fegmentorum  bafis.  Sed  cx  prxccdenri  propof, 
quadratum  fummx  laterum  multatum-quadruplo  quadrato  per- 
pcndicularis&quadrato  bafis  ( hoceftexpraxi  quadratu  X)  xqua- 
fur  quadrato  differentix  fegmentorum  bafis  multato  quadrato  dif- 
fercQcix  latcitim.  Ergo  vt  qpadracum  Z ad  quadratum  V M ita 


21«  GEOMnTRM] 

quadratum  X ad  quadratum  diiFcrentiae  Tegmentorum  bafis.  5^ 
fa^umcftvc  Z ad  VM  ita  X ad  T.  Igitur  eorum  quadrata  crunc 
etiam  proponionalia.  e proinde  T erit  quadratum  dififerenti» 
Tegmentorum  bafis.  quod  erat  demonftrandum. 

■ - ■ ■■■  ' ' ■...  — ■■winm  »!■  < 

-■  ./  , 

PRoroaiTio  XXXVm. 

Z)Mt4  hafe,  altitudine^  & fumma  crurum  alicuius  trianguli  * inut* 
nire  triangulum  ffecte,  guando  fer^endicularis  tadtt  exirn. 


EScobaCs  4 pcrpeudicularis  ra  &fumroa  laterum  a «.ponatur 
autem  differentia  laterum  IK.  ergo  per  corolJ.  propoff  erit 
vt  4 ad  I R.  ita  a 8 ad  baflm  4 pius  dupla  difiantii  ad  locum  per> 
pcndicularis-  Sed  vt  4 adIR.ita  a8  ad  7R.  igitur  7R  aequa- 
tur bail  plus  dupla  illa  diftanti.  Ergo  quadratum  fummae  laterum 
784  multatum  quadruplo  quadrato  perpcndiculaiisplus  quadrato 
7R  fcu  4^(3  fcu  ao8— 49Q  aequatur  itf  — iQ.  Igitur  IQ 
aequatur  4.  &15t  IR  aequalis  a. 

Per  Algebram  fpccioum,  databafi  B , perpendiculari  C , &fum- 
ma  laterum  D,  ponatur  A pro  differentia  laterum,  ergo  vt  B ad  A 
ita  D ad  AD.  proindequenmilidircurfupoftrepcitQsoperatiooes 


B 


D quadr.-f 


Tupradidascric  A quadratum  aequale  D quadr.  Bquadr.-Bqiiad^ 

quadr,  — B quadr.  4Cquadr,  ’ ‘ 

B quadr. 

Hinc  Canett. 


Quadratum  bafeos  multiplica  per  quadratum  Tummat  laterum 
multatum  quadrato  bafeos  quadruplo  quadrato  perpendicularis  t 
produdium  diuide  per  differentiam  quadrati  Tummx  lacctum&  qua- 
drati bafeos , ^bebis  quadratum  difrcremix  laterum. 

. Hinc  Effecit 0 Geometri, ca 

Sit  in  figura  propof.  SS  MN,  perpendicularis 

» EX 


iiB.  n.  Q^rjBsr.  xxxvh.  u/ 

% quadr.  — 4 C quadr.  D quadr.  aequalis  produco  fecundi  per  ter* 


f ium  B quadr.  D quadr*  B quadr.  A quadr.  & fit  A quadr.  xqua« 

aar.  ~ 


ie  D quadr.  quadr.»  4 C quadr.  D quadr. — B quadr.  D quadr. 


D quadr. B quadr, 
Htru  Ctnon, 


Fiat  vc quadratum  fummae  crurum  multatum  quadrato  Bafeos  ad 
quadratum  fummx. crurum  I icaquadtatum  fummz  crurum  multa- 
tum quadrato  bafeos  & quadruplo  qtiadiato  perpendicularis  adaliud> 
& habebitur  quadratum  differentiz  Tegmentorum  bafis.  Vndctcli^ 
qua  non  latebunt. 

Hiite  Effe^io  Geometriu. 

Sit  in  figura  propof.  jy,  OM  bafis,  PI  perpendicularis  & VM 
fmuma  laterum  & tollatur  more  fojito  quadratum  OM  de  quadra* 
to  V M & rclinquatuc  quadratam  Z , 
deinde  ex  eodem  quadrato  V M tol-  Z 

latur  quadratum  PI  quadruplum  

plus  quadraro  OM  &re(iee quadra*.  ^ .p 

tum  X tum  fiat  vt  Z ad  V M ita  X . ■* 

ad  T,  fumaturque  MN  xqualis  T 

&diuifa  N O bifariam  in  I erigatur  IP  pcrpendicularisad  OM  & 
«qualis perpendiculari  dat« ,nc<51anturque  OP  &MP.  Dicotri- 
angulum  POM  eiTefpcciequzfitum.  Namcxcoroll.  propof.  3« 
cftvtfumma  laterum  ad  bafim»  ita  differentia  Tegmentorum  bafis 
ad  differentiam  lacerum.  Ergo  vt  quadratum  fumm«  latcrnm  ad 
quadrarum  bafis  ita  quadrarum  differentix  Tegmentorum  bafis  ad 
quadratum  differentix  laterum.  Et  diuidendo , vt  Z id  quadraturti 
bafis  ita  quadratum  differentix  Tegmentorum  bafis  multatum  qua- 
drato differentix  laterum  ad  quadratum  differentix  laterum.  Et  per 
coDUcrConcm  rationis  vt  Z ad  VM,  ita  quadratum  differentix  fc<». 
mentorum  bafis  mulcatum  quadrato  differeutix  laterum  ad  quadra* 
tum  differentix  Tegmentorum  bafis.  Sed  ex  prxccdenti  propof. 
quadratum  furamx  laterum  multatura  quadruplo  quadrato  per-  ' 
pcndicularis& quadrato  bafis  ( hoceftexpraxi  quadratu  X)  xqua- 
tur  quadi  ato  differentix  Tegmentorum  bafis  multato  quadrato  dif^ 
^ccatix  latccum.  Ergo  vt  quadratum  ^ ad  quadratum  V M iu’ 
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quadratum  X ad  quadratum  differenti»  fegmentorum  bafis.  Sid 
fadbutn  cft  vt  Z ad  V M ita  X ad  T.  Igitur  eorum  quadrata  erunt 
etiatn  proportionalia.  Ac  proinde  T eric  quadracutn  differenti^ 
Tegmentorum  bafis.  quod  erat  demonffrandum. 

— — . ■■  ■ ^..1,  i.dii  -ip ... 

PropoiItio  XXXVIII.  . 

DitrM  bafe,  Altitudine,  & fumms  crurum  alicuius  trianguli , inuel 
nire  triangulum  ffecie,  quando  ferpendicularis  cadit  extra, 

E Sto  baHs  4 perpendicularis  ii  & fumma  lateiiim  % 8.  ponatur 
autem  differentia  laterum  IR.  ergo  per  coroJJ.  propo/.  55  erit 
vt  4 ad  IR  ita  aS  ad  baffm  4 plus  dupla  dilhintid  ad  locum  per-  ' 
pendicularis.  Sed  vt  4 adi  Rica  18  ad  7R.  igitur  7R  zqua- 
tur  bafl  plus  dupla  illa  diffanti.  Ergo  quadratum  Tummz  laterum 
784  multatum  quadruplo  quadrato  perpendiculatis plus  quadrato 
7R  fcu  49(D  leu  ao8— 49Q  «quatur  itf—xQ.  Igitur, IQ 
aequatur  4.  &15t  IR  zquabs  2. 

Per  Algebram fpeciolam, data bali  B»  perpendiculari  C,& Tum-* 
malatcrum  Deponatur  A pro  differentialatcrum)  ergo  vt  B ad  A 

ita  D ad  AD.  proindequefimilidifcurfupoft  repetitas  operationes 

_ • • •» 

B ‘ 

TupradiiSiaseric  A quadratum  xqu^e  Dquadr.  Bquadr.-Bquadr. 

D quadr.** 

quadr.— Bquadr.  yfCquadr.  ' 

Bquadr.  , ' ‘ ' * 

Hine  Canent  ■ 

Quadratum  bafeos  multiplica  per  quadratum  fumm*  laterum 
miiltitum  quadrato  bafeos  & quadruplo  quadrato  perpendicularis : 
produftum  diuidc  per  differentiam  quadrati  fumm»  laterum  &qua- 
dratibafeos , habebis  quadrarum  differentiae  laterum. 

Hihe  F.ffe^fio  Geometri,  ia 

Sit  in'fi gura  propof.  3 5 trianguli  M N , perpendicularis- 


LiB.  II.  Q^rjssr.  xxXVlli:  »19 

PI  &rumina  laterum  VM.  Tollatur  autem  more  folido  quadratum 
M N ex  quadrato  V M , & relinquatur 
quadratum  Z.  fimiliter  ex  eodem  qua-  Z 

drato  VM  tollatur  quadruplum  qua-  ' ' ' 

dratum  P I plusquadrato  MN  &relin*  ^ » 

quatur  X.  deinde  fiat  vt  Z ad  X ita 
MN  ad  T.  Dico  T fore  differentiam 

crurum, nam cft vt  VM  ad  OM  ita  MN  ad  SM  excorollar.  pro- 
pof.  55.  ergo  permutando  vt  VM  ad  MN  ita  OM  ad  S M.  Igitur 
vt  quadratum  V M ad  quadratum  M N , ita  quadratum  O M ad 
quadratum  SM  ,&diuidendo  vt  quadratum  Z ad  qudratum  MN, 
ita  quadratum  O M multatum  quadrato  SM  ad  quadratum  S M. 
fcd  quadratum  OM  multatum  quadrato  SM  xquatur  quadrato 
V M multato  quadruplo  quadrato  PI  & quadrato  MN  (feu  X) 
vt  probatum  cft  in  propof.  55.  ergo  vt  quadratum  Z ad  quadratum 
MN  ita  quadratum  X ad  quadratum  SM.  Sed  fa(aumeft  ve  Z ad 
X ita  MN  ad  T.  Igitur  permutando  erit  vt  Z ad  MN  ita  X adT. 
Ergo  T eft  differentia  laterum  quod  erat  dcmonftrandum.  Hinc 
autem  facile  eft. exhibere  triangulum  fpecie.  Quod  eft  propofitum. 


Propositio  XXXIX. 

DjU  iUmetro  circuli  trUngnlo  circumferipti , fumm4  erurnm  ^ 
eius  ultitudiae , tnuenire  trungulum  fpecie. 

jgSto  diameter  i5l,  fumma  crurum  a8,  & altitudine  la,  po- 

natur  vnum  crus  I R,  ergo  alterum  erit  28  — iR,  Igitur  planum 
fub cruribus  erit  z8R— iQ^  Atidemplanum  ex  perpendiculari  la 
in  diametrum  circuli  circumferipti  i5i.  ergo  a8R— iQjequaiur 

^^5  IR  xqualis  ij  ve^,jt5.  talia  erunt  crura  quxfita. 

l er  AI  gebramfpeciofam,  data  diametro  B,  fumma  crurum  C & 
altitudine  D , ponatur  A pro  vno  crure , ergo  C A erit  alterum 

Hhh 
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crus  t)C  planum  fub  cruribus  C A — Aquadr.  qui  proinde  «quabi* 
tur  B D.  Igitur  A quadr.  aequabitur  C A - B D. 

Hinc  Canon. 

Cape  quadratum  dimidiae  crurum  fummae : inde  tolle  planam  fub 
diametro  circuli  circumferipti & altitudine  data  : refidui  radix  fi>; 
pradidlo  addita &detra^a  dimidid, exhibebit  crura. 

Hinc  Effeltio  Geometrica. 

Sit  data  diameter  circuli  trangulo  circumferipti  AB,  &eabifa> 
ciam  diuifa  deferibatur  circulus,  altitudo  fit  BE,  fiefummacruram 


AD.  fuper  totam  A E fiat  feniicircolus  ad  cuius  circumferentiam 
erigatur  perpendicularis  BF  & ex  puniflb  F ducatur  F G parallela 
A E.  donec  occurrat  fcmicircumfercntix  faftx  fuper  A D in  pundo 
G,  ex  quO demiratur  G H pcrpendicularitcr.  Tum  accepta  LM 
*quali  AB  fiat  circulus, & ex  punQo  L inferibatur  LN  xqualis 
AH,8c  LO  aqualis  HD  ncaaturque  NO.  Dico  NLO  effe 
triangulum  fpecie  quafitum.  Nam  demiffa  LP  perpendiculari  ad 


LiB.  li  QrMsT'.  xxxviri; 

P1  &rutnma  laterum  VM.  Tollatur  autem  more folido  quadratum 
M N ex  quadrato  V M,  & relinquatur 

3uadratum  Z.  fimiliter  ex  eodem  qua-  Z 

rato  VM  tollatur  quadruplum  qua-  ; : ' “ • — ■ 

dratum  P I plus  quadrato  M N & rclin-  ^ T i 

quatur  X.  deinde  fiat  vt  Z ad  X ita*  

MN  ad  T.  Dico  T fore  differentiam 

crurum, nam eft  vt  VM  ad  O M ita  M ad  S M cxcorollar.  pro- 
pof.  55.  ergo  permutando  vc  VM  ad  MN  ita  OM  ad  S M.  Igitur 
vt  quadratum  VM  ad  quadratum  MN,  ita  quadratum  OM  ad 
quadratum  SM , &diuideudo  vt  quadratum  Z ad  qudratum  MN, 
ita  quadratum  O M multatum  quadrato  SM  ad  quadratum  S M. 
fcd  quadratum  OM  multatum  quadrato  SM  atquatur  quadrato 
V M multato  quadruplo  quadrato  P I & quadrato  MN  (fcu  X ) 
vt  probatum cft  in  propof.  35.  ergo  vt  quadratum  Z ad  quadratum 
M N ita  quadratum  X ad  quadratum  SM.  Sed  fadumefl  vt  Z ad 
X Ita  MN  ad  T.  I gitur  permutando  erit  vt  Z ad  MN  ita  X adT. 
Ergo  T cft  differentia  laterum  quod  erat  dcmonftrandum.  Hinc 
autem  facile  cft  exhibere  triangulum  fpeCie.  Quod  cft  propoCtum. 


Propositio  XXXIX. 

Data  dumetro  circuli  triangulo  circumferipti , fumma  crurum 
eius  altitudine , snuenire  triangulum  fpecte.  ] 

JgSto  diameter  itfl,  fumma  crurum  a8,  & altitudine  la,  po. 

natur  vnum  crus  I R , ergo  alterum  erit  a 8 — iR.  Igitur  planum 
fub  cruribus  erit  x8R  — iQ^  At  idem  planum  ex  perpendiculari  la 
in  diametrum  circuli  circumferipti  idi.  ergo  a8R — iQ^quatur 


195  & fit  IR  xqualU  13  vel  15.  taliacrunt  crura  quacidta. 

Per  Algcbramipcciofamidaiadiametro  B,  fumma  crurum  C 8e 
altitudine  D,  ponatur  A pro vno  crure,  ergo  C«~  A erit  alterum 

Hhh 
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crus  ic  pUnum  fub  cruribus  C A — Aquadr.  qui  proinde  aequabi- 
tur B D*  Igitur  A quadr.  zquabiiur  C A - B D. 

Hinc  Cana». 

Cape  quadratum  dimidiae  crurum  fummae : inde  tolle  planam  fub 
diametro  circuli  circumfcripti & altitudine  data  : reiidui  radix  fu- 
pradido  addita  8c  detrada  dimidid , exhibebit  crura. 

Hif/c  Effe£iio  GeometricM, 

Sit  data  diameter  circuli  trangulo  circumfcripti  AB,  &ea  bifa- 
riam diuifa  deferibatur  circulus,  altitudo  fit  BE,  &fummacruraxn 


'AD.  fuper  totam  AE  Sat  femicirculus 

erigatur  perpendicularis  BF  & ex  pundo  F ducatur  F G parallela 
A E.  donec  occurrat  fcmicircuinfcrentixfaax  fuper  AD  inpundo 
G , ex  quo  deroitatur  G H perpendiculariter.  T6m  accepta  LM 
«quali  ab  fiat  circulus , 8e  ex  pundo  L infer ibatur  L N «qualis 
A H . & L O «qualis  H D nedaturque  N O.  Dico  N L O eflfe 
triangulum  Ipecie  quxfitum.  NamdemiCa  LP  perpendiculari  ad 
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N O , & du<aa  M O , efficientur  duo  triangula  L O M & N L P 
aequiangula,fiquidcm& anguli  N & M eidem bafiinn(lunt&an> 
guli  P & C redi  funt.  Ergovi  LM  hoc  eft  A B ad  LO  feu  HB, 
ita  N L fcu  A H «d  L P.  Sed  ifta  duo  quadrata  BF  & G H fune 
arqualia.  Quadratu  abtem  BF  zquacur  redangulo  ABE>  &qua> 
dratum  GH  zquacur  redtangulo  AHD,  per  8 fexti , igitur  per 
16  fexti,  vt  AB  ad  HD  ita  AH  ad  B£.  Ergo  BE  & LP  funr 
srqualcsprr^  quinti.  Ac  proinde  cum  BE  (it  altitudo  data  erit  quo' 
que  eadem  altitudo  L P.  Igitur  NLO  eft  triangulum fpeciequzH* 
tum.  Quod  quod  erat  demonfirandum. 


Propositio  XL. 

DMtd  femiditmetro  ciratli  triangulo  infcri}ti  t cum  cius  altitudine 
<!r  flano  ex  bafi  in  [ummam  crurum  tnuentre  triangulum  fftete.  'r 

E Sto  datafemidiameter  4 , altitudo  la  ,&  planum  ^91.  Pona- 
tur autem  I R.  pro  ba(i : & quia  vt  baiis  ad  fnmmam  cruruni, 
ita  femidiameter  circuli  inferipti  ad  diffieremiam  altitudinis  & ciu^ 
dem  femidiametri,  (i  Hatve  4 ad  8 ita  IK  ad  aliud,  habebuntur 
aR  pro  fumma  crurum.  Ergo  multiplicando  hanc  crurum  fummam 
per  bailm  I R fient  iQ^xqualia  plano  dato  5^2.  igitur  I R eft 
zqualis  14. 

Per  AIgebramfpeciofam,datafemidiametro  B.  altitudine  C,  & 
plano  D,  ponatur  bafis  A , ergo  per  theorema  fuperius  fi  Hatvc  B 
ad  C..B  ita  A ad  aliud,  fiet  fumma  crurum  CA — BA  igiturfi 

B~ 

hanc  fummam  multiplices  per  bafim  A critprodiuftus  C Aquadr,— 

B 

BApuadr.  zquale  plano  dato  D.  Ergo  A quadraturo  poft  debitam 
tedudionem  aequabitur  DB. 


B-C 
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Whc  Cdnon, 

Altitudinem  datam  mukabii  femidiametro  circuli  ioferipti , per 
hoc  rcfiduum  diuidcs  folidum  fub  plano  dato  in  femidiametrum  ^ 
prodibitquc  in  quotiente  quadratura  bafeos.  Vndt  reliqua  nonlatc^ 
bunt. 

Hinc  Effedio  Getmetrica. 

Sit  data  Temidiameter  circuli  triangulo  inferipti  V S , & altitudo 
trianguli  VT,  & quadratum  Y arqualc  plano tcfttangulo fub  bafi 
in  fummam  crurum,  fiat  ST  ad  VS  ita  quadratum  Y ad  quadra- 
tu P.  Deinde  fiatvt  P ad  Y ita  ad  M-  tum  per  38  huius  data ba(c 
P,  altitudine  VT,  & fumma  crurum  M nat  triangulum  fpecic 
ABC.  Dico  efie  illud  trian- 
gulum quxfitum.  infcribacur 
enim  crrculusin  triangulo  & 
demittatur  ex  centro  F linea: 

FH  perpendicularis  ad  bafim 
BC,  hxc  erit  femidiameter 
circuli,  dufta  deinde  perpen- 
diculari AO  & AFG  per 
centrum  ducatur  G F & B F. 

Quoniam  enim  faftum  cft  P 
ad  Y ita  Y ad  M eritredan- 
gulum  P M aequale  quadrato 
Y fcd  redangulum  P M ae- 
quatur redlangulo  fub  BC 
io  fummam  B A & A C igi- 
tur re^angulum  fub  BC  in 
fummam  BA  & AC  aequa- 
tur quadrato  Y.  Sed  faAum  cft  quadratiiin  Y ad  quadratum  P ve 
ST  ad  VS.  Ergo  vtretftanguliim  fub  BC  in  fummam  BA  & AC 
ad  quadratum  BC  iw  S T ad  VS.  Sed  per  i fextive  rc6iangulum 
fcjb  BC  in  fummam  B A & AC  ad  quadratum  BC  ita  cft  fumma 
B A & A e ad  B e.  vt  autem  B A Se  A C ad  B C ita  cft  A F ad 
F G,  fiquidemcum  C A & C B tangent  circulum  diuidetur  angu- 
lus A CG  bifariam  per  lineam  CF,  ergo  per  3 fcxti  vt  AC  ad 
e G ita  AF  ad  FG  & propter  camdem  rationem  ve  A F ad  F G 


- A 


Y- 

P — 

M 
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NO , & du£la  M O t efficientur  duo  triangula  L O M 8t  N L P 
sequiangula,flquidem& anguli  N & M eidem bafi infinunt& an- 
guli P & C redi  fune.  Ergovt  LM  hoc  eft  A B ad  LO  feu  HB, 
ita  N L feu  AH  ad  LP.  Sed  ifta  duo  quadrata  BF  & G H fut^ 
squalia.  Quadratu  autem  BF  arquatur  redlangulo  AB  E»  & qua- 
dratum GH  zquatur  redangulo  AHD,  per  8 fexti,  igitur  pec 
16  fexti,  ve  AB  ad  H D ita  AH  ad  BE,  Ergo  BE  & LP  funr 
zqualespcrp  quinti.  Ac  proinde  cum  B E iit  altitudo  data  erit  quo* 
que  eadem  altitudo  L P.  Igitur  N LO  eft  triangulum fpcciequzft- 
tum.  Quod  quod  erat  dcmonftrandum. 


PxopositioXL. 

DdU  femiJumetrtKtireu/i  triangulo  inferifti  > cum  eius  altitudine 
(ir  plano  ex  bafi  in  fummam  crurum  tnuentre  triangulum  ffecte. 

E Sto  datafemidiameter  4 , altitudo  planum  592.  Pona- 
tur autem  I K pro  baG:&  quia  vt  baGs  ad  fummam  crurum, 
ita  fcmidiamcier  circuli  inferipti  ad  differentiam  altitudinis  & eiuA 
dem  femidiametri,  G Gatvt  4 ad  8 ita  IR  ad  aliud,  habebuntur 
aR  pro  fumma  crurum.  Ergo  multiplicando  hanc  crurum  fummam 
per  baGm  I R Gcnt  aQ^zqualia  plano  dato  5^2.  igitur  I R eft 
zqualis  14. 

Per  Algebramfpcciofam, data femidiaraetro  B,  altitudine  C,  $c 
plano  D,  ponatur  baGs  A , ergo  per  theorema  fuperiusG  Gatvt  B 
ad  C-.B  ita  A ad  aliud,  Get  fumma  crurum  CA--BA  igitur  G 

B~ 

hanc  fummam  muliiplicesper  baGm  A erit  produiftus  CAqpadr.-- 

B 

BApuadr.  aiquale  plano  dato  D.  Ergo  A quadratum  poft  debitam 
rcdu(ftionem  aequabitur  DB.  . 

B-C  ' ' ^ 


/ 


H h h ij 
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HifiC'  Ctnon» 

A Itirudlncm  datam  mulcabis  fcmidiamctro  circuli  infcripti , & per 
hoc  rcfiduum  diuides  folidum  fub  plano  dato  in  fetnidiametrum 
prodibicquc  in  quoticncc  quadratum  bafcos.  Vndc  reliqua  non  late* 
bunt.  ^ 


Hinc  Effeliio  Geometrien, 

Sit  data  fcmidiamcccc  circuli  triangulo  infcripti  V S , & altitudo 
trianguli  VT,  & quadratum  Y aequale  plano rc£ltanguIo fub  baii 
fn  fummam  crurum,  fiat  ST  ad  VS  ita  quadratum  Y ad  quadra- 
tu P.  Deinde  fiatvt  P ad  Y ita  ad  M-  tumper  58  huiusdatabafe 
P,  altitudine  VT,  & fumma  crurum  M nae  triangulum  fpecie 
ABC.  Dico  effe  illud  trian- 
gulum quzntum.  infcribatiir 
enim  crrculusin  triangulo  & 
demittatur  ex  centro  F lincx 
FH  perpendicularis  ad  balim 
BC,  hxc  erit  fcmidiametcr 
circuli  )du^a  deinde  perpen- 
diculari AO  & AFG  per 
centrum  ducatur  C F & B F. 

. Quoniam  enim  faftum  eft  P " ^ V' 

ad  Y ita  Y ad  M critredan-  V _ 5*  . -p  v 4 

gulum  P M xqualc  quadrato  if 

Y fed  reftangulum-  P M x-  ^ ^ 

quatur  reda ngulo  fub  BC  p 

in  fummam  BA  & AC  igi-  > 

Cur  redangulum  fub  BC  in  — — 

fummam  BA  & AC  xqua- 

tur  quadrato  Y.  Sed  fadum  cfl  quadratum  Y ad  quadrattffir)  P ve 
ST  ad  VS.  Ergo  vt  redangulum  fub  BC  in  fummam  BA  & AC 
ad  quadratum  B C ita  S T ad  V S.  Sed  per  i fextivt  redangulum 
fub  BC  in  fummam  BA  & AC  ad  quadratum  BC  ita  cfl  fumma 
BA  & ACadBC.vc  autem  B A & A C ad  B C ita  cft  A F ad 
F G,  Equidem  cum  C A & C B tangent  circulum  diuideturangu- 
lus  A CG  bifariam  per  lineam  CF,  ergo  per  3 fexti  vt  AC  ad 
C G ita  AF  ad  F G & propter  camdem  rationem  vt  AF  ad  F G 


ZIB.  fl.  t^rMST.  XL;  tti 

rica  A B ad  BG.  Ergo  componendo  antecedentia  & Confequentia 
ericYt  BA  plu’  AC  ad  B ita  A F ad.  Sed  duda  ZF  parallela 
bafi  cric  vt  AF  ad  FG  ita  A Z ad  Zo.  Igitur  vc  A ad  ZO  ua 
quadratum  Y ad  quadratum  P hoc  e A vc  ST  ad  VS,  Et  compo- 
nendo vc  A O ad  Z O ita  VT  ad  VS.  Sed  AO  ex  conftrmaiorid 
aequalis cft  VTr igitur  ZO  aequalis eft  VS,  per  9 quinti.  Ergo' 
data  femidiaraetro  circuli , altitudine , & re^angulo  fub  baA  in  fum« 
mam  crurum^  exhibitum  eft  triangulum  fpecie.  ^uod  erae  & facien- 
dum &demonftrandum.  . > 

" * ' ' I ■■  I ».i  , , j M ■ ^ 

’P*o  rosiTio.  XLI, 

D4fa  bsfe-  Alicuius  tr unguli , eum  iffius  ultitudine  , & different  U qua^ 
drutorum  u truribus , inuenire  tr  Ungulum  fpecie. 

DEturbafts  i4>^titudo  12.  & differentia  quadratorum  i crurt- 
ous,  Stf,  Et  primo  quidem  cognofees  inde  an  perpendicula-- 
ris  cadac^intra, necne:  Oquidem diuidendo  dififcrentiam  quadrato^ 
nim  i cruribus  per  bafim  ,ft  quotiens  fit  minor  bafe  ,perpedicularis 
cadit  intra  triangulum ; fin  autem  fuerit  maior , cadit  extra.  Diuide' 
ergo  ^6  per  14,  quotiens  eft  4 , qui  quoniam  minor  eft  14,  per- 
pendicularis cadit  intra. 

Ponatur  ergo  IR  pro  maior  parte  bafis,  ergo  IQ_t  »44  erit  ma- 
ioris cruris  quadrarum,  fimiliter  minor  pars  bafis  erit  14  — iR,  cu- 
ius quadratum  1^6  t ^ iuufl^um  quadrato  perpendicula- 

ris 144  fiat  540  t iQ^*i8R  pro  quadrato  minoris  cruris,  hoc  er- 
go quadratum  fi  tollas  d priori  y reftanc  a8  K—  iqS  aequalid 
igitur  I R eft  p. 

Per  Algcbram  fpeciofam,  data  bafi  B,  altitudine  C,  & diffcreni 
tia  quadratorum  d cruribus  quadrato  D,  ponatur  maior  pars  bafi^ 
A ergo  minoreritB-- A igitur  Aquadr.  t Cquadr.  eftatqualequa- 
drato  maioris  crurU,  §c  Bquadr.  t Aquadr.— iBA  t Cquadr, 
s^alequdrato  minoris  cruris.  Quare  fi  hoc  ab  illo  toIlas,rcftabic 
differentia  quadratorum  d cruribus  aBA  — Bquadr.' h*c  proinde 
aquabitur  D , & pnft  debitam  metathefim  & diuifionem  fiet  A 
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stquaiis  I>  1 B quadr.  * . 


iB 

Quod  ficognoucris  perpendicularem  cadere e«ta,  databafc  ^ 
& pcrpcodiculari  5719  > &diffcrcmii  quadratorum  i cruribus 
1785^  pones  IR  pro  diftaniia  inter  bafcm& imum  perpendicularis, 

ergoquadratum  maioris  cruris  erit  i Q^t  piitf  t xpa  R f 5719  & 
quadratum  minoris  iQtj?!?-  quare  hoc jpofteriori quadrato  ii 
priori  fublato  rcftabit  ^2 16 1 ii»2  R *qualc  differemise  datje  17  85^. 
igitur  I R eft  4^ 

Per  Algcbrainfpcciofam’,  datis iifdem, qua? fupra data  funeVpo-: 
natur  A pro diftantia inter hafemac perpendiculare; Ergo  Bquadr^- 
t A quadr.  t a BA  t qoadr.  t Cquadr.  arquarlir  quadrato  maionV*^ 
cruris,  & A quadr  t Cquadr.  zquaiur  quadrata  minoris  cruris. - 
Quare  fi  hoc  pofterius  tollas  a priori . reflabit  B quadr.  t zB  A ae- 
quale D quadr.  ergo  A jcqualis  cft  D quadr.  — B quadr. 


Hine  CMnon,  - ' * ■ ' ^ . 

Quando  perpendicularis  cadit  intra  fiimma  differeotix  daVe  & qua>^  ■> 
dratibafeosdiuidc  per  duplam  bafim&  orietur  maior  pars  bafis : fi 
autem  cadit  extra  differentiam  corumdem  diuide  per  duplam  bafim 
& orietur  diflantia  inter  bafim  & perpendicularem.  Ex  alia  pofiiione 
qua  in  primo  caTuponeretor  diflercntia  Tegmentorum  bafis  IR,  in 
. fecundo  autem  compofita  ex  bafc&dqpla  ^fl^tiabafeos  i perpen- 
diculari nafeitur. 

Atter 

In  primo  cafuj  dum  perpendicularis  cadit  intra  , diuide  difleren- 
ciam  daum  per  bafim  ,&  fiet  diflerentii  Tegmentorum  bafis.  In  fe- 
cundo autem , dum  cadit  extra , diuide  eamdem  differentiam  pcij- 
bafim  & fic  copipofita  ox  bafi  Sc. dupla  diflantia  bafis  a perpen* 
riiculari, 

Wh*  Geometri»  CA 

Sit  in  figura, propoficionis  ^ j.  data  bafis  trianguli  O M , perpra- 
dicularis  Pl , & X ppffit differentiam  quadratorum  i cruribus.  Fiat 

aatem . vt  O M ad  X ita  X ad  N M,  Quoniam  N M minor  eft 

• • *. 


^IB.  n.  Q^rMST.  Xh;  ^ 

'Ita  A ^ ad  B G.  Ergo  componendo  antecedentia  & confequentia 
eritvt  B A plus  A C ad* *B  ita  A F ad.  Sed  dud^a  ZF  parallela 
.ba.fi  erit  ve  AF  ad  F.G  ita  A 2 ad  Zo.  Igitur  ve  A ad  ZO  ita 
quadratum  Y ad  quadratum  P hoceft  ve  ST  ad  VS,  Et  compo* 
nendo  ve  A O ad  Z O ita  VT  ad  V S.  Sed  AO  ex  conftruiaiotid 
aequalis eft  VT, igitur  ZO  arqualiseft  VS,  per  9 quinti.  Ergo 
dajca  femidiametro  circuli , altitudine , & re^angulo  fub  bafi  in  fum- 
mam  crurum , exhibitum  eft  triangulum  fpecie.  ^od  erat  & facien- 
dum &demohftrandum.  . • 


P*o>osiTio  XLI, 

• • 

DdU  h/e  dlicuius  tri*nguli , emm  ipfius  altitudine  , & di  ferentia  qua^ 
dratarum  d eruribus , inuenire  triangHlum  fpecie, 

DEturbafis  14*,  altitudo  la.  &difiFcrentiaquadratorurnicruri-' 
Dus,  Si?.  Et  primo  quidem  cognofccs  inde  an  pcipcndicula- 
ris  cadat  intra,  nec  ne  :fiquidcm.diuidendo  differentiam  quadrato- 
rum 4 cruribus  per  bafim , fi  quotiens  fit  minor  bafe , pcrpcdicularif 
cadit  intra  triangulum : fin  autem  fuerit  maior,  cadit  extra.  Diuide 
ergo  51?  per  14,  quotiens  eft  4,  qui  quoniam  minor  eft  14,  per- 
pendicularis cadit  intra. 

Ponatur  ergo  I R pro  maior  parte  bafis,  ergo  I Q.t  i44  erit  ma- 
ioris cruris  quadratum,  fimilirer  minor  pars  bafis  erit  14--  iR,  cu- 
ius quadratum  1^6  t iQ^-aS  R iundfum  quadrato  perpendicula- 
ris 144  fiat  j4o  t iQ_;;*i8  R pro  quadrato  minoris  cruris,  hoc  ec- 
go^uadracum  fi  tollas  4 priori»  rcftanc  a8R>.  196  xquali4 
igitur  I R eft  i». 

Per  Algcbram  fpcciofam,databafi  B,  altitudine  C,  & differen- 
tia quadratorum  4 cruribus  quadrato  D,  ponatur  maior  pars  bafia 
A ergo  minor  erit  B- A igitur  Aquadr.  t Gquadr.  eft  atqualc  qua- 
drato imioris  crurh,  & Bquadr.t  Aquadr.— 2 BA  t Cquadr. 
■ae  ^ale  quadrato  minorPs  cruris.  Quare  fi  hoc  ab  illo  tollas,reftabic 
differentia  quadratorum  4 cruribus  2 B A — B quadr.  hxc  proinde 
a:quabitur  D,  & poft  debitam  metathefim  & diuifionem  ficc  A 


tii  DlOPtrJNTl  ^EOMETKJEl. 

«qualis  DIB  quadr. 


iB 


Quod  ncognoaeris  perpendicularem  cadere  extra  «Vdatabafe 
& perpendiculari  > &di£FeremU  quadratorum  i cruribus 

1785^  poncs  IR  pro  diftantia  inter  bafem  & imum  perpendicularis’, 
ergoquadratum  maioris  cruris  erit  ‘iQ^t  i^aR  t 5719  6c 

quadratum  minoris  x Qtjyi?.  quate  hoc  pofteriori  quadrato' 4 
priorifubUtoreftabitpai^ti^a  Rxqualediitcrentise datae  1785^; 
igitur  1 K.  eft  45.  ^ 

Per  Algebrainfpcciofam,  datis iiAJcm,qu*fupra.data  furtr,po*, 
natur  A pro diftantia  inter  bafern^  perpendiculare.  Ergo  Bquadr. 
t A quadr.  t >BA  t quadr.  t Cquadr.  xquatur  quadrato  maioris 
cruris  , & A quadr  t Cquadr.- zquatur- quadrata  minoris^ jcruris. 
Qmre(ihoc  pofterius  tollasapriori.  reftabit  Bquadr.  t aB  A 
quale  D quadr.  ergo  A «qualis  cll  D quadr.*»  Bquadr. 


ff/fie  CMfion, 


Quando  perpendicularis  cadit  intra  fiimma  differentix  date  & qua« 
drati  bafeos  diuide  per  duplam  bafim&  orietur  maior  pars  baiis : d 
autem  cadit  extra  differentiam  corumdem  diuide  per  duplam  bafim 
& orietur  diKantia  inter  bafim  ^cperpendiculaicm.  Ex  alia  politione, 
qua  in  primo  cafujponereturdi^Ferentia  Tegmentorum  bafis  IR,  itf 
fecundo  autem  com^bfita  ex  bafe  & <^pU  difUotiabafcos  ipcrpetw 
dlculari  nafeitur.  ^ ^ 


In  primo  cafu , dum  perpendicularis  cadit  intra , diuide  diffei%n* 
ttam  datam  per  baCm , & fiet  dilfeienti4  Tegmentorum  bads.  I'n  fe-' 
eundo  autem , dum  cadit  extra,  diuide  eamdem  differentiam  per 
bafim  & fit'  cotnpofica  cx  bafi  8c  dupla  diflantia  bads  a perpenv 
'diculari. 

fjpft-  CeomitrucM, 


Sitinfimira  propoficionis  ^5.  databafis  trianguli  OM,pdrpen< 
dicularis  PI , & X poflfit  differentiam  quadratornm  a cruribus.  Fiar 
autem  vt  OM  adX  ii»X  ad  N M.  Quoniam  N M minor  eft 


V ' y»%- 


4 
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6aTe  perp&ndicularis  cadit  intra,  reliqua  igitur  NO  diuidaturbifa> 
riam  ini  & ex  I erigatur  perpendicularis  squalis  P I & ab  ex< 
tremitatibus  bafis  datx  ducatur  O P & M P.  Dico  P OM  efle  tri. 
angulum  fpeci^  qusiitum.  Primo  enim  quadratum  P M zquatur 
P1  & IM.  llmilicerque quadratum  PO  zquatur  P1&  OI  per  47 
primi.  Quare  (i  duo  pofteriora  quadrata  tollantur  aduobus  priori* 
bus  reftabit  differendi  quadratorum  i cruribus.  Ac  proinde  bxc 
differentia  aequatur  quadrato  IM  minus  quadrato  OI  fed  quadra- 
tum 01  aequale  quadrato  iN  igitur  quadratum  IM  mulcatum 
quadrato  IN  aequatur  differentiae  quadratorum  i cruribus.  Sed 
per  4*  fecundi,  quadratum  IM  aequatur  quadratis  partium  11^ 

N M & duplo  fedanguli  fub  partibus . hoc  autem  duplum  aequale  cfl 
redangulo  M N O , igitur  rcftangulu  MN  O plus  quadrato  N M 
efb  squale  differentis  quadratorum  i cmribiis.  5edrcftangulum 
M'NO  plws  quadrato  NM  xquarur  rediangulo  OMN.  igiiut 
rcftangulu  O MN  squatur  differentis  qu^raiorum  OP  & PM, 
fed  fadumeftvt  OM  ad  X ita  X ad  N M,  ergo  per  17  fexti.  re- 
dlangulu  OMN  squatur  quadrato  X.  Igitur  data  linea  X potente 
differentiam  quadratorum  Ii  cruribus,  cumbafl  OM,  & perpendi- 
culari  PI  ,inucntum  cfl  triaQguUmi  fpccic.Quod  erat  & facien- 
dum & dcmonflrandumt  ' ' * 

Qijpd  fi  daretur  bafis  N M , & pcrpcodicularii  PI-,  & different 
rla  quadratorum  quadratum  Xj  Sc  N M minor  foret  X,  perpendi- 
cularis  caderet  extra,  fier  et  que  li  militer  vt  MH  ad  X ad  aliud' 
nempe  M O , differentia  M O dc  M N'  dhiidcretur  bifariam  in  l* 
Vnde  erigeretur  perpendicularis  sqpalis  PI.  &ex  P.  ad  extremi- 
tates baf^s  ducerentur  duq lines  ,, foretque  triangulum  PN  M 
rriangulum  fpecie  qusfitum.  Demoidlraiio  e(l  omnim6  fimilis 
prscedenti,.  Et  vel  inde  manifolia  eft  quod  P N fit  squalis  PO* 

— ~T— ^ 

^ Propositio  XLILi 

2)4/4  btji  Alicuius  trua^uli,  ^ perfen4iculsri  ^ fummA  tpuiirdto-^ 
rum  k cruribus  inueaire  tri  Angulum  .fpecie, 

A Duertehdum  in  primis  quodfl quadrata  crtirum  fupfelent  qua- 
dratum bafeosdt  duplum  & quadratum  perpendicularis , hanc  ‘ 
fierpcudicularem  cadere  extra -triangulum : quod  fi  quadrata  cru- 

liiij 
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rum  ruperentur  4 quadrato  baiis  & duplo  quadraco  pecpendiculj^l)^' 
cadet  intra. 

Detur  itaque  perpendicularis  ii,  bafis  I4&fumina  quadratorfi  i 
crur»bus  5^4.  Ergo,  ex  prxdiaafuppofitionc  perpendicularis  cadk 
intra,  ponatur  autcIR  provna  parte  hafeosinquam  cadit  perperi- 
dicularis.  ergo  altera  erit  14— IR  horum  quadrata  - 

— aSR  iun(^a  duplo  quadrato  perpendicularis  2.88,  efficietur 
agregatum  484  1 2 Qj 8 R ,xquale  544  & poft  debitam  retium ior 
pem  & digilionein  fit  1 Q_^qualc  14 R— 45, 

' Per  Algebram  Ipcciofaqi.,  data  bafi  B,  perpendiculari  C$  H 
fumma  quadratorum  ,D.  .Ponatur  A vna'pars  bafeos'ergo  B-.  ^ 
erit  altera  pars.  Horum  quadrau  Aquadr.  & Bquadr.  t Aquadr.- 
2 B A.  Addita  2 C quadr.  faciunt  fummam  Bquadr. t. 2 A quadr.- 
f 2 C quadr  — 2 B A xqualem  igitur  poftdcbjcaip.rjcdu(aioncra 
acd|uifioncmfit  Aquadr.  xquale^^DtzBA- 2Cquadr>— BquacU.- 


AltCTO  autem  in  cafu^-quo  perpendicularis  cadit  extra , detur  bafis 
9^ , perpendicularis  iji  5715»,  fumma  vero  quadratorum  55544. 
ponatur  pars  fiuediftantia  imcrbafim  & perpendicularem  IR  ergo 
I QJ"  57  ip  facit  quadratum  minorii  cruris  quadratum  vero  maio- 
riscft  IQ  t p2i;6r^t‘i^iR  t 571^,  qu*  duorfimul  iunAa  faciunc 
fummam  aQ^t  ipaR  .t  20554  xqualem  ,55544.  & tandem  fit 
I Q xqualc  6j45 -^5R.  Et  eji  IR  45.  ' ^ 

Per  Algebrarq  (peciofam)  datis  iifdcm  fi.  C.  D vt  (bpra  pona- 
tur pro  dillantia  inter  bafim  & perpendicularem  A ergo  A quadr. 
t C quadr.  xquatur  quadrato  minoris  cruris,  Siratlicer  A quadr. 
Bqdadr.  t 4 B A t C quadr.  xquale  eft  quadraro  maioris  cruris 
Ergo  2 Aquadr,  t 2 C quadr.  t.iB  A’t  BC^arqdaliafuntP  igitur. 
Aquadr.  cricxqualc  D--2Cquadr.--  Bquadr.-  2BA>*  * 


Hwe  CMoff, 


Qjando  perpendicularis  cadit  intra , duplum  quadratum  perpeti* 
dicuUrisa^dde quadrato  bafeos:  cx  fumma  tolle  quadrata  d cruribus 
&huiusre}u5ii  femifiem  detrahe  quadrato  dimidias  bafeos ':'  ifiius 
enim  refidui  poRcrioris  tadix  quadrata  fuprlidi^o  addita  ^detrada 

' . ^midio- 


xti.  i?! 

Ijafepcrpfendicularis  C|^dit  Imra, teliqoa igitur  NO  diuidatur bifa- 
riam in  I & cx  I erigatur  perpendicularis-  arqualis  P i & ab  ex- 
tremitatibus bafis  datz  dPeatur  OP  & M P.  Dico  P OM  clTc  tri-. 

/ angulum  fpecic  quxfitum.  Primo  enim  quadratum  P M arquatui*  ir 
PI  & IM.  fimiliterque quadratum  PO  a^qiAtbr  P!  & Olpcr  47 
*primi.  Quare  H duo  polleriora  quadrata  tollantur  aduobus  priori- 
bus rcftabit  differentii  quadratorum  d cruribus.  Ac  proinde  hxc 
differentid  xquatur  quadratoHl  M minus  quadrato  Oi  fed  quadra- 
tum 01  «quale  quadrato  IN  igitur  quadratum  IM  multatum 
quadrato  I N «quatur  differentia?  quadratorum  i (Cruribus.  Sed 
per  4 fecundi } quadratum  IM  aequatur quadhtis  partium  IN  & 
N M & duplo re^Iangulifub partibus,  hoc  autem  duplum  aequale  cfb 
rcdiangulo  MNO,  igitur  rc£fangulu  MN  O pluS  quadrato  N M 
efl  zquale  differentiae  quadratorum  ^ Cruribus.  Sed  rcAangulum 
MNO  plus  qiradrato  N M aequatur  rcdiangulo  OM  N.. igitur 
reftanguiu  OMN  aequatur  differentiae  quadratorum  O P & P M, 
fed  finium  efl  vc  OM  ad  X ita  X ad  NM.  ergo  per  I7  jfexti.  re- 
£langulu  OMN  aequatur  quadrato  X.  Igitur  datalinca  X potent» 
differentiam  quadratorum  i cruribus,  cum  bafi  O M , & perpendi- 
culari PI  ,inuctnum  cfl  triangulum  fpecic.  Quod  erat  & facieu- 
, dum  & demonfirandum.  ' * 

Quod  fi  daretur  bafis  NM,  & perpendicularis  P I , Si  differqn^ 
tia  quadratorum  quadratum  Xi  & N Mpninor  foret  X,  perpendh 
cularis  caderet  extra,  ficrctque  fimiliccr  vt  M N ad  X ad  aliud 
nempe  M O , Sc  differentia  M O di  MN  diuidcrciur  bifariam  in  I 
vnde  crigcrcturpcrpendicularis  aequalis  PI.  &cx  P.  ad  extremi- 
tates bafeos  ducerentur  duflincae , foi^ttque  triangulum* PN  M 
triangulum  fpecic  'quxfitum.  Dcmonftraiio  cfl  omnimo  fimilis 
praecedenti.  £t  vel  inde  manifcfla  cfl  quod  P N fit  aequalis  PO. 

PropOiitio  XLII. 

Z>i/4  kaji  dlicu/Ms  fru»gm(J,  fjr  perpendicuUri  dr  qusdrato- 

'rum  k crurtIfMS  inmettire  tritngulum  [pecte, 

ADuertendum  in  primis  quod  fi  quadrata  crurum  fupercnr  qin- 
dratum  bsircos&  duplum  & quadratum  perpendicularis , banc  ’ 
perpendicularem  cadere  extra  triangulum:  quod  fi  quadrata  cru- 

Iti  ij 
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rum  fiipcrentur  a quadrato  bafis  duplo  quadrato  pcrpendiculartSs' 
cadet  intra. 

Detur  itaque  perpendicularis  12,  balis  14  & fumma  quadratorfi  i 
cruribus  5^4.  Ergo  ex przdiftaruppoiitionc perpendicularis  cadic 
intra,  ponatur  autclR  pcovna  parce  bafeos  in  quam  cadic  |rerpeiv  > 
dicularis*  ergo  altera  erit.14— I R horum  quadrata  IQ^  I QJ"-* 
— 18  R iuD(fla duplo  quadrato  perpendicularis  288)  efficietur 
agregatum  484  t aQ^aS  R«xqualc  594  &poft  debitam  rcdud)io> 
ncm&diuiliooem  fit  IQ^qualc  14  R — 45. 

Per  Algebram  Ipeciofam  « data  bafi  B,  perpendiculari  C»  & 
{umma  quadratorum  D.  Ponatar  A vnapars  bafeos  ergo  B — A 
erit  altera  pars.  Horum  quadrata  Aquadr.  & Bquadr.  t Aquade,- 
2 B A . Addita  a C quadr.  faciunt  fummam  B quadr.  t a A quadr.> 

•J-  2 C quadr-- 2 B A xqualem  ig/tur  poftdebitam  ccdudionem 
ac  diuifionem  fit  A quadr.  xquale  D 1 2 B A -•  aC  quadr.--  B quadr^ 


Altero  autem  in  cafu,  quo  perpendicularis  cadit  extra , detut  bafis 
4 ($■,  perpendicularis  ijt  571^,  fumma  vero  quadratorum  55544. 
^naturparsfiucdifiantia  inter bafim& perpendicularem  IR  ergo 
I 5 7 ip  facit  quadratum  minoris  cruris  quadratum  vero  maio- 
riseil  IQ  t pax/J  t ipxR  t 571P.  qu*  duo  fimul  iunAa  faciunt 
fummam  2<^t*i5iaR  t 20^54  aequalem  55544.  & taftdcm  fic 
I Q aiquale  6545  — p^ R.  Et  eft  IR  45- 
Per  Algebram  fpcciofani)  datis  tifdem  B,  C.  D vc  fupra  pona- 
tur pro  dillantia  inter  bafim  & perpendicularem  A ergo  A quadr. 
f C quadr.  zquat  11  r , quadrato  minoris  cruris.  Similiter  A quadr. +- 
Bquadr,  t 2 B Ai  C quadr.  xqualc  eft  quadrato  maioris  cruris 
Ergo  2 A quadr.  t 2 C quadr.  t 2 B A t B (^aequalia  funtD  igitur 
A quadr,  erit  xquaic  D • - 2 C quadr.—  B qiiadr.  - 2 B A . 

2 

Hirte  CdtuK, 

enando  perpendicularis  cadit  intra  , duplum  quadratum  perpen- 
dicularis adde  quadrato  bafeos : ex  fuqima  tolle  quadrata  d cruribus 
&jiuiusrclidi  femiftem  detrahe  quadrato  dimidiae  balco#  t iftius 
enirnteCdiii  poftcfioris  radixquadrau  fupradido  addita.&detra^a 

..dimidio 
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dimidio»  dibic partes  ^feos,  ac  proinde  locum  perpihdicolaris. 

Qiundo  autem  perpendiculariscaditexcra,cx  fumma  (Juadraco^ 
fum  a cruribus  colle  quadratum  baGsdc  duplum  quadratum  perpen* 
dicularis  : reGdui  femilTem.  adde»quadraco  dimidix  bafcos : ifhus 
eaim  fummx  radix  quadrata  fu pradi^o  mulcata  dimidioexhibctdi* 
ilanciam  inter  bafim  & perpendicularem. 

fitne  Effedi»  Geometriet, 

Detur  baGs  trianguli  Z>  perpendicularis  V,(itqueY  potens  qua- 
drata crurum,  Gimacur  BC  zqualts  Z,  & BE  Demendicular'* 

B C & xqualis  V.  Pooaturque  in 
B F aequalis  B-  . 

E,  & accipia* 
tur  BG  xqua*  . ® 
lis  FE,  nedia- 
curque  GC.  Ec 
fupcr  ipiam  fa* 
do  femiciculo 
infciibatur  GI 
aequalis  V.  tihn 
duda  CI,  Gac 
triangulum  C- 
I K iiofccles  & 
r^dangulu,diui- 
faque  B C bifa- 
riam in  M , de* 
fcribatur  fupec 
CM  fcmicircu- 
lusi  in  quo  inf- 
cribatur  I L x.  / 

qualis  CK,  8c  , 
connexa  ML 
fumatur  MD 
«qualis,  cx  D ' -»•. . 

erigatur  DA 
perpendiculari- 


• t — "V 

urxqualis  V,  ^onnedantur  A B 
A B G efle  fpecic  quxGtum*  ~ 


KkIc 
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jdimMio,  dabit  parces  bafeos,  ac  proinde  locum  p^endicularis. 

Quando  autem  perpendicularis  cadit  extra , ex  fumma  quadrato^ 
rum  a.  cruribus  tolle  quadratum  bafis&  duplum  quadratum  perpen- 
dicularis : teiidui  feraiflem  adde  quadrato  dimidiae  bafeos  : iftius 
enim  fummx  radix  quadrata  fupra^domultau  dimidio  exhibet  di» 
itanciam  inter  balim&  perpendicularem.  ^ 

Hiftf  Effcds»  Gedmetricd, 

Detur  baiis  trianguli  Z>  perpendicularis  V,fitqu6  Y potens  qua- 
drata crurum , fumatur  BC  xqualis  Z,  & BE  perpendicularis  ad 
&C  & aequalis  V.  Ponaturque  in  BC  (fiopuscft  prouaAa  } linea 
BF  aequalis  B- 
E,  & accipia* 
tuf  BG  aequa* 

Iis  FE,  ncAa- 

curque  G C.  £c  \ ^ • 

Ipfam  fe-  \ \ 


liiper  iplam  ra- 
dio femiciculo 
inferibatur  GI 
aequalis  Y.  tum 
dudla  CI,  fiac 
triangulum  C- 
I K ilofccles  8e 
reflaDgulUjdiui' 
faque  B C bifa- 
riiim  in  M > de- 
feribatur  fuper 
CM  femicircu- 
-lus>  in  quo  inf* 
cribatur  I L ae. 
qualis  CKj  & 
connexa  M L 
fumatur  M D 
aequalis,  ex  D 
erigatur  DA 
perpendiculari- 


terxqualis  V,  &conneAahnic  AB  & AC,  Dico  crianguloin,. 
AB  C effefpccic  quatfiium. 

KKla 
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Quadratis  BD  8c  DA,  fimilitcrquc quadratum  AC  afquabitur 
quadratis  AD&  D C,  igitur  trianguli  ABC  quadrata  crurum 
AB  & AC  a>qualia(unt  duplo  quadratorAD  & quadratis  DBAc 
D C.  Sed  quadratum  D C,  per  4 fecundi, arquatur quadrato  DB 
&quadraio  BC  8c duplo rc^nguli DBG.  igitur  quadrata cruruA* 
AB  & AC  arquantur  duplo  quadrato  D A,  duplo  quadrato  DB, 
quadrato  BC,  & duplo  redanguli  DBG,  cft  autem  B G potens 
duplum  quadrati  DA,  duplum  vero  quadrati  DB' cum  duplo  rc- 
^anguli  0 B C aequatur  duplo  re- 

^anguli  C D^B,  ergo  quadrata  ^ 

crurum  BA_&CA  aequalia  fune  „ v ‘ \ 

quadraro  BG,  quadrato  B C (hoc  ^ " 

eH  quadrato  CG  & duplo  redlati-  y 


guliCDB.Scd  CGJ^atur  GF,  ^ 

Igitur  quadrata  crurum  xqualia 

quadrato  G F.  Et  duplo  rcftan-  * ^ 

Scdquoniamrc<aa  CB  fedlacft  / 
bifariam  in  M , Sc  ei  adie^a  cA  */  \ r 

B D , crir  per  6 fcundi , redangu-  / / /V 

Ium  CDB  cum  quadrato  BM  X f \ 

aequale  quadrato  MD.  Quadra-  . X j.  \ * \ 

tum  autem  M D hoc  cft  M L ^ ^ B fi 

3uatur  quadratis  BM  & BL^  ' 

empto  vtrinque  quadrato  BM,  \ -V."  • ' ' 

rcAabic  re^angulu  CDBxqna-  • • ~ ’ 

Ic quadrato  BL , hoccft  lJC,  igi-  - ^ ^ , r .. 

eur  duplum  rcftangulum  CD^B  K , ^ , 

aequatur  duplo  quadrato  K I , fcu  ^ “ 

quadrato  FI,  ergo  quadrata  cm- 

Tcd  quadrata 

GF  & F I «quahif^nt  quadrato  G I.  Seu  Y quadrato,  igitur  cum 
triangulum  A BG  habeat  bafim  B C xqualcra  Z,  & altitudinem 

1 j xqualia  quadrato  Y,  cA  iJ- 

m fpecic  quaificum.  Qjod  crai  demonfteandum. 
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Pkoposztio  XLlII. 

Ddta  trUi$guH  srea,&  fumma  Uterum,  iuuettiff  Uter 4 figilUtiml  ' 

HOc  Problema  inDumeras  patitur  folutioncs:  detur  enim  area 
eh,  &c  fumma  latcrutti  la  > ponaturque  IR  pro  VDo Utere» 
ergo  reliqua  duo  erunt  12 Pro  vnocxillis  duobus  capepro 
tibko  quemlibet  mjmerum  (.modo  (it  minor  media  pacte  laterum, 
vt  nihil  hatemtra  20  primi  Euclidis)  puta  4,  igitur  tertium  lateris 
erit  8-lR  6c  quoniam  dcmooArat  Clauius  1.  4.  Geom.  Pra^. 
c.  2.  quodG  tria  trianguli  latera  (igiUatimtolUpcttf.ex(cmi(reUte- 
rmn,  folidumcx  tribus  rcfiduisioreini/nim  xquatur quadmeo  arear 
fi  ex  5 dimidio  laterum  tollas  4&lRSc8--zR,Sc  rcfidua  2 &C. 
5- — iR  & (R  — 2 multiplices  inter  fe  Sc  folidum  inde  fa&unt 
j^R-2Q^-24  ducas  in  fominemV,  fiat  — 12Q — 144. 
aqualia  ergo  I R cft  3 vel  y.  igitur  tria  latera  funt  4-  J-  y 

triafunt  IO  13  ^ ip 

} 5 3^  5 3^ 

Per  lAgcbratn  fpeciofam,  data  trianguli  aria  B,  & fumma  lar^ 
rum  C } It  capto  vno  latere  ad  libitum  D «ponatur  fecundum  latus 
A ergo  tertium  erit  C - D- A.  ir  faftis  operationibus  quos  fopra 
texuimus,  erit  tandem  A quadratum  xquale  8 ACDquadr.t4A« 

C cub IX  A D Cquadr.  1 4 D C cub.  — id B quadr.  - 4C  quadr, 

4Cquadr. — 8CD.  , 

D quadr.-  C quadr.  quadr. 

NOie  CuHon, 

Cape  quaracumque  quantitatem  pro  primo  latere  modo  nihil 
fiat  contra  20  primi ) huius  quantitatis  difFcreritia  i femilTc  laterum 
ad  notetur  ,&  huius  differenti*  quadratum  ducatur  in  quadratu  fe- 
mifiis  eiufdcm  ; hic  plano-planus  addatur  quadrato  area  dat*, de 
fumma  inde  hara  diuidatur  perprodudum  cx  dimidio  laterum  indif-;. 
fcrcnciam  primo  captam.  Habebiturque  planus  quo  fublato  ex  qua- 
. drato  dimidiae  difi^ercotiae  quantitatis  primum  capt*  a fumma  late- 

fm 
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quadratis  BD  & DA,  Amilicerque  quadratum  AC, aequabitur 
quadratis  AD&  DC,  igitur  triauguli  ABC  quadrata  erutum 
AB  & AC  aequalia  fune  duplo  quadrato  AD  & quadratis  DB& 
D e.  Sed  quadratum  D C,  per  4 fecundi,  aequatur  quadrato  DJB 
te  quadrato  B C & duplo  re^anguli  D B C.  igitur  quadrata  crurini^ 
A B & A C aequantur  duplo  quadrato  DA,  duplo  quadrato  D B^ 
quadrato  BC,  & duplo  redanguli  DBC,^(l  autem  B G potens 
duplum  quadrati  DA,  duplum  vero  qua^ati  DB  cum  duplo  re>, 
^anguli  DBG  aequatur  duplo  re- 

diangult  ODB,  ergo  quadrata  ^ ■■  — i 

crurum  BA&CA  aequalia  fune  „ 
quadrato  BG,  quadrato  BC (hoc  ————— 
cil quadrato  CG  &duplore^an-  y . 
guli  C D B.Scd  CG  xquaiur  G F, 

Igitur  quadrata  crurum  xqualia 
quadrato  GF.  Et  duplo  re£tan< 
guli  C D B. 

Sed  quoniam  reda  CB  fedaeft 
bifariam  in  M , & ei  adicd^  elV 
BD,  erit  per  6 fcundi,rcdangu> 

Ium  C D B cum  quadrato  B M 
xqualc  quadrato.  MD.  Quadra* 
tum  autem  M D hoc  cft  M L ae* 

Suatur  quadratis  B M & B L , 
empto  vtrinque  quadrato  BM, 
reftabit  redangulu  C D B xqna- 
Ic  quadrato  B L , hoc  cft  I K,  igi- 
tur duplum  rcdangulum  CDB 
xquatur  duplo  quadrato  Kl,  feu 
quadrato  F I , ergo  quadrata  cru- 

.rum  AB&  AC  aequantur  quadratis  GF  Sc  FI,  fcd  quadrata 
GF  & FI  aequ’aUi(unt  quadrato  GI.  Seu  Y quadrato,  igitur  cum 
triangulum  ABC  hibeat  bafim  B C xqualcra  Z,  & altitudinem 
D A aequalem  V,  8f  quadrata  crucum  aequalia  quadrato  Y,  cil.4- 
lud  fpecibquxhcum.  QitodcrUtdcmonftranduui,  1 

^ Klckii  . 
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Propositio  XL  III. 


Daea  trUnguli  ireA,&  fummaUurum,inuenirt  Uter»  fiplUtiml  ; 

HOc  Problema  innumeras  patitur  rolu;ioncs{  detur  enim  arc4 
6 , & fumma  laterum  12  , ponaturque  I R.  pro  voo latere» 
ergo  rdiqua  duo  erunt  12— IR.  Pro  vno  ex  illis  duobus  cape  pro 
libito  quemlibet  numerum  ( modo  iir  minor  media  partejaterum, 
vt  nihil  fiat  cratra  20  primi  Euclidis  ) puta  4^  igitur  tertium  lateris 
erit  8 — I R & quoniam  demooilrat  Clauius  I.  4,  Geom.  PraA, 
c.  2.  quod  fi  tria  trianguli  latera  figinaiimtollantuffjpxfcmiflfclatc- 
rum,  (olidum  ex  tribus  refiduis  infemi/Tem  arquatur  quadrato  area : . 
fi  ex  ^ dimidio  laterum  tollas  4&IR  & S--xR,&  refidua  2 ^ 

1$ ....  iK  & IR  — 2 multiplices  inter feSe  folidum  inidefa^lum 
I(?R-2Q^-24  ducas  inTcmilTein  fiat  R.— iiQ...  144. 

. xqualia  erga  I R efi ^ vel  5.  igitur trialatcra funt  4.  aUa 

tria  fune  10  i j 19  ij  t ^ 

} i } 5<i 

Per  lAgebram  rpeciofam » data  trianguli  area  B , 6c  fumma  lat^-« 
rum  C , & capto  vno  latere  ad  libitum  D,  ponatur  fecundum  latus 
A ergo  tertium  erit  Ct*  D->^.  & fadis  operationibus  quos  fupra 
texuimus,  erit  tandem  A qUadratumxqualc  8 ACDquidr.t4A« 

C cub..- 12  A.p  Cquadr.  1 4 D Ccub.  — 16  Bquadr.  ••  4C  quadr» 

■■■■ ■ . , ' V.  ..  , — i- --  ■ ' 

4Cqiiadr.— 8G<D.  s, 

Pquadr.-Cquadr.  quadr.  _ ^ 

> HUe  Cdnan, 

Cape  quamcumque  quantitatem  pro  primo  latere  ( modo  nihil 
fiateontra  20  prinii ) huius  quancitacii  differenda  a fcmilTe  laterum 
ad  nocetur , 8e  huius  differenti»  quadratum  ducatur  inquadraul(e> 
miffis  eiufdeni  : hic  planO'plapus  addatur  quadrato  arca  dat» , & 
fumma  ihde  nacadiuidatur  pei^produ^um  cx  dimidio  laterum  in  dif« 
ferentiam  primo  captam.  Kabcbiturque  planus  quo  fublato  ex  quA« 
dtato  dimidix  dxtfcrcncix  quantitatis  primum  captx  4 fiimma  latc- 
. • , W0| 


. ') 


^LIB.  If.  Q^irjssT.  XLni 


tuflti  , rcfidui  radix  quadraa  eidem  dimidiae  difFerentiae  dctrafta, 
dabit  fccunduin  lacus  trianguli  vnde  tertium  non  latebit. 

Hinc  SffeSfio  Ctometrict. 

Eftodata  fumma  trium  laterum  trianguli  AB,  & fit  Z potens 
ciufdcna  trianguli  aceam.  Sumatur  autem  probafe  triar>gUli  B D ad 
libitum  minor  temen  femilTe  AB,  vt  nihil  fiaccontra  lo  primi  Eu- 
clidis. Tum  fiat  ve  dimidia  B D ad  Z iu  Z ad  O.  Deinde  per  57 
& huius , ex  data  bafi  B D , per- 
pendiculari O , & fumma  crurum  B A 

BD  fiat  triangulum,  eritque  fa^  ~ — — 

quod  defideratur.  Etenim  cum  fit  Z ^ O 

vx  media  B D ad  Z ita  Z ad  O,  

tfnt  quadratum  Z fcu  area  tr^ianguli  xqualis  redangulo  ex  media 
BD  in  O.  Igitur  cum  BD  fompta  fit  probafe  trianguli,  fitredan- 
gulum  fub  media  bafi  in  perpendicularem  xquaetur  arca,  erit  nc- 
cclTano  O perpendicularis.  . ‘ 

Ccro/Uriutn, 

Si  exPemilTc  fumtiix  lacerum  trianguli  tollantur  tria  latera 
cim . erit  vt  rcdangulum  ex  vno  illorum  refiduorum  in  prxdidam  fc- 
miffem  ad  trianguli  arcam,  ita  arca  trianguliad  rcdangulum  fub 
duobus  aliis  refiduis. 

Hinc  folues  tria  clcgantifltma  problemata quorum  primum  cft 
oiufmodi;  Datis  duabus  diametris  circuli  circumferipti  &infcripii 
triangulo , & plano  fub  cruribus  inucnirc  tria  latera,  fine  duae  diame- 
tri i5i  8c  8}  planum  fiib  cruribus  195.  ponatur  bafis  IR,  &diui-  - 


4 

datur  planum  per  maiorem  diametrum  habebitur  perpendi- 
cularis 12,  per  huius, igitur duda bafi  IR  in fcmilTcm pccpcn- 
dicularis,  fiet  arca  R.  Ac  proinde  quadratum  area  erit  jtfQ^Scd 
illud  idem  habebimus  alio  modo,  per  theorema  prxcedcns,  primo 
tnim  habetur  ex  prxccdentibusfemidiametrum  circuli  inferipti  ad 
perpendiculare-n  cflrevc  bafis  ad  fummam  laterum  trium  trianguli, 
ergo  quoniam  tria  priora  comiu  funt,  erit  fumma  lacerum  trium 
5 R.  vude  fi  tollas  bafim , refiabit  fumma  crurum  2 R.  Sed  planus 
fub  cruribus  cft  195.  igitur,  per  ig  primi,  crura  figillatim  erunt 
1 R t V(  ^ ^Ry^^-C  I Q.^— 1 QJ  ac  proinde  habentur 
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ttia  latera  trianguli,  quae  fingulafitoIlaDtur  ex  fcmiffcfuromaelacSS 

rum,extabuntciurefidua  iR,&  iR— ) & i R 

1 » 

ergo  plano  planus  fub illis  tribus refiduis&remifTo 

fiimmjB  laterum  qui  eft  585  9 QA  quadrato  arc« 

4 

36  eligitur  poft  debitam  redu^ionem  IR  eft  aequalis  14  &ctu*i 
ra  15  & 15* 

Problema  fecunifum:  Data  .bafe  alicuius  trianguli &perpcodicu«; 
lati  8i  plano  crurum,  inucnire  crura.  Efto  bafis  14-,  perpendicula- 
ris iz,  & planum  fub  cruribus  1^5.  ponatur  autem,  fumma  crurufW 
aR.  Igitur  fumma  trium  hterura  erit  a^Ri-x^^  <u««  dimidium- 
iR  t 7*  Scructur.  tumperCanoocfh propf.  26  lib.  x. data  fumm» 
crurum  zR  & plano  fub  cruribus  195  ,iHueniamur  crura,  IRt^- 
( I Q-- 19 5 ) & I R — ^ ( 1 Q.::*  195 ) ergo  habentur  tria  later» 
figillatim,  quse  fi  auferantur  a dimidio  mox  feruato  i R - 7.  haben- 
tur trii  rcfidua7tiJt(iCl:r*Xi95)&-7-^C»Q:i->^7)  &’iR**7* 
qu*  cum  femiUc  faciunt  plano-planum  I93Q-H95<f  -i  QQ 
xqualcm  quadrato  are*  trianguli.  At  arca  habetur  multiplicanda 
dimidiam  bafem  7 in  perpendicularem  la,  fiat  enim  84,  cuius 
quadratum  eft  7055.  ergo  i,QClcft*quaie  a95Q-i9oia- igi- 
tur I R fiuc  fiuc  femiflis  crurum  eft  14  cum  igitur  fumma  crurum 
pofitafit  a R,  erithaec  28,  qua:  per  canon. propof.  atf.  lib..  i.  di- 
ulfa  in  duas  partes  mutua  multiplicatione  facientes  1^5  , exhibet 

crura  figillatim  13  & 15.  ^ ...... 

• Problema  Tertium,  Dato  vno  crure, & diametro  circuhinfcnpti, 
cum  ratione  bafisad  crurum  fummam , inuenirc  fingulalatcra  man- 
nuli. ■Efto  crus  datum  13.  diameter  8»  & ratio  bafis  ad  ^rurum 
fummam  i ad  a.  fiat  autem  vt  i ad  z,itafcmidiamcrcr  4 ad  aliud, 
& habebitur  8 , quod  fi  cum  femidiametro  jungatur,  het  perpen- 
dicularis trianguli  12.  ponatur  bafis  I R,  icitur  ob  rationem  datam 
I ad  2,  erit  fumma  crurum  a R.  Atvnumcruscft  13,  crgoaltcrum 
erit  2 R-ij  habentur  itaque  fingula  trianguli  latera  quibus  fubla- 
dsexfcmifte  fR  erunt  iriarcfidua  3R~I3^  i^-iR&iR  qu* 
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i reiidtii  radix  quadrata  eidem  dimidiz  diiferenciz  dctra^a^ 
-dabit  fecuodum  latus  trianguli  vode  tertium  non  laccbic. 

Hinc  £ffielf$o  Gtometricd. 

Edo  data  fumma  trium  laterum  trianguli  AB,  & fit  Z potenf 
fciufdcm  trianguli  arcam.  Sumatur  autem  probafe trianguli  BD  ad 
libitum  minor  temen  rcmifTe  A B,  vt  nibtl  fiat  contra  ao  primi  Eu- 
clidis. Tum  fiat  vt  dimidia  B D ad  Z ita  Z ad  O.  Deinde  per  57 
& 58  huius,  ex  data  bafi  6 D,  per- 
pendiculari O , & fumma  crurum  B - A 

BD  fiat  triangulum , eritqucfa^lu  ^ 

quod  defideratur.  Etenim  cum  fic  2 O 

vt  media  'BD  ad  Z ita  Z ad  O,  ■-  ■ ' — 

erit  quadratum  Z fcu  area  trianguli  xqualis  rc£tanguIo  ex  media 
BD  in  O.  Igitur  Cum  BD  fumpta  fit  pro  bafe  trianguli,  Strcdlan- 
gulum  fub  media  bafi  in  perpendicularem  zquzcuv  area,  erit  ne- 
cciTario  O perpendicularis.  ' 

CorolUrtHm, 

Si  externitre  fummz  lacerum  trianguU  tollantur  tria  lati^afigUla- 
tim . erit  ^c  re^angulum  ex  vno  illorum  refiduorum  in  przdiftam  fe^ 
milTem  ad  trianguli  arcam,  ita  area  trianguliad  rcftangulum  fulil 
duobus  aliis  refi  duis. 

Hinc  folues  tria  clegantifitma  problemata,  quorum  primum  eft 
ciufmodi:  Datis  duabus  diametris  circuli' circumferipti  Scinferipti 
trian  gulo , & plauo  fub  cruribus  inucnire  tria  latera,  fi nc  dux  diame- 
tri i5i  & 8,  planum  fub  cruribus' 195-  ponatur  bafis  IK,  &diut- 

datiir  planum  19^  per  maiorem  diametrum  habebitur  perpendi- 
cularis 12,  per  59  huius, igitur duCla bafi  IR  in femifiTem perpen- 
dicularis, fiet  arca  Ac  proinde  quadratum  area  erit  j^Q^jSed 
illud  idem  habebimus  alio  modo,  per  theorema  prxcedcns,  primo 
Cnim  habetur  ex  pratccdcntibus  fcmidiamctnim  circuli  infciipti  ad 
perpendicularem  eiTcvc  bafis  ad  fummam  laterum  trium  trianguli, 
ergo  quoniam  tria  priora  cognita  funt,  erit  fumma  laterum  trium 
^ R.  vnde  fi  tollas  bafim,  refiabie  fumma  crurum  2R.  Sed  planus 
fub  cruribus  cft  195.  igitur,  per  primi,  crura  figillatim  erunt 
lRti)«.(  IQi-i9j)5e  IR-ilt( 
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tria  latera  trianguli,  quat  (ingulaii  tollantur  ex  remiflerummaelat& 
rum,cxtabuntfnarcfidua  iR,  & iR^— ijt(iC^-iP5  ) & iR  -t- 

» X 

35t(iQ  — ) ergo  plano  planus  fub  illis  tribus  refiduis&fctniflc 
fummae  laterum  qui  cft  585  arquaccnr  quadrato' areae 

4' 

^6  Qj^Tgitur  poft  debitam  redu^onem  TR  cft  «qualis  14  &cruv'^ 
‘ ra  15  & 15.  ^ . 

Problema  fecundum:  Daca  ,bafe  alicuius  trianguli  &perpendicu^ 
lari  & plano  crurum,  inuenire  crura.  Efto  bails  14,  perpendicula* 
ris  la,  & planum  fub  cruribus  ponatur  autem  fumma  crurum 
2 R.  Igitur  fumma  trium  laterum^it,  aR-+r4  , cuius  dimidium 
I R t 7.  Scructur.  tum  per  Canbnem  propf.  atf  lib.  t.  data  fumma 
crurum  aR  & plano  fub  cruribus  195  ,inueniantur  crura,  IRt^t- 
( I Q^-  J95  ) & I R^-.  ^ ) «go  habentur  tria  latera 

ftgillatim,  qu«  fi  auferantur  4 dimidio  mox  leruato  i R>.  7,  h^fbea* 

^ur  tri4  reCduayt  Q;i-r.?5)  & iR— 7. 

quae  cum  femifte  faciunt  plano- planum  1 95 Q- 1 - 1 QQ 
aqualem  quadrato  arex  trianguli.  Ac  area  habetur  multiplicabo 
dimidiam  bafem  7 in  perpendicularem.  12,  (iac  enim  84,  cuius 
quadratum  cft  70^^.  ergo  i QC^^ft aquale  2 93Q- 19012 -igi- 
tur I R (iue  flue  femiiTis*  crurum  cft  14  cum  igitur  fumma  crurum 
pofitaiit  2 R,  crithxc«j8,  quz  per  canon,  propof.  iS.  lib.  i.  di- 
' uifa  in  duas  partes  mutua  multiplicatione  facientes  , exhibet 
crura  figillatim  15  & ly.’ 

Problema  Tertium.  Daco  vno  crure,  & diametro  circuli  inferipti, 
cum  ratione  balis  ad  crurum  fummam , inuenire  Hngula  latera  trian- 
guli. Efto  crus  datum  15.  diameter  8>  & ratio  bafts  »d  crurofn 
, fummam  i ad  2.  Hac  autem  vt  i ad  2 ,itarcmidiamcrcr  4 ad  aliud, 

, Se  habebitur  8,  quod  fi  cum  femidiametro  iungatur,  fiet  pcrpeit- 
, dicularis  trianguli  12.  ponatur  bafis  I R,  igitur  ob rationem  datam 
I ad  2,  erit  fumma  crurum  2 R.  Atvnura  crus  cft  1^,  crgoaltcrum 
. erit  2.R  --I3  habentur  itaque  fingula  trianguli  latera  quibus  fubla* 

• «is  cxicniillc  ^R  erunt  ma/efidua  jR-iydc  i^*-iR&iR  qu* 
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cirm  icadem  femiflc  facient  plano  planum  zqualem  quadrato  areae 
jfiQ.  Ac  proinde  poftdibiwmreduaioncm&diuifioncm,  erit  IQ 
aequale  <^24^-.  10415.  Sefie  IK  aequalis  14.  crura  autem  crunr 

iS  3$  . 

15  & 15.  " 

r - V 

' ...  I ■ M II  11^1,  ^1  II  ,( 

Propositio  XLIY. 

• ■ 

Daf9  trungulo  effeere  reifang»l»m  *qudt  & if  iftrimetruml 

E Sto  triangulum  quodpiam  habens  tria  latera  ii.  ij,  10.  iii^ 
quiratur  perpendicularis  j 3 fuper  latus  ao.  igitur  arta  trian- 
guli erit  66,  ifumma  laterum  cft  44»  cuius  dimidium  22.  Et  quia 
cuiufcumquc  rc£tanguli  duo  latera  circa  angulum  tedum  zqualia 
Aint  duobus  aliis  lateribus,  diuideodus  erit  numerus  22  in  duos  qui 
officiant  66  per  mutuam  fui  multiplicationem.  Ponatur  ergo  18. 
pro  vno,  erit  alter  22 --iR,  quibus  inuicem  dudiisfict  22R-X  Q, 
«qualis  66,  igitur*-rc^jequatur  2zR-55,  «qualis 

n t ^ 55  55*  wlia  erunt  latera  circa  redum. 

Per  Algcbrarafpcciofam,  data  B furoma  laterum,  & C potente 
arcam  trianguli,  ponatur  A pro  vno  latere  rc<^anguli  ergo  aliud 
latus  ipfi  propinquum  erit  B-- A.  igitur  BA-aAquadr.  «quatur 

C & fit  A quadr.  zqualc  B A - C, 


Hinc  Canon,’  _ 

Cape  quadrantem  fumm*  laterum,  & ex  huius  quadrantis  qu> 
drato  tolle  arcam  trianguli  datam : rcHdui  radix  quadrata  fupraduflo 
quadranti  addita  & detra^a  exhibebit  duo  latera  tedanguU  circa 
rciilum.  ’ ' , f ' 

*•  Hinc  EffefHo  Geemefrica. 

Sit  darum  in  figura  propofitionis  40,  triangulum  ABC  cui 
♦porteat  xfficcre  tc(Slan^ulum  «quale  & ilbpcti*icirum.  Si  inter 

Lllij 


«4  DlOPHANTl  qEOMETKml 
bafim  BC  Sifcmiffcm  perpendicularis,  inucniatur media  propor-» 
tionalis . harc  media  poteric  arcam  trianguli,  iam  fi  media  penmcccc 
trianeuli,diuidatur  in  duas  paries  taliter,  vtcfficuoi  reaangulum 
a:qualc  quadrato  mediar  iftius,  dico  rcdlangulum  illud  effe  qu*fi- 
tum  Pnmo  cft  aequalc  trianguli , quia  cft  atquilc  quadrato  mediae, 
quod  eidem  arc«  aequatur,  deinde  eft  etiam  ifopcnmctrum,  fiqur- 
dem  duo  latera  circa  rcaum  aequantur  dimidiae  perimetro  tnanpli. 
Ergo  latera  opofitafint  ifiis  aequalia,  erunt  quatuorrcdlanguli  late^ 
ra  «qualia  toti  perimetro  trianguli.  Quod  erat  demonftrandum. 

. ■ ■ 1 ■ I ■■■  . 

PaofOtiTio  XLV. 

Dito  fentsgoHo  regnUri  intttaire  rt&*ngutum  jfeperimerimeSr/im 

dquile  femijfe  ire  A ifjius, 

E Sio  datum  Pentagonum  cuius  latus  4.  Euclidis  1.  14.  prop. 

dcmonftrat  quadratum  lateris  Pentagoni  & quadratum 
jatera  duo  pentagoni  fubtendentis , quintupla  efie  quadfati  i femi^ 
diametro  eiufdcra  circuli.  Deinde  idem  Euclidis  I.  ij.  prop.  Si, 
docet  duas  lineas  quae  fubtendunt  angulos  vicinos  pentagoni  «quila* 

t^ri,rccarcfcinuiccramcdia&cxtrcmaratione,&  maiu*  fcgmcD- 
tum  «qualtefle  lateri  pentagoni.  Quia  ergo  latus pentagopi cft  4« 
fcu  maiusfegmentum  lubtcndcntis,  ponatur  tninus  tegmentum  I R» 
igitur  tota  fubicndcns  erit  4 t IR.  Ac  proindcfih*c  fubtentwns 
ducatur  in  I R,  fiet  4R  1 1 Q_«qualis  i6  quadrato  maioris  fcg^ 
menti.  Et  fit  I R «qualis  1^20  -%  tale  igitur  erit  minus  fegmea* 
tum  fubtendentis,  cuifiaddas  4 maius  fegmentani,  erit  totalub- 
tendens  20  i a.  huius  quadratum  14 1 ^ if  , qua- 

drato lateris,  facit  40  t i)t  520  quintupliim  quadrati  a fcmidiamc- 
tro.  Ergo feroidiameccr erit  9t(  8 t y-  <^4 ) iS*^^** quadra-^ 

J " V 

to  tollas  quadratum  dimidii  lateris;  rcftabit  quadratum  perpendi- 
cularis i centro  in  latus  4 t y ^4*  St  quoniam  arca  cuiuflibct  ngu* 


tlB.lf.  XLIII.  jjji 

'ctim  eidem  fenifle  faciem  plano  planum  xqualem  quadrato  areae 
^6  Q.  Ac  proinde  poft  dibitam  redudionem  & diuifioncra,  exit  I Q 
sequale  <(14^-.  1041^.  &fic  1 K aequalis  14.  crura  autem  e^unc 


Propositio  XOV. 

.DtUtrunguU  efficere reliMngulumn^MU&iftfeTimetrHm'. 

E Sto  triangulum  quodpiam  habens  tria  latera  ax.  ij,  ao.  in« 
quiratur  perpendicularis  55  fuper  latus  ao.  igitur  area  trian- 
guli erit  fumma  laterum  eft  44 cuius  dimidium  aa.  Ft  quia 
cuiufcuroquc  rcdaoguli  duo  latera  circa  angulum  redum  zqualia  \ 
funt  duobus  aliis  lateribus,  diuidendus  erit  numerus  aa>induq$  qui 
efficiant  per  mutuam  fui  multiplicationem.  Ponatur  ergo  I {It  • 
pro vno,crft alter  quibus  inuicem  dudisfictaaR-iQ* 

zqualis  5^..  igitur  iQ^zquatur  2xR-6f,  &.fit  IR.  «quali» 
21 1 55  vel  li  - ijt.55.  talia  erunt  latcracirca  redum. 

Per  Algcbramfpecioram,  data  B fumma  laterum,  & C potenti  * 
aream  trianguli,  ponatur  A pro  vno  latere  redanguH  ergo  aliud 
iatus  ipfi  propinquum  erit  B--A.  igitur  BA— aAquadr.  aequatus 

i ‘ a- 

C & fit  A quadr.  aequale  B A - C.  , > 

1 ■ I ■ . - ■ 

ff/nc  Cdnvn, 

Cape  quadrantem  fummx  laterum , & ex  huius  quadrantis  qua- ' 
drato  tolle  aream  trianguli  datam : refidui  radix  quadrata  fupradido 
quadranti  addita  ik  detta^  exhibebit  duo  latera  rcdanguli  circa 
tedum. 

Hinc  EffeSfio  Ceometricd. 

Sic  datum  in  figura  propoficioois  40,  triangulum  ABC  cui 
oporteat  efficere  rcdangulum  jequalc  & iroperimetrum.  Si  inter 

Xllij 


134  DJOPHANTl  qEOMETKMl  _ , 

banm  BC  ^fcniiffcrn  perpendicularis,  inaeniatur  inedia  propor* 
cionalis . hzc  media  poterit  arcam  trianguli,  iam  fi  media  pcrimctcr 
trianguli,  diuidatur  in  duas  parces  taliter,  vc  efficiant  re6tangulum 
xquale  quadrato  medix  iftius,  dico  rc^angulum  illud  cffc  quxfir 
tum.  Priqioeft  xqualc  trianguli, quia eft  zqualc  quadrato mediz^ 
quo’d  eidem  arex  xquatur.  deinde  eft  etiam  ilbperimetrum,  fFqut- 
dem  duo  latera  circa  ccdum  xquancur  dimidix, perimetro  trianguli. 
Ergo  latera  opolita  lint  illis  xqualia,  erutu  quatuorredlanguli  lacc- 
raxqualia  toti  perimetro  trianguli.  Q^od.«ra{  demonllraodum. 


Propositio  XLV. 

Datt  fentdgono  regtUdri  invenire  reUnngttfnm  Jft^erimerimetrum 

dqud/e /cmtjfe  euren  ipjius. 

E Sto  datum  Pentagonum  cuius  (acus  4.  Euclidis  1.  14.  prop. 

dcruonllrac  quadrarum  lateris  Pentagoni  & quadratum 
lacera  duo  pentagoni  fubtendentis,  quintupla  elTe  quadrati  i femi- 
diametro  eiufdem  circuli.  Deinde  idem  Euclidis  1.  ij.  prop.  8. 
docet  duas  lineas  qux  fubtendunt  angulos  vicinos  pentagoni  zquila* 
teri,  fecarefcinuiccm  media  & extrema  ratione,  & maius  regmen» 
tum  xqualeelTe  lateri  pentagoni.  Quia  ergo  latus  pentagoni  cH  4, 
feum^iusfcgmenturnlubccndcntis,  ponatur  minus  Tegmentum  1 R, 
igitur  tota  lubtendens  erit  4 t I R.  Ac  proinde  ll  haec  fubtendens 
ducatui  in  IR,  liet  4R  t IQ^xqiialis  quadrato  maioris  Teg- 
menti. Et  Iit  I R zqualls  ^20-2  tale  igitur  erit  minus  Tcgmeq* 
tum  Tubcendeniis,  cui  li  addas  4 maius  Tegmentum,  erit  tbtaTdb- 
tendens  2of  2.  huius  quadratum  24 1 ^520  additum  i^,  qua- 
dratolatcris,  Tacit  40  t ^ jjo  quintuplnm quadrati dlemidramc- 
cro.  Ergo  Tcmidiamccer.crit  91^  8 f ^4)  igiiurliexciusquadca* 

) T" 

to  tollas  quadratum  dimidii  lateris,  reflabit  quadratum  perpendi- 
cularis a centro  in  latus  4 t 9^  ^4.  & quoniam  area cuiullibcc  ligtk^ 


tiK  It  aitrjEsr.  xLv;  • ■ 

•fji*  regularis  asquatur  refbaugulofub  ea  perpendiculari  in  dimidiatn 
figurx  perimecrum  > G quadrati  mox  i nuenti  radicem  quadratam  du- 
os in  io>  habebis  aream  pentagoni  at  ( 400  t ^ 128000  ) huiut 
areae  remidis  eft  ^ C mo  t at  8009  ) data  ergo  haec  fcmiffi  arex,  tam* 
quam  produco,  & dimidio  pentagoni  circuitu,  zo,  diuidatur  ^le^ 
(peri^lib.  ij  in  duos  qui  producant  hanc  femi-aream.  Duo  nu« 
meri  funt  5 t * v ( a5  — ?t(  loo  t » 8000)  & xj  — loo> 
^ 8000  ).  talia  erunt  rcdtaoguliquxdti  latera  circa  redum. 

Per  Algebram  rpeciofam , data  B pro  circuitu  polygoni,  8rC  pro 
fcmilTcarcx, ponatur  A pro  vno latere quxGiiredtanguli.  Ergo  C 

A 

erit  alccru.  igitur  duo  illa  lacera  xquancur  B.  Ac  proinde  2 Aquadr* 

X 

1 2 C equatur  AB.  Igitur  A quadratum  eft  xqualc  A B - 2 C.  hic 


fuppofuimus  priorem  partem  operationis , ftud entes  breuitait^  ^ 

Hinc  Canon, 

Quadrato- quadratum  lateris  dati  duc  m 2/,  & producum  diu  idi, 
per  1^,  habebifque partem  rationalem  binomij : deinde  quadrato* 
quadrato- quadratum  eiuTdem  lateris  duo  in  125  , produ(^um  diflidc 
per  <^4  , quotiencis  radix  quadrata  iunda  cum  parte  rationali  mox 
inuenta,  dabit  quadratum  arex  pentagoni,&ita  radix  voluerfalis 
idius  aggregati  erit  area. ‘Ergo  ii  diuidas  fcmilTcm  pentagoni  in 
duas  partes , qux  eHicianc  femi-area  prxdidam , habebis  latera  rc- 
£tanguliquxfira  circa  redum.  Id  amemfie  per  1.  1.  prop.  2^. 

Hinc  Effe£tio  Geometri  c». 

Dati  pentagoni  regularis  inucniatur  centrum,  ex  quo  in  latus  de^ 
micatur  perpendicularis.  Huius  perpendicularis  & quadratis  peri* 
metri  pentagoni  accipiatur  media  proportionalis»  quxGt  B.  Tdm 
per  lib.  I dacajlcmipcriractro, quadrato  Bquod^duabusfemi- 
perimetri partibus  Heri «Icbec,  inucniatur  iljxdux  partes.  Dico  fa- 
dum  clTc  quod  podulatur.  prtoio  enim  redanguium  quod  fit  i dua- 
bus diis  partibus  eft  ifopcrimctrum  pentagono,  quia  duo  cius  latera 

' cifca  ccdu  funt  xqualiafcmipcrimctro  pentagoni,  deinde  fupcrfici- 


tis  dioph^nti  geometum: 

eseids  jcquatnrquadtato  B quod  cft  iquale  reaarguloixpJrpSS; 
diculariin  quadratem  perimetri  pentagoni,  ergo  cum  redang^ 
Ium  ex  perpendiculari  in  fcmipcrimcttum  fit  a?  qualp  fuper  fi  cie  i toti- 
us pentagoni,  rcdangulum  ex  ea iu quadrantem, xqfiabhurfcmi-». 
rc3c.  Quod  erat  dcmonftrandum. 

Seholium» 

Hinc  patet  quomodo  fieri  poflit  rcaangulum  ifopcrimcmim  0». 
cumque  polygono  regulari,  & cuicumque  eius  parti  atqualc;  modo- 
pars  illa  non  detur  maior  iufto. 


PxoPosiTib  XLVI* 

jnuenirereStittgulum  ifoftrimetmm  diliecagone  MquiUtero  Jmu 
cmulo  circumferibitur , & £q»tU  tri Angulo  Aqu$Uter4 tquod 
eidem  circulo  infcnhjtur 

BEtur  latus  dodecagoni  «quilatcHciroulo  circufer ipti  8 - 4 ?.  > 
ergo  dimidium  latus  erit  ^ quia  diameter  circuli 

it  latus  trianguli inferipti  dimidio  latere dodecatgon i circum- 
fcripti , erit  diameter  circuli  in  noftro  problemate  4 8d  latus  trian- 
guli Inferipti  iji.  la.  quoniam  vetofempcr  quadratum  lateris  trian- 
guli «quilateri  fc  habet  ad  quadratum  perpendicularis  fc  habet  vt  4 . 

ad  },  erit  quadratum  iftius  perpendicularis  9 &ipfa  perpendicula- 
ri^ q.  ergo  quomara  dimidia  bafis  cft  ^ C\  ipfam  ducas  in  perpen- 
dicularem q fiet  arca  trianguli  asquilateri  ^ ay.  fi  itaque  dimidiuna 
dodecagoni  circuitum  diuidas  in  duas  partes,  ita  vt  efficiant  mutua 
dudlu  ^ 27,  habebis  propofitum.  Idvcrefitp.cr  26  lib.  i.  nam  po- 
lito latere  dodecagoni  8-15148  circulus  dodecagoni  d/midiu»  eric 
48---  ^ 1718  cuius  dimidium  eft  24  •— ^£4^2.  ex  huius  quadrata- 
1do8.--?i55>95528  tolle  «i  27  &fitprorcfiduo  1008-1^.100582}. 
ergo  duo  latera rcdangUliquatfita  fiint  24— 43*  ^ ( 1008 

loo 8 — 1005725  ) & 24  ■*  ^43*  1005715  ). 

PcrAlgcbram  fpcciofam.pofirVlatcrc  dodecagoni  B & arca  tri- 
anguli C.  erit  femiffis  circuitus  dodecagoni  B , &eius  quadrans 

5B.  ergo  5B.  tiJ2^(^Bquadiw-:C)&3B-4i.(5»Bquadr.-C) 

ctunc  latera  quarto»  ^ 


n;  qK/Ejr;  xlv.' 

tx  regularis  aequatur  rc&angulofub  ea  perpendiculari  in  dimidiam 
figurae  perimetrum , £ quadrati  mox  inuenci  radicem  quadraum  du- « 
casin  lOt  habebis  aream  pentagoni  v ( 400  t ^laSoQO  ) huius 
area:  Ccmiifis  eft  ^ ( loo  f ^ 8000  ) data  ergo  haec  femilfi  areae,  tam- 
quam produco,  & dimidio  pentagoni  circuitu,  10,  diuidacur  lo 
< per  25  lib.  ij  in  duos  qui  producant  hanc  femi  aream.  Duo 'nu- 
meri fune  5 t iSe  ( »5--9^(loo  t » 8000)  & /~ai(  ij— V(  100- 
t ^ 8000  ). talia eruntrcftanguliquzfieilatcracircaredum. 

Per  Algebramfpcciofam,  data  B pro  circuitu  polygoni,  & C pro 
fcmilTc arcae, ponatur  A pro  vao latere qux/itireflaoguli.  Ergo  C 

A 

erit  aiccru,  igitur  duo  illa  latera  aequantur  B.  Ac  proinde  2 Aquadr, 

X 

t a C aequatur  A B.  I^tur  A quadratum  eft  aequale  A B - a C,.  hic 


fuppofuirous  priorem  partem  operationis , ftudentes  breuitacv  ^ 

Hinc  Cana»,  'v 

Quadrato  quadratum  lateris  dati  duc  in  a .r,  Srprodudlum  diuid^ 
per  \6 , habobirque  partem  rationalem  binomij : deinde  quadrato- 
quadrato-quadratumeiufdcm  lateris  duo  in  12  5-,  produt^um  diuidc 
per  54,  quotientts  radix  quadrat%iunda  cum  parte  rationali  mox 
inuenta , dabit  quadratum  areae  pentagoni,  & ita  radix  vniucrfalis 
illius  aggregati  erit  arca.  Ergo  fi  diuidas  femifiem  pentagoni  io. 
dqas  partes , qux  efficiant  femi-arei  prxdidfam , Jiabebis  latera  r^' 
£languUqux(ica  circa redum.  Id  autemfit  per  1,  i»  prop. 

Hinc  Effeffio  Geametrict,  — 

Dati  pentagoni  regularis  inucniatur  centrum,  ex  quo  in  latus  dc- 
mitaiur  perpendicularis.  Huius  perpendicularis  & quadratis  peri* 
metri  pentagoni  accipiatur  media  proportionalis,  qu*  fit  B.  Tum 
per  z5  lib.  i data femiperiractro,  quadrato  B quod  i duabus  femi- 
perimetri  partibus  fieri  debet , inueniatur  illx  dux  partes.  Dico,  fa- 
dum  efie  quod  pofiulatur.  primo  enim  re^ngulum  quod  fit  i dua- 
bus illis  partibus  eft  ifoperimetrum  pentagono,  quia  duo  cius  latera 

circatcftu  fune  «qualia  femiperimetro  pentagoni,  deinde  fuperfici- 

Mmm 


236  DlOPHJl^Tl  geometras:, 

cscius  aequatur  quadrato  B quod  cft  xqualc  rcaangulo  ex  perpeSi 
diculari  in  quadrarem  perimetri  pentagorii.  ergo  cum  rc(^angu>> 
Ium  ex  perpendiculari  in  femiperimetrum  fit  xquale  fuperfi cici  toti- 
us pentagoni,  reaangulum ex  camquadranicm,*quabitur femia^ 
reaf.  Quod  erat  dcmonftrandum, 

• SeholiMfH^ 

Hinc  patet  quomodo  fieri  poffit  rcdlangulum  iroperimetrum  cui- 
Cumque polygono rcgulari^Sc cuicumque  cius  parti  aequale:  modo 
pars  illa  non  detur  maior  iufto. 


Propositio  X LVI.- 

jnuenirereElangulum  ifoperimttrmmJtt^cMgdne  m^uiUttro  tUto  tqKod 
cirtHU  circHmfcrihitHr  t & tqutlc  tr ungulo  nqutUuro , quod 
eidem  circulo  infcrfbtiur 

DHtur latus  dodccagoni aequilateri circulo circuferipti  8 - 4 Sp- 
ergo dimidium  latus  erit  4--r:u.  & quia  diameter  circuli 
ruperat  latus  trianguli inferipti dimidio  latcredodecxgoni  circum* 
fcripti,crit  diameter  circuli  in  nofiro  problemate  4 & latus  trian* 
guli  inferipti  vf.  la.  quoniam  vero  fempee  quadratum  latens  trian-- 
guli  xquilateri  fc  habet  ad  quad|^atum  perpendicularis  fe  habet  vt  4- 
ad  3,  erit  quadratum  illius  perpendicularis  p &ipfa  perpendicula- 
ris q.  ergo  quoniam  dimidia  bafis  cft  » fi  ipfam  ducas  inpcrpcn-^ 
dicularcm  j fiet  arca  tfianguli  aequilatui  ri  17«  fi  itaque  dimidrupi- 
dodecagoni  circuitum  diuidas  in  duas  partes»  ita  vt  efficiant  mutuO' 
dudlu  .5:  27,  habebis  propofitum.  Id  vere  fit  per  26  lib.  i.  nampo- 
fito  latere  dodccagoni  8 >-^48  circulus  dodccagoni  dimidius  eric 
48^ — ff- 172,8  cuius  dimidium  eft  24  •—914^1.  cx  huius  quadrato- 
I00S-- 945^^5^28  tolle  V 27  &fitprorcfiduo  1008.-131 1005823*, 
ergo  duo  latera  rcdianguliquxfita  funt  24--  J}t  432 1 131  ( ioo8  ^ 
J008  - ^ 1003725  ) & 14  - 9445»  ■*  ^ ( »oo8  — ^ 1003725  ). 

PerAlgcbram  fpcciofam,pofiK»-latctc  dodccagoni  B & arcatrt* 
axguli  C.  erit  femiffis  circaiius  dodccagoni  B , &cius  quadrans 
5B.  ergo  5B.  t J ( ^Bqua^.^G) 

erunt  latera  quaefita.  • 


. imil.  Qf^XST.  XLVIi' 

HiM  CWHk 

Fiatvt  I ->19^  ita  dimidium  latus  dodccagooi  circumfcripti 


•f 

ad  aliud  & fiet  diameter  circuli  dodecagon^inferipti.  Quae  mulcat 
latere  dimidio  dodccagoni,  dabit  latus  trianguli zquilaccciinfcripti 
dodrans  diametti  erit  perpendicularis  trianguli , ac  proinde  triangu* 
Ii  arca  non  latebit.  lam  vetofi  fcxtuplum  j lateris  dodecagoni  diui- 
das  induo  Tegmenta,  qux  mutuo  dudu  efficiant  arcam  trianguli 
mox  inuentam,  habebis  latera  redanguU- circa  re^um.  Id  autem 
n t per  atf  primi,  a*  ^ ^ 

^ Hinc  Bffe^io  Ge^metriut  \ ^ , , 

Sit  circulus  circa  qucmlntclli- 
gatur  dodecagonum,  & in  quo 
per  ^ quarti  inicribatur  triangu^ 

Ium  xquilaccram , ex  cuius  vnO 
angulo  A ducatur  pcrpcndlcuTa- 
ris  A E ad  latus  opponcum  BC, 
traniibit  illa  per  centrum  & ide^o 
erit  diameter  Circuli,  Sumatur 
autem  A G-  zqualis  A B & iit  D 
punduminquo  AL  fccac  BiC;, 

Sitque  F media  proportioftalis 
inter  B D & A D.Tu  Juo  decupla 
G E diuidarur  in  duas  parres/per 
primi,  quarum  redhiogulfi  x>' 
quatur  quadrato  F.  Dicorc^n- 
gulum  illud  clTc  quod pofeitur.  Karo  Cum  A E fuperet  AB  inter.' 
uallo  G E,  cumque  eadem  A E fuperet  AB  dimidio  latere  dode- 
«goni circumfcripti,  vt  dcmonilrat  Dominus  Hardy  fubtiliffimus* 
Geometra;  erit  .G  E dimidium  dodecagoni  circurofcripti-latus, ergo; 
duo  decupla  G E zquatur  femiffi  peripheriz  dodecagoni  circum- 
*^*^*^*V  -!]r  'B'^u‘'  *’*^»'^gulifaai  latera  duo  circa  rcdlum  «quen, 

turriti  femini,  quatuor  latera  illius  erunt  squaliaperipherNC  dode- 
cagoni. Sed  hoc  idem  rc(5iangulum  «quatur  quadraro  F,  quadfa- 
F cftatqoalcreiaangulo  fub  B D & BA,  (eu  triangulo 
ABC,  igitur  rcAangulum  fa^umcftifopcrtmctrum  dodecagono' 
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circumfnipto&  «quale  «iangulo  infcripto  quod  etac  dcmonfltM: 
fum. 


’ ' 3 Pr6p6sitxo‘  XtVII.  ' 

- ' a ' r ' • • - . 

Diuidere  qtuntitstem  lUumquMter  m d»9  ffgmemtg  ita  vt  maims  feg»  • 
meHtnm  prtma  diuifionis  habeat  datam  rationem  ad  minus / rcnneUs 
At  maius  fegmentam  fecutteU  habeat  rationem  datam^ad  minus 
- tertia  i & rurfus  maim  tertia  ad  minus  ^art  a habeat  quoque  ^ 

rationem  datam  & tandem  maius  quarta  ad  minus  fritnm 
habeat  etiam  rationem  ^atam, 

S Sit  datus  numerus  q6o  diuidcaJjiS-q»»*^  ?ca  vt  ma/us 

tum  primae  diuifionis  ad  minus' IccuncTx  fitvt  a ad  i , maius  ft-. 
cund*  ad  minus  tcrrTaB-i(t  j ad  i,  maius  tertiae  ad  minus  quarta  vc 
8 ad  1 ^ maius  quartx  ad  maius  primae  vt  9 ad  a,  Ponatur  maius 
(egmentum  primae  IR.  ergo  minus  erit  — IRe  & quia  maius 
primae  ad^minus  fecundae 'debet  efTcvt  2 ad  i erit  minus  fccund* 

I R ergo  maius  fecundae  Quoniam  vero  cft  vt  maius  fc^ 

~ '■  ■ \ *r 

eundae  ad  minus  tertiae  iu  5 ad  x.  crk  mitius  terti*  720  - 1 R ergo 

6 

maius  i44ot,IR.  Rutii» quia  roaiux  teni* ad  minus  quare* debe^ 


elfevt  8 adi,crit4iJinQsquart*  i44otrR  crgomaiusi5840-IR.’ 


hoc  igitur  ad  minus  fegmentum  primo  jtfo  — I R debeecirevt  9 ad 
%.  ergo produ^usfub  extremis  ^itfSo—aR  «quari  debet  produco 

-t*  r * 

fubmediis  324- 9R.  ac  proinde  IR  cft  2 88  vnde minus fegmen- 
tiim  primat  diuifiorus  ctil  7**  Iccuodac  2^6^  tninusfecundx 

144.  maius  tertiae  »88  , mt^rerti*. 7 2;.  maius  quatt*  324^« 
Qxinusquaurt*  Jc  fatisfaciuntqq*ftioni« 


Cd9»m, 


r, 

an 

ris 


}aecagom  circumfcriptj 

ad  aliud  & fiet  diametxr  circuli  dodecagono^inferipti.  Qucmulrata 
latere  dimidio  dodecagoni,  dabit  latus  trianguli  zt^uilateninfcripti 
dodrans  diametri  erit  perpendicularis  trianguU,  ac  proinde  triangu- 
li area  non  latebit,  lam  veto  fl  fextuplum , lateris  dodecagoni  diui> 
das  in  duo  Tegmenta , quas  mutuo  dudu  efficiant  aream  trianguli 
mox  inucnum , habebis  latera  rcftanguli  circa  re^um.  Id  autem 
ntper  25  primi.  “ 

Hine  Effe£ih  Ceometritd, 

Sit  circulus  circa  quem  Intclli- 
gatur  dodecagonum,  & in  'quo 
'j>cr  5 quarti  inferibatur  triangu- 
lum xquilatcruro,  ex  cuius  vno 
ingulo  A ducatur  perpendiciila- 
is  A E ad  latus  oppoutum  B C, 
tranfibic  illa  per  centrum  & ideo 
erit  diameter  circuli.  Sumatur 
autem  A G atqualis  A B & fit  D 
pun^uminquo  AL  fccat  BC, 

SiCque  F media  proportionali^ 
inter  B D & A D.Tu  duo  decupla 
G E diuidacur  in  duas  partes,  per 
25  primi,  quarum  rcAanguIu  *- 
quatur  quadraro  F.  Dicore^O' 
gulum  illud  efTc  quod  pofeitur.  Kam  cum  A E fuperet 
uallo  G E , cumque  eadem  A E fuperet  A B dimidio  latere  dode- 
c^onicircumfcripti,  vt  demonftrat  Dominus  Kardy  fubtiliffimu» 

Geometra,  erit  G E dimidium  dodecagoni  circumferipti  latus, creo 

duo  decupla  GE  xquatqr  femiffi  peripherix  dodecagoni  circum- 

latera  duo  circa  reftum  xqueft- 
turmife^iin,  quatuor  latera  illius  erunt  xqualiapcriphcrix  dode- 
cagoni. Sed  hoc  idem  redlangulum  asquatur  quadraro  F,  qiiadra- 
^ ««angulo  ftb  B D & B A,  fcu  ttiLgulo 

AB  C , Igitur  rc«aDgulqm  &«ujiicllifopenmcuuin  dodecagono 
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cirCumfcripto& «quale  cciangulo  iulctipto  quod  etat  dcinouUraB^ 


pROPOSXTlO  XLVIL  * ’ *• 

; ' ' :V-  ■ 

Diuiierequtntititem  d^uH  qugter  in  duo  fegmenu  it  a vt  maius  Jigm 
mentum  prim*  diuijionis  hahegt  datam  rationem  ad  minus  feeundui 
at  maius  fegmentum  f rcunda  habeat  rationem  datam  ad  minus 
tertia : & rurf us  maius  tert/a  ad  minus  quarta  habeat  quoque 

rationem  datam  (^tandem  maius  quarta  ad  miuus  prims  , \ 

habeat  etiam  rationem  datam, 

< * 

S Sic  datus  numerus  q6o  diuidend^S44iMcerTrr▼t maius  Tegmen- 
tum primx  diuifionis  adminus  fecundx  iHtvc  a ad  i,  maius  ie- 
cundx  ad  minus  certiz  vc  ; ad  x,  maius  tertix  ad  minus  quaruC  vc 
8 ad  1 & maius  quartx  ad  maius  pnmxvt  9 ad  Ponatur  maius 
fegmentum  peimx  IK  ergo  minus  erit  & quia  maius 

ppmx  ad  minus  fccundx  debet  ciTeve^a  ad  i erit  minus  fecundx 
1 R ergo  radius  fecundx  '^20  ~ 1 R.  Quoniam  vcracft  maius 

' » ( 

S 1 . f 

cundx  ad  minus  tertix  ita  5 ad  z.  erit  minus  tertix  720  — IR  ergo 


maius  i44<>tIR.  Rur&w  quia  maius  tertix  ad  minus  quartx  debcC 
6 

ciTc  vc  8 ad  i,  erit  minus  quartx  1440  f I K ergo  maius  15  840..I  iL' 

i ye  — ..  - 

4«  . - a9 

hoc  Igitur  ad  minus  fegmentum  primo  5^0  — 1 R debet  efTcvt  p aj 
a.  ergo produ^usfub  extremis  ^1^80- aR  xquari  debet  produco 

fubmediis  524 --  jR.  ac  proinde  I R cR  288  vnde minus fegmen-j 
tum  primx  diuifionis  erit  72*  maius  fccundx  216 , minusfccundx 
144.  maius  tertix  288,  minus  tertix  72,  maius  quartx  i24>& 
minus  quartx  5^.  & fatisfaciunc  quxRioni* 


j 


ilB.  IJ.  flr^ST.  XLyH  lii 

Tct  Algebram  fpcciofam , detur  B quantitas  diuidcnda&quatuoc 
|)roportioncs  dentur  B »<1  C & B ad  D & B ad  F & B ad  G.  po- 
jiacur  autem  A maius  regnaentum  prima:  diulHonis  ergo  fecundum  * 
xrit  B — A.  Bcquia  eft  primum  fcgmcntuqi  primae  ad  (eCuodum(&> 
eundae  vc  B ad  C fitit  facundum  (ccundae  CA.  £rgo  priiquoi 


B 


B A - C A.  hoc  a4  recuodum  certix  debtt  effe  vt  5 ad  D ergo  fc* . 


B 


eundum  terti*  erit  B BD  — D C A ac  proinde  primum  terti*  cft 


BB 


BBBfDCA— BBD,  Quod  quidem  ad  fecundum  quart*  eft  vt 


BB 


Bad  F ergo  fecundum  quarta^eft  BBBF  + FDCA-BBDF,’ 


BBE 


Igitur  primum  quan*  eft  BBBBtBBDF-BBBFrr^B^; 


B B B 


Illud  itaque  ad  fecundum  primae  quod  iam  inuentum  cft  B- A cit' 
vt  B ad  G.  Ac  proinde  proda&Oi  fub  extremis  BBBBGfBB- 


\ 


DFG-BBBFG-GFDCA  erit  «qualis  produi^o  fiib  mediis 


BBB 


B B - B A.  Ergo  A cft  «qualis  ■BBBBBtBBBFG-BBBB  G- 
BBDFG. 


BBBB  — Gppc 


Uine  Cunon, 

Dirpolicis  omnibus  taliter  vt  quantitas  diuidenda  fit  antecedens 
quatuor  proportionum  datarum  adde  cubo  quadratura  quantitatis 
dmidcnd*  cum  produ&o  explano  fub  duobus  pofterioribus  terminis 
confequentibus  in  cubum  eiufdcm  quantitatis  diuidendae , hanc 
lurnmam  niulta plano,  fblidoqiiod  fit cx quadrato -quadrato quanti- 
Mtis  diuidenda;  inpoftcriorcm  tjermiuum  confequentem , & plano 
foUdo  quod  fit  cx  quadrato  quantitatis  cluudcud*  in  foliduro  fub 
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tribus  poflcrior ibus  terminis  confcqucntibus&  rcGduum  ferua  Hoc 
rcGduum  diuidc  per  differentiam  quadrato-quadrati  quantitati* 
diuidendae  & plano  plani  fub  omnibus  terminis  coDfcquentibus. 
EtHeC  maius  fegmentu  primae  diuifiotiis,  vode  reliqua  oon  laccbQe. 
Htnc  "Effecto  Geometrica, 

Efto  AB  line*  quater  diuidenda  ita  vt primum  fegmeritum  pri- 
mae diuifionis  ad  fecundum  fecundaj  fit  vt  AB  ad  BI.  Primufecuo-' 
d«  ad  fecundum  tertiae  vc  AB  ad  Aa,  prunum  cerciae  adfccunduin 


LIS,  II  Q^irjssT.  XLVll  xsp 

Vit  A \ gebraiu  fpeciofam , detur  B quantitas  diuidenda  Sc  quatuoc 
proportiones  dentur  B ad  C 8t  B ad  D & B ad  F & B ad  G.  po- 
natur autem  A maius  Tegmentum  primae  diuilionis  ergo  fecundum 

^erit  B— A>  Btquiaeftpcimum  Tegmentum  primae  ad  fecundum^ 

eundas  vc  B ad  C erit  fecundum  fecundae  CA.  Ergo  primunj 


fi 


BA-C  A.  hoc  ad  fecundum  certix  debet  eflevt  B ad  D ergo 


fi 


eundum  terti* erit  BBD-DCA  ac  proinde  primum  terti*  cfl 


BB 


BBB  j-DCA--BBD.  Quod  quidem  ad  fecundum  quart*  cft  vt 


BB 


B ad  F ergo  fecundum  quart*  eft  B BB  F + F D CA  -B  B D F;* 


BBB. 


aj  o A 

Igitur  primum  quart*  cft  BBBBtBBDF.-^BBBfelFT^^  ^ 


B fifi 

Illud  itaque  ad  fecundum  primsk  quod  iaminuentum  cft  B-A  eift 
vc  B ad  G.  Ac  proinde  produftus  fub  extremis  BBBBGtBB- 

DFG-BBBFG-GFD  C A erit  *qualis  produifto  ftib  mediis 

BBB 

BB-BA.  Ergo  A cft  «qualisBBBBBf  BBBFG-BBBBO- 

Bjtjfi  D — c rloc 

BBDFG.  - 


Hi/tc  Canon. 

Difpofitis  omnibus  taliter  vc  quantitas  diuidenda  fit  antecedent 
quatuor  proportionum  dacarum  adde  cubo  quadratum  quantitatis 
diuidcnd*  cum  prooiifto^x  plano  fub  duobus  pofterioribus  cermfnis 
confequentibus  in  cubum  ciufdem  quantitatis  diuidcnd* , hanc 
fummam  multa  plano,  ioltdoquod  ficcxquadrato-quadraio  quanti» 
tatis  diuidcnd*  in  pofteriorem  terminum  confcqucntcm , & plano 
folido  quod  fit  ex  quadrato  quantitatis  diuidend*  io  folidura  fub 
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tribuspofterioribus  terminis  confequemibus  & rcfiduurn  ferua.  HoC 
rcfiduuni  diuidc  per  difFcrentiam  quadrato-quadrati  quantitatis 
diuidendae  te  plano  plani  fub  omnibus  terminis  coDfequentibuSk 
Et  fiet  maius  Tegmentu  prinna:  diuifionis,  vnde  reliqua  non  latcbuc. 
H/hc  Effeliio  Ceometries, 

Edo  AB  linea;  quater  diiiidenda  ita  vt primum  Tegmentum .pri« 
mx  diuifionis  ad  fecundum  Tecundx  fit  yc  AB  ad  BI.  Primufecun^ 
^adfecundumtercixvt  AB  ad  Aa>  primum tertix.ad fecunduu» 


xiB.n:  xLVii.  f4i^ 

'a^rtx  vc  A B ad  A 3 > at  vero  primum  quartz  ad  fecundum  primae 
Ac  vc  A B ad  A 4.  defcribantur  primo  duo  circuli  fuper  A B & fupcr 
A^.  tum  centro  B interuallo  B A fiat  maior  circulus  & produfta 
A B vfquc  ad  D ducatur  ipfi  perpendicularis  BC.  Tum  fumpta 
BF  zquali  A j ponatur  F G perpiendicularisad  BC  donec  occur* 
rat  peripheriz  (cmicirculifadi  fuper  BC  inpundo  G,  nci^antur- 
que  GC  & GB.  Deinde  accepta  Cy  aequalis  A 4 &fado  femi- 
circulo  fuper  C V fefto  per  C G in  H ducatur  H V 8c  demittatur 
HK  perpendicularis  ad  BO.  Poftea  inferibatur  A 2 circulo  fado 
fuper  A B fecans  minorem  circulum  faftum  fuper  A 5 in  L.  & ca- 
pta A M zquali  AL,  erigatur  MN  perpendicularis  ad  AB,  fa^o 
fuper  A 4 circulo  ducatur  N A O linea  rc£la  & demittatur  ‘OP 
perpendicularis  ad  BA4.  ducatur  deinde linda  AI  8t  huicparal- 
icla  Pj,  & C6  fumatur  zqualis  15.  & DQ  zqualisAP,  & 
QR  zqualis  A 4 fcu  C V & R S zqualis  V K , nc^f aturque  6 S 
St  nuic parallela  ducatur  CT.  Dico  BT  fore  primum  fegmentum 
primz  diuifionis  & TD  fecundum  vnde  reliqua  non  .latebunt, 
nara  fi  fiat  vt  A B ad  B 1 ita  BT  ad  aliud  erit  primum  fegmentum 
fecundz  & ficde  aliis.  Demonftratio  fere  fimilu  cfl  dcmonflrationi 
propof.  i^.  1.  I.  quare  illam  iubens  omitto. 


Propositio  XLVIII. 

Ittuenire  quotlibet  quadrat  s quorum  fumma  dquetur  quadrato^ 

ADuerte  Diophantumid  feciflede  tribus,  & per  eius  operatio^ 
nem  id  non  poffe  fieri  de  pluribus,  nos  de  quotcumque  id  prae- 
flabimus.  Diuidatur  quadratum  aliquod  puta  100  induo  quadrat- 
**  (per  I.  prop.  append.  lib.  i.  ) puta  io  64  & 36.  tiim  3^  di- 
uidacurinduo  quadrata  57^  & 324,  & 44  maliaduo  57^  1024, 

25  15  15  »5 

Stfichabebunturquatuor  quadrata  quorum  fumma  100.  fcurcliflis 
dcnominatocibusquatuor  numeratores  erunt  quadrati  quorum  fum- 
ma  cfb  numerus  quadratus  2500.  iam  quilibet  numcratorpoteftdi- 
Uidiioalia duo  quadtau»&  partium  inuentarum  poteft  iterum  fieri 
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rubdiuiHo.  I gitur  ioucairi  pofTunc  quolibet  quadrau  quorum  futnmi 
aequatur  quadcaco.  En  tibi  fex  quadrata  5 184.  $ti6.  8100.14400. 
15584.  9i\6.  quorum  fumma  cfl  quadratum  5a$oo. 

Aliter  inuentis  tribus,  vti  fadium  cil  in  fcholio  propofitionis  55 
appendires,  4.  54.  255.  quorum  fumma  aequatur  324.  inucnia-c 
tur  quadratus  qui  additus  524  faciat  quadratum,  &fit  I(^  ergo 
324  t IQ^quatur quadrato.  Fingclatus  IR  20.  ergo  I (^400- 
40R  aequantur  1 fit  I R ^.qualis  19,  acpropterea  351 

10  100 

eft  quadratus  quxfitis.  Quare  fi  tres  partes  4.  54.  255  ducas  in 
denumeratorem  tres  produdli  cum  numeratore  351,  dabunt  quatuoc 
quadrata  400.  5400.  25500.  351.  quorum  fumma  eft  numerus 
quadratus  32751.  a radice  18  x.  fi  militer  q^i^fpoteft  aliud  quadra- 
tum quod  cum  32751  facfatnquadratu.  Sit  illud  I Q.  Ergo  32751- 
t IQ  aeqatur  quadrato  finge  latus  i8«-zR  & fit  IR  aequalis  724, 

J 

cuius  quadratum  eft  524x75.  ergo  fi  quatuor  quadrata  fuperiora 
ducas  in  9 produdi  3508.  57500. 130400. 3249.  cum  numerato- 
re 524175  erunt  quinque  quadrata,  quorum  fumma  eft  numerus 
quadratus  81^02/.  4 latere  ^05.  & fic  deinceps  reperies  quot 
volueris. 

Geometrice,  res  perficitur  nullo  negotio,  nam  quxliHcc  & quoC- 
iibet  quadrata  inuicem  adduntur  per  47  primi. 


Propositio  XUX, 

Jnuenire  bis , immo  drinjinities  in  diuerjis  rdtioiubKs  tres  quMutittui 
^UddrttMs  Geometrice  proportionales , ita  vt  fumma  medi*  cum 
alterutra  extremarum  factat  quadratum. 

ACcipiantur  duo  quicumque  numeri,  puta  i & 1.  ex  illis  for- 
metur triangulum  re£langulum  modo  fiepein  przcedcntibus 
explicato.  Sintque  3.  4.  5.  tum  capiantur  quadrataduorum  mino- 
rum, nempe  9 & i5.  & tollatur  cx  iis  quilibet  numerus  przdi^is 
minor,  putji  5 . relinquentur  3 & i©.  hi  tres  3.  5. 10  ficconne^en- 
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Quartae  vt  AB  ad  A 5,  ac  vero  primum  quartz  ad  fecundum  primas 
fit  vt  AB  ad  A 4.  deferibancur  primo  duo  circuli  fuper  AB  &fupcr 
Aj.  tum  centro  B interuallo  BA  fiat  maior  circulus  & produd^a 
AB  vfque  ad  D ducatur ipH  perpendicularis  BC.  Tum  fumpta 
BF  xquali  A j ponatur  F G perpendicularis  ad  BC  donec  occur> 
rat  peripheriz  femicirculifadti  ftipcr  BC  inpundo  G,  neilamur- 
que  GC  & GB.  Deinde  accepta  CV  aequalis  A 4 8cfadto  femi- 
circuio  fuper  C V fefto  per  C G in  H ducatur  H V & demittatur 
HK  perpendicularis  ad  BO.  Poftea  inferibatur  A a circulo  failo 
fuper  A B fecans  minorem  circulum  fadum  fuper  A 5 in  L,  & ca- 
pta AM  aequali  AL,  erigatur  MN  perpendicularis  ad  AB,  fa<5lo 
fuper  A 4 circulo  ducatur  N A O linea  redla  & demittatur  OP 
perpendicularis  ad  B A4.  ducatur  deinde  linea  AI  & huic  paral- 
lela Pj,  & C6  fumatur  atqualis  ij,  & DQ  xqualisAP,  & 
QR  * qualis  A 4 feu  C V & RSxqualis  VK,  ne^atueque  6 S 
6c  huic  parallela  ducatur  CT.  Dico  BT  fore  primum  fcgmenturti 
primx  diuifionis  8c  T D fecundum  vnde  reliqua  non  Jacebunt 
Jiam  fi  fiat  vt  A B ad  B I ita  BT  ad  aliud  erit  primum  fegmentum 
fecundz  & fic  de  aliis.  Demonftratioferc  fimilis  cft  dcmonftracio^ 
propof  ij.  1.  j.  quare  illam  lubens  omitto. 


Projositjo  XLVIII. 

Tnuemre  quotliiet  qu^drdu  quorum  fummA  uquetur  quiirutol 

ADuerte  Diophantumid  feciiredetribuS)8epereiusopcratio« 
nem  id  non  polTe  fieri  de  pluribus,  nos  de  quotcumque  idprx- 
llabimus.  Diuidatur  quqdratum  aliquod  puta  100  in  duo  quadrac- 
.*•  prop.  append.  lib.  i.  ) puta  in  64  & 56.  tum  q6-  di- 
uidaturinduo  qyadraia  575  & 324.  & 54  inaliaduo  57^  1024; 

w Cc habebantur quatuorqiiadr^ta quorum  fumma  100.  feu^rcli<3is 
cnomtnatoribusquatuor  numeratores  erunt  quadratiquorumfum- 
ma  e iiunierus  quadratus  1500.  iam  quilibet  numeratorpoteftdi- 
uiQt in  aj^  duo  quadrau»&  partium  muentarum  poicft  iterum  fieri 

Nnnij 
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fubdiuifio.  Igitur  inucniri  poflTunt  quolibet  quadrata  quorum  fumn» 
xquatur quadrato.  Entibifcx  quadrata 5184.  ^ai^.  8x00.14409. 
X(?j84.  921^.  quorum  fumma  cft  quadratum  ^3500. 

Aliter  inuentis  tribus , vti  £a(^um  eft  in  fcholio  propofitioois  ^9 
appendires,  4.  <^4.  25^.  quorum  fumma  atqiiatur  534.  inucnii- 
tur  quadratus  qui  additus  ^34  faciat  quadratum,  &fit  ergo 
514  t Ji^^quatur  quadrato.  Finge  latus  I K 30.  ergo  IQJ1460-  ' 
40R  aequactur  534tlQ^&  fit  1 R.  aequalis  19,  acpropterca  3^1 

IO  100 

Jcft  quadratus  quatntis.  Quare  fi  tres  partes  4.  ^4.  25^?  ducas  in 
denumeratorem  tres  prodiidU  cum  numeratore  3 ^ x,  dabunt  quatuot 
quadrata  400.  tf’4oo.  35500.  351.  quorum  fugama  eft  numerus 
quadratus  32761.  a radice  iSi.J^^*«"^^^oteft  aliudquadra* 
tum  quod  cum  33751  faciat  quadratO.  Sit  illud  IQ.^rgo  33751- 
t IQ  Jeqatur  quadrato  finge  latus  i8t-aR  & fit  IR.  atqualis  734, 

5 

cuius  quadrarum  eft  524175.  ergo  fi  quatuor  quadrata  fuperiora 
ducas  in  9 produdli  3508.  57500.  330400. 3249.  cum  numerato- 
re 52417^  erunt  quinque  quadrata,  quorum  fumma  eft  numerus 
quadratus  81^03/.  4 latere  905.  fit  fic  deinceps  xeperies  quoc 
volucris. 

Geometrici:,  res  perficitur  nullo  negotio,  naro  quxlibct  & quot- 
libct  quadrata inuicem adduntur  per  47  primi. 


PaoPosiTXO  XLIX. 

Jtmefiire  bis , immo  infnities  in  diuerfis  rMtionibns  tres  ^*nui et  ei 

ysedretes  Geometrice  proportioneles,  it*  vt  fummsmedi*  cum 
elterutr*  extremerum  f*ci*t  qit*ir*tum. 

ACcipiantur  duo  quicumque  numeri,  puta  i & 3.  cz  illis  for.’ 
metur  triangulum  rc^langulum  modo  fiepein  prxccdentibus 
explicato.  Sintque  3.  4.  5.  mm  capiantur  quadrata  duorum  mino- 
rum, nempe  9 dc  16.  &collatur  cx  iis  quilibet  numerus  prxdi£tis 
i»iaor,puu  5.  relinquentur  / & |o.  hi  tres  3.  5.  Xo  ficconne^en- 

' tuf. 
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tureum  m,  vt  io  aliis  ficfignum  plus,  & in  alio  min»*,  vcl  contra 
in  vnoplus&in  cjc ceris  miuUs.  ( prout  atquatio  commoda  occurrat) 
fiot  igitur  tres,  illi  numeri  j 1 1 R,  <s  -- 1 R.  10  f l R.  medius  cum 
alterutro  extremorum  eft  quadratus  p aut  i6.  redae  igitur  vt  dne 
proportionales.  Ergoprodu^usfub extremis  jotIQJ  i^R  zqua* 
cur  quadrato  medij  ^«^tlQ^.-uR.  & fit  IR  xqualis  6.  iuxta 

quam  fi  refoluas  colficos  fuperiores , inuenientur  tres  quxliti  8r.' 

144 . 25  8c  quia  denominator  eft  quadratus  ex  vi  operationis , 8e 

vbique  idem  : additi  autcih  extremi  cum  medio  figUlatim  faciunc 
quadratum,  &funttrcs  proportionales,  fequitBr  illos  ciTcquadra- 
tos.  Ac  proinde  fcclufis  denominatoribus  erunt  tres  numeratores 

81.  144.  ajtf.  quadrati. &continucproportionales,& medius  cum 

alterutro  excremo  faciet  quadratum. 

Similiter  formetur  aliud  triangulum  ex  a & 3.  latera  tnVftgoIi 
erunt  5.  ra.  13.  capiantur  quadrata  duorum  minorum  aj  Sc  144^ 
& cx  vtroque  figillatim  coiiatur  quis  piam  numerus , puta  20  pro 
medio  inter  duorcildua  3 & 124.  erunt  igitur  tres  numeri  apti~ad 
hoc  opus  5. 10. 1x4.  hos  fic  coneftes  cum  1 RT,  vt  fiant  5 — I R.  20 1- 
I R.  124--1R.  cum  ergo  medius  cum  quolibet  extremo  faciat  qua> 
dracum,  rcftant  vt  funi  Gcomciricfc  proportionales.  Igitur  cxc;e> 
morum  ^zoi  iQ^-  iapR  *quaturquadratomedii4ootIRt4oR 
& fic  IR  aequalis  a^o.  iuzta  quam  refoluticoificci  dant  tres  quxfi> 

i6y 

tos  proportionales  quadratos,  & dempto  comuni  denominatore 
fiunt  tres  quxfiti  ^25.  3^00.  2073^.  qui&  quadrati  funt,S: 
proportionales ^ & medius  additus  extremo  facit  quadratum , & fune 
in  diucria  cum  ptiori|>us  proportione,  quia  formatum  eR triangu* 
Ium  rcftangulum  ex  dtiolms  numeris  non  habentibus  eamdemcum 
fuperioribus  rationem. 

Rurfus  formetur  cx  3 & 4 triangulum  rciRanguIum  cuius  latera 
7.  24..  .25.  & capiantur  quadrata  duorum  minorum  49  & 57^.  cx 
vtroque  tollantur  40  pro  medio  inter  duo  refidua  9 8c  hos  fic 
Compones  cura  IR  vt  fiant  9-1R.  4otlR,  536  — I R.  ciimcrgo 

Ooo 
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medius  cuilibet  extremo  additus  faciat  I Qrcftat  vt  fine  ptoportioti»> 
Ics.igiturproduftusfub extremis  48i4t  iQj- 545R  arquatur qua- 
drato medii  iQ^SoR,.  6c  fic  IR  «qtulis  jxz4)  iuxa  quam 

refoluti  cpfiici  dempto  denonunatore  » fiunt  tres  quxfiti  2401.’ 
28114.  qui&quadrati  funt,  & continue  proportionaies, 

& medius  cuilibet  extremo  additus  facie  quadratum,  & ume  in  diuer- 
(a cum  prioribus  ratione. 

Simili  prorfus  modo  inuenire  potes  innumeros  alios  hos  cantum 
proribus  addo  40^6.  1^400.  ^062^.  ficut  etiam  65^1. 

2/50000.  atque  14541.  455500.  12^50000. 

Geometrieb.  res  expeditur  nullo  negotio, fundis. tribus  quibuf- 
cumque  proportionalibus  lineis  : nai».<yiratffSttim  medix  additur 
cum  quaarato  cuiaflibet  Txttcmx , & fit  quadratum.  P er  47  piimi. 

Scbtlium, 

' Aduerte  pofitionis  poiTe  infinitis  mediis  variari,  tollendo  diuerfos 
humeros  ex  duobus  minoribus  quadratis : ve  in  primo  cxeplo  ex  duo> 
bus  quadraris  p & poteft  tolli  5 pro  medio  inter  duo  refidua  ^ 
& 15.  vnde  cos  tres  componendo  cum  1 R , orirentur  coifici  5..iR 
iR.  Z3~1R.  & procedendo  vt  fupra  1 R fieret  «qualis  69^ 

iuxta  quamferoluti  cofiici  darent  cofdem  numeros,  qui  fupra  reperti 
funt. 

Similiter  tollendo  4 refidua  forent  5 & 12  vnde  coffici  nafcc- 
rentur  5— iR.  4ti^*  tz — iR- &opcrendovi  fupra  fit.  I R «qua- 
■^is  44.  iuxrc  quam  refoluti coffici  fiunt  iidem  numeri  qui  fuprd. 

'i  

»5 

Rurfus  tollendo  8 refidua  forent  iSc  S vnde  corneos  fic  com- 
poneres itiR.  8— iR.  SfzR.  &pcrfimilcm  opciationcmfit  IR 
«qualis  55.  iidemque  euadunt  numeri.  Semperque  res  codetn  mo- 

, do  continget.  Hoc  quoque  experiri  Iicct  in  duobus  aliis  exemplis* 

Porro  ex  iuc  propofitione  foluN  duo  fequentia  problemata* 


. t.iB.  iitirjesT.  xiix.  143 

' tureum  IR,  vtin aliis fiefignura  pIus,&inaIio  minus,  Telcontra 
in  vnopIus&mc«tcrisniinus.  ( prouc  aequatio  coramotb  occiwrat) 
fine  igitur  tres,  illi  numeri  I R 5 .. l R.  ,0^  \ r,  medius  cuna  ^ 
alterutro  extremorum  cft  quadratus  p aut  16.  rcftat  igitur  vt  fine 
proportionales.  Ergoproduflusfub  extremis  joti  OtijR  aequa-  ' 
«IT  quadrato  medij  1 1 C^..  iz  R.  ^ fit  I R-*^uah5  s.  iuxta 

quam  fi  refoluas  coflicos  fuperiores , inuenienciir  tres  quae  fici  8r,’ 

’ ' ^ i 

144 . 2 5 » & quia  denominator  cft  quadratus  ex  vi  operationis , 8e 

vbiquc  idem  ; addici  autem  extremi  cum  medio  figillatim  faciunt 
quadratum,  &fiiottrcs  proportionales , fcquitur  illos  efie quadra- 
tos. Ac  proinde  feclufis  denominacoribus  erunt’  tres  numeratores 

81.  144.  2^6.  quadrati,  8c  continue  proportionales,  & medius  cum 

alterutro  extremo  faciet  quadratum. 

Similiter  formetur  aliud  triangulum  ex  a & latera 
. erunt  5.  12.  ij,  capiantur  quadrata  duorum  minorum  25  & * 

& ex  vtroque  figillatim  tollatur  quis  piam  numerus,  puta  zo  pro  4 
medio  inter  duorefidua  y & 124.  erunt  igitur  tres  numeri  apti  ad  ^ 
hoc  opus  5.  ao.  124.  hos  fic  coneftes  ciiml  R , vt  fiant  J--I  R.  20 1- 

IR.  124--1R.  cura  ergo  medius  cum  quolibet  extremo  faciat  qua-  " 
dratum,  reftant  vt  funt  Geometrieb  proportionales.  Igitur  extre- 
morufli  <f2ot  iQ_2- i2pR  *quaturquadratomedii4ootlRt4oR 
& fit  IR  «qualis  a^JO.  iuxta  quam  r^oluticolfieci  dane  tres  quxfi- 

tps  proportionales  quadratos,  & dempto  Comuni  denominatorS 
169,  fiunt  tres  quaefiti  62^.  ^6oo.  2075^.  qui&  quadrati  funt,& 
proportionales  , & medius  additus  extremo  facit  quadratum  >&  fiinc 
in  diucrfa  cum  prioribus  proportione , quia  formatum  cft  triangu- 
lutn  rc^angulum  cx^duoly^jjnumcris  non  habentibus  eamdemcura 
fuperioribus  rationem. 

Rurfus  formetur  ex  j & 4 triangulym  rciftaDguIum  cuius  laicra 
7.  24.  ay.  & capiantur  quadrata  duorum  minorum  49  & ex  . ► 
vtroque  tollantur  40  pro  medio  inter  duorefidua  9 & yjd.lios  Gc 
compones  cum  IR  VI  fiant  ^-iR.  4otlR.  yjtJ-IR.  cum  ergo 

Ooo  , 
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medius  cuilibet  extremo  additus  faciat  I Qrcftat  vt  fint  proportiona. 
les. igitur produftusfub e* tremis  48i4t  i C^- 545R  arquaturqua- 
draco  medii  itfootiQ^SoR..  & fit  IR.  «qualis  51x4.  iuxaquam 

tfij  ' 

rcfoluti  coffici  dempto  denominatord  , fiunt  tres  quasfiti  24»x.' 
28114.  qui  & quadrati  fuDe,  & continue  proportionales, 

& medius  cuilibet  extremo  additus  facit  quadeatum,  & (uncia  diuer; 
(a  cum  prioribus  ratione. 

Simili  prorfus  modo  inuenire  potes  innumeros  alios  hos  tantum 
proribus  addo  40^6.  1^4.00.  ^62^.  (icut  etiam  6^61.  12^600» 
2j6oooo.2tquci2^^2^i- iipSoooo, 

Geometrici  res  expeditur  nullo  negotio , fumptis  tribus  quibul- 
cumque  proportionalibus  lineis  ; nana.quadr«mn  mediae  additur 
6um  quadrato  cuiuflibec  extremae  ffc  fit  quadratum.  Per  47  ptimK 

SchtliMm, 


Aduerte  politionis  poffe  infinitis  mediis  variari,  tollendo diuerfos 
humeros  ex  duobus  minoribus  quadratis : vtin  primo  excplocx  duo-  ^ 
biis  quadratis  9 potefi  tolli  5 pro  medio  inter  duo  refidua  ^ 
Sc  ij.  vndeeosttes  coroponendocum  IR, orirentur collici  6-iR 
5+1 R.,  15--IIL  & procedendo  vt  fupra  1 R fieret  «qualis 


iuxta  quam  refbluri  coffici  darent  Cofdem  numeros,  qui  fupra  repecti 
fune. 

Similiter  tollendo  4 refidua  forent  5 & iz  vnde  coffici  nalce- 
rentur  5--1R..  4tiR*  1 a - iR. &opercndovt  fupra  fit  I R aqua- 
lis 44.  iuxic  quam  refolut i coffici  fiunt  iidem  numeri  quifupri. 


Rurfus  tollendo  8 refidua  forent  i & 8 vnde  cofficos  fic  com- 
poneres ifiR.  8— iR.  8t*R*  &pcrfimilcm  operationem  fit  IR 
«qualis  jtf.  iidemque  euadunt  numeri.  Semperque  res  eodem  mo 


4,0  continget.  Hoc  qnoque  experiri  licet  in  duobus  aliis  exemplk*. 
Porrtrex  hac  propofitione  folnes  duo  fcqucntiaproblcmata* 


< 


r 

IWH.  (irAsr.  XLix. 


PROBLEMA  PRIMVM.  V . ^ 

iMfteftire  tres  mmeros  frefortiondes  tdes , vt  eubus  medii  fit  dquulh 

/Mmrnd  quidrMtorum  « ftngnlis,  cf  fredudus  ex  quolibet  ' V 

ix  quemlibet  fit  qusdrutus»  ■ \'i 

. 

CApe  tres  numeros  ex  iis  qui  in  propofitionO  menti  funt,  ti  iis  - J- 

ncac  charaaerem  radicum,  vtfint  8iR.  144R,  ajtfR.  qu».  f. 
drati  illlorum  funt  quorum  fumma  ^ ^ 

?i8^3Q_*quari  debet  cubo  medii  2 P85984C.  ergo  IR  aequa- 
tur  acproinde  tres  numeri  quaeliti  funt  751 947 •. 

>55^795*’*  ^?7^4*48- (fi  modo fiDguIisUlisfupponaturcoinmyntf  ^ 

denominator  2985^84  >. 


PROBLEMA  SECVNDVM. 

ritueuire  tres  numeros  tontinui  frofortionules , uqudes  cubo , //4  vt 
medius  eddiius  tlleruiri  extremo , foci »t  quidrAtum^  cf 
frodultus  ex  quolibet  in  quemlibet , fit  quadratus. 

S Vmantur  tres  quadrati  81Q.  r44Q^  25<j(^  hi  funt  continui 
proportionales,&  medius  additus  cuilibet  extremo  facit  quadra- 
tura 22jC^vcl  400Q.  & infuper  cum  fint  quadrati produau sex 
quolibet  in  quemlibet  erit  quadratus.  Refiat  ergo  vt  illi  tres  fimul 
iumpti  48rQ_arqucntur  cubo,  fitillc  IC.  Igitur  I R fit  48r.  cu- 
ius quadratus  2515^1  duaus  figillatim  in  81.  144.  256.  dat  tres 
quxntos  1&740241.  55515904,  59iz84i<y.  funt  enim  continue 
proportionales  quia  quadratum  mcdijiquatiir  produao  extremo- 
rum ; deinde  primus  cum  fecundo  facit  quadratum  cuius  latus  7*15 . 
&lccunduscum  tertio  faclr quadratum  cuius  latus  tresvero 
additi  fimul  faciunt  cubum  cuius  latus  481.  ^quilibet  io  quemlibec 
la£ic  qua^acum , quia  quilibet  cft  numerus  quadratus. 

Ooo  i) 
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14/5,  DiaPHJNTl  geometrjr: 

-P  no  PO  SIT  I o L. 


\nuenire  tres  quantitttes  frefortionales  ita  vtdifferentil  extremarum 
Jit  /i fummu •mnutmaddautur  4 & J/,,  fiant  quadrati.  . 

POnatur  fumma  oainiumlR.  Ergo  iRf4  & xR  ^ 51  faciurtt 

quadratum  tollatur  horum  minot  a maiore.  Differentia  cft  ^7. 
quam  producunt  i i & 47.  horum  producentum  fumraae  femifl^ 
quadratus  aequetur  IRtji.  vel  horum  difFerentiar  feroiflisquadra- 
tusxqucrur  IRt  4 &prodibitvtiqucvalocradici3525.  talis c^fum- 
ma  trium  quxfitorum.  Ponatur  nunc  medius  numerus  IR  ergo 
fumma  extremorum  erit  525-*  xR  2t  differentia  extremorum  qft 
37'f.  igitur  extremi  fune  ^ jo-  iR  quare  horum  ptq- 

du£lus  55750-525^  t iQ^scquatur  quadrato  medi)  IQ^  Ergo 

a 4 

IR  fic  ioo&trcs  numeri 25.  15, 100.  400. 

Geometrice  res  cft  facilis,  nam  data  differentia  extremarum  B & 
duobus  addendis.  Planis  C&  D.  Sumatur  quodlibct  quadratum  A 
pro  minore  cui  addatur  quadratum  B per  angulum  redum,  vt  habea* 
tur  hypotenufx  quadratum  pro  maiore,  inter  maiorem  & minorem 
fumatur  media.  Ergo  habetur  fumma  trium.  Sirilla  fumma  zquabs 
plano  F cui  addatur  planum  C & D per  angulum  rc&um  & fteut 
quadrata  quasfita.  Per  47  primi. 


Propositio  LI* 

JHuenife  quatuor  quantitatis  dtf crete  frofertiinales  Geatuffrice , sin 
yt  quadrata  extremarum  habeant  ratieuem  datam  td  quadrata  »e- 
dtarumdr  preduUut  fub  extretnis  vel  medits  fit  datus  tnjuper 

mediarum , quadrata  fuiant  quadratum. 

DEtur  produdus  fub  mediis  vel  extremis  i».  ratio  autem  qua^ 
dratbrumab  cxxrcmis  ad  quadrata  mediarum  7 ad  a.  ^otu« 
tur  jfj^prnVyiadratis  mcdiarum  & fiat  Vt  a ad  7 ita  4Q  adarfud& 
' " . habebis 


^ irfjir.  QTvEsr.'  XLix. 


MS 


PROBLEMA  PRIMVM. 


iHUenire  tres  nunteros  frepertiontles tsles-^vt cubus  medii  Jii  uquuUt 
fummu  ^uudrtterum  i Jingulis,  & froduBus  ex  quolsbet 
^ in  quemlibet  fit  quadratus. 


C Ape  tres  numeros  ex  iis  qui  in  propontionfcmeDtifuQt^  Sziis 
ncde  charadcrcm  radicum,  vtfiut  8iR.  144R.  ajtfR.  qua-  * 
drati  illlorum  funt  65<TiQ^  2o73tfQj_  ^55 quorum  fiimma 
5185^0^  aequari  debet  cubo  medii  IP85984C.  crgoIR  aequa- 
tur acproinde  tres  numeri  quaeliti  fune  751^475. 


2985984 

i^3tf7^5x.  xj7tf’4248.  (fi  modo fingulis illis fupponatur  communii 
^nominatur  2985984  ). 


PROBLEMA  SECVNDVM. 


Jnuenire  tres  numeros  continue  proportionales , aquales  cubo , ita  vt 
medius  additus  alterutri  extremo , faci »t  quadratum.^ 
produBus  ex  quolibet  in  quemlibet , fit  quadratus. 

SVmantur  tres  quadrati  81Q.  I4^Q.  »550;^  hi  funt  contimiS  “ 
proportionales , & medius  additus  ebibet  extremo  facit  quadra-  , 
tum  2250^vel  400Q.  & infuper  cum  fint  quadrati produAus  ex 
quolibet  in  quemlibet  erit  quadratus.  Rciht  ergo  vt  illi  tres  fimul.  ■ 
(ugipti  48iQ^zqucntur  cubo,  fitillc  1 C.  Igitur  I R fit  481. 
ius  quadratus  2515^1  du£^us  figillatim  in  81.  144.,  25<>.  dat  tres 
quaefitos  18740241.  35515904-  funi  enim  continue 

proportionales  quia  q^^ratum  medijxquatur  produ^Io  extremo^-, 
rum  >deinde  primus  cum  fecuudo  facit  quadratum  cuius  latus  • 

& fecundus  cum  tertio  facit  quadratura  cuius  latus  96^9.,  tres  vero* 
additi  fimul  faciunt  cubum  cuius  latus  481.  &quilibetinqucralibec‘ 
facit  quadiatuik , quia  quikbct  cR  numerus  quadratus. 

* ’ Ooo  ij 
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4+1S  dioph^n^i  geometkm: 


i . 
f ■-> 


Propositio 


Imtenire  tres  quintiutes  frefortionMles  iU  vtdiffereHtU  extremarum 
ftt  ^7S ,&fi fumm* emmum Mdduntur  4 & 5^  » fi*"*  quudrutt. 

POnatur  fumma  omnium  I R.  Er|o  iRt 4 ^ ^ 5* 

Quadratum  tollatur  horum  minor  a maiore.  Differentia  cft  fj- 
quam  producunt  i i & .^7*  horum  producentum  fummar  femiftu 
Sadramsaiquctur  iRt  ji.  vel  horum  differenti»  fcmiffi*  quadra- 
tos xqucrur  I R 1 4 Prodibit  vtiquc  valor  radicis  515.  talis  cft  fum- 
ma  trium  quxfitorum.  Ponatur  nunc  medius  numerus  1«;  «S® 

f^mma  extremorum  erit  saj-iR  at  differ^ua  extremorum  cft 

37T  igit«  horum  pro- 

•.  * * ’ 

du^us  «75o-5>5R  t qutdtMO  medi)  ICL,  Ergo 

14 

I R fit  100 &trcs  numeria5.  15.  100.  400. 

Geometrici  res  eft  facilis,  nam  data diftereiitia  «rremarum  & 
duobusaddendis.  Planis  C8<  D.  Suroatotquodlibet quadratum  A 

prominorecuiadd.turquadt.tumB  per angularareaunj.vtl»^ 

tut  hvootenufe  quadratum  pro  maiore,  intct  maiorem  «i  minotein 
fumamr  media.  Ergo  habetur  fumma  irium.  Sit  illa  fumma  «qiiahs 
plano  F cui  addatur  pUnum  C & D pen  angulum  reaum  Si  fient. 

quadrata  quafita.  Per  47'primi/  , 


Propositio 


U' 


J^ttseuire  quatuor  qu4UtiUtes  diferete  frofortsenulcsGemetrtcc^m, 
nstquedlau  ixtremurum  h»bcMfst  rttiencm  daum  ^ 
diarum  & troduSlus  fab  extremis  ve/ medus  Jit  datus  , & trtjufer 

> medt'arum 3 quasiratafaeiaitt  quadratum,  ^ ^ • 

DEturproduaus  fub  rflcdii|vcl  extremis  n.  ratio  autem  qua- 
dratorum ab  extremis  ad  quadrata  mediarum  7 ad  a.  Po^- 
eur  i^t^pro  quadratis  mediarum  & ffat  vt  a ad  7 «a  4Q 


)r^ 


'44T-‘ 


4 
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habebis  14  Q^pto  excremarum  quadratis.Igitur  quoniam  datur  pro* 
duAus fub  exuemis.  vel  mediis  la.  erit  24f  i4Qj)uadracumfum> 
mae  extremarum  ( per  4 fecundi  )& 

inediarum.  Ac  proinde fumma extremarum enc  hQ^)  ^ 

fumma mediarum ^l( 34 1 4Q)>  Ac  fi  cx  quadrato  (emiflis  fummtt 
duorum  numerorum  tollatur  produdus  ipforum  refidui  radix  qua> 
drataTemifll  fummae  addita  & detraAa  dabicduos  numeros  figillatira.'  ^ 
Ergo  quatuor  numeci  quaefiti  func  ¥ ( C tQc*  ^ )•  9^* 

t t' 


9^  ( 7Q—  ^ ) &fi>luu  efi  indefinitb.  Ham  & quatuor  illi  numec* 


funt  proportionales.  Et  pro  du£^us  fub  tnCdiis^el  extremis  efi'  la.  & 
idrj 


quadrata  extremarum  ad  quadrata  mediarum  habcaqt^ationcm  7 

ad  2.  &infuper  fumma  quadratorum  i mediis  faciunt  quadxatyin. 

Cape  pro  valore  quadrati  quemcumque  numerum}  modo  fit  mafoc 
^ ( medietate  produ^lii  dati ) & iuxia  illum  refoluti  coflici  dabuoc 
quatuor  quaefitos;  vt  fi  accipias  16  pro  valore  quadrati,  erunt  qua- 
tuor quzfiti  numeri  t 9^50.  ataa  t ^10.  9L  aa  10» 
94.50. 

Geometrice , fit  quadratum  B aequaleprodu&o  fubmediisvel ex- 
tremis (hic  ficuc  in  praecedenti  vtimur  literis  prolineis)  Stratio  da- 
ta fit  C ad  D.  duplum  quadratum  B addatur  per  47  primi  cum 

3uadrato  C & habebitur  fummae  extremarum  quadratum,  fimtlitec 
upium  quadratum  B additum  quadrato  D , dabit  quadratum  fum- 
mz  mediarum.  Igitur  & fumma  extremarum  St  fumnaa mediarum 
habebitur.  Ergo  cum  habeatur  linea  potens  re^angulumfiib  extre^ 
misvelmediia^abebunturfingulzperpropof.  L primi. 

Schotium* 

Hinc  folues  problema^ques:  inuenirc  quatuor  numeros  diicret^ 
proportionales  Geometrice  dato  plano  fub  mediis  vel  extremis  ita  vt 
quadrata  extremarum  babcanc  rationem  datam  ad  quadrata  media- 
rum, St  infuper  fumma  quadratorum  ^mediis  fit  quadratus,  fumma 
autem  quadratorum  pb  .extremis  fit  cubus.  Cum  enim  quzfiiofuciit 

PP? 


i. 


I 
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ibluta  indefiniti  quoad  omnes  conditiones,  dempta  vltima . reftat  n 
j^Qjequemuis  cubo  taliictvt  valor  radicis  fit  maior  fitillecu- 
busTC  &fit  IR  xqualis  14  ergo  xquatuorquxfiti  funt 
'44.580.  vioa  tJjti^o.  44.102 -4t  150. 580.  nam&fiint 
proportionales  diferete,  & produftus  eft  12.  8c  quadrataextrera®- 
fum  ad  quadrata  mediorum  funt  in  ratione  7 ad  a,  & quadrata  me- 
diorum faciunt  quadratura  784,  ^radice  28.  ac  tandem  quadra» 

extreniorum faciunt  cubum  a744,  i radkc  14, 

Similiter  folucresproblema,  fi  iuberetur  quadrata  ifingulis  «qua-. 

■ ticubo : tunc  enim  adderes  quadrata  mediarum  4Qjcum  quadratis 
extremarum  14^»  & fummam  18QJ  xquares  I C & fieret  valor 
radicis  18  iuxtaquemrefoluti  coflici  exhiberent  quxfitos. 

Kon  aliter  folucraur  problema  fcquens : dat^  pilano  fub  mediis 
vel  extremis,  inuenire  qu liquor  quaDcitarcs  tf^crete  proportionales- 
Geomcirict  ite  vt  differentia  quadratorum  ab  extremis  ad  differen* 
eiam  quadratorum  h.  mediis  habeat  rationem  datam  & infuper  dif- 
ferentia <piadratorum  ab  extremis  fit  quadratus ; differentia  vero 
quadratorum  a mediis  cubus.  £nimuero  fi  quadrato  femilfis  dif- 
ferenti* quadratorum  ii  duobus  numeris  addas  quadratum  produdi, 
tc  fumm*  radicem  quadratam  augeas  & multes  fupradiia-o  femifier; 
huius  aggregati  Screfidui  radices  quadrat®  dabunt  duos  numeros, 
•quare  fi  detur  produdusfulymediis  vel  extremis  la  & ratio  8 ad  3* 
pones  quemcumque  numerum  quadratu  pedium  charadlere  quz-. 
dratorum  pro  differentia  quadrat^um  ab  extremis  > pina  iSQj^  vt.. 
fit  quadratus  ) tdmfaciesvt  8 ad  5 iu  itfQ^ad  aliud,  & habc|?is 
5Q  pro  differentia  quadratorum  a mediis : huius  femilfis  quadratum 
^ QC^addes  144  ( quadrato  produfti  dati ) fumm*  radicenr  qua- 
dratam augebis  & multabis  jQJSc  radix  qqadr^ta  aggregati  refi- 
duique  exhibebit  'duos  infcdios  T I44>t  jQ.)  & ^ ^ ^ 

f44  ) — 5 Q^).  firoili  ratione  mucnies  duos  extrerffos  cx  dif- 
^ ferentia  quadratofum  nam  huius  dimidi;  qtadratum  74Q„ 
addes  produ6lo  dato  14 4\  fumm*  radicem  'quadratam  augqbis  8e 
multabis  fupradifto  dimidio  8Qi_  radix  aggregati- & refidui  dabic 

duos  extremos  41  ( ^4QfiJ  H-f  7 f ^ ^ ^ ( <^4  44)* 

8Q^  ) ergo  fi  pollukirctur  tantum  vedifferentia  quadratorum  abex- 
tr^is  xquaretur  quadrato , & haberet  rationem  datam  ad  differen-. 
taaih  quadratorum  i medii»>  8 ad  & prodidSus  extremorum  vd 
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lubebis  14  C^pro extremarum  <]uadracis^Igftur  quoniam  datur  pr-o*  ' 
duAusfub extremis,  vel  mediis  is.  erit  24f  i4C^quadracumrum> 
mae  cxircmariira  ( per  4 fecundi  )&  24  f4C^  quadratum  fummae 
mediarum.  Ac  proindefuramacxtremarumeric  1^(24! i4Q^)  8e 
fumma  mediarum  ('a  4 t4Q)>  Ac  fi  ex  quadrato  firmiifis  fumme 
duorum  numerorum  tollatur  produdus  ipforum  refidui  ra^ix  qua» 
drau  femiffi  fumroae  addita  & detrada  dabit  duos  numeros  figjillatim.’ 
Ergo  quatuor  numeti  quaefid  fimt  ^ t 70^)*  t ^ ( TQ.:-  ^ )•  Vr 

a 

V ( 70,-r  ^ ) &fi>Iuta  eft  iadefinitb.  Nam  & quaniot  illi  numer. 

X 

funtproportionales.  Ec  pro  duAusfubmidiuYsl  extremis  e A u.  & 
quadrata  extremarum  ad  quadrata  mediarum  habeant  rationem  7 

ad  2.  Stinfiiperfumma  quadratorum  i mediis  faciunt  quadcaiy^m. 

Cape  pro  valore  quadrati  quemcumque  numerum,  modo  fit  maior 
6 { medietate  produdi  dati ) & iuxta  illum  refoluti  coflici  dabunc 
quatuor  quaefitos:  vc  fi  accipias  16  pro  valore  quadrati,  erunt  qua- 
tuor quxfiti  numeri  v.6%  t ^50*  4^22  t ^10.  i^eaa  — ^xo. 

V Geometrice,  fit  quadratum  B aequale  produdofub  mediis  vel ex- 
tremis (hic  ficuc  in  praecedenti  vtimur  literis  pro  lineis  )&  ratio  da- 
ta fit  C ad  D.  duplum  quadratum  fi  addatur  per  47  primi  cum 
quadrato  C & habebitur  lumina:  extremarum  quadratum,  fimiliter 
duplum  quadratum  B additum  quadrato  D > dabit  quadratum  fum- 
mx  mediarum.  Igitur  & fumma  extremarum  defumma mediarum 
habebitur.  Ergo  cum  habeatur  linea  potens  redangulum  fub  extre^ 
rais  rei  mediis  habebuntur  finguix  per  propof.  2^.  1.  primi. 

Sehelium, 

Hinc  folues  problemaj&ques:  inuenirc  quatuor  numeros  dilcret^ 
proportionales  Geomctncfcdacoplanofubmediisvel  extremis  ita  vc 
quadrata  extremarum  habeant  rationem  datam  ad  quadrata  media- 
rum , 8c  inluper  fumma  quadratorum  i mediis  fit  quadratus,  fumma 
autem  quadtatorum  ab  extremis  fit  cubus.  Cum  cnimquxfiiofuexic 

Ppp 
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foluta  indefiniti  quoad  omnes  conditiones,  dempta  vitima . refiat  n 
24Qjequemuiscubo  taliter  vc  valor  radicis  fit  maior  fit  ille  cu- 

bus 1 C & fit  I R zqualis  14  ergo  zquatuor  quzfiti  fupt  ^ 691 F- 
4<.^8o.  aaoatftipo.  ^aoa-9t.i^o.  i^(?9i,-4iL(;8o.  nam&func 
proportionales  difcreti,  & produAus  eft  la.  & quadrata  extremo-, 
rum  ad  quadrata  mediorum  fiint  in  ratione  7 ad  a , & quadrau  me- 
diorum faciunt  quadratum  784,  i radice  38.  ac  tandem  quadrau 
extremorum  faciunt  cubum  2744 , dradice  14. 

Similiter  folueres  problema , fi  iuberetur  quadrata  dfiogulisxqua- 
ricubo:  tunc  enim  adderes  quadrata  mediarum  4Qjcum  quadratis 
extremarum  14Q,,  & fummam  i8Q^  xquares  IC  & fieret  valor 
radicis  18  Juxta  quem  refoluti  coflici  exhiberent  quxfitos. 

Non  aliter  folueretur  problema  fcquens;  dato  planafub  mediis 
vel  extremis,  inuenire  quaf uor  quanrintre^  diferete  proportionales 
Geometrice  itavrdffi^fehtia  quadratorum  ab  extremis  ad  differen- 
tiam quadratorum  d mediis  habeat  rationem  datam  & TnAiper  dif* 
fcrentia-qUadracorum  ab  extremis  fir  quadratus : differentia  vera 
quadratorum  a mediis  cubus.  Enimucro  fi  quadrato  femiffis  dif- 
ferentix  quadratorum  d duobus  numeris  addas  quadratum  produdi, 
& fummx  radicem  quadratam  augeas  & multes  fupradido  femiffe; 
huius  aggregati  &rcfidui  radices  quadratx  dabunt  duos  numeros, 
quare  fi  detur  produdustub  mediis  vel  extremis  12  Stratio  8 ad  5. 
pones  quemcumque  numerum  quadratff  affedura  charadere  qua- 
dratorum pro  differeiitia  quadratorum  ab  extremis»  puta  i4Q.(  vc 
fit  quadratus  ) tum  facies  vt  8 ad  ^ ita  itf^Qjid  aliud,  & habebis 
<f  Q pro  differentia  quadratorum  a mediis : huius  femiffis  quadratum 
9 Q^^addes  144  ( quadrato produdi  dati)  fummx  radicem  qua- 
dratam augebis  & multabis  jC^Sc  radix  quadrata  aggregati  refi- 
duique exhibebit  duos  medios  xt  ( 144) t ^Q,- 

Qt  144  ) ..  j Q^).  firoili  ratione  inupnies  duos  extremos  ex  dif- 
ferentia quadratorum  i^Q^nam  huius  dimidij  quadratum  74Q, 
addes  produdo  datq  144,  fummx  radicem  quadratam  augebis  8c 
mulcabis- fupradido  dirmdio  8Q[^  radix  aggregati  & refiduidabic 
duos  extremos  v-  ( ^ 4QSJ  *44  M 8 Q^) ^4 44^ 
8Q^  ) ergofi  poffularetur  tantum  vt  differentia  quadratorum  ab  ex- 
trctpis  xquaretur  quadrato,  & haberet  rationem  datam  ad  differen» 
iiam  qua^atorum  a mediis.,  8 ad  j , & produdus  extremorum  vcl 
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mBdiorum  elTet  ii,  foluta  ciTec  quxftio  indefiniti,  & Accipiendo  , 
quemlibet  numerum  pro  valore  radicis  haberetur  intentum,  fi  enim 
acciperes  i Screrolucrcscojfiecosiuxt'a  illum  valorem,  fictquaruoc 

quasfiti  »£(vao8l  8).v(vi5|t5).v(^i55  — 5).  v(?iao8-  8), 
Verum  pofiulatur  infupcrvtdiTOrencia  quadratorum  a mediis  fti* 
ciac  cubum,  faicautem  hxedifferentia  6Q[^  Igitur  6Qjcquantuc 
cubo,  fit  ille  cubus  1 C Ergo  IR  fic  xqualis  g,  ac  proinde  refolutis 
colficis  fuperiores  iuxta  hunc valorem, fiunt quatuor  numeri quae- 
fiti  ^ (v83o88  + a88).?t(aiii8o8tio8  ).  v-  ( ^£ii8o8--io8  ). 
^ (9185088-  a88).  fi  quidem  differentia  quadratorum  abexrre« 
miscfl  numerus  quadracus‘57&  a radice  2^  differentia  Autem  qua^ 
drarorumApiediis  cft  cubus  21^  a radice  6.  productus  fub  mediis 
vel  fub  extremis  efi  12.  & differentia  quadratorum  extremorum 
57^  ad  differemiam  quadratorum  mediorum  21  efiin ratione  da> 

ca  8 ad  5.  ^ . 

Similiter  Iblueres problema,  fi iuberetuc quadrata  d fingulis  xquari 
cubo , nam  tunc  22Q_xquarentur  IC  & fieret  IR  aqualis  22 
iuxta  quem  valorem  rcfoluti  coffici  exhiberent  quxfitos.li^«(um 
folues  problema  fequens. 

Inuenire  ^uaitfdtHm  dr  euhum  i»  fdttene  iU/a. 

Sic  enim  ratio  data  8 ad  5.  duplicabis  vtrumquC  terminum  ratio* 
nis,(vtpriorfiacquadratus)  fiefient  1^  & 6 tumvtrumquc  ig 
& g duces  in  quadratura  pofierloris  nempe  in  51$^,  &^cnt 
216  inratione  data  8 ad  5.  quorum  primus  57^  efi quadratus  :al* 
ter  vero  216  efl  cubus.  Similiter  fiiubeas  cubum  ad  quadratum  effe 
in  ratione  7 ad  2'.  duplicabis  vtrumque  ( vtpofterior  fiat  quadratus->‘ 
cruntque  14  & 4.  tum  vtrumque  duces  in  (quadrarrn>  14  ) Sc 
fiet  cubus  2744  qui  efl  ad  quadratum  784  in  ratione  data  7 ad  z. 
hinc  ctiamfoluctur  problema  fequens» 

jHuen/re  tres  aumer^  Geometrice  proportiofid/es  ita  vt  extremi  Jint 
quadfkti  & medius  esfbits  i vel  centra  extremi  tubi 
medtUs  quadratus, 

QVo  ad  primam  panem  nulla  efl  difficultas  tiam  capiando 
quadratum  binarij  4 duplicando,  habebis  cubum  8 , & qua- 
druplicando habebis  quadiratum  in  continua  ratione : capiendo 
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, quadratum  ternarij  9 triplicando  habebis  cubum  17  &noncuptad« 
dohabebis  81  in  continua  rarionc;  capiendo  quadratum  quaterna-' 
rij  16  ducendo  in  4 & in  habebis  tres  proportionales  1$,  ^4. 
a 5^.  quorum  medius  efl  cubus  8dic  deinceps  in  infinitum. 

Quod  fpc&at  fecundam  partem  capiatur  quilibet  cubus  pro  primo 
numero,  puta  8,  ponatur  profecundo  I & pro  tertio  IC>  er- 
go quoniam  debent  effe  proportionales  produAus  extremorum  8C- 
xquaturprodudo  mediorum  IQQ^&fitlR  xqualis  8.  ergo  tres 
numeri  qux fui  fune  8.  6^.  512.  extremi  enim  fune  cubi  & medius 
quadratus,  itaquotlibct  reperientur.  inde  quoque  folueturfequen- 
problcma.  . • 

Inuenire  quituor  numerot  dif crete  frepertieuMiestt^  vt  mtdtj fiiet  enti 
fi-  extremi  qujdr^terti/nentrM,  '* 

INueniaturquadratus^ccubusin  data  ratione  2 ad  7,  nempe784 
'^&27^4‘de'inde  in  cadem  ratione  2 ad  7 inueniacur  cubus  & qua. 
dratus>  nempe  175^1^  Sc  61^6^6:  fi  inuertentur»  duo  cubi  erunt 
extremi; quadrati autc erunt medij  1744.  784.-^14^5^.  175^1^. 

Inuenire  qudtuer  numeret  di  feret  e preperttenM/esitMVfqiudrMtidue» 
f'ump/io(um Jimul  additi faciant  euhhm  culti  aut  e duorum  pofierie» 
rum  fimul  additi  faciant  quadratum, 

Dluidatur  aliquis  cubus  in  duos  quadratos:  quod  vt  fiaecum  ar- 
ce, cape  aliquem  cubum,  quificquadracusjvc  ioooooooo,& 
ponatur  vna  cius  pars  I Q^crgoaltcra  erit  100003000 -I  C^h«c 
igitur  pofierior  xquari  debet  quadrato,  finge  latus  5 R •>  loooo.  er- 
go 9<^  loooooooo-^oooo  R xquantur  loooooooo--  iQ.& 
nc  1 R xqualis  6 €00.  cuius  quadratum  joooooo.  fublacum  ex  cii* 
bo  loooooooo,  relinquit  alterum  quadratum.  quare 

hxc  duo  quadrata  t quorum  radices  6000  & 8000,  xqualia  fune- 
cubo  ifix  autem  radices  habent  camdem  quam  5 & 4.  * 

Rcfiac  igitur  vt  inucniamus  duos  cubos  quorum  (umma  facut 
quadratum,  fit  quorum  radices  fint  in  ratione  ^ fit  4.  fincillxradi- 
f:es  3R.  harum  cubi  fune  37  C ^ <>4C,  qui  fimul  additi  faciunt 
91C  xqu^uda  quadigeo.  Sitdlcquadratus  8a8tQ  & fic  IR  xqua- 
' . ■ ^ lii 
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mediorum  ciTec  ix,  Toluca  elTcc  quxUTo  iodefinit^)  Sf^itccipicndo 
quemlibet  numerum  pro  valorc  radicis  haberetur  intcDtum.  u enim 
acciperes  i Sciefolucrcscoiliecosiuxca  illum  valorem,  fiecquatuoc 
quxfiti  108-t  8 ). j»£  (?i IJ5 1 5 ). ( VI5J  — 3 ).  V ( xo8 8 )> 
Verum  poftulatur  iDfupccvcdifFerencia  quadratorum  a mediis  fa* 
ciac  cubum,  foic autem  hzc differentia  Igitur  6Qjcquantuc 
cubo,  fitillecubus  IC  Ergo  IK  fit  zqualis  t.  ac  proinde  refoluiu 
cofilcis  fuperiores  iuxta  hunc  vaiorem»  fiunt  quatuor  numeri  quas- 
llti  ^ (^83o88ta88).?i(9tii8o8tio8  )^v-  (atiiSog— 108  >, 
j^(9t83o88-x88  ).  fi  quidem  differentia  quadratorum  abextre. 
mis  efl  numerus  quadratus  576  a radice  24.  differentia  autem  qua> 
dratorum  i mediis  cfi  cubus  21^  a radice  6.  produfbus  fub  mediis 
vcl  fub  extremis  efl:  12.  & differentia  quadratorum  extremorum 
57^  ad  differentiam  quadratorum  mediorum  21^  efi  io  ratione  da- 
ta 8 ^ 3. 

Similiter  folueres  problemar  fiiuberetur  quadrata  ^ fingulis  aequari 
cubo,  nam  tunc  2xQ__»quarcntur  IC  & fieret  arqualis  2X 
iuxta  quem  valorcm  rcfoluti  codici  exhiberent  quxfitos.  ladcL^uam 
fi»lues  p/oblema  requeos.. 

Jftue/tin  fUMd/Mtam  & tubam  i»  ratiooe  ddfa. 

Sit  enim  ratio  data  8 ad  3.  duplicabisvtrufnqnetermioumratfo- 
nis,  (vt prior fiatquadratus ) & fient  16  & 6 tum  vtruraque 
& 6 duces  in  quadratum  poAcrioris  nempe  in.3^  , & fient  57^  te 
21^  in  ratione  data  8 ad  3.  quorum  primus  57^  cil  quadratus : ah 
tervero  21^  ed  cubus.  Similiter  fi  iubcas  cubum  ad  quadratum  e(Ta 
inratiooe  7 ad  2.  duplicabis vtrumque ( vtpoderiornae quadratus) 
cruntque  14  & 4.  tum  vtruraque  duces  in  196  (quadratrm  14)  Sc 
fiet  cubus  2744  qui  cd  ad  quadratum  784  in  ratione  data  7 ad  a>. 
hinc  etiam  foluctur  problema  reqnens. 

laatnire  tres  numeres  Geometrici  froportiontles  ifd  vt  -esctremi  jsaf 
faddrdti  & mcdms  cubus  : vel  contru  es^remi  cubi 
rSfdius  quadratus, 

QVo  ad  primam  partem  nulla  ed  difficultas  ham‘  capiaodb 
quadratum  binarij  4 duplicando,  habebis  cubum  8 > & qua- 
druplicando habebis  quadracum  16  in  continua  ratione : capicndt>> 

PPP‘J 


tso  DIOPHJKTTX  CEOMETRMl 

quadratum  tcrnirij  9 triplicando  habebis  cubum  Z7  &noncuplatt« 
ddhabebis  8i  in  continua  ratione;  capiendo  quadrarum  quaterna- 
rij  16  ducendo  io  4 & in  16  habebis  tres  proportionales  6^ 

t\6,  quorum  medius  eft  cubus  St  fic  deinceps  in  infinitum. 

Quod  fpc6lat  fecundam  parvm  capiatur  quilibet  cubus  pro  primo 
numero,  puta  8,  ponatur  pro  fecundo  I Qj  & pro  tertio  IC> 
eo  quoniam  debent  efle  proportionales  ptoduftus  extremorum  8C 
Iquaturproduap mediorum  IQQ_&fit  IR  *qualis  8.  ergotrci 
numeri  qujefiti  funt  8.  64  511.  extremi  enim  funt  cubi  & medius 
quadratus,  itaquotlibet  reperientur.  Inde  quqqucfolueturfcquen. 
problema. 

Jnuenire  quttHor  numeros  iiferete  froportioMdles  iuvt  mtdj/fintM 

(y  extremi  quudruist^mfeentr^d»  * 

INucniaturquadratusKcubusin  data  ratione  1 ad  7,  nempc784 
St  a 7 .f  4 deinde  in  eadem  ratione  a ad  7 inueoiatut  cubus  & qua^. 
dratos,  nempe  i75^i<f  Se  fi  inuerienior,  duo  cubi  erunt 

extremi: quadrati autc erunt medij  1744.  784* 

Jnuenire  quasuor  numeros  difsrete  proportionales itavt quadrati ^9» 
rum  priorum fimul  addit  i faciant  exhum  cuti  ante  duorum  pofitrio- 
rum  fimul  additi  faciant  quadratum, 

DIuidatur  aliquis  cubus  in  duos  quadratos:  quod  vt  ^accumar.' 

tc,capealiquemcubum,  quifitquadratutf,vt  toooooooo,8c 
ponatur  vna  cius  pars  I Q^  ergo  altera  erit  toooooooo  -I  Q^hate 
Igitur  pofteriorequari  debet  quadrato,  finge  latos  j R - loooo.  er* 
€9  loooooooo-tfoooo  R aequantur  loooooooo  — 
fit  m aequalis  6.000.  cuius  quadratum  ^000000.  fublarum^tnc  curi 
bo  joooooooo,  relinquit  alterum  quadratum  44®®®°°®*  quate^ 
haec  duo  quadrata  > quorum  radices  tfooo  St  8000 , xquaiia  lunt- 
cdbo  ift*  autem  radices  habent  camdem  quam  5 St  4.  ' 

, Refiar  igitur  vt  inueniamus  duos  cubos  quorum  furoma  faciat 
quadraturo,  St  quorum  tadicc$‘fiht  in  ratione  ^ St  4.  fintillx  radi* 
CCS  }R.  harum  cubi  fuut  a^  C & 64C,  qui  fimul  additi  faciunt 
91C  xquaudaquadiato.  Skiilcquadratus  8a8i^  &<fit  IR  ^qu^ 

^ lif. 


Lm  Uli  ^ \ J5i 

lis  quare  duo  numeri  quxfiti  fune  a/j  & 5^4.  quorum  cubi 
ioj45'4I7  & 482x8544  fimulfaciunc  quadratum  ^8574^^1,  4 
latere  quadrato  8281.  ergo  quatuoc  numeri  qusiiti  Geometricb 

proportionales  dilicretc fune  ^000.  8900.  3^4.  & TausfaG^ 

une  quaeihooi. 


PaoroiXTlo  LII. 

Inutnire  quMtaor  qu4»tit4tes  drf crete  frof^tiotteles  Geometrice  telitef 
vt  dud  friores  f*ciant  quodretum,  fient  i etUm  dr  dmt  fofieriores. 

Ac  tandem  fumma  omninm. 

POnantnr  illxquatuor  x.  3.  iR.  jR.  certum  ell illas  eCTe.  proP 
portionales  Stfummam  duarum  priorum  4 e(re  quadratum  re< 
ilar  ergovtfumma  duarum  pofter iorum  4R&ruramaomniu  4!^  f4 
atquetur  quadrato,  atque  hic  occurrit  duplicata  aequalitas.  Igitur 
dnorum  numerorum  4 R & 4R  t 4 quadrato  aequandonuojuma* 
tur  differentia  4.  duo  illam  differentiam  producentes  funt  * 
ergo  vel  horumfumnue  femiilis  quadratus  25  aequetur  maiori  4Rf4» 

4 

vel  hotum  differentiae  fcmil^  quadratus  6 xquetur  minori  4R,' 


& prodibit  ex  vtraque  aequatione  idem  vak>r  radicis  nempe  ^.iuxta 

quamrcfoluti  codici  exhibebunt  quatuor  proportionales  quae  litos» 
£tdu£Us  omnibus  indenominatorem  16  i habcbudturquatuorpro- 
portionales } fine fradlionibus  15.  48.  p.  27.  qui  fatisfaciuntpo*^ 
ftulatis. 

Gcometrecb  id. expeditur  nullo  negotio,  nam  quatuor  quxiibec 
planx  fuperficies  proportionales  erunt  qusfitx  : fiquidem  & prima 
cum  fecunda  i & tertia  cum  quarta ; 8c  omnes  fimul  ita  addi  poffunt, 
vt  faciant  quadratum  per  47  primi. 

Qqq 


aj35  PlOPHJHtl  GEOMETKM. 




Propositio  LIII. 

I 

"inHenirequitiior  quantitates  difcreti  frofertionales Geometrice ali- 
ter vt  fumrna  omnium  % fununa  extremarum  ejl  fummu 
. mediarum  faciat  quadratum. 

$ 

ACcipiatur  primo  aliquis  numerus  quadratus  puta  loo,  qui 
diuidaturin duos quat^atos, nempe  6^  & i6.  tum diuidatur 
in  duos  extremos  & j©  in  duos  medios  proportionales.  Id  vero 
fiet  in  hunc  modu.  Sumantur  quatuor  numeri  fequctcs  y^fiR.  ly- 
iR.aitiR.  8 — iR.  quoru  duo  extremi  faciunt  6^  & duo  naedij 
^6.  tum  vt  fint  proportionales,  producVj|,s  r TT"P*m  44S— 48R'- 

proda^)UM»etlifnOT  xqua- 

lis  iuxta  qu^iij  refoluticoflki  dabunt  quatuor  proportionales  , 

^uoram  duo  medi/xquabuntur  , & duo  extremi  ^4 , & fumrna 
elraoium  100.  & dudiis  omnibus  in  41  habebuntur  alij  quatuor 
^0874.  42^50.  Syad".,  qtii  facisfacienr  quxiliont  : nam 
fumrna  omnium  cft  17^400  quadratus alatcrc  420,  fumrna  extre- 
marum mS$6  quadratus  a latere  35^.  fumrna  mediarum  eft  63504 
quadratus  a latere  252.  &funtdifcrctc  proportionales. 

Geometrie e ) facile  oft  illud  problema  cxcquh  quatuor  enim  fiiper- 
ficies  proportionales  quxeumque  erunt  quxfitxtfiquidcm  & diia: 
roediX)  &dux  cxtremx&iigulx  componentur  invuumquadratum 
per  47  primi.  ' 


Scholium, 


Hinc  patet  quomodo  datus  numerus  quadratus  aut  compofitus 
ex  duobus  quadratis  diuidi  polfitinquatuorproportionalesdifcretc, 
taliter  vt  & fumma  extrcmonroi  Sc  fumrna  mediorum  ficiant  qua- 
dratum. ^ 


LiB.  11  Lii;  ^ 

Us  ft.  quare  duo  numeri  quxfiti  funt  273  & 5^4.' quorum  cubi 
2oj4<J’4i/  & 4812.8544  (imul faciunt  quadratum  <f8j749tf'i  4 
latere  quadrato  8281.  ergo  quaruor  numeri  quxfiti  Geometriefc 
proportionales  dtferete fune  ^ooo.’  8000.  17^.  5^4,  &fatis£ici- 
unt  quarftioni.  • 


Propositio  LII, 

1 Menire  quMtaer  qnMt$utes  diferete  profortionMlef  Giomeirice  tMlitet  , 
•vt  du*  friores  fMcitnt  qttddr dtumy  fienti  etidm  ^ £oJferioref, 

A c tandem  fumma  omntum. 

Ponantur  illxquatuor  i.  5.  *R.  ^R.  certum eft illas effe.  pro^ 
portiWialcs&fummam  duarum  priorum  4 effe  quadratum  re- 
ftar  ergovt  fumma  duarum  pofteriorum  4^&fummaomniu  4R  t4 
asquciur  quadrato,  atque  hic  oofurrit  duplicata  aequalius.  Igitur 
duorum  numerorum  4R  & 4R  f 4 quadrato  asquandorum^u^- 
tur  differentia  4.  duo  illam  differentiam  producentes  funt  1 Sc^ 
ergo  vel  horum  fummae  femiffis  quadratus  25  «quetur  maiori  4R*t4»\ 

vel  horum  differentiae  femilfis  quadratus  xquetur  minori  4R; 

4 

& prodibit  ex  vtraque  aequatione  idem  valor  radicis  nempe  p.  iuxta 

quamrcfoluti  coffici  exhibebunt  quatuor  proportionales  quxfitos. 
Etduftis  omnibus  indenqniinatorcm  16  y habebuntur  quatuor  pro- 
portionales, fincfra<flionib  us  id?.  48.-5.  27.  quifatisfaciuntpo- 
ftulatis.  ^ 

Gcomctrecc  id  exe,editur  nullo  negotio,  nam  quatuor  quaelibet 
planae  fuperheies  proporuojialcs  erunt  quxntae:nquidem&  prima 
cum  fecunda ; & tertia  cum  quarta  s & omnes  fimul  ita  addi  polTunc, 
vt  faciant  quadratum  per  4 7 primi. 


Qqq 
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Propositio  LIH. 


'Jnuenhe qiumr  qmntitAtes  difmtifroforticMAlesCnmettiee.uU- 
UrvffumWA*  omnium  \ fummu  ex tr  em  arum  eji  fnmnu 
medidrum  fdcidt  quddrdtum. 

ACcipisitur  primo  aTiqufs  numerus  quadratus  puta  loo , qui 
diuidaturin  duos  quadratos,  nempe  ^4  & 3^.  tumdiuidarar 
d’4  induosextrcmos&  ^6  in  duos  medios  proportionales.  Id  vero 
fiet  in  hunc  modii.  Sumantur  quatuor  numeri  fequctcs 
iR.ait  iR.  8 --  iR.  quoru  duo<^xtremi  fariunc  ^4  & duo  medij 
^6.  tam  vt  fint  proportionales.  produ^ilaw^M^nnotum  448^- 4 8R. 
yC^^^^qnefur  prod«i^o  mcoiorum  3 — (?R—  St  fit  1/t  xqua* 
lis  133.  iuxta^ujun  refoluticoffici dabunt  quatuor  proportionales,- 

4*- 

quorum  duo  medij  xquabuntur  , 8t  duo  extremi  ^4 , & fumma 
omnium  100.  & dudiis  omnibus  in  42  habebuntur  alij  quatuor 
104370.  20874.  42^30.  qui  fatisfacient  quzRioni  : nam 

furamaomniumeft  17(^400  quadratus alatere  420.  fumma  extre- 
marum 11289^  quadratus  a latere  33^.Tumma  mediarum  eft  ^3594 
quadratus  a latere  252.  ScTumdifcretc  proportionales. 

Geometrice,  facile  eft  illud  problema  exequi,  quatuor  enim  (iiper- 
Scies  proportionales  quzeumque  erunt  quxlirz  :{lquidem  & dux 
medix,  & dux  extremx  Sc  ligulx  componentur  in  vnum  quadratum 
per  47  primi. 


^holium^ 


Hinc  patet  quomodo  datus  numerus  quadratus  aut  compofirus 
ex  duobus  quadratis  diuidi  po/lirin  quatuor  proportionales  diferete, 
taliter  vt8(  fumma  extremorum &fumma  mediorum  faciant  qua- 
dratum. 


L1B.1L  LIV. 


»3? 


Propositio  LIV. 

Xnuemre  q»4fuor  quantitates  diferete  trefortionales  ita  vt  fummi 
duMtum  friorum  f fumma  duarum  pejrericrumy  & fumma  media» 
rum  faciant  quadratum.  Et  infuper  prima  & tertia  figillatim  fa»^ 
tiant  quadratum, 

POnatur  quatuor  quatGti  numeri  i.  iQ.  ( (ic  enim 
fatisGc  quatuor  poGuIatis,  fi  quidem  primus  & fecundus  Gmul 
faciunt  quadratum  4*  ficuti  etiam  tertius  & quartus  & praeterea  pri- 
mus & tertius  funtquadrati.)  reflat  ergovt  fumma  mediorum  3t  iQ 
xquetur  quadrato,  finge  lams  i/t-z  ergo  cius  quadratum  iQt4- 
4A  sequatur  q ^ lE.  zqualis  1 mxu  quam  refoluti  coflici 

4 

dabunt  quasAtos.  Et  fi  illos  ducas  in  i5,  fient  quatuor  noui  numeri 
proportionales  fine  fractionibus,  iS.  48.  i.  quifiuisfaciuntqu^;. 
ftioni. 

Ccometrice>  res  facile  expeditur , fumendo  quaAior plana  quae> 
cumque  diferete  proportionalia  )hxc  enim  quomodolibetillafumaS' 
reducuntur  ad  quadratum  per  primum  Euclidis  librum. 

Scholium. 

Hinc  folues  problema  fequens  :InuenirequatUor  numeros  pro- 
portionales diferete , ita  vt  primus  & tertius  figillatimfunt  quadrath 
fumma  primi  & fecundi  faciant  quadratu,  ficuti  etiam  fumma  medio- 
rum , nec  non  fumma  terti|&  quarti:  fiimma  autem  extremorum' 
faciat  cubum.  Cape  quatuor  numeros  inuentosinprxccdcnti  pro- 
pofitione,  ilUfque  adijee  charaClercm  quadratoru,  vt  fiant  15Q. 
4.8Q.  iQ.  5Q.  itafatisfit  quinque  poflulatis:  quare  reflat  vt  fum- 
ma extremorum  ipQjaciat  cubum,  fit  ille  IC  Et  fiet  1/?  xqualis 
ip,  iuxta  quam  fi  rcfelucspofitiones,  quatuor  quxfiti  erunt  577^^.- 
17328.  361,  /083. 

Similiter  folues  quxflioncm  fequentem : inucnirc  cubum  qui  diui- 
datur  in  quatuor  numeros  proportionales  taliter  vt  primus  &tcrtius- 
fint  quadrati  & fumma  duorum  priorum  faciat  quadratumjficut  fum- 
ina  duorum  poflcciocum  &fumnu  mediortun.  nam  fumma  quatuoC 


DlOPHANtl  gEOMETRMi 


c(l  ^80.  ()ux  dcbcc  xquari  cubo,  fit  ille  IC.  Ecfic  I/i.  ^8.  iuxtic 
quam  refoluci  coffici  dabuDC  quatuor  qux ficos.  7S9^4» 
4514.15872.’, 


Propositio  LV. 


Diuidere  numerum  quecumque  ddtum  in  quotlibet  continue  ptoferZ 
tionnles , t diter  vt  produilus  J duobus  quibufcumque  vicinis  > 
ujfumptts  illorum  duorum  quadretis  jiat  quadratus, 

DEtur  numerus  1550  diuidendisin  4.  & quxratur  llatim  ali- 
quis numerus  qui  producens  quemlibec  numerum  puta  5 ex- 
hibeat produ(Sum  qui  cum  quadrato  produ£AutM&q<'* *^‘'^co  mul- 
tiplicati facit  quadraiiim.-Sk-»lk-+«r«go  5 + iQ  t 9 facit  quadra- 
tum. Finge  liius'iRt  2.  ergo  cius  quadratus  iQJ  41 4^-  a:qua- 
tur  5 fiQJ^ ^ & fit  I R xqualis  5.  igitur  5 & 5 funt  duo  numeri 
quorumprodu6bus  15  aflumptis  illorum  quadratis  9 & 25  facitqua. 
dratuin.  Nempe  49.  Nota  autem  quofiibcceamdem cum iftisduoi 
bus  proportionem  habentes,  eandem  proprietatem  habituros. 

Quxre  igitur  ^uatuor  numeros»  qui  habeant  continuam  propor- 
tionem talem,  qualem  habent  5 5.  ( Id  autem  fit  per  regulam  au- 
ream ) tales funtfinc  fraflionc  27.  45.  75.  125.  deinde  facvtfum- 
ma  eorum  272  ad  fi  ngulos,  ita  numerus  diuidendus  1550  ad  alios, 
fichabebunturquxfiti  155.  225.  575.  52J. 


Propositio  LVI, 

• 

Jnuensre,  quotlibet  quantitates  quadrato  tqualeSy  ita  vt  omnes  fimmt 
furnpta  minus  vna,  reliquam  rllam  fuperant-  quidrate. 

SI nt  inucniendi  quinque  numeri  «quales  quadrato , puta  4 > igi- 
tur fumma  exelTuum  erit  tripla  fummx  numerorum  ( fiquidem 
cum  quaterni  fuperent  reliquum,  fuperantur  quinque  figillatim  , 
quinque  autem  faciunt  fummarn  omnium,  igitur  bis  fumma  omnium 
tollenda  eft  a quindupla  omniumfumma,&  fic  remanebit  tripla  fum- 
ma omnium) ac  Proinde  cxcefiuum  fumma cric  12,  diuidcrecrgo 

nec 


»55 
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Pro p o SITIO  LIV. 

Inuenire  q»Mtuor  quMtitdtes  diferete  trofortiomles  itg  vt  fummd 
duMTum  priorum , fummu  dutrum  poji  er  iorum , ^ fummu  medis- 
rum  facidut  quddrstum.  Et  iufuper  primd&  tertis  figilUtim  fs- 
erant  quddrstum, 

P Ponatur  quatuorqu*fiti  numeri  I.  iQ.  ^Q.  ( fic  enim 
fatisfic  quatuor  podulatis,  fi  quidem  primus  & fecundus  flmul 
faciunt  quadratum  4»  ficuti  etiam  tertius  & quartus  &pr*terea  pri- 
mus & tertius  fiint  quadrati.)  reflat  ergo  vtfumma  mediorum  }t  iQ 
aequetur  quadrato,  finge  lacu*  i/f  — i ergo  cius  quadratum  iQt4- 
4/t  aequatur  5 1 fic  iR  xqualis  i luxta  quam  rcfoluti  coifici 

' 4 

dabunt  quxfitos.  Et  fi  illos  ducas  in  i6 , fient  quatuor  nout  j^^qicri 
proportionales  fine  fractionibus,  i5.  48. 1.  5.  quifatisfaciuntqtti». 
ftioni. 

Geometrice,  res  facile  expeditur , fuincndo  quatuor  plana  qux- 
cumque  diferete  proportionalia,  hxc  enim  quomodolibet  illa  fumas 
reducuntur  ad  quadratum  per  primum  Euclidis  librum. 

Scholium. 

Hinc  folues  problema  fequens  :lnuenire.quatuor  numeros  pro- 
portionales diferete , ita  vt  primus  & tertius  figillatim  funt  quadratis 
fumma  primi  & fecundi  faciant  quadratu,  ficuti  etiam  fumma  medio- 
rum , nec  non  fumma  terti;  te  quarti : fumma  autem  extremorum 
faciat  cubum^  Cape  quatuor  numeros  inuentosinprzcedenti  pro- 
poficione,  illifquc  adijcc  charaCterem  quadratoiu,  vt  fiant 
48Q.  iQ.  3Q.  itafatisfit  quinque  poflulatis:  quare  reflat  vt  fum- 
ma  extremorum  i^Q^faciat  cubum,  fit  ille  IC.  Et  fiet  I R xqualis 
, iuxta  quam  fi  refoijj^  pofitiones , quatuor  quzfiii  erunt  5 77^, 

Similiter  folues  quzflionem  Tequentem ; inuenire  cubum  qui  diui- 
datur  in  quatuor  numeros  proportionales  taliter  vt  primus  & tertius 
fint  quadrati  & fumma  duorum  priorum  faciat  quadratumjficut  fum- 
ma dut)rum  pofteriorum  & fumma  mediornan.  nam  fumma  quatuor 

Qqq*; 


ZS4  DIOPHJNTI  qnOAdETKM]  ‘ 
c(l  ^80.  qux  dcbec  «quari  cubo.  Hc  ille  IC.  Ecfit  I ^8.  iux^ 
quam  rcfoluci  coflid  dabuoc  quatuor  quaefitoi* 

4524.15871, 


Propositio  LV.  ' 

Diuidere  numerum  quecumque  datum  in  quotlihet  continue  prefgr» 
tienales , taliter  vt  produUus  i duobus  quibufcumque  vicinis  1 
a^umptts  silorum  duorum  quadratis  fiat  quadratus. 

SEtur  numerus  ij5o  diuidendisin  4.  & quxratur  ftatim  ali- 
quis numerus  qui  producens  quemlibet  numerum  puta  5 ex- 
c produdum  qui  cum  quadrato^prQducMM/sflrqaadratomuU 
tiplicati  facit  quadramm.  SirffteTR  ergo  5 + 1Q  t 9 facit  quadra- 
tum. Finge  latus  iRta.  ergo  cius  quadratus  iQJ  4I4R.  aequa- 
tur q & fit  I R xqualis  5.  igitur  5 & 5 funt  duonumeri 

quoru^rodudus  15  aiTumptis  illorum  quadratis  9 & ^5  facie  qua. 
dracum.  Nempe  49.  Nota  autem  quoflibeteamdemcumiftisduo-' 
bus  proportionem  habentes  j eandem  proprietatem  habituros. 

Quxrc  igitur  quatuor  numeros,  qiii  habeant  continuam  propor- 
tionem talem,  qualem  habent  5 5.  ( Id  autem  fit  per  regulam  au- 
ream^ tales  funt  fi  ne  fraftionc  a/.  45.  75. 135.  deinde  fac  vt  fuma 
macorum  ad  fingulos,  ita  numerus  diuidendus  15^0  adafips, 
&habcbunturqu*fiti  155.  aaj.  575.  5zj. 


Propositio  LVI, 


I/ruenire  quotlihet  quantitates  quadrato  aquales ^ ita  vt  omnes  Jimul  • 
fumpta  mtnus  vna^  reliquam  silam  fuperant  quadrato. 

SInrinucnicndi quinque  numeri  xquales  quadrato, puta  4^  igi* 
tur  fumma  exefluuin  erit  trfpla  futtima:  numerorum  ( fiquidem 
cum  quaterni  fuperent  reliquum,  fuperantur  quinque  figillatim.,  ’ 
quinque  autem  faciunt  fummam  omnium,  igitur  bis  fumma  omnium 
tollenda  cil  a quindupla  omnium  fumma, & iic  remanebit  tripla  fum* 
ma  omnium  ) ac  Proinde  cxcefluum  fumma  ciic  la,  dididere  ergo 

neq 


LIB.  TVI; 

net  efle  ift  12  in  quiufqaequadratos  quorum  quilibet  fit  minor  4 
( numero  diuidendo ) Ec  quia  12  diuidicur  exa^t  in  tfcs  quadratos 
aequales  4.  4.  oportet  diuidere  bis  4 in  duos  quadratos  (per  i 
appendicis  lib.  0 ^ficncqifacuorquadtatr 5’^.  64»  575.  io<>, 

• s-i  -3J  169  1S9 

quibus  addendus  foret  4 pro  quinto,  fi  4 fiipfo  cllei  minor,  quui 
vero  id  implicat , alia  nobis  in  eunda  cfi  via , vt  ad  finempropofimna 
pccucniamus , nedlrendurque  ultimus  quadratus  100  cum  4 , vt  hv 

1S9 

beatur fiimma  componcacxduobusquadracis,qu«(pcr  2 appendi* 
cis  iib.  I.  ) dmidetur  in  duos  quadratos  > quorum  quilibet  miuor  erit 
4.  lUi  autemerune  /J1900.  11971^.  quorum  latera  funt  750, 

14x119  14x119  .J77 

J4^.  quare* quinque  ex  ceffus  erunt  3<r.  ^ 552900. 

577  * ijxri^9  ^t^77x9 

ii97i($’.  quos  fi  tollas  figillatim  i 4,  rcftduorum  fumas  fernifit»^ 

i4iJi9  ■ ^ ^ 

fient quxfiti  numeri  32.  3^.  xpo.  17808.  224400.  idem  edo iudi-'. 

• ^ . ■ » I ‘1.  ■ ^ ■ 

tf  jo  558  14x1x9  14x1x9 

cium  de  pluribus.  Sed  de  fex  fumma  excelTuum  erit  quadrupla  fum” 
mae  numerorum,  dcreptcmquincuplardcoftofcxtuplai&ficdercli* 
quis  ob  rationem  allatam. 

^Geometrice  resed  facillima,  fumantur  enim  quinque  quaelibet  fu- 
pcrficies/  modo  quatemar  reliqua  fint  toaiores ) illz  pofitint  compo- 
ni in  vnum  quadratum , quod  fuperabit  reliquam  fuperficiem  qua* 
draco,  .vt  fzpius  diidum.  Per  47  primi.  Et  3 1 terti). 

Propositio  LVII. 

Bitam  quinthatem  'dittu^jn  quetlthet  f artes , it*  vt  cuilibet  iddett»^ 
do  ^nantitit^  datam , fiat  quadratum. 

ESco  diuidendus  6 in  quatuoi:  parces , quarum  cuilibet  addendo 
4 , fiant  quadratu  (^oniam  igitur  funt  quatuor  partes,  quae 
faciunt  6 , & cuilibet  addi  debee  4,  vt  fiant  quadrata , erunt  ilU 

Rrr 
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quacuor  quadrata  fimul  furopta  aequalia  quadruplo  4 & 1$',  hoctft 
2I.  quare  diuidenduserituumerus  aa  idquatuor  quadrata  quorum 
auodlibetfiemaius  4.  Porro  22  diuiditur  io  tres  quadratos  9.  9.  4 
/ed  quoniam  4 non  fupcratfcipfum,  retento  9 (priori  quadrato  ex 
his  tribus)  furtma  reliquorum  duorum  diuide^aeft  in  tres  qua- 

dratos quorum  quilibet  6 1 maior  4. 

vt  autc^'^d  fiat  ex  arte,  Ytendum  eft  m6thodo  quadam  fiogtifari 
quam  Diophantus  vocat  alicubi  ada;qualitatem  : & quia  ij  debet 
diuidi  in  tres  quadraios}  accipiatur  triens  nempe  ij,  Stinquire- 

cur  pars  quadratica  quae  addita  15  faciat  quadrUturo.  Sit  illa  pars 

' > . ■ 

quadratica  i.  ergqjLJ-^  Etdudus  omnibus 


in  i^Q^quantum  quadrato.  Et  duftus  omnibus  in 

9 ( Hae  operationes  fadlx  funt  vitandarium  fra^ionum  gratia  J habe* 
bis  9 t a:quanda  quadrato.  Finge  latus  5 t tfR,  eius  quaf^ 

dratum  9 t 5^1^  aequatur  9 t j9Q^Etfit  IR  aequalis  la. 

cuius  quadratum  I4'4*  ergo  pars  quadratica  quxfuit  pouta  i erit 

X.  qux  addita  is^facic  quadratimi  cuius  latus  eft  25,  cui^c 

144  3 >44  ‘5 

quanda  erunt  latera  quadratorum  trium»  in  quae  15  diuidi  debet» 
hoc  aurem  ita  fiet.-  . - 

Deinde >1^  compoiitum  ex  dtiobus  quadratis  ( per  z & 2 «ppdnd. 
lib.  X.  )io  tria  quadrata  4.  81. 144.  quotum  latera  fuhc  a.  p.  xa. 

i f 

lacera  hxc  tria  & 25  mox  mentqm|atQS  reduc  in  earodemdenomi- 

• Mi- 
nationem &nunt  X20.  108.  X44.  cuma25.  ec  neglegis  denond* 


4o 


60 


tiB.  II,  zrmsT.  LVr.  ijj , 

«ec  eflc  cft  12  in  quiufquc  quadratos  quorum  quilibet  fit  minor  4 
(numero  diuidendo  ) Ec  quia  12  diuiditur  exadb  in  tres  quadratos 
arquales  4.  4.  4.  oportet  diuidere  bis  4 in  duos  quadratos  (per  1 
appendicis  lib,  1)  & fient  quatuor quadrati  64,  575.  loo, 

15  « 169  ifij 

quibus  addendus  foret  4 pro  quinto,  fi,4  Cipfo  oflet  minor,  quia 
vero  id  implicat , aliajiobis  in  eunda  eft  via,  vt  ad  finem propofitum 
perueniamus  , neftendufque  ultimus  quadratus  100  cum  4 , vtha-. 


beatur  fiimma  compofita  ex  duobus  quadratis,  qux  (per  2 appendi* 
cis  lib.  I.  J diuidetur  in  duos  quadratos , quorum  quilibet  minor  erit 
4.  lUi  autem  erunt /52900,  119715.  quocum  latera  funt  750.' 

142119  Miti?  J77 

34^.  quate  quinque  excelTus  erunt  ^y6:  552900. 

J77 

u9ji6,  quos  fi  tollas 
fientquxfiii  numeri  32'.  ^6.  loo.  17808.  224400.  idemeftoiudi* 

2/  50  J38  141119141119 

dum  de  pluribus.  Sed  de  fex  furama  excefiuum  erit  quadrupla  fum- 
mx  numerorum,  defcpcemquintuplaideo^rextu^ar&ficderclit 

quis  ob  rationem  allatam,  , 

Geometrice  rcscfi  facillima,  fumantur  enim  quinque  quxlibctfu* 
perficies/ modo  quaiernx  reliqua  fint  maiores  ;illxpoflunt  compo- 
ni in  vnum  quadratum , quod  fuperabit  reliquam  fuperficieiq  qua* 

draco,  vt  fxpius  di^um.  Per  47  primi.  £131  tertij. 

'■  - 

PXO  POSITIO  LVII. 

BitMmquaatitatfm  di^^re in guotltbet  fturtes cnilibet Adden- 
do quAnmitnm  dAtAmj  fist  quadrAtum. 

E Sto  diuidendus  6 in  quatuor  partes , quarum  cuilibet  addendo 
4 , fiant  quadrati.  Qtmniam  igitur  fune  quatuor  partes,  quas 
faciunt  & cuUibet  addi  debee  4-,  vi  fiant  quadrata  > erunt  ilia 

Rrr 


ar  ^41119 

figtliatim  i 4 , refiduorum  fumas 


-j5<5  DiOPUANtl  GEOMETRM," 

quatuor  quadrata  finiul  furopta  aequalia  quadruplo  4 ^ , hoc  cft 

^2.  quare  diuidenduscricoumerus  aa  in  quatuor  quadrata  quorum 
quodlibctfic  maius  4.  Porto  22  diuiditut  in  tres  quadratos  9.  9.  4 
fcd  quoniam  4 non  fupctatfeipfum,  retento  9 ( priori  quadrato  ex 
his  tribus)  fumma  reliquorum  duorum  13  diuidendaclUn  tres  qua- 
dratos quorum  quilibet  fit  maior  4*  ' 

vc  autem  id  fiat  ex  arte,  vtendum  ift  methodo  quadam  fiogulari 
quam  Diophantus  vocat  alicubi  adaequalitatem  ; & quia  i j debet 
diuidi  in  tres  quadratos,  accipiatur  triens  nempe  15.  Scinquire- 

tur  pars  quadratica  quae  addita  13  faciat  quadratum.  Sit  illa  pars 

• quadratica  i.  ergp  JJ  Et  duftus  omnibus 

‘QJ. 

xjQ^atquantum  quadrato.  Et  duftus  omnibus  m 


ini 


5 ( hx  operationes  fadx  funt  vitabdarium  fraAionum  gratia  j habe- 
bis 9 t J9C>  xquanda  quadrato.  Fipgc  }atus  3 t tfR.  eius  qua- 
dratum 9 t S^Qt  xquatur  9 t jpC^  Etfit  IR  xqualis  12. 
cuius  quadratum  144^  cr£o  quadratica  quxfuit  pofita  i erit 

^9r  . 

1,  qux  addita.!^  facit  quadratum.<S’i5  cuius  latus  cfl  zj,  Cuiade 

144  3 »44  .‘5 

quanda  cruntf  latera  quadratorum  trium,  in  quae  13  diuidi  deber. 
hoc  aurem  ita  fiet. 

Helndc  13  compofitum  ex  duobus  quadratis  ( per  x & a-  append. 
lib.  1.  ) in  tria  quadrata  4.  81. 144.  quorum  latera  fum  2.  9.  12. 

. »•>■  M . . , ^ 

latera  hxc  tria  8c  25  mox  mentum  lacus  reduc  in  carademdenomi- 

~ - V 

15 

nationem  Sdfiunc  lao.  io8^  144.  cum  «5.  & negledUs  denomi- 


t TB,  Ii.  ^rMsr,  LVlL 

mtlonibus,  capediifcfcmias  numcracorum  Angulorum  & X2<  diP 
ferentia  no  8c  115  cft  5 quem affcaumcharaaerc radicum  iunecs 
cum  latere  fupetiori  a,  perfignumplus  ( quia  ns^fuperat  120)  vt 
fit  a Pro  vno  latere.  Deinde  differentia  108  & 125  eft  17 
quem  iunges  affettum  femper  charaaerc  radicum  cum  9 ( quod  eft 

alterum  latus)  per  fignunl  plus  (qma  «5  fuperac  xosjvtHit  9 f- 

17  R pro  altero  latere.  Ac  tande  differentia  144  & 125  eft  i>  qjem 
affedlumradicclungescum  la  per fignum minus, (quia  lajfupcra- 


turii44  )vtfic  li-ipR  pro  vltimo  latere.  Horum  trium  laterum 


5 


quadrati  autem  fune  7^729.  784 


quadrata  inuicem  addita  75Q--  loR  * 
atqualis  2.  iuxta  quam  refoluta  tria  latera  fune  ^77/ 


IR 

28S. 


tiii$  18215  rSzif  , 

iam  inuentum , fice  quartus  quadratus  quatuor  autem  illi  quadra^ 
fimul  aequantur  12.  quare  fi  ab  his  figillatim  auferas  4 , fient  partes 
numeri  diuidendi  6 quxfitx.  Enimuerp  iis  partibus  addendo  4 
rurfusefiiciencurquadratipratdiAi.  quod  erat  faciendum. 

Geometrice,  res  perficitur  facile  diuidendo  planum  datum  in  qua-' 
tuor  fegmenta , quodlibet  enim  illorum  cum  plano  dato  reduci  po^ 
tcft  ad  quadratum  ex  primo  libro  Euclidis. 


Propositio.  LVIII. 

.04f4m  ^ugntitdtem  diuidete*  itt  quottumque  pdftes^jiUvt  CHtlihet  de* 
trahendo  qua/ttifdtem  ditAm^  fint  quadrAtum. 

O Portet  quantitatem  datam  diuidcndammaiorcmcffc  quanti- 
tate detrahenda  toties, quot  poftulaniur  partes:  detur  itaque 

R r t ij 
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numeras  \6  diuidwidusmquatuor  fcgmcnta',itavtaquolibitaufc- 
rcn'do  1 relinquantur  quadrati,  nec  cffceftvt  i6  fit  maior  quadru» 
pio  a quia  iftud  quadruplum  debet  ab  eo  auferri,  tollatur  ergo  S 
(quadruplum  2 )cx  \6  &refiduum  8 diuidaturinquatuor  quadra- 
ta ;8dftatim  patet  diuidi  in  duo  quadrata  4 & 4.  quare  fi  quodlibet 
illorum  feceturin  duo,  ab  folutum  erit  problema.  Id  autem  fit  per  i 
append.  lib.  i.  & fiunt  duo  quadtaii  6^.  i^.,qui  3f<juantur4.  & 


alfjduo  57<f.  /00  qpi  rittfus  xquantur  4.  proindp  fi  quatuor  illif 

‘<59  >^9  ^ • r-  , 

^dratis  figillatim  addantur  2 fient  quatuor  numen  quaefiti  1/4. 

8^.  9/4.  4^8.  etcnw^tortmrflffllfn^^  U toUcndo  i 'finguUs 


15  1^9 

a»  rclU^rtmiur  quadrati fuperfores.  J' 

Geometrice,  expia  no  diuidendo  tollatur  quadraium  plani  detra- 
hendi, _&  refiduumdiuidatur  in  qUatuor  quadrata  ( quod  facile  fiet 
deferibendo  femicirculum  fuper  lineam , qu*  poteft  hoc  refiduum  ) 
11  enim  cuilibet  quadrato  addatur  quantitas  detrahenda , habebuntur 
quatuor  partes  quxfitse. 

Siholium, 

Quod  in  duabus  prasccd entibus  propofitionibus  fa  Aum  eft  de  eo- 
dem plano  addendo  aut  detrahendo , fieri  poteft  de  diucrfis , modo 
nihil  iubeatur  quod  implicet  tontradidlioncm  : vt  fi  prxcipecetuc 
quantitatem  maiorem  detrahi  ex  minore. 

• _t— ; 

^ ll  ' ■■  “■ 

Propositio  LIX. 

Diuidere  qu$dratumquodeiimquevelcompo/tt$im  ex  duobus  quud  ruti 
fff  qugdfstu  quotltbet  intm  pr^Jb^ptos  limttes  cudentiu»  , 

Victa  lib.  4.  Z^Se.  fubtiliter  admodum  diuidit  quadratum  ia 
duo  quorum  limites  datifint:  verum  quomodo  per  ipfiusmc- 
tohdum  diuidi  poflic  io  plura  non  video.  Bachecus  alia  arce  vfus  cft  ad 


ZIB.u:  LVII. 


»5? 


datipoibus,  cape  differentias  numeratorum  fingulorum  & 12?  dif- 
ferentia lao  & U5  eft  5 quem  affc^urncharaaere  radicum  iunert 

cum  latere  fupetiori  a,  pcrfignumplus  ( quia  125  fuperat  120  \vt 
Qt  2 t 5R.  Pro  vno  latere.  Deinde  differentia  108  & 125  eft  17 
quem  iunges  affeftumfempet  charaftere  radicum  cum  9 ( quod  eft 


alterum  latus)  per  ftgnum  plus  (quia  125  fujierac  108  )\t fiat  9 t- 


17R  pro  altero  latere.  Actande  differentia  144  & 125  eft  i^qucm 
affc<ftum  radice  iunges  cum  12  per  lignum  minus, (quia  i25fupera- 


turi  144  )vtfic  ix-xoR  pro  vltimo  latere.  Horum  trium  laterum 


quadrata  inuicem  addita  roR  «cfietlR. 

«qualis  2.  iuxta  quam  refoluta  tria  latera  funt^/TT^vJ^^ 


*5r  rJ5  ‘5J  -jj- 

quadrati  autem  funt  7^72^.  78400.  S1796.  quibus  fi  addas  p 


18125  »8115  liiij 

iam  imientum , fiet  quartus  quadratus  quatuor  autem  illi  quadrati 
fimulxquantur  12.  quarefiabhisfigillatim  auferas  4,  fientpartes 
numeri  diuidendi  qu*fitae.  Enimuero  iis  partibus  addendo  4 
rurfus  efficientur  quadrati pratdifti.  quod  erat  faciendum. 

Geometrice,  res  perficitur  facile  diuidendo  planum  datum  in  qua- 
tuor Tegmenta , quodlibet  enim  illorum  cumplapo  dato  reduci  po- 
teft  ad  quadratum  ex  primo  libro  Euclidis. 


PaoposiTio.  LVIU. 


DdUm  quMHthatem  diuidei^H  quo$citmque  partes^  itdvt 
trahendo  quantitatem  datam , f at  quadratum. 


#• 


* 


o 


Portet  quantitatem  datam  diuidendam maiorem  effe quanti- 
tate detrahenda  toties, quot  poftulantur  partes:  detur  itaque 

R 1 1 i j ■ 
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numerus  \6  diuidcndus  in  quatuor  fcgmcnta,  ita  vc  a quolibet  aufei 
rtfndo  z rclinquantur«}uadrati.  nec  cflceftvt  itf  Hc  maior  quadru. 
pio  2 quia  illud  quadruplum  debet  ab  co  auferri  tollatur  ergo  3 
(quadruplum  2)ex  i6  &refiduum  8 diuidatur  in  quatuor  quXdra* 
ta  : &ilatim  patet  diutdi  induoquadrata  4 & 4..  quare  fi quodlibct- 
illorum  feceiur  in  duo , ab  folutum  erit  problema.  Id  autem  fit  per  z 
appcnd.  lib.  i.  & fiunt  duo  quadrati  ^4.  $6. . qui  acquant}ir|.. 

alij  duo  575*.  ‘/00  qui  rurfus.xquantur  4.  proinde  Hq^atuor  illis 


I 6 y I 6 ^ ^ 

quadratis  figillatim  addantur  2 fient  quatuOr  humeri  quaefiti  //4.' 


8^,  p/4.  4jS.  ecci 


utlT/tf’,  & tollendi  fii^uti» 


z j 16^  i6^ — " 

a , rcfti«<ttnnur  quadrati  fiipd-iorcs.  • ' *" 

Ccometrice,  ex  plano  diuidendo  tollatur  quadratum  plani  detra» '* 
jiendi,&  refiduumdiuidatur  in  quatuor  quadrata  ( quod  facile  fiec 
«defcribcndofemicirculumfuper  lineam, qux  poceft  hocrefiduutn) 
fi  enim  cuilibet  qutfrato  addatur quautius  detrahenda, h;^cbun(QC-. 
quatuor  partes  qua*fitx.  . ‘ ‘ 

Sehelium, 

, Quod  fn  duabus  prascedentibuspropofitionibus  fa^mefideoohi 
dem  plano  addendo  aut  detrahendo,  fieri  potefidediuerfis,modo 
nihil  iubeatur  quod  implicet  contradi^ionem ; vt  fi  prxeiperetur 
quantitatem  maio;;pm  detrahi  ex  minore. 


PaoposiT-io  LIX. 

Dhidere  qutdrttutn  quodeumque  vel  comfefItHm  ex  duobus  quud  rtti 
in  quadrata  quotlsbet  intra  fr^afer^tos  Itmttes  cadentia, 

Vieta  lib.  4.  Z- &.  5»  fubtiliter  admodum  diuidit  quadratum  ia 
duo  quorum  limites  dati  fint : verum  quomodo  per  ipfius  me-  * 
iohdum  diuidi  pofiitio  pluranon  video.  Bachetusaliaartc  vfuficll  ad 

qu. 


XmiL  0^M'ST.  LfX.  25% 

qu.  XI  Iib.  5.  Diophanc.  & meo  quitkm  iudicio,  longe  prarHan» 
tiori}  ad  facieodaixi  eiufmodi  diuifionem.  Ergo  extcDdo  qusefcio* 
ceni  zd  quolibet  quadrata  inter  limites  pratfiuutos. 

Sitverbi  gratia  diuidendus  14  in  tria  quadrata  quorum  vnum‘fit, 
inter  x & x.  fecundum  inter  4 & 5.  tertium  fu  complemectum  pAc* 
cedentium,  &confequemer  cadat  inter  7 Sc  p. 

Summa  duocun)  priorum  hmitiimeft  ^ cuius  femiifis.cft  5.  quare 

1 

per  methodum  fuperius  explicatam , inucnienda  cft  pars  quadratica 
quatiunda  5 faciat  quadratum,  eaautemeil  i.  qux  addita  5 facit 


i(S  z 

iy.  c^iul^atus  5.  ergo  latus  primi  quadrati  ad  «quandumerit  5. 


19  . 4 

Simili  ratione  fumma  duorum  feouentium  i^rninim 
cuius  femifUs  p.  ergo  inucnicoda  cit  pars  quadri 


4 & 5 cil  9 
IS  cum  p 


faciat  quadratum,  ea  vero  eft  1 quae  iun^a  p^  facit  quadratum  2 89  . 


cuiuslaccri  xy  ads^uandum  efUatusfccundiquadratiquaelici. 


,64 


Tertio  femifrem  fummae  duorum  priorum  limitum  x & 2.  addq 
femiin  fummar  pofteriorum  4 & 5.  & fient  tollenda  ex  numero 
diuidendo  X4,  rcftatque  8.  qua  propter  inquirenda  eil  pars  quadra.* 
tica  quae  addita  8 faciat  quadratiim.  «a  adtem  eft  i.  cui  fi  addas  8, 


} 6 

fit  quar^^uro  289.  cuius  lateri  17.  adaequari  debet  latus  tcraj 


quadrati  inueniendi. 

Deinde  qiioniam  numerus 'diqidendus  14  fuapte  natura  diiiiditur: 
in  tria  quadrata  p.  4.  x.  capies  eorum  quadratorum  radices  ?.  z, 
^ ( fi  diuideretur  cantum  in  duo  quadrata , vhum  eorum  diuiderp* 
in  duop  8cfic  haberes  uiaquadratsi>  imo  fi  effet  quadratus  diuidi  pofi»- 

5ff 


160  DlOPMANft  QEOMETKM. 

* fcc  in  tria  quadrati,  per  prhjunaappcnd.  lib  primi, &fic  tria  latera 
inucnirentur  ) rcdu6bifquc illis  ad  eamdem  denominationem  cum 
tribus  fradtionibus  mox  inuentis,  5. 17.  17'.  fiunt  tres  ifixfradio- 

mmmm  '' 

• / 

CCS  90,  51.  6^.  & tria  latera  fuperioca  14. 71. 48.  exhisfermar! 

, 24.  24  14  14  i4  »4 

debent  latera  quadratorum  quaefitorum  hoc  'pado.  Et  primo  qui- 
dem certum  cfivnum  latus  habiturum  ptp  numero  abfoluto  i,  alte-, 
rum  tertium  a ( latera  videlicet  quadratorum  ex  quibus  14' 
Componitur)  his  ad  iungiiur  quidam  numerus  radicum  cum  fignis 
plus  aut  minus , prout  numeratores  priorum  fradionem  Tuperantauc 
fuperantur  i numeratoribus  pofteriorum ; differ  en  tia^^im  borutn 
numeratorum  eft  niirnrriri  ^ c(l  defferentik 

numeratorum  20  Se  a4»  eritpnraum  latus  it^R.  item  quia  dif- 
ferentia numtratotum  51  & 71  eft  ai , erit  fecundum  latus  ^-aiR. , 
( ponieuHT^um  minus  quia  51  fuperatur  i 71 ) tertio  quia  difFe*" 
rl^ia  numeratorum  ^8  Se  48  eft  20,  epe  tertium  latus  2 t aoR. 
^ horum  trium  laterupa  quadrata  fimul  fumpta  l4t377Q— 
aequantur  14.  &£ciR  aequalis ^^4.  vnde  luxta^ficioncsquadra^ 

*77. 

ra  quxfitafunt  11^85^1.  5^14;^^’.  minus  quadratum 

76^219  ^691x9  •'7691x9 

eft  inter  limites  datos  x & a.  mediocre  quadratum  eft  inter  limites 
- 4 8r  5.  maius  vero  eft  inter  7 & p. 

Si  iuberctur  diuifioncm  fieri  in  plura  quadrata  eodem  modo  pro- 
Ccdcndpna  foret  per  partes  quadracicas , de  quibus  fuft  diximus  in> 

■■  fcholi  ptopo(^6.  append.  lib.  i.  ^ 

Ceometriceifintdata  duo  quadrata  pro  limitibus  prirttfs  B & Cj  ' 
^ '&duo  alia  quadrata  pro  limitibus  fecundis  D Se  T , cftovero  qua- 
, dratum  G diuidendum  in  tria  quadrata  qus  cadant  inter  limites 
praeftitutos , fuper  lineam  G fiat  femftitculus&  fumpta  quaecum- 
que  linia  inter  1^  & C inferibarur  femicirculo  prxdi^o.  ab  cx-. 
tremitate  diametri  & conneftatur  cum  altera  extremitate : tum  fupw. 
Connexam  fiat  fccundiisfemicirculus  inquo inferibatur  ab  extremi» 
lilite  diametri  ahqinif^iinea  inter  D'^8e  F jBt  perficiatur  triangulum 


X. 


V I ^ 


% ' 


lib:  u:  (ip^Msr.  lix.  z6i 

per  conflexam.  qua4ratum  poftcrioris  iftius  connexae  &duo  qu», 

dratainferiptarutn, cronctriaquxfitapcrji terti;  & 47  primi.  . " 

Eadem  arte  diuidetur  quodeumque  quadratum  in quodeumque 
quadrata  inter  prxfixoslimitcs,  modo  non  mbeatur  fieri diuifionem 
quz  repugnet.  ’•  ; 


* ... 


hr. 


,;PrOPOSXTIO  LX. 


Itthenire  quodeumque  quMutitates^  uliter  vt  quunis  iunSfu  fummu 

omntum  ilU  minorum^  fueUt  quedretum.  ..  ^ ' "I 


V % 


FAcilceft  hoc  problema,  nam  fi  ponantur  drdioatim  omnes  nu*  ^ 

nwi  impwes  affeci  charaftere  quadratorum,  hoc  modo , i Q - 

sQ.  tQ'  9v2  fic  icadchiccoc  r-i..?- 


* - , V‘*‘*'^«s4u*uraiorum,noc  moao,  lu. 

^ ^ iT"  dciuccps  adijc|endo  quotlibet, Toluta  ^ 

erit  quxUio  indcfimtc,&cap.potcrit  humeros  pro 

radicis,  Capc.verbi  gratia  >.  creo  lO  erir  


V V7 — numeros  pro  vaioro  - . 

idicis.  Ciipc.verbi  «ratia  q , ergo  iQjjrit  plSttp^nuepofici  erue  -v  * S 
• *7*  45*  **•  ficnim accipias  45  &duosipibminfi«^fc^0icie-  * 

ir  Quadratus  81.  fi  capias  6 i ciun  tribue  ‘ 


tur  quadratus  81.  fi  capias  6q  ciimtribusipfo  minoribusTfici  ««  - - 

dratus  144.  &ficde  al  it.  ^ y» 

Geometrica  rei  eft  facilior,  quam  yt  in  ea  diutius  Imnjoremur.  ^ 


Stholium, 


Hinc  folui  poteft  fcquens  problcraa : inucnire  quotlibet  numero* 
quorum  differentia  fit  cubus , & fumma  quadratus , & quilibet  addi-  ■ tifs 

tus  fummx  omnium  iplb  minorum  fiKiat  quadratum.  * - 

nam  cum  illorum  omnium  numerorum  differentia  fit  eadem,  nempe  ^ 

aQ,.cumqucfolutafitqu*ftioindcfimii,fitytfizqucs  a6  alioii  « v 
cubo,  continget  folutio  problematis.  Sit  ille  cubus  iC.  Ergo  iR,  " 

crit  asquajis  2.  & fient  numeri  quzfiti  4.  u.  ao.  18.  ?tf.  fbivide^- 
diffcrcntianaiip^ulotum  efle  cubum  8.  ^ ‘ ^ . 


;x. 


FINIS, 
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FACVLTAS  R.P.  PROVINCI  ALIS 

i - • ' . . - ■ 

Societatis  1 ES 


E Go  Nicolaus  Roger  Proiilncialis  Prouincix  Coropanix  Soc. 

I B I V , iuxta  priuilegium  eidem  Societati  a ChriltianilGmts, 
Regibus  Henrico  III  loMaij  1585.  Henrico  IV  10  Decemb. 
K06,  Ludouico  XIII  14  Febr.  i^ii.  & Ludouico  XIV  nunc  fc> 
sname  a5Dccembr.  1^/0.  quo  Bibliopolis  omnibus  prohibetur  ne 
libros  ab  hominibus  noftrx  Socieatisiompontoa»  abfque  fuperio- 
rum  eius  permilfione  imprimant ) Permitto  Michacli  Soly ->  Biblio^ 
polx  vtad  annos  feptem  librum  quiin(cr^to»»J^^®phaDtiis  Geome- 
cra»  iP.  lacobo  DeBiilj  ■iuftietir  Soactatis  compoGtum  Scatri- 
busenoilris  reuifum)  imprimere  ac  Ubere  diucnderepoflit.  Datum 
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